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%>*y»9w  OWatP.  IACOBO  MILICHIO 
^Jk  ^cmoif.       J&£m£0Um&*,  Michael  Stifcl  Paftor  ^ 
£  0  Ecdefiae  Holtzdorfianae   S*  D«.  /Jr*^ 

j5pc  me  confpccftus  ruris  noftri  &ncnio# 
rum ,  &C  tranquillitas  colonoru  qui  mccu 
habitant,admonct  dc  uctcri  fabu  la  ,in  qua 
dicit  Aftrea  pulfa  cx  magnis  tiuitatibus, 
8c  Principu  regrjs  ,  difccfiiflc  in  pagos  &  ad  hos  car* 
tus  rufticos  ,  8c  his  dc  Dco ,  dc  honcftis  officrjs ,  de 
recfle  facflorum  pracmrjs,  dc  fceleru  pccnis,  dcnicp  de 
natura  rcrum  ctiam  contionata*  Harc  ubi  ucftigia  ad 
huc  in  rurc  dcprehcndo,ualdc  mihi  folitudinis  tacdiu 
minuitur,  uidclicct  cu  uidco  in  hoc  noftro  rure  Eccle* 
fiam  efle,  ac  fonare  laudes  Dci  Sc  filrj  cius  dni  noftri 
IefuChrifti,cu  intueor  familias  non  ambftionc,luxu, 
aut  odrjs  certantcs  ,  fcd  domi  pueritia  afTuefaticntcs 
ad  agnitione  Dci ,  Sc  fticntiam  ruris  colendi.  deinde 
cum  in  his  nemoribus  locum  ctiam  philofbphiae  efle 
uidco.  Sicubi  paftorcs  Ecclcfiaru  amant  ftudiadocTrf 
nac  Chriftianx,cV  aliarum  bonarum  artium.  Talc  rus 
nuhi  fimilc  uidctur  illis  pra:diolis  in  quibus  Sem,  A* 
brahamjfaac,  Iacob,  &  fimilcs  uiri  iiixcrunt,quac  no 
folum  Ecdefiae,  fed  ctiam  omnium  doctrinarum  do*  . 
mitilia  fuerunt.  Delecflor  ioiturhoc  noftro  rure,  Sc 
Deum  precor,  ut  Ecclcfias  &  docftrinatti  cciam  in  his 

ncmo* 


ncmoribtis  confcfuet.  cocp  libcirtiiis  ipfc  i#d  lechbnc 
facronim  libroru,  harc  philofophica  ftudia  adiungo, 
ut  exemplu  inuitct  alios  ad  ftudia  colcnda.  Quancp 
igitur  Ecdefiae  ruris,  &  harc  noftra  ftudia,  &  hominu 
candor  ac  humanitas  in  hac  folitudine  magnacmihi 
uoluptati  fint ,  tamen  urbanis  comodis  non  prorfus 
carerc  poflumus,pra?fcrtim  ubi  uicina  cft  Academia. 
iuuat  ibi  interdu  aliquid  fcifcitari  de  artjbus ,  nccefle 
cft  etiam  intcrdu  explorari  alianim  Ecclcfiarum  ftatu 
meac  Ecdefiae  comoncfacicnda?  caufa.  Nam  de  tyran 
nis  nihil  fcifdton  Interduopus  cftnobis  Medicorii 
confilqs,  qua  in  rc  &  tuam  cV  aliamm  humanitatcm 
fepe  fumexpcruis,&,pfitcor  gratitudinc  meuobis 
debere,quam  ut  prcftem  toto  pcdore  Deum  oro,  ut 
ipfc  bcncficia  ueftra  compenfct:  ficut  pronufit  fe  am* 
plammercedcmdanirumcflc  omnibus,qui  uel  potu 
aquar  fhgidae  miniftros  Euangelp  adiuuant,  Volui 
autem  edi  hunc  librum  aufpicio  tui  nominis,non  fo* 
lum  ut  hac  commemoratione  meam  gratitudinem 
fignificarem,fed  quia  non  folum  in  medendo  i  te  ad* 
iuuor,fed  etiam  in  hoc  toto  genere  ftudionim  philo* 
fophicoru  faepe  tuis  midiriiTimis  {ermonibus  fruor. 
Dci  beneficio  tua  opera  fideli  grauiflinio  morbo  8c 
crudatu  liberata  eft  chariflima  coiunx  mea,  huius  tui 
officij  teftis  eft  mea  uidnia,  quod  omnium  longe  fuit 
.  mihi  granffimum.  Praetereaeo  etiam  nomineplu* 
rimum  tc  amo ,  qudd  ad  ucftram  illam  Phyficen  fcu 
Iatriccn,hanc  noftram  do&rina  addis#ipfe  fdo  quan* 

tum 


tum  m  hac  numerandi  arte  ualcas.  Prartcrca  tua  hi* 

cubrationes  tcftantur ,  qualcs  ,pgrcflus  in  fcicntia  dc 
motibus  aftroru  fcceris,  Re&e  crgo  facis  qui  uniucr 
fam  philofophiam  coplcdi  ftudes.  Cumcp  mihi  fu* 
cris  hortator,uthos  libellos,inquibus  artis  Arithme 
ticxmirifica  fcrics  Sc  ^ppagatio  confpidtur ,  colligc* 
rcm  &  edercm,  crit  humanitatis  tuse  eriam  hanc  mc3 
infcriptioncm  boni  confulere,  Poflum  aute  hoc  uerc 
dicerc,me  dedifle  operam.ut  multiplicem  mjmeroru 
dodrinambreuibus  rcgulis  &  idoncis  cxemplis  co* 
plecT:crcr,ita  ut  ftudiofi  ctia  fine  magiftro  hanc  tracta 
tionem  percipcre  poflent.  Quancp  autcm  plurimi 
de  Arithmctica  libclli  extent,&  quotidic  plures  noui 
gignuntur,cgo  tamenadhuc  nullumuidi  qui  intcgra 
artcm  tradcrct.  Complcxus  itacp  fum  non  tantum 
Algorithmos  uulgares ,  proportionum  uarietates , 
progrcffionum  difcrimina  ac  interualla,  &  reliquas 
rationalium  numcrorum  pafliones,  Verum  etiam 
intcgram  traclationcm  omnium  regularum  Cofla?, 
quas  Algcbra?  uocant ,  &  reliquos  omncs  Algorith* 
mos  irrationalium  numcroru.  Qu id  autem  in  uni# 
uerfa  hac  tradatione  efFeccrim  iudicabunt  ftudiofi 
lccftorcs  ,  quibusopto  mcum  laborcm  cflcgratum» 
Bcne  Valc,  Vuitebergx  fcrrjs  Micliaclis  ;  c  4  3  . 

Scquitnr  Index  Ca* 
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tetes  mediale  dC  rationale  J  dC  har  lineae  cofhtuunt 
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Dc  communi  Afgorithmo  numcroram  Integro 
rum  &  Minutiarum .      Caput  u 


^  1 1  -»  ?i 


igvrij  dccf m utimur, tanquam  neccflarrjsad 
numerorum  rcpra:fcnrationcm,  uidclicct  1.2.3 .4. 
S*6  7,8.o.o.Et  noucm quidem  priorcs ,  flenificati 
|  uaeuocantur^Quarlibetcnimcarum  fignincatnu* 
mcrum  fui  ordinis^ficut  cas  uidcs  cffc  pofitas:  ut  7. 
iTgnirTcatnumcrumicptenarium^ffcenfmuidcs  cam  ffguram  fe 
ptimolococfle  pofitamcVc.  Dccima  autcm  figura  nihil  uoca* 
tur,coqu6dfolitaricpollta,uclultimoloco  fTgurarum  alicuius 
numerf  ,nihil  figniffcct  prorfus. 

Illa  autem  fJgura  dicitur  ultima  ,quar  fuerit  extrema  4  parte  f! 
niftra,inordinc  flgurarum  reprarfentantfum  aliqucm  numcrQ 
unum.Et  illa  eritprima  ,qaara  parre  dcxtra  fucrit  extrema ,  ut 
h/c  3  i4.Prima  figura  cft4.  cVultimacft  3,  Ai  fifingular  ffgurar 
fingolos  numeros  rcprarfentent,ut  hic,  3.  2.4.  crit  3  prima,cV 4 
reputabitur  eflc  ultima. 

FDc  reprarfentatione  cV  enunciatione  nu* 
mcrorum ,  harc  breuifsima  fatisfaciunt. 
Figura  quarlibet  pofita  in  primo  loco  alicuius  numcri ,  fua 
fimplicem  fignificationcmrctinebir.  Infccundoucroloco  pofi# 
ta  ,fignif?carfoncm  fuam  decuplabit.Et  <n  tcrtio  loco  ccntupla- 
bit,uthic,  3  i4,Prima,id  eft^fignincarquatuor.Secuda  ,id  eft 
2  ,fignificat  uiginti,id  eft  decies  2.Tcr tia  uero,id  cft  3 .(rgnificat 
trecenta  »idcft  centics  3 .  E  t  fic  de  alijs.    Ex  quibusiam  uide 

a  quid 


MlCHAELIS  STIFELII 

qufd  faciat  flgura  nihill  (quam  ctiam  cifram  uocant)  fcilicet  lo- 
cum  occupat,ut  hic  3  04.  fac/t  ultimam  figuram ,  id  cft  3 .  (rgnf* 
ficare  tf  ecenta  ,  quar  line  cifra  (  ut  hic  3  4)  folum  figmficaret  tri= 
ginta  cVc. 

lam  0  magnus  tibi  propofitus  fucrit  numcrus,id  cft,  qui  mul 
ns  habeat  figuras,  tuordinem  figurarum  partire  in  membra» 
ita  ut  quodlibet  membrum  habcat  tres  figoras,nifi  fbrte  ultimo 
membro  dcfit  una  aut  altera^it  in  hoc  exemplo  factum  uides. 

z  3  1^089;^  i3°°» 
Videsbictredecimflguras,cV  ordincm  ipfumu/deseflepartiir 
tum  in  membra  quincp.Quodlibetcnim  puncftum,fignificar  pri 
mam  figuram,  noui  membri,cfle  illam  cui  fuprapon/tur .  Vnde 
ultimum  membrum ,  <d  cft.extremum  a  parteflniftra  ,  uidcs 

folummodo  unam  haberc  figuram  hanc  i« 

Mcmbrum  autem  quod  /n  fignatione  pundcrum  fuerit  ultf- 
roum,in  enunciatione  erit  primum* 

Membrum  autem  quodlibet  integre  recipiatur.ut  enuncien* 
tur  figuraecius  fimul,ut  iam  audies. 

Primum  irac^  membrum  cnunciandum.eft  2  .facitcg  duo  mil 
)ia,millies,millfes,millies  • 

Sequitur  3  zp.facitcg  trecenta  ufginti  tioucm  millia,millies» 
roillies. 

Sequitur  089.  facitcjj  ocfluaginta  nouem  millia ,  miHies. 

Sequitur  rtfz.facitcgqu/ngentafexaginta  duomillia. 

Sequitur  demum  primu  membrum,quod  in  enunciationeul 
timum  cft,u/delicet  8oQ4faciYq?oclingenta. 

Satis  autem  uides  ut  uocabuIum(milIics)repetitam,iuxta  nu 
rocrum  pundorum  fequentiu  illud  membrum  quod  enunciatur. 

DE  ADDITIONE, 

PEr  additionem  efficics  unum  numerom  cx  duobus  aut  plu- 
ribus  ,ut  h/c  ex  duobus  fupra  Iineam  pofitis,fartus  cft  unus 
tnfra  Iincam  pofitus. 


Arithmbticae    Ltb,   I.  2 

2  3  200  8  Q  y  6  2  8  0  o 
4  06  143 2480 

*  3  3  3  IJOQQ5-Z8  0. 

In  Additionf,Subtradionc,&  Multiplicationeponimus  ( ut 
uldes  )  primas  fub  primis  figuris,  & fccundas  ftguras  fub fccun- 
dis SCc.  Jncfpimusqj  opcrationcm  a  primis ,  ut  hic  m  Additio* 
nc,  addo  o  ad  o.  cV  fit  o.  id  quod pono fublinca ,  fub  primis  ff- 
guris .  Dcindc  o  dC  S.facit  S.Tcrtio  8  &4.faciunt  1  z.idcft,  nu  • 
merumduabus  ffguris  fcribcndum.  Ponocrgo  primam  carum 
id  eft  z.&  refcruo  a  Iteram.addcnda  m  (cquentibus.  Vt  dum  quar 
tolocodico  i&t  2. hciunt  4.  addounitatcrefcruatam,atcpira  fi 
unt  y.quac fcribo.  Et  fic  dc alrjs.  Faciliora  harc funt quim  ut  plu 
ribusegeant  uerbis. 

DE  SVBTRACTIONB. 

SVbtracftione  fir,ut}dum  unus  numerus  fubtrahitur  ab  afio, 
fcfe  maiore » uideas  quantum  rclinquatur ,  ut  hic.  Sccundus 
numcrus  fubrradusi  pruno , rclinquit  tcruum , qui  fub  Iinea 
ponitur. 

23  3  3  15-0005-280 
23  290805*^2800 

406  143  2480 
Primo (libtrahens  o  ab  o.relinquo  o.&pono  o.fubprimis  fi- 
guris .  Secundo  fubtraho  o  ab  8.  dC  mancnt  8.quae  pono  fub  fc 
cundis  figuris .  Tertio.dum  uolo  fubtrahcre  8  i  2.  non  poftum, 
tanquam  maius  i  minore .  Dico  crgo  8  i  1 2.  remanent  4.  quae 
fcribo  fub  tcrtrjs .  Denarium  autem  mutuo  accepi  i  fequenti  n* 
guraquinaria.Reftatcrgo,utquartoIoco  dicam,  2^4.  (non 
i  5-.  nam  unitas  motuo  accepta  tuit  i  5-.  ut  iam  folum  4  remane 
ant )  rcmanent  2.  quac  fcribo.  Et  fic  de  alrjs  *  Vter  autem  ma« 
tor  numerus  Ot  inter  duos  numeros,  facilc  iudicabis  ex  ultimis 

corum  figuris  -  J|   

n  a  rj  Dc 
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DB      MVLTIP  LICATIONE. 

MVItipIicatio,  eft  inuentio  numeri  contincntis  muItipM- 
candum,quotiesmu1tip1ieans  continet  unitatem  ,utin 
hocextmplo.lnnmusordocftfumma  multiplicationis,  quar  co 
tinet  fupremum ,  id  cft  multipticandum ,  quoties  multiplicans , 
4d  eft  fecundus,continet  unitatem. 

149 1910 

1343  6  18 

1  895-75-* 

746860 

149*9*  

23  29089^1800 
Etillf  ordines,quiponuntur  intcr  muhiplicantem  cVfummam 
multiplicationis ,  id  eft,inter  duas  lineas,  proueniunt  ex  multi* 
plicatione  frgurarum  numeri  multiplicantis.in  multiplicandu. 
Nam  quarlbct  ftgura  fignificatma,namcrimultiplicantis,  muU 
tiplicatur  in  totum  numerum  multiplicandum^atcp  ita  quarlibet 
earum  conQituitpropriumordmcm,cuiusordinis  prima  figu<- 
ra  ftet  fub  fua  multiplicante . 

Summa  autem  multiplicationis,  fitex  additione  illorum  otdi 
num  prardi(ftoru,ex  multiplicationc  factoru .  Et  quia  utriq*  nu- 
merOjUidelicct  muItjpIicandocV  multiplicati.prarponitur  cifra, 
fdeoduas  cifras  illas  Umpliciter  rcfcripfi.prarpofuicp  fummar  ag 
gregatioiscolletfarexordinibusprardi<4is.  Scilicct  15-6009.  in 
149291.  Facit  13  290895-618  .  At  15-60090  in  1492920. Facit 
huncnumerum  iequentem  ij  190895-62800. 

Non etiam  opus eft  (  fi  obferues  quar  dixi )  ut  reliquas  cifras 
in  muItiplicantecures.Namcumdtra  nihil  producat  nificifra, 
fiue  raultiplicet  fiue  mulriplicetar,nullumraciet,dfra  aliqua 
multiplicantis  numeri,ordinem. 

Inter  mnltiplicandum  autem  (dum  uidelicet  figara  multipli* 
catur  in  figuram )  excrefcenris  numcri>quiduabus  figuris  fcrl 

/  b/tur, 
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bfrur,primam  figuram icribccx'  fecundam rcferua  (ut  fn  Addi- 
tione  fimile  habes).  Exempli  grat/a:  Multiplico  primo  (fn  dato 
cxcmplo)  9  in  l.facit  i8.Pono8,&(eruo  i.Demde^inp.fad 
unt  8  f  .addo  i  prius  rcfcrua  tam5fTunt  S  l.Senbo  igitur  z.  $>C rc* 
fcruo  8.&  fic  in  fimilibus. 

rRcguIa  multiplicationis  ffgurat  in  fTguram. 

Primo.  Subtrahc utranq* figuram  &  i o.&  multiplica  relidi 
mterle,cVdabittibiharc  multiplicatio,  prima  figuram  fummar 
qua  quarris.Si  aute  cx  multiplicatioc  illa  cxcrcucrit  numcrus  du 
abus  ffguris  fcribendus.fcribe  primam  ,cV  refcrua  lecundam,  ut 
eam  addes  ad  figuram  fecundam  fummar  quam  quarrfs. 

Secundo.  Figuras  tuas  adde,  6Y  dabit  tibi  harc  additio  fccun 
damfiguramfummatquamquarris.  Siautem  cxadditioncilla 
excrcuerit  numcrus  duabus  figuris  fcribcndus}(cribe  primam,cV 


Vt  iepties  oclo 

Item  feptics  fex 

faciunt  s  t. 

faciunt  42» 

8.  a 

7.  3 

7.  ) 

6.  4 

T  6. 

4  *• 

DE  DIVIJIONE* 

DTuifio  eft  inuentio  numeri  totics  continentis  un/tatem , 
quoties  numcrus  diuidendus  continct  diuidcntem  •  feu  di 
uiforem.  Dicitur  autenumerusinuenfus  Quoticns,notatureg 
huiufmodi  uirgula  curua  (.  ut  in  cxemplo  uideb/s. 

FModum  diuifionis  tibi  tribus  Jiteris  dabo  his  Q.M.S. 
Expofitio  harum  rrium  literarum. 
PrimoQ,hoceft  Quarrc,uidelicet  quotics  diuifor  muenia* 
tur  in  fibi  fuprapofito. 

Sccundo  M,boc  cft  Multiplica,uidelicet  flguram  quoticntis 
inucntam.in  totum  diuifo  rcm. 

Tcrtio  S,hoccft  Subtrahe,uideliccr  produclu  multiplicatio* 
nis  ab  illo  quod  diuifort  fuprapooitur. 

a    j  Pone 
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Poneigitur  diuiforcm  fub  diuidendo ,  ita  utult/ma  unius  (7c 
fubultimaaltcrius.VtuoIodiuidere  23290893-6280.^  149291 
Sic  pono  diuiforem  fub  diuidendo  cxc . 
83616* 

Sic  itacp  utor  Uteris  prardidis      M.  S. 
Primo>quacro  quotics  149292  inueniaturin  232908.  Etin 
uenio  quod  femel.  Pono  igitur  1  ad  uirgulam  curuam ,  tanqua 
figuram  quotientis. 

Secundo,  Multiplico  figuram  quotientis  inuentam,  in  diui* 
forcm  toturn,nifiquodunitasnihtl  mutat  fua  muliiplicationc, 
manetergodiuifor. 

Tertio,  fubtraho  muItip!icationisfummam,abeo  quod  diui« 
uilbri  fupraponitur,  id  cft.fubtraho  14929  2  ab  23  2908.  Rema 
nec  rcfiduura  8361 6,ut  uides  in  figura  fupcriori.  Arcg  ita  expe^ 
ditus  cft  diuifor  femel,inuenta  unitate  pro  ngura  quotientis.Re 
ftant  autem  in  numero  diuidendo  adhuc  flgurac  fex,ultra  refidu 
um,uidelicct  95-6  280.  Vndepro  numero  harum  fex  figurarum, 
fexies  innouandus  erit  diuifor,  &  per  fingulas  illas  figuras  eric 
mouendus  ,quemadmodum  uidcbis  in  exempli  profecutione* 
Et  in  qnalibet  motione  feu  innouatione  diuiforis,ueniunt  uten 
dar  prardidae  literar  Q_.  M,  S-  eo  uidehcct  modo ,  ut  dixi  pau- 
lofuperius» 

FPrima  innouatio  diuuoris  poft  fui  prima  pofit  tonc. 

8970  g 

746460  A 

Primo  inuentus  cft  diuifor  comfocrl  infuo  iuprapofito(id 
cftin  836169)  quinquiest 

Secundo 


N 
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Secundo  ergo  mulciplicara  funt  5-  1  n  diuifoi  cm . 
Tertio  fubtradafumma  multiplicationis,  remanfit  refidu- 
um  89709. 

X  Secunda  innouaub  diuiforis  poft  fuiprima  pofiuoney 

****** 
 £  

89 S7f * 
Primo,  Quacro.cV  inuenio  6* 
Sccundo,  Mulciplico ,  &  facio  89T7T  *• 
Tcrtio ,  Subtraho  &  rehnquo  1343. 

FTcrtia  innouatio  diuiforis, 

»  5 

830x0*1 

*Xr$aZ$l6 t2o    ( i s 6 o 

Vides  ut  diuiforem  ne  iemel  quidem  mueniam  in  (uo  foprapofl- 
to ,  ideo  pofita  cifra  ad  quotientem ,  continuo  ut  innoucm  diui 
forcm  iterum  pcrgo* 

TQuarta  innouatiodiuiforis. 

'  3 

***** 
8*0*0*% 
*S*$#8*f6  180  (fj-tfoo 
149 IQZ 

Et  ne  bicquidem  femel  haberi  poteft  diuifbr,  in  co  quod  fibi  fu- 
praponitur  ,ideott  /terum  pono  cifram  in  Quotientem ,  cV  per 
go  innouare  diuiiorem  continuo.Cifra  cnim  nibil  facit  multipli 
candOjidco  tribus  Iittris  prardidis  hic  non  egeo» 

Quinta 
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TQulnCa  diunoris  innouatio,&  htc  rurfum  utor  Q*M,S„ 

l  5 

SyfSstS?  3 
?$?$08$f6zQo    ( i  r  £  o  o  9 

t  $ 

1343628 

Primo  tnuento  diuiforcm  in  fuo  fuprapofito  nouies. 
Secundo  multiplicoo  in  diuiforcm, 
Tcrtio  fubtraho  produtfumifuprapofitodiuiforis  ,cVnihiI 
rclinquo. 

FSexta  diuiibr is  in  noua  1 10  * 
Qu  amuis  nulla  iam  fi t  opus  innou a rione,cum  omnino  nihil 
fitrclirtum.Simpltciterergoponendaefto  ad  quotientcm* 

14919» 

Vides  ut  d/uiibr  non  pofsit  amplius  haberi  in  fuprapofif  o,  om* 
nino  cxpedito  6V  dcleto.Pono  crgo  cifram,ut  dictum  cft\ 
rSequitur  Algorithmus  Minuriarum. 

QVando  in  diuifione  numeri  per  numerum ,  relinquitar  ali 
quidinrefiduoCutfi  ir  diuidantur  pcr4  rcmanec  inrcfi* 
duo  3)  tuncnafcitur  Minutia.Nam  hocquod  remanet,crit  nu- 
mcrator:cY  diuifor  ipfc  ,  crit  denominator  Minatiar. 

Item,quandonumerusminoroccarrerit  diutdendus  pernu* 
merum  maiorem^cuncexracione  eadem  nafciturMinutia,ut  3 
diuifaper  4.  faciunt \. 

Conftat  ergo  Minutia  exnumeratorc  denominatoreA  po 
nitur  numerator  fuperne.dcnomina  tor  uero  inferne  ponitur.  In 
cerrjciuircttuirgula.utdtfcriincn  faciai  tntcr  minutiam&  pro* 
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portionemNamquandoduonumcri  adinuicem  proportiona 
tiponuntur  ad  rcgulam  additionis  ucl  fubtractionis  proportio 
num  (ut  infira  dicam  fuo  loco) ,  ponitur  ctiam  unus  corum  fu* 
pcrnc ,  QC  altcr  ponitur  infcrnc,  t)C  non  debct  uirgula  intcrponi 
ut  intclligas  efle  duos  numeros ,  non  unum .  At  Minutia  curri 
numcratore  QC  fuo  denominatore  proprie  cft  unus  numerus,ut 
iam  dicam. 

Numcrator  Minutiar,  eft  qui  numcrat  partes  unius t  al/cuius 
rei  integra^diuiiar  in  partcs. 

Denominator  Minutiar,eft  qui  denominat  partcs  numcratas 
1  numeratorcipfe  autem  nihil  numcrar. 

Vnde  ficut  t  dum  dico  3  gr.  j  cft  numerus,&  gr.  eft  dcnomi 
natioipfius  numeri.nihil  numeras,fed  folummodo  denominas. 
Sicdumdico*.  tunc  3  eftnumerus,c\4eftdcnominatioeius,c\ 
non  eft  propnc  numerus  ipfe  dcnominator . 

Eft  autem  pronunciatio  Minutiarum  admodu  facilis,  qucm- 
admodum  QC  earum  repracfentatio,ut  |.funt  tres  quartat .  Item 
&.funt  trcdccim  iexagefimar,  unius  rci  diuifae  in  partcs  fexagin 
ta,inter  fearquaJcs.  Vel  \  dicitur  ternariusdiuifus  per4.  uel  di* 
uifus  in  partcs  4.  Vnde  \  eft  quarta  pars  ternarrj,  QC  fic  dc  alrjs. 
FDe  Additione  QC  Subtradione  Minutiarum. 

DEnominatorcsMnutiarum  magnam  fimilitudincmha- 
benr  cum  denominationibus  numerorum  realibus.  Vnde 
cum  denominatores  Minutiarum  addcndarum,fucrint  inter  fc 
acquales  (ut  hic  t|  .^^tunc  numeratores  ad  fc  adduntur  QC  deno 
minator  communis  fimplicitcr  illi  aggregato  fuoponitur,  ut  ^ 
ad  .facit-.  Sic  3  gr.  ad4gr.facit7gr.Videcerte,bona  fimi» 
Iitudme.rationem  additionis  Minutiarum. 

Sicin  Subtraflione.dumdenommatores  fuciint  inter  teac- 
qua!es,fubtrahitur  numerator  i  numeratore,c\  relitfo  fupponi, 
tur  denominator  communis,ut -I  i  ^  maner Itcm  -J  i  -2. 
remanentTIi.Sic(ututdeas  rationemcx  fimilitudine)  ,'ar  i°4 
gr.rcmancnt4gr.6Vc.  ,6' 

b  De 
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F"De  inarqualitatedenominacorum. 
Scdfidcnominacores  Minuciarum  fuerinc  inarqualcs  inrer 
fc.tunc  reducendierunc  ad  arqualicarem,aliis  non  recte  potcric 
ficri  uel  Addicio  ucISubtrac/cio.Pacec  hoc  cx  fimilirudinc  fu* 
pcriusdara.Nccpenim  recftc  addis  3  gr.ad4$>.  Sidicas,  j  gr.cV 
4$sfacere7gr.aut7& .  Scd  oporcec  uc  reducas  inarquaiitatem 
denominationum , ad  arqualitacem.  Vcfiex  3  gr.  feceris  36 
tunc  re<fte dixeris  3  6  $  QC  4  $ .faccre 40  §>.  Auc  fi  ex  4  9«  feccris  f 
gr.Tunc rede dixcris  3  gr.&f  gr.facere  3  j  gr.Idemde  Subtra- 
«ftioncintclli^c:  Sienim  4$  iubrrahasi  iogr«non  remanebunt 
6gr.aur6  £.Scdrcduccnda  clt  inarqualitas  denominationum, 
ad  arqualitatem,manence  ualore  cx'  proportione  priore  in  rcbus 
denominatis. 

Eft  autcm  regula,ex  1 7  &C  1 8  propofitionibus  feptimi  Euclu 
dis fumpta ,qua  racilcquaslibetduasminucias  inarqualium  de- 
nominarorum,reducere  pofsis  ad  arqualcs  dcnominatores,ma* 
ncnccin  utrac^  Minucia,priore  ualore. 

PSic  aucem  habec  regula. 

Mulfiplica  Minucias  in  cruce, runc  producuncur  numcrato* 
res  *  Deindc  mulriplica  denominacores  intcr  fctunc  producitur 
denominatorcommunis.  Vt, 

Vnde  icVi.faciunt^.ideft  1 

Subtractarautemj  i  $,  relinquunt  p~. 
Ratioregularhaiufmodi  redudionis  fatis  patetcxpropofi* 
tionibus  Euclidis prardidis ,  id  eft ,  cx  1 7.  cV  1 8  fcptimi .  Scili- 
cct  j mulciplicancur  eodcmnumero,uidclicet  quarernario  ,6Y 
flunt  7I .  Sic  l  mulciplicancur  uno  &  eodem  numcro ,  uidclicec 
ternario,cV  fiunt  7? .  Qiiando  autem  ucercp  cerminorum  Mi- 
nuciar,unocV  eodem  numero  multiplicarur  ,runc  non  uaria- 
tur  ualor  eius^  necp  proportto  ,  quar  eftinrcr  rcrminosipfos , 
muraturcVc. 

De 

I 
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r"Dc  Multiplicatione  Minutiarum. 

Vcra  Multiplicatfo  numerorum  denominatorum,requir/t 
non  folum  numcratorum  multiplicationem  intcr  fe,  fcdcciam 
dcnominatorum  multiplicatfonem  intcr  fc.Omnis  autem  Minu 
tia  eft  numcrus  dcnominatus  ,ut  infra  Cap.z.dicam.Facilis  igi 
tur  eft  rcgufa  multiplicationis Minutiarum,& breuis,  Scilicct, 

Multiplica  numcratores  intcr  fc,cV  proucniec  numcrator  $m 
duftar  fummar.  Multiplica  ctiam  denominatores  inter  fe,  bi  pro 
uenict  dcnominator  producbe  fummar. 
Vt \~TxT\.  Facit  t|.  fcu £,ut  infra  dicam . 

Quid  autem  fiat m  multiplicatione  numcrorum ,  uulgaritcr 
denominatorum,d/cam  fuo  Ioco. 

Qubd  autem  multipl/catio  denominatorum,  rcquirat  ctiam 
denominatfonum  multiplicationcm ,  Iiquido  patet  cx  Cofsicis 
numcris,de  qua  re  etiam  fuo  Ioco  dicam. 

TDe  D:uifione  Minutiarum. 

Ego  Diuifionis  regulam  rcduco  ad  regulam  Mulciplfcar/o* 
nfs  Minuf/arum  ,  hoc  modo ;  Diuifbris  terminos  commuto  > 
id  eil,  numcratorem  pono  fub  uirgula ,  cV  denominatorem  fu- 
pra uirgulam  pono .  Hoc facto  , nihil  aliud  rcftar,  nifi  ut  opcre 
ris  iuxta  regulam  Moltiplicationis  fupcrius  datam. 

Vt  uolo  diuidere  £  pcr  \ .  Sic  ftabft  exemplum  ad  rcgulam. 
4  ^.facitzquotiencem.   

S/cfiuelimd/uidercf  pcr  k*  Sic  ftabit  exemplum  \  7. 

faciccghuncquotientem     feu  1  f .  Etficdealijs. 

Et  ego  noui  quim  commode  fiat  harc  rcgulae  Diuifionis  rcdu 
clio,cV  quim  farpe  memoriam  Ieucf,pnefertim  in  operationibus 
exemplorum  fecundum  Algebram  ficndorum» 

Sed  tit  ratfonemDiuifionis  Minutiarum  altquam  uidcas, 
uolo  tibi  cxemplumad  hancrem  commodum  tradcrc  .  Scilf* 
cct  uolodiuidere  ipcr^.  Facit  autem  quotiens  diuifion/s  z. 
Sed  fiinirar/s  quocientcmelTe  naaiore  cpfitminutiadiuidcda, 

b    x  cogita 
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cogtta  cruoticntes  diuf  fionum'  plerumq;  e(Tc  aduerbiales,  &  fieri 
nominaIcs,ut  (exempligratia)dumdtuido  f  per  ^.tuncinquiro 
quotiens ^.contineatur  in  j.Non autem  eft obfcurum qubd  J  co 
tincatur  bis  in  j-,  Eft  ergo  Quotiens illius diuifiois  aduerbialis, 
quem  nihilominus  figno  figura  binat  rj  &C. 

Dc  Minuttjs  plura  dicam  fuo  loco.  Proderit  tamen  (l  hic  ctia 
nonnulla  dc  Minutrjs  dicam  ulterius. 

1 .  Quando  Minutiar  numeraror  maior  fuertt  quim  dcno* 
minator,tuncdiuidenumcratorem  perdenomina  torem, fi  com 
modum uifum  fuerir.ut  uideas integrum  uel  integra  ,  i Mi nutia 
fcparatim,ut    facit  4  f  .Sic  *f  facit  3  .Sic  |  facit  1  .&  fic  de  alrjs 

2 .  Fit  nonnunquam  ut  commodum  fi t  integrum  uel  tnte- 
gra  frangere,at  ita  cx  integris  cx"  Minutia  componerc  una  Mi- 
nutiam.Sed  de  hac  rc  paulo  inferius  oftendam  rationem  integri 
alicuius  AlgortthmUdcg  brcuifsimis. 

; .  Cum  inucniantur  Minutiae  rrangi,no  inutile  erft»  ut  de 
hisrebus  etiamdicam .  Dicam  autcm  de  his,ideft,de  Minutrjs 
minutiarum,paulo  inlcrius,  brcuifsimisctiam  oftendens  ratio* 
ncm  integri  cuiufdam  Algorfthmi. 

4.  Fit  nonnunquam  ut  Minutia  ponatur  fub  terminis  ma« 
gnis.dupliciuidelicctincommodo,  quar  commode  poflet  ponf 
fub  terminis  paruis,ut  yf  fncommode  fic  ponitur.Commode  au 
rem  flc  ponitur  j.Neq?  enim  \~  aliquid  aliud  fignificat  quim  dt< 
midiam  partem  rei  alicuius. 

Cum  aut  If  fignificet  id  quod  j,cV  quilibet  homo  facilius  utdc 
at  atcp  intclligat  gd  fit  ^.qtiim  quid  fit  ff ,  faciliorq;  quarltbet  o* 
peratio  fiat  per£,quim  per^f.non erit  /nutileoftendcrcqua  ra 
tione  quarltbet  minutia  reponatur  in  terminos  fuos  proprios 
feu  minimos. 

FReguIa  cx  1 .  QC  i.  Scptimi  Euclidis. 

RedpenumeratoremcVdcnoroinatorem  tuar  Minutfactan* 
quam  duos  numeros  integros,cV  diuide  maiorem  per  minorem. 
Dcindc  reierto  quoticn tc,iterum  diuidcuidelicct  diuiforcm  pri 

oris 
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oris  diuifioms  per  rcfiduum  •  Et  fic  deinceps  femper  diu/forem 
proximac  diuiuonis  diuidc  pcr  rc(iduum,donec  occurrat  diuifor 
qui  nullum  relinquat  refiduum.Et  ulis  diuifor  femper  cft  maxi 
mamenfura,quacreponatc\inimcratorcm  &  denominatorem 
Minutiac  tuac  in  tcrminos  proprios  feu  minimos,ut     facit  77, 

rVel  fic  operarc. 
Diuideufruncp  terminum  tuac  Minutiacper  numerumal/- 

Suem  nomerantem  utruncp .  Et  hoc  fac  toties,  donec  Minutia 
et  in  proprrjs  fuis  terroinis^ut  j~  diuidc  g  2.  fit  Dcinde  per 
3  .flt£.  Eadem  enim  proportio  manet  inter  terminos  tuac  Minu 
tiac,idem'c^uaIor,fiuediuidasutruncp  terminum  perunum  ali* 
quem  numerum,fiue  multipIices.Et  eft  1 8  fcptimi  Euclidis. 
TDe  Algorithmo  integrorum  comiflbru  cu  Minunjs. 
Intcgro  numero  fuppone  unitatem  intcrieda  uirgula ,  tuc  ex 
integronumeTofeciftiMinutiam,  Operare  igitur  itixta  regu- 
lasMinutiarum,&nulla  opus  erit  propria  regulaautproprio 
Algorithmo. 

VDe  A/gorithmo  Minut/arG  ex  alijs  Minutrjs* 
"Minutias  Minur  ia  rum  fic  repracfentari  debcnt,  at  ij  fimplici- 
bus  Min::ajs  pofsint  diicerni  ut  *  lET 

Tres  quattac,  duarum  icrtiarum,  j 
unius  feptimar  fic  repraciententur.  £ 

ridcm  autcm  raciunt  hac  Minutiac  Minut/aru  fingulac. 

'  *  1  1 

*  1  7  4 

X  »  1  * 

7  *  %  T 

y  x  r 

i  f  T  5 

Patet  hoc  cx  regula  redudion/s  huiufmodi  Minut/arum,qua 
uidelicet  reducuntur  ad  fimpI/cesMinutias. 

rRegulaharceft. 

Mult/plica  numeratores  intcr  fe,Deinde  multipl/eact/a  deno 
minatores  inter  fe,tunc  efficir  Minutia  fimplex ,  ut  ex  illisquas 
pofui,fit  hacc  fimplex  Minutia  4  feu  -~. 

b   3  V/dcs 
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Vides  ut  Minutiar  Minutrarum  non  egeant  proprio  aliquo 
Algorithmo.quando  tam  fadle  ad  fimplices  Minutias  reducun 
tur,earumeg  regulis  fubnciuntur. 

Sedprobemusoperatjonis  huius  regulam  aliquo  excmplo. 
$f(.  facit  36  $1.  nam  /    facit  1 

De36$  faciuntf.  24$.  f  *  ftj 

Et  de  24^  faciunt  J.  1 8     Vide  ia  ± 
an  7;  f^.faciat  1 9  $ .  Operatio  tamen  probattonis  huius ,  fum* 
pta  eft  iecundum  hanc  fignationem ,  &  non  fc-  £ 
cundum  priorem. Vides  autem,  ut  in  huiufmo*  \ 
di  Minutrjs  tamum  fit  unus  numerator  princi»  \ 
palisjcliqui  uero  improprie  uocantur  numeratores  c\'c. 

Denatura&fpeciebus  numcroi^abftraaoru.  Cap.  n, 

Vmeri  abftradi  proprie  dicuntur,  §  nulia  prorfus 
denominatione  habet.  Cu  aute  omnis  Minutia  de 
nominatore  habeat,certu  eft eas  etia  Minutias  im 
^pprie  uocari  abftrac?as,quar  nulli  reali,aut  at  tirTc  i 
ali  denominatioe  funt  fignatar ,  ut  funt  Minutfar  q  ffunt ex  Di- 
uifione  numeri  abftradi,pernumernabftracrrj.SoIcmus  tame 
casnihiIominus,doccndi  gratia,uocare  abftracras.Scilicct )  110 
camus  Minutiam  abftraclam.  At  ~ '  uocamus  Minutiam  con 
tradam.  Sicut  autem  \  ff.funt  duar  tertiae  unius  FIoreni,fic  *• 
funt  duat  tcrtiar  unius  unitatis.  Quod  autem  talcs  Minutiar,fint 
unitatis  fractioncs,potius  quim  numci  orum,pa tet  uel ex  Mut* 
tiplicatione  Minutiarum.Nam  pono  has  Minutias \  cV^ene 
fradioneshuius  numcri  1  zo.cV  multiplico  eas  inter  (e.  Faciunt 
autem  iuxta  regulam  MuItipHcationis  7I (cu  4  Eftautem^  dc 
1  zo.folummodo  60.  At  }  dc  1 20.  faciunt  80.  Jjt  \  de  120  faciut 
00. Oporterctiam,iuxta  Algorithmi  regulam,qudd  80  inoo, 
multiplicata  faccrent  folummodo  60. (ed  non  faciunt  60,  fcd  po 
tius  7200»  Ccrte  uidcs  clarc ,  ut  Algorithmi  Minutiarum  mulri 

plicatio, 
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pHcatfo,nonrefpondeat  Minutrjs  numcrorum  abllraAorum  • 
fcd  potius  Minutijs  unitatis. 

Scd  quid  dices  ad  Arithmcticorum  fcnrentias,qui  dicunt  unj 
tatem  efie  indiuifibilem  C  Nam  Boetius  rcde  /uxtaEuclidem 
colligit,cx  indiuifjbilitateunitatis,imparcmnumeru  non  poiTc 
diuidiin  duo  arqualia ,  dC  alia  huiufmodi  plura ,  imo  uniucrfam 
Theoricar  parris  Arithracticar  tractationem ,  huic  fundamento 
fuperftruunt .  Rcfpondco  permittendumefle  Arithmeticis,utdu 
bonaiationecVutiliconfilioaliquid  flngunt,uti  pofsint  huiuf* 
modi rebus  ficfHs ,  Li ceat  igitur  cis  ringere  fradiones  unitatis 
indiuifibilis,uel  hac  faltem  un!itate,utearum  fraclionum  Algo 
rithmus,docendi  gratia,cxter ,qui  uidelicet  exemplar fit  regula- 
rumpro  omnibus  Minutijs  ueris,  qualitercunq?  (igncntur  auf 
denominctur,  nifi  fortc  Minura  Phyfica  uelis  eilc  excepta,  Ccr 
re /nfignis  eft  ifta utilitas ,  id  quod noucrunr , qui  calculationcs 
A/gcbrar  non  ignoranr . 

Duo  ucro  funt>ad  quaeomnia  fcre  rcferuntur,quar  in  hoc  ca- 
pitcdicenda  funt,uideJicet  Compofitfo  cVNumeratio .  Difcer* 
nitur  autemhiccompoi7tioicoIIec°uonenumeroruvquaIisfTt  g 
additionc,quan6^aIrcubiin  propofitionibus  Euclidis  legamus 
compoi?tione  fumi pro  taIicoIIcclioe,qualis  fir  in  additione  nu 
merora.    Compoutio  autem  numeroru,proprie  dicitur  confti 
rufio eoru  pcr  multiplicarione  numeri  in  numeru .  ut  6  compo 
niturcx  zcV^.Dicunturq?  *  cV  3,hacratione,partcscopoliti6ia 
fcnarrj.Compofitio  crgo  cV  Mulfiplicat  io,una  cV  eadcm  opera- 
tionc  Hunt.Sic  Numeratio  cV  Diuifio,una  cV  eadem  operationc 
fiunt. Et  tarocn  Numeratio  diftert  a  Diuilione , id  quod  uel  hac 
expcricntia  probatur,qudd  unitas  omncm  numerfi  numcrat.nul 
ium autem  numcru diuidit ,  Numcrus  aut  numerum  numerare 
di citur,quando eum  dioidit ita ,ut neqj  Minutia  ftatuat  ,necu  rc 
liduu  relinqua  t.  Vnde  omnis  numerus  numerans  numeru,cit  ps 
cius  aliquota.  Er  omnis  numcrus,cft  pars  numeri  fc  maioris,ueI 
aliquotasueIaIiquata.AIiquota  quidc,(icum  numerct,utiarndf 
xi,  Aliquanta  ucro,fi  eu  non  numeret.  Vc 
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Vt  autem  ea  quar  in  hoc  capite  diccda  funt,facilius  atcfl  prom 
ptius  drjudicarc  ac  probarc  pofsis,diligenter  obferua  quar  iam  di 
cam  de  numcratione  cV  compofitionc  numerorum. 

Vnitas  omncmnumerum  numcrat ,  nuilum  autem  nume* 
rum  componit. 

Binarius  qucmlibet  numerum  componit  cV  numcrat,  cuius  fi 
gura  prima  ab  ipfo  binario  numeratur. 

Ternarius  qucmlibct  numcrum  componit  6V  numerat ,  cuius 
fingular  figurar,pro  primis  acceptar ,  cV  ad  fe  additar,  ab  ipfo  ter# 
nario  numerantur . 

Quaternarius  quemlibet  numerum  componit  cV  numerat,cu 
iusipfepanemnumeratillam,quatfubduabusfiguris  eius  pri- 
mis  continetur. 

Quinariusquemlibet  numerum  coponit  cV  numcrat,cuius 
prima  figura  fucrit  5-  uel  o. 

Senarius,quemlibet  numerumparem  componit  cVnumerat, 
quem  numerat  tcrnarias. 

Scptenarfus,quemlibct  numcrum  componit  cV  numerat,  qui 
colligitur  ex  tribus,fex,nouem,aut  duodecim  terminis,propor# 
cionalita  tis  duplar,quadruplar,aut  fedecuplar. 

O(5tonarius,quemlibet  numerum  componit  cVnumerat,  cu# 
ius  ipfc  numerat  partem  illam,qua»  fub  tribus  primis  figuris  eius 
continetur. 

Nouenarius,quemlibet  numerum  componir  cV  numerat,cu- 
ius  fingular  flgurar  pro  primis  acceptar,cV  fimul  additar ,  ab  ipfo 
nouenario  numcrantur. 

Denarius,quemlibetnumerum  componit  cV  numcrat,  cuius 
prima  flgura  Rierit  o. 

Ex  his  iam  facile  fcies,quos  numeros  numeret  zo.aut  3  o.aut 
4o.aut5-o  cVc. 

Item  fcies  faci!e,quos  numcros  numeret  1 6 ,  aut  3 i.  aut  64+ 
aut  i28cVc. 

Itcmfcicsquosnumerosnumeret  1  i.aut  *<f.aut48  cVc.  Na 

1 1  nu* 
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I  i.numerat  omncm  numerum  >  quem  fenarius  numcra t  numc 
to  pari&c. 

TDc  fpecicbus  numerorum  abftraclorum, 
Numeri  abftracti  prima  fui  diuifione  diuiduncur  in  Pares  $t 
Impares, 

Numeri  pares  ilinCqui  binario  n  amcro  nUmcranfur. 
Numer/  /mpares,  funt  qui  b/nario  non  numcrantur, 
rPropr/etatesnumerorum  parium  ♦ 

1 .  Par  additus  par/,fpeciem  non  mutat« 

2.  Paradd/tus  /mpar/,fpcciem  mutat, 

3 .  Par  fubtradus  i  par/,fpeciem  non  mutaf . 

4.  Par  fubtratfus  ab  /mpar/,fpec/em  mutaf, 

Par  numerus  dumcompon/t,nunquam  mufat  fpecicm. 
<>.   Far  numerus  dum  numerat,fuar  fpec/e/numerG  numerat. 
?.    Fares  numeri  fequutur  fefe  hac  Ar/thmet/ca  Progrefsioe 

Hacc  omnia  fuoshabent  ufus,ut  fuis  locis  dicam . 
.       .  r^^pccicbusnumerorumparium, 
Subdmfdunrurautem  paresnumeriduplicitcr,  Nampr/mo 
B/narius differt  fpecie  i  qaolibec  alio  numero  par/ .  Cum^enTm 
Bmanusf?tprimus&/nc6po^ 

fin.Conftituit  itaq*  B.narius  folus propr/am  fpeciem.  Hinc  eft 
utnullifpccierumparium  refpondear  conftanter.  Dum  en/m 
adduurautfubtrahitur  feruatproprietatempar/um  /mpariter. 
Dum  uero  multiplicat  feu  componit.c*  numerat,feraat  propr/c 
fatepariapar/ter.Quodutuideas,propr/etatcs  e/us  reccfebo, 

Binariusadditusnumeroparicompofito,primarfpeciei  aut 
fubtraclusital/.conft/ruitnumerumiecundaruehertiarfped^ 
luxta  propr/cta  tcm  pa  rium  /mparitcr,  Item  e  diuerfo. 

Kinanusadditusnumeropari  compo(ito,fecundarueI  terti* 
fpeciei,aut  fubrrartus  i  taIi,conftituit  numcrum  prim*  fpecie/ 
fuxta  propr/ctatem  parium  impar/ter..  * 

Binariusmult/plicansparemcompofitum  ipec/c/  fecundar, 

c  compo 
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toroponit  numerumciufdcm  fpeciei,iuxta  proprieta  tem  parium 
parirer.  Sic. 

Binariusdunumeratparem  copofita  fecudar  ipec<ei,r6c  racit 
numcrum  eiufdcm  fpeciei.iuxta  propricratem  parium  parirer. 

Itaqj  Binariut  buiufmodi  ratioibus ,  ncq;  par  pariter  dici  po 
lcft,nec$parimparitcr.Multominus  dici  poteft  pariter  tm* 
paritcreppar.  Sfet  igi.tur.binariumpropriam  conftitucre  fpc* 
ciem. 

fDc  fpcciebus  numcrorum  pariu  cSpofitorfi. 

Pariam  compofitorum  fpecies  funt  trcs,quarum  roentio  fa> 
cSa  cft  proximo  Ioco,pra?ter  ordincm,uidelicet  re  ipfa,qua:  tra* 
(ftabatur  fic  exigentc. 

Primp.  QuidamparescompofitiXuntparcsimpariter,  qui 
iparinon  numcrantur,nifi  imparitcr.hoceft.Dum  diuiduntuj: 
pcr  parem  numerum,femper  faciunt  imparem  quotientcm. 
&  Secundo.  Quidam  numeri  parcs  compofit  i,funr parcs  parf 
tcr,qui  i  nullo  impari  numero  numeranxur. 

Tertio.  Quidam  numcri  pares  compofiti,funt  pariter  impa 
riterqj  parcs,qut  modo  i  pari  numerantur  pariter,roodo  impa» 
ritcr  numcrantur,ab  alio  numero  pari. 

rProprictates  parium  iropariter. 

I  •  Par  impariter,additus  ad  numcrum  fuae  fpccid,  conftu 
tuit  numerum  parem  alterius  fpeciei . 

2 .  Par  impariter,  additus  pari  alteriui  fpccici  >coft ituit  nu 
mcrum  fuae  fpecici. 

2 .  Par  impariter,fubtradtus  i  numcro  Gue  fpeciei,relino;t 
numcrum  parero  alterius  Cpcciei. 

4.  Par  imparitcr,fubtradus  i  numero  pari  alterius  fped* 
ci,  rclinquit  numeruro  fuae  CpecieL 

f4    Par  impariter  coponit  cx  impari  nomcrum  fua?  fpeciet. 

€>•   Par  imparitcr,  componit  ex  pari  numeru  tertiae  fpeciei, 

7,   Par  imparitcr duro  numcrat ,  numcrat numerum tcrtiae 
fpecid, 

6.  Par 
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•  8 .  Par  impari ter  dum  numeratur ,  a ur  i  numero  fuar  fpe* 
ciei  numerarur,aut  ab  impari. 

0.  Parcs  impariter  fequunrur  fc(c  hac  Aritbfnctica  Pro- 
grefsione,qua  nullus  intermitritur. 

6.    jo.     14.     18.    21.     xtf.    30.    34,  )8.cVc. 
TProprietates  parium  pariter, 

1 .  Par  paritcr,  additus  numcro  fuar  ipcdei,conftituit  parc* 
rertiarfpedei. 

2.  Par  paritcr  additus  numcro  altcrius  fpecfci ,  conftituif 
numerum  ciufdem  fpccier . 

; .  Par  pariter  multiplicatns  in  numerum  fuar  fpeciei,  nori 
mutat  fpectem. 

4.  Par  pariter  dum  numerat  numcrum  fuac  fpecici,  aot  fa- 
cit  binartum  >aut  numerum  fuar  Cpcciet, 

c/.  Par  pariter  dom  numerat  numerum  alterius  lpecici.tunc 
numcrat  numerum  tcrttac  fpeciei. 

o\  Parcs  pariter  fequuntur  fefc  hac  Progrcfsionc  Gcotnc* 
tr  ica,qua  nullus  inrcrmitritur. 

4*    2.     16.    jz4    6+.     118.    j?6.  cVc. 
FProprietates  parttcr  imparitercp  parium. 

r  •  Paritcr  imparttercp  par,dum  multiplicat,fuam  fcedera 
nunquam  mutar. 

x.  Pariter  rmparifercg  par,dum  numeratjiuar  fpccicinume 
rum  folummodo  numerat. 

2 .  Pariter  imparitercg  pario,nQmeri  rres  prirrrf  ^pgrediotar 
kcunda  Progrefsione  Cc*raharmontca",ut  1  z.  10. 14.  Rcliqiri 
irrcgulariter  progredtunt.Impofsibile  aut  eft  Progrefsione  Co 
traharmonicam  poflc  extedi  ultra  termfoos  rationalcs  rrcs^ut 
/uo  locodicam. 

Sub  hac  fpede  funr  oes  numert  integrf  diamefrales ,  de  obut 
TDe  numeris  pcrfeclis.  (fuo  loco  dicanr. 

Omncs  numeri  perfedi.funt  pariter  irrrparitercp  pares.exce 
ptoprimopcrfcdoruinjdeftfenario^quieft  primus  pariu  im- 

c   %  pariter 
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pa  riter,&V  primus  perfccftorum ,componitur'qj  ex  duobus  numc 
ris  primis,id  eft ,  ex  2  cV  3 ,  Rcliquorum  autem  perfedorum  co* 
pofitionem  mox  indicabo . 

Dicuntur  aute  numcri  perfectijqui  coaceruatione  omniu  par 
ciumfuarumaliquotaram  feipfos  rcftituunt  praccife,utpartcs 
fenarrj  aliquotaeoranes  funt  hx ,  1.  2,  3 .  Et  har  fimul  coacerua- 
tx  reftitsunt  fenarium.  Hac ratione  imperfecfti  funt ,  qui c x 
colledione  fuarum  partium  aliquotarum  omnium ,  uel  plus  f« 
ciunt  ( ut  2  io.facitcolIe(ftioneiuarum  partium  284)  uefminus 
faciunt ,  ut  z84.facit  collcdione  fuarum  partium  120. 

flnuentio  numerorum  perfetforum  pariterim- 
paritertp  parium ,  hac  piclura  oftendirur. 

|        4.    8  |  16.    32  1  6+7  128  |  25-6.    yi2  |&c.  1 

Vides  autemhuncordinemcfle  Progrefsioncm  pariterparj- 
um ,  cY  quemlibet  terminum  habere  focium.  Poteris  autem  co- 
ponere  ex  huiufmodi  Progrefsioe  fingulos  numeros  perfeclos, 
fuo  ordine,ut  nullus  obmittatur.  Hoc  modo. 

A  maiore  inter  duos  combinatos  ,fubtraheunitatem,&  refiV 
duummultiplicaperminorem » tuncfemperhabebis  numcrp 
perfoftum.  Excmpla. 

4in7.facit  28. 

16  in  3 1  .facit  496. 

6*4  in  I27«racit8i28. 

»y6  in  yi  i.facit  1308 i6\ 

£t  fic  de  alrjs  in  i  nftnitum, 

FHarc  eft  ergo  Progrels/o  numerorCperfeclortS, 
6*    28.   496.   8128.    J308  irf.&c. 

Mira  admodum  funt  perfedorum  numeroru  rationcs « 
uiscnim  paruumufum  habcant  numcri  perfcAi,  in  rebus  Arith 
meticis,iucundum  tamen  eftcemere^ut  fubtammira  raritate 
^orum  internumerosaIios,proferritamenpofs/nt  feu  inueni* 

*i  tam  prompteA  modo  tam  facilijordtnccij  taro  pulchro ♦ Tn 

didic 
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didit  autcm Eucl/des  modum  /nuen/endi  propofitionc  ultima  1/ 
bri  noni.  Ec  poft  eum  Boct/us. 

Vidcs  autem  compofit /oncm  numerorum  pcrfccfcorum  efle 
tx  ma?c/me  diuifibilibus  numer/s,ur  funt  pares  pariter:  6V  ex  ml 
nimediuifibilibus,utfunt  impares  incompofiti. 

Suntautemperfcclioni  numerorum  perfedorum  adco  pro- 
pinqui,paricer  pa rcs ,ut  quilibet  eorum  fola  unita  te  dcficia  t  i  pcr 
fedione prardicta. Vr  fi omnes partes  aliquotar  numeri parit cr 
pariscuiufcunq^jin  unam  fummam  coII/gas,addas'cg  ill/  aggre 
gato,foIummodo  unitatem.  tunc  reft/tu/tur integer  numerus  il 
larum  partium.  Eccum  partes illar  inter (e femper  conft/tuant 
ProgreGionem Geometricam.uaria  etiam  additione  fui  confti 
tuuc  femper  Progrefsionem  Arithmeticam  numerorum  natura 
lem,ab  unitatc  ulcp  ad  fuum  integrum  progredientes,cu/us  fpe 
cufacionis  ufum  habemus  in  ponderibus  inftitorum, 

Et  perfedorum  numerorum  nullus  poceft  numerare  al/u  nu- 
merumpcrfc(flum>quemadmodum  fmparium  incompofitoru 
nullus  poteft  numerare  alium  numerum  imparem  /ncompofitu* 

Harc  de  par/bus  numeris  dida  iam funiciant  •  Sequitur  dc 
^mparibus, 

FProprfetatesnumerorum  fmparfum* 
f  i   Impar  additusimpar/,muc*c  fpccicm. 
2  •    Impar  addicus  pari,non  mutac  fpeciem, 
3«    Jmpar  fubtraftus  abimpari,mutatfpcciern« 
4.    Impar  fubtradus  i  pari,non  mutac  fpcciem. 
c/.   Impar  cum  componic  numerum  cum  numero  fux  fpe> 

c/e/,non  mucac  fpeciem. 
,6»    Imparcum  compon/c  numerum  cum  numero  alterius 

ipec/ei,mutat  fpec/em.  " 
7.    Impar  numerus  dum  numera  t  numerum  fuac  fpede/,  no 

mutatfpec/em. 
Impar  dum  numera*  numcrum  alterius  fpecie/,  fpecicm 

rnutat, 

c  3  9 
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9 .    Impares  numcr/.iequuntur  fefe  hac  Progrefsfonc  AritB 
mctfca  admodum  admiranda,de  qua  fuo  loco  dicam. 
*•         J»    7.    *.    »».    13«  ir- 

TDc  fpccicbus  numerorum  imparium, 
De  fpcdebus  numerorum  impanum  pauc»  rcftant  diccnda, 
Diuiduntur  autcm  imparcs  numeri,in  incompofitos  cVcompo 
fitos.Ex  rjs  autem  quae  fuperius  dicfta  funt.fatis  conftat,qui  nu* 
nocri  flrapJices,feu  incompofiti  fint,cV  qui  fint  compofiti 
r"Dc  imparibus  incompofit 
Simpl  iccs  fcu  incompofi  ti  funt ,  qui  i  nullo  numcro  numera- 
ti  pofllmt .  Hi  funt ,  qui  nullam  partem  aliquotam  habent,  excc 
pta  unitate.  Dc  un i ta  te  autem  fupertus  dixf ,  quod  nihtl  poflint 
componere» 

Habct  autem  tncompofiri  numcri  ufus  ualde  egregios.  Nanr 
pcreosinucniunturfignaartis  Algebrat,  quat  res  inefTabilem 
ufumhabet.Et(utdc  AlgebracV  fignis  cius  inueniendis  ram 
tranfcam ,  doncc  Iocus  eorum  proprius  miht  occurrat)  fecund  u 
eaminuenrionem,  componuntur  fignaradicum,  inflniurutn; 
fpecierum. 

Item  pcr  numcros  imcompofitos,inueniuntur  partcs  nume* 
f orum  aliquotae  utili  &  iucunda  operationc* 

PSicoperor. 

NumeroaIfquopropofito,ut4<Sz.  reibluo  eum  in  partcs  fu 
as  incompofltas  alfquotas  omncs ,  quap  ipfum  conftituunt ,  id 
cft,  exquarummuItipIicationeinterfc,ipfercftituitur.  Sicau 
tcm  cum  refoluo.Primo  diuido  cum  pcr  x.tanquam  pcr  aliquo- 
tampartem  incompofitam  omniumminimam,  Facit  Diuifio 
»3 1  Refcruo  igitur  i.cV  2.3  i  dioido  pcr  j,tanquam  per  m/ni- 
mum  numcrum  quo  potcft  numerari,Facit  Diuiflo  77.Referuo 
igitur  3  .&  77  diuido  per  minfmu,id  cft  pcr  7.facit  DiaiGo  r i  • 
itacpiamhabeo  1,3.7- 1  i.uidelicct  omncs  partes  incompofitas 
aJiquotas,conftitucntcs  46  i.numerum  uiddicct  fntegrum.  Par 
tabus  inucntis  ffcutoiv. 

Multf- 


1 
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Mtiltfplico  7 1'n  i  i.facft77.Facioc#ordinemprimum  cx  his 
tribus numeris.uidchccc 7.  f  f#77, 

Deinderecipioiequentem  incompofitam  partem,  uiddicet 
3 .  &  multiplico  eam  in  primum  ordinem ,  facioeta  ex  3 .  Qc  pro# 
dticcis  eius  bunc  ordi nem  fecundum  3.21.33.231« 

Deinderecipio  reliquam  partcmincompofitam,  uidclicet  2. 
cVmuItipIico  caminomnesordines  fuperiores.  Faciocpex  z.& 
produdiseiushunc ordincm  z,  »4.12, 15-4. 6.42. 66. 

Vitima  autem  multiplica  tio ,  (emper  producit  ipfum  nume* 
rum  integrum,pro  quo  tu  pone  unitatem. 

Habet  itacp  numerusille  46z.parteshas.  t.2. 3.6.7. 1 1. 14. 
z  1. ii. 3 3.42.66.77. 15-4.13  f.EtcertumeftnulIam  partem  ali> 
quotam  efle  interraiGam. 

Sicnumerusillc  23 1  o.inuenfcurhaberc partes  aliquotas  tri 
ginta  unam: 

Item  numerus  ille  30030.  habetpartes  aliquotas  fexaginta 
tres, 

Scd  uideamus  afiud  exemplum.  Volo  inuenire.pa  rtes  aliquo* 
tas ,  omnes  numeri  huius  496. 

Partes  /acompofitar  componcntes  toturo  func  bar, 

2.    2.    2.    2.    3 1. 
Primus  ordo  facit  2. 3 1.62, 
Secundus  ordo  facit,  4. 1 24. 
Tertfusfacit,8.  i+t. 
Qtiartus  ordo ,  facit  /  6, 

Partes  igitur  fingular  iunt  har. 

j.  z.  4-  £.  16.  3^.  62.    114.  25-8. 
Ex hfs  exempUs  iudicabis de omnibus alrjs  faciliter, 
Suntautcm(ucadimparesredeam)  omnes  numeri  incom* 
pofi  ti,imparcs,exccpto  uno  pari  incompo(ico,id  eft  binario,qui 
in  uiu  imparium  incompofitorum  femper  fci\\is  adiungit. 
Hacc  autem  eft  incompofitorum  numerorum  Progrefsio, 
h  J*  S*  7*   11«   ij.   17-   *9t  *J#  Ji.cVc. 
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FDeimparibus  compofitis. 
Numcriimpares  compofiti,funtqui  abuno  numcro,aur  i  p!u 
ribus  numerantur.Notum  eft  autem.ut  numeri  numerantcs  nu 
merum,fint  partcs  compofitionis  eius.  Vnde  omnis  multiplica 
tio  im par is  in  imparem,producit  imparem  numerum  compoft 
tum.Et  fi  impar  incompofitus  multiplicetur  in  (c  femcI,non  po- 
terit  producftus  numerus  numerari,nifi  ab  uno  illo  foIo.Si  bis  in 
fc  multiplicctur  impar  incompoficus,producirur  impar  compo* 
ficus,foIidus,qui  i  duobus  (blummodo  numcris  numerctur.Et 
fi  tcr  in  le  multiplicatus  fucric  numcrus  impar  incompofitus,nu 
merabicurimpardlecompoficus  produelus,  i  numcris  folum* 
modo  tribus,ut  8  /.numeratur  prarter  unitatem  i  tribus  his  3 , 9, 
27 .d(c.  Si autcm  multipliccntur  intcr  fe  duo imparcs  incompo 
Gci,producitur impar compofitus  pure  iuperrTciaIis>ut  qui  folu* 
raodo  i  duabus  illis  partibos  fuis  pofsit  numerari.Si  autem  co- 
pofitus  illc  rurfum  mul  t  i  plicetur  pcr  alteram,ex  parcibus  illis(u  c 
fi 1  s  multiplicccur  pcr  3  .aut  pcr  s)  tunc  impar  compofitus ,  qul 
producitur,numerabitur  neccfiario  i  numcris  quacuor,prarter  U 
niratem  •  Si  aute  multiplicccur  per  alium  aliqucm  imparcm  in* 
compoficum  (uc  fi,  1  s  mulciplicccur  pcr  7.  aut  pcr  1  j  )  tunc  im* 
par  compoficus,qui  rucric  qrodudus ,  numcrabrtur  ncccflario  i 
numerisfex. 

Si  impar  compofitus,  purc  fupcrficialis ,  non  quadratus,fuc4 
rit>multiplicacus  in  imparcm  compoficum,  purc  fuperrTcialem, 
non  quadratum.Fuerinccg  numcri  illi duo  concra  fc  incompofi- 
ti,  tunc  compofitus  %  qui  producicur ,  numcrabicur  neceflario  l 
quacuordedm  numeris,prarter  unitatem,ut  15"  <n  77.facit  1 1  ss 
numcrabilcm  iquacuordccim  numeris. 

Ec  fi  ille  mulciplicarecur  in  alium  numerabilcm  1  quatuorde* 
dm  numcris ,  tunc  qui  nafceretur ,  numerabilis  cflci  i  ducentis 
quinquaginca  quaruor  numeris,durnmodo  duo  illi  multiplican 
tcs  cflent  contra  fecompofitf. 

Si  impar  compofitus  purc  fupcxfla'al£sano  quadrantus,  fucrfe 
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rouTtiplicatus  in  /mparem  compofi tumspurc  fuperfiaaIcm,non 
quadratum/ucrintc^  numert  illt  duo  contra  fc  compofiti ,  tunc 
produciturimpar  numerabifis  folummodo  i  decem  numeris, 
prarter  unitate,ut  3  r.in  77.facit  itfpr.item  ij  in  x  ufacir  3 15-, 

Si uero  multipliccntur  inter  feduo numcrympares  compofi 
ti.purefuperficialesquadrati,  produatur  impar  numerabilisi 
fcptcmnumerisprarterunitatcm,ut9.in  ir.facit  225-. 

Omn  cs  numeri  pure  fupcrhciales  quadratr,(unt  contra  fe  in- 
eompoOt/* 

Omnes  numeri  pure  fupcr  ficialcs  quadrati,fiint  impa  r  es,cx- 
cepto  qua  ternar/o. 

NumerUontrafeincompoOtidicuntur,  qui  nullam  habent 
partem  aliquotam  com  muncm  ,ut  eft  omnis  impar  numerus  ad 
omnem  pariter  parem.Nam  impar.non  niO  ab  impari  numcra* 
fur,6V  pariter  par.non  nifi  i  pari  numeratur. 

Numeri  ergo  contra  fc  compoOti  funr,qui  partem  habent  ali 
quotamunam  communem,autplures,ut  funromncsnumeri 
pares  adtnuice,  InrcJJ/guntur  autem  ifta  de  partibus  aliquotis 
coponent/bus.ur  fci^s  unitatem  eflcexcluiam. 

Prarter  compoOtionem  funtalrj  quidam  modi  producendi  nu 
merosimparescompoOtos,utO  i  numero  pariter  imparitcrqj 
pari  perfecfto.auferas  unf  tatem,fcmper  fit  impar  compoOtus,& 
talis  qui  nouenario  etiam  numcrc  tur. 

Sic  etiam  impares  incompoOti  modos  habcnt  OmiIes,quibus 
producatur,  u  t  fi  a  pariter  pari.cuius  prima  Ogurafucrit  z.aut  8 
aufcras  unitatem.fcmpcr  fit  impar  incompotitus. 

Sic  omnis  numerus  diametralis  abiecfla  unitate,relinquft  im 
parem  incompoOtum. 

FDe  numeris  compoOtis  in  genere. 

Numeri  compoOti,aut  funt  quadra  ti  ,aut  non  quadrarf. 

Numerinoquadrati,autfuntdiametraIes,autnodiametraIes 

Vt  autemuideas,quo  conOlio  numeros  copoOtos  Oc  diftfnxc 
tim,alia  inftitua  numerorum  copofltoru  diftintftione.  Videlicet 
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Numeri  compofiti.aut  funt  purc  fuperficiales,aut  fofidi . 

Fure  fuperficiales  funt ,  qui  folidi  eiTe  non  polTunt,ut  funt  nu 
mcn,quiuclabunarolonumcronumcrantur,ucI  I  duobus  fo* 
lummodo tncompofitis.Exempla primi funt. ^q.ij-.&c.  Ex* 
cmpla  fecundifunt  <S.  i  o.  14.  ij.ii.&c. 

Solidi  funt ,  qui  ita  funt fupcrficialcs ,  ut  etiam  folidorum  fi- 
gurasorthogonaliterrecipianr.uidelicct  fecundum  trinam  di* 
men(ioncm,utfuntnumcri,qui  ueliduobus  folummodo  nu, 
mcris  numerantur,uno mcopofitocValterocompofito,uel  qui 
*  plunbus  quim  duobus  numeris  namcrantur .  Exempla  primi 
8. 17.  i%f  &c.  Excmpla fecundi  1 i. 1 18. 20^.^.7 s  fifc. 

l^uia  aucem  in  Progrefsionfi  Geomcrricarum  trartationcu* 
dco  eife  Iocurn,ubi  rcrte  t\  comodedici  pofsir,quicquid  diccndu 
tucrit de  io!iditate  numerorum .  Et  in  tradatione  Progrefsio- 
num  Arithmericarum  ,Iocus  c(r,ubidc  PoIygonalibuscV  Pyra- 
midahbuseicerccommodcpofsim  quantumfufficit.Nihil  ali. 
ud  reltat  hoc  Ioco,quim  ut  dc  compofitis  numeris  dicam.quate 
nusluntqiiadrangularcsorthogonaliter.uidclicct  autquadra- 
tc  aut  a  itcr.ut  funt  altcra  parte  longiores.ficut  h*  dux  figurae 
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Eos  etiam  numeros.qui  altera  parte  Iongiores  funt,hoc  loco 
neg1igo,tanquaparumuriles,ntfi  regula  quadam  Iongitudtne 
latitudini  conferant,ut  diamctratcs  numeri,qui  certas  proportro 
nes  ftatuunt  inter  fuam  latitudinem  &  Iongitudinem .  Dc  dia- 
mctralibusergonumeris  atcjt  quadratiSjhodoco  dicam>coq> 
regulares  fuperrTc/es  habere  uideantur* 

TDe  quadratis  numcris.  % 

QVadratusnumerus,cftc]ui  partem  habcc  aI/quotam,i/e 
ipfa  denominatam,ut  7  eft  fcpttma  pars  dc  4?.ut  uidcs  ex 
figura  quadrata  paulo  fuperiirs  polita,  Aequat  cnim  illa,  cx  hac 
rationejongitudinem  Iatitudini. 

Quadratorumnumcrorumu(tisinrjnituscft,utcx  rjs  intclli. 
ges,quacde  trrationalibus  numeris  dC  dc  Algebra  dicam.Surli- 
ciant  ergo  hacc  pauca ,  hoc  loco  pro  multis. 

Primo.  Notu  eft  unuquecp  numcru  cx  fe  coponere  quadratu, 
ut  7  Cepties  faciunt  49.ut  indicat  figura  quadrat/  pofita. 

Secundo.  Omnisnumerusquadratus,muItiplicatus  in  qua- 
dratum,quadratumnumerumcomponit. 

Tertio.  Numeriijuadratis  fimiles,d um  intcr  (e  multiplican* 
tur,quadratum  numerum  componunt. 

Dicutur  aute  numeri  duo,  quadratis  fimiles,intcr  6js  mediat 
numerus,dtuides  proport/one  coru  in  duas  ,pporttoes  arquafes, 
cu  tame  ipfi  no  fint  quadrati.Hoc  aut  quadratts  peculiare  cft,ut 
inter  quo(cuqtduos,mediet  numerus  ,pportionaIiter.Et  impof 
fibtle  eft,ut  tntcr  numeru  quadratu,cV  numer  u  non  quadratu,  nu 
merus  cadat,qui  prac  dicto  modo  mediet,id  eft,,pport/one  extre 
moru  acqualitcr  diuidat.Sic  ant  inuenitur  medtasnumerus,fcu 
medtu  .pportionale.Numeros  ipfos  (fiue  fint  quadrati  fiuc  cjua 
dratisfimiles)interfemultiplfca,&  radix  ^pdudi  eritnumerus 
mcdias  que  qrebas.  Ex  his  patet,q»  nullus  numerus  folitarie  po 
fitus,uocat  fimilis  quadrato,fed  g  relatione  duoru  numcroru  in- 
ter  fc,uocant  ipfi  quadratis  fim/Ics,aut  dtfsimiles.Similes  quide, 
fi  ad  fimili tudinc  quadratoru  habuerint  med/u  ,pportionaIe  &c. 
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Producuncur  autem  numeri,fimiles  quadra ris ,  cx  duobustitf 
mcris  quadra  tis^mulciplica  tis  pcr  aliqucm  numcrum  >qui  non  fic 
quadracus,uC4&^.mulcipIicacipcr  z  faciunt  s  &  iS.quadratis 
limtles.Stcmultiplicaciper  j.faciunt  1 1 cV  27. ftmiles  quadra- 
tis  cVc.  Habcnc  aucem  numcri quadratis  fimiles  ulum  magnutn 
in  dedmo  Euclidis,im6  in  omnibusirrationalium  numerorum 
&  linearum  tra  c~ta  tionibus,ut  fuo  loco  uidcbimus. 

Impofsibile  eft,ut  quadratus  numerus  producatur  cx  mul  ti* 
plicacione quadrati  in  non  quadratum .  Sicuc  impofsibijplc cft 
ex  additionc  paris  ad  imparem  ficr i  parem  ♦ 

Impofsibile  eft,numerum  eiTe  quadratum,cuius  prima  figura 
fucric  2.aut  3«aut7*aut8 . 

Cum  numerus  i  fronce  habueric  ctfra  fub  numcroimpari  ( ut 
hic  1 60, 1 6000, Qtc.)  Impofsibile  eft  cum  elTc quadracum. 

Cum  numerus  fueric,cuius  prima  figura  fic  y  .impofsibilc  eft 
eum  ciTequadratum.nifi  fecunda  figura  eius  fit  2. 

Reliqua  dequadratis  mi  mer  is  dicenda  ,dicam  inalrjslocis» 
ubinecefleerit , 

FDe  numeris  Diamctralibus. 

Numerasdiametralis,eftnumerus  non  quadratus ,  habens 
partem  aliquantam,cuius  quadratum  fit  arqualeduobus  quadra 
cis,partium  aliquocarum  eius  aliqaarum,quac  partes aliquocae 
incer  ie  muiciplicac<e,tocum  confticuanc  diamctralcm ,  ut  1 2  cft 
numerus  dia mc tra I is,  cuius  latera  diametralia  func  3  dC  4.eo  9» 
quadrata  eorum  addita  ad  fe,faciant  2  y.id  eft  numeruxn  quadra 
tum.Diameterergoeft  5-. 

Sic  in  omni  numero  diametrali  eft  diameter  pars  eius  ali- 
quanta,&  latera  diametralia  funt  partes  eius  aliquotar* 

Licet  numerus diamecralis  nonnunquam  ualde  mulr a s  habe 
atpartcsaliquotas.tamcn  prxterduas,nullashabebitaIias.quo 
rum  quadrata  iundta,faciant  numcrum  quadratum.Hoceft  JDi 
amctralisnumcrusnon  poteft,ni(iuno  fimplici  modoefle  dia- 
metraIis,Seu,no  poteft  habcrc  plura  latera  diametralia  duobus. 
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Si  fuerit  numerus  diamctralis,neceffc  eft.ut  latera  eius  dia* 
metralia  fint  fub  proponione  aliqua  earum  qux  his  duobm  or» 
dinibus  ugnantur. 

FPrimus  ordo. 
if,  if.  3*.  4|.  rff,  *tt-  ^T?.  &o 
rSccundusordo. 

Ci   'VJ^   3^  4*  fQ    «H-  Mfc 

Miamhabereuellsnumerurodiametralcm.rec/pc  termfofi 
aliquem  ex  ordinibus  illis ,  quemcunq*  uolueris,  facitoq?  ex  co 

unamMinutiam,tuncnurocTatoroftendettibiIatus  diamctra- 
Jemaius.Dcnominator  uero  latus  diametrale  minus  .  Duo 
Jtaqj  numeri  illi  inter  fc  multiplicati ,  femper  fadunt  numerura 
dlamctralcm.Et  quia  proportio  laterum  manet,dum  numero 
quocuno^  muhiplicanrur/acile  uidcs,  ut  cx  uno  diamctrali  face 
repoisisinffnitosdiametraIes.Patct  et/am  ex  his,qudd  diame* 
tralisnumerus,mu!tiplicatus  per  numeruro  quadratum,  necefc 
lanoproducitdiamctralem. 

Vides  c*  hoc  ut  ordo  uterqj progrediatur  in  inflnitum,  6*  mo 
dus  progrediendi  facilior  fit,qua'm  ut  uerbis  egeat.NulIa  autem 
proportiolarerom  diametralium  obmittitur ,  quemadmodum 
Jn  ^ogrefsioneriafurali numcroru,nullusobmittiur  numerus. 

^unthsccerteadrnirationedigna.Deindemagnum  &  iucun, 
dum  ufum  habcnt  in  Geometricis. 

mJufc!  iUP (Ut  rcPctam:>  modum  producendi  Iatera  diame- 
*  m',  mhnnis P'oportionibus,quas fibifubmintftrantord* 
nes  tlli,  ( utex  i  f .  fttf  habes  itao^  latera  duo,uide!icet maius 4. 
cx  rninus  3 .)  &  cum  utercp  ordtnum  infinitas  proportiones  coro 
pi  cet ,  cumlmeflneutercp  progrediatur ,  nihiloroinus  tamen 
quaflibetetiamproportiocomplicat  inflnirum  numerum  late- 
rum.  fcxJatenbus  autem  duobus  diamefralibus  (  ut  dixi  paulo 
J^J^  ;c°^^mrdiam«ral"numerus.Itemperlaferadia 
?  con7tu;tUT««5  diameter  numeri  diamctralis.Quod- 
*Dct  enim  multiplicatur  in  fcfic  quadrata  flla  duo  (duorum  late 
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rum)  adduntur.fltcgicaexduobusquadratisadditis,  imu  qua# 
dratum,cuiusradixquadratacft  diamctcr  numcridiametralis. 

Eft  cV hoc  mirabilc,ut  fub  infinit is  infi nita tibus 9  diatnetralru 
numeroru  confticucndoru  (uc  iam  fupcrius  oftendi)  nullus  ihue 
niatur  numerus  diametralis,cuius  pr ima  figura  pofsit  cfle  alia 
quam  i.aut  S.aut  o. 

Omnes  aucem  numcri  diametrales  concinenrur  fub  fpccie 
tertia  numcrorum  parium.Hoc eft,  omncs  diamecrales  nume- 
ri  func  paricer  imparicer  e#  parcs. 

Impofsibile  eft  unum  numerum  diametralem,habcrc  dia  me< 
trosplurcs,uni.SicutimpofsibiIceftunum  numerum  quadra- 
tum,habere  radices  quadratas  plures,una\ 

Pofsibile  autcm  eft,unam  diamctrum,  cflc  pluriu  diamerralio 
aumeroru  dia  mc  tr  u,u  c  facis  oftcndi  tur  hac  figura  fequcnci» 
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Maior  numerus  diamccralis  facic  xo zS  .  Minor  facfc  15-00. 
Reliqua  facis  indicac  ipfa  ngura,uidelicec  uc  6$  fic  communis  u* 
triufcg  numeri  diamccralis,diamecer  &C. 

Si  aucem  i  me  pecas  regulam,iudicadide  fingulis  numeris,ge 
neralem>qua  dequolibec  uidelicec  numero  fcire  (iceac ,  an  fic  dia 
mc  tra  I  is,uel  non  diamecralis.  Ego  cibi  breuius  hanc  rem  non  pof 
fum  oftendere,qj?  ac  numeri  propofici  parces  aliquocas  omnes 
qua?ras(ux  (uperius  docui)easc£  inuccas  ica  difponas,ut  cuilibec 
parcium  ex minoribus  ,  adiucta  fic ea  pars ex maioribus.qua:  cu 
ea  cocum  illum  numerum  componac  propoficu ,  atq?  ica  quasli- 
becduasparcesexamines,uccumdiamecralium  lacerum  condi- 
tionemhabeancan  ne  dCc. 

Vtuolofcire.utrum  numerusille  3^o.ficdiamccraIis,uel  non 
diamecralis.Sicdifpono  parccs  cius  aliquocas  ocs  inucncas. 
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Binasigicur&binas  examino.Scilicer»  J.non  (untdiametra 
!ia. Necp  J+.func diamecralia  latcra .Ncq?  J  J.Neqj  \  J.  Sed  £An 
uenio efte  lacera diamecralia.Na  quadraca eorum,  uidelicec  8 1 . 
&  itfoo.faciunr  (fi  addancur)  1681  numerum  quadracum,cuius 
radix  quadraca  facic  4 1  .diamccrum  uidelicechuius  numeri  3  60  * 
Ergo  3 6o.eft numerus  diamecralis .  Vel  fic exploro .  Maiorem 
parcem  incer  combinacas  diuido  per  minorem,&  uideo  an  Quo 
tiens  concineatur  in  altero  ordinum  quos  fupcrius  pofui  >  uc  40» 
per  o.facic  4  $•  Quocicncem.uidchcct  quarcum  primi ordinis. 

Notumeft>ucadparremminorem  inoeniacur  fua  pars  ma< 
fbr>  uidelicec  diuifionc  totius  per  partem  minorcm ,  ut  3  60  pet 
z  hcit  iSotXc, 
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TDc  numeratfonc  circulari. 

NVmerationem  drcularem  fcu  reciprocam,uolohuie  par- 
ti  connederctanquam  Epilogu  quedam,  eoqudd  hoc  cx 
ercittum  rcuocct omncs  fpecics  numcrorum  parium  &  impar i 
um.Rationem  autcm  appellationis  huius ,  fatis  tntclligcs  ex  ip* 

fa  numerarione. 

Rccipitur  autcm  pro  numcrationc  huiufmodi,ffgura  quadra 
tc  celluIata,cV  numcrantur  ccllulac  flgurac  illius,quac  funt  in  ex# 
trcmo  ambitu,ut  funt,quas  uides  efTefignatas  in  figura  fequeri* 

Et  cum  figurafit  quadrata.im- 
pofsibilecft,ut  numcrus  cellularu, 
ambitus  cxtrcmi  fit  numcrus  im* 
par,  aut  fitpar  imparitcr*  Etda  Ia» 
tus  unum  fjgarar  quadratar ,  habue- 
rit  ccllulas  (ubnumero  parl,  impof* 
fibilc  eft  namcrum  ccllularum  cxtrc 
miambituscffedcnumcropari  pa 
ritcr.Neccfle  cft  <gitur,ut  fitdc  nu- 
mcroimparitcrparitercppari.  Ita* 
cgnumerusccllularum  ambituscx 
tremi^tuncpotcft  cflTe  par  paritcr, 

quando  latus  unum,figurac  illius,habucrir  ccllulas  dc  numero  im 
pari.No  autcm  fempereft  ambitus  de  numero  pariter  pari,quo 
ticsiatusunumfigura:fucritdcnumcroimpari,fcd  folum  dum 
latus  habuerit  numerum  imparem  huius  fcqucntis  Progrcfsio- 
nis.cuiusdiffcrcntiac  faciunt  Progrcfsionem  Geomctricam  pa- 
rium  pariter  numcrorum. 

3.    r.    9-  »V  6s*    ,Z5>*  ai  lAm 

Ccllulac  ambiwsuniufcuiufo^numcrarf  poflanr,  pcr  dimiam 

numcrum  cellularum,eiufdem  ambitus.  Loquor  autem  ( ut  no- 

fti)  de  ambitu  extrcmo,figurae  cellulatae  quadrate.  Itcm  de  nu- 

nacrationccirculari  loquor,quae  fic  fit  ,ut  fcquitur.  - 

Numern 
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rNumeracio  circularis. 
Incipe  numerare  i  quacunq*  ccllula  ambirus  Iibuerit  ,ut  inci.» 
pe  i  cellufci  fignara  Iitcra  A.Numcrabis  aucemfcxcellulas  imme 

dia tc  fequenccs,id  cft  ab  a  uiqj  ad  f.  Scnar io  au   

cem  numcrabis>eo  quod  ambitus  liabcat  i  i  ceU 
IuIas,cV6  fitdtmidiumde  n.Poncs  autcm  cal- 
culum  ad  cclfulam  fTnitac  numerationis,id  cft  ad 
cellulam  f.  Deindeuna  ccllula  obmilTa ,  incipe 
i  fcqucnti  iterum  numcrarc^donec  complcas  fe 
narium, fcihcct  obmilTa  ccllula  Ggnata  Iitera  c. 
Incipe  namerarg>i cellula  h ,tunc complebis  fenarium  ih  cellula 
a,cY  illic  rcponecalculum  fecundum,  Tcrtio,obmiiTa  cellula  b, 
(femper  entm  (ic  una  ccllulam  obmittcs)  incipe  numcrare  i  ccl* 
lula  c,tunc  perueniec  calculus  tcrtius  in  celiulam  h  .  Ec  (ic  dcin* 
ceps  numerabis,doncc  omnes  ccllular  repleantur>una  lolummo 
do exccpra.Nam  cumhacle^e  ftatnumeracio,ut  a  nulla  ccllula 
pofsis  incipere  nifi  fit  uacua,necelTe  eric>uc  tandcm  una  remane 
at uacua.Pcruenictautcm  quartus  calculus ad  cellulam  c.Quin 
tus  ad  cellula  k.  Scxcus  ad  ccllulam  fi.  Scpcimus  ad  m  .  Odauu* 
adcellulam  c.NonusadccIluIam  B.Dccimus  adccllulam  i.  Vn 
dccimusad  cellulam  D.lit  ccllula  l,  manct  fine  calcukud  clt,ua" 
Cua  manct. 

Atcpita  perhaechabesmodum  numcrationis  circularisfatis 
clare  rradicum» 

Ambitum  quemlibct  habentem  ccllulas  fub  numcro  pari* 
ferpari,numerat  nonfolum  dimidius  numcrusccllularum,cir# 
cuiaritcr^fcd  q uilibec  numcrorum  parium,qui  concinecur  fub  il- 
Ionumerodimidio.VtfiambftusfTj;uracquadratachabcat  ccllu 
fas  3 1*  (ut  cft  ambttus  quadrati ,  habcntis  ccllulas  inunoquocg 
Tatere  nouem)  numcrant  ambitum  illum  (inguli  numcri  Progrcf 
fionishuius  parium  numerorum,  z.4.6.8. 10,  1 2. 14. itf.Seruit 
autcm  hutc  Progretsionialia  ProgrefsioAiidcIicetji.y.?.  13.17« 
ai»iy,z5>,.Nam  quando  16  numerat,tunc  poft  quamlibcr  nu- 

c  meratione 
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tnerationcm  obmittitur  i  eellula .  Quando autem  numerat  14* 
tuncc^mfttunturfempcrycdluIar.Quandoufro  iz  numerac 
tmbitum ,  tunc  obmittuntur  femper  cellular  Et  flc  dc  aIrjs,pro 
cedendo ja  una  Progrefsionc  fintfirorfum,  &  in  altera  dex* 
trorfum* 

Ambitumhabentcmcellulas  denumeroimpartter  parttercg 
pari ,  hon  numerant  finguli  numeri  pares ,  qui  continentur  fub 
dimidio  numero  ecUularum  ambims .  Et  hic  uide  mirabilem  na 
turam  numerorum. 

Ouando  Progrefsfo  iira  parfum  numcrorum  habuerit  termi- 
nosdcnumero  fmpari  incompofito  ( de  pari  Jfcompofito  h/c 
pulchrcnihfldicitur)  tuncmcdms  tcrminus  nonnumeratam* 
bitum  tfrculariter,re1iqui  ucro  finguli  numerant. 

Exemplum.  Vt  fi  latus  flgurar  quadratar  babeat  8  cellulas,ha) 
bcbtt  ambitus  i8.cuiusdimidiumeft  /^.Skautcm  ftatProgref 
60  parium  ufcp  ad  14. 

x.    4«    6.    8.    !•«     fi«  14« 
Sunt  autcm  termini7»  Et  eft7.numerus  impar  mcompofl- 
tus.Igitur  mcdius  eorum  uidchcec  8.non  numerat  z8  •  rircula* 
ritcr.R  eliqui  uero  numerant . 

QuandoueroProgrefsio  flla  parium  numerorum  habuerie 
terminos  de  numero  compofito  •  tunc  quarre  omnes  partes 
compofitionis  eius  aliquotas  impares  incompofitas ,  &  diui- 
de  fecundum  fingulas  earum^ordmem  terminorum,&  inuentes 
cuiuslibet  pattis ,  medium  parem ,  non  pofle  Qumerare  ambitu, 

Vthuncordinem 

4.   6»    8.    io*    ir.    14*    ftf.  ft« 
Stcdiuide. 

q.  4.  6.   |    8.  10.  11.    |    14.  i6.  18.  | 


Hic  uides ,  ut  necp  4.ne$  1 0  .nec^  1  tf.pofsit  numcrarc  3  6.  circu 

ktftcr. 
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H  t  ftcr  .Reliquos  autcm  uidcs  poflc.  Sic  4  non  numerat  <  i.fimu 
liratione. 

f  Item  hunc  ordinem 
4«   ©\    s»    10.    ii«    14»    t6\    18.  2o« 
Sicdiuide. 


i.  4,  6.  8.    10.         ii*    »4«  '8-  *°» 


Hfc  uides,ut  nccp  o^.neq;  1  l.numeret  40»  Reliquos  aucera  odo 
uidcs  poflc  numcrare  40  .circulariter. 

ritcm  hunc  ordinem. 
4«  6,  8.  io«  12.  14.  16.  f8.  io*  11«  24,  16.  28.  30. 
Diuidc  primofic. 

|  1,4.  6.  |  8.  10.  ti.  1  14-  16.  i8-|  10.  2*.  24.  |  16.  *8.  30«! 

(Sccundo  Oceum  diuidc. 

|  2.4.6.  8.  fQ  1  «2.  14.  16.  18.  20.  |  ii.  14.  16.  2S.  30. ( 

Vidcs  hic  ut  60  non pofsint  numcrarc  numcri  hi, 

4.    ro.    f<>.    ii*    18.    6\    2  6\ 
Rcliquiodo  numcranc  60 .  circularitcr  .uidelicet. 

2.    8.    fi.    14.    18.    20.    24,  30, 

Etficdealtje. 

Paretexhis,caromnestermini  Progrefsionfs  par/um.cu/us 
extremuseft  pariter  par,numerct  duplaremillius  pariterparis. 
uidelicet  numerus  terminoru  icmper  cft  de  pariter  pari,qui  nul- 
lam  partem  habent  aliquotam  i  mparcm  incompofiram, 

TDato  numero  ccllularu  amb{tus,inuenire latus 
quadrati .  cuius  efl  tlle  a  mbitus . 
Diuide  ambituper  4.c\  ad  quoticntem  addc  unam  unitatem. 

rAmbtrum  quadrari  inucntrcex  laterequadrati. 
Subtrahc  uniutcm  dc numcro  latcris  unius,&  multiplica  rc< 
fiduumper^, 

c  4  Dc 
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TDe  numerandis  impariter  paribusctrcularitcr, 

Dixi  dc  numerandis  circularitcr  pariter 
paribus,&de  impariter  paritcrtp  paribus. 
Reftatcrgbutdica  ctiam  dc  numerandis 
fmpariter  paribus  circularircr»  Quanqua 
autem  talis  non  pofsit  facerc  ambitum  fii- 
tegrum,nguraequadratx,tame  altcrapar 
tc Tongioris,  ambitum  facere  poteft,  ut  ui* 
des  in  hac  figura  faCtum, 

Numerus  impar,nunquam  numcrat  circutariter  necp  nume* 
ratur.  Ec  numerus  par  nunquam  intercalatur. 

Podta  autem  eft  fuperius  Progrcfsio  intercalarium  numero- 
rum,feruientium  pariter  paribus  numerandis,atc£  imparitcr  pa 
riterq*  paribus.Sed  habcnt  impariter  pares  numcri  numera  ndi 
circulariter,propriam  Progrefsionem  intercalarium,uidel/cer, 
hxceft  impariter  parium  Progrefsio,in  hoc  ncgoeio. 

J.   7.    ff,    »5*.    19»   *3«   *7-   3'*   35"«  &C, 

rProgccisto  ucro  pariter  paribus,&  imparitcr 
paritereg  paribus  (eruicns ,  harceft. 

U  S*  9'   '3»  17*  *»♦  if.  »9.  3J»  37#  &C, 

TRcgular. 

Numeri  incompofitt  impans,duplarem ,  id  eft  impariter  pa» 
rem,  numerant  ftnguli  numeri  pares,circularitcr  quotquot  con 
tincnturfubilloimparr.Qucmadmodiim  numeri  pariter  parfs 
duplarem,numerat  ipfc  paritcr  par,  &C  (inguli  pares  fub  illo  con 
tcnti.Sed  hic  cft  alia  ratio,quar  facile  poteft  mtclligi ex  (cquenti 
regu(a,dcimparibuscompolm's,daca. 

Si  impar  numerus  flt  compofitus,non  numcrant  circulariter 
duplarem  eius ,  contenti  pares ,  fub  1II0  impari ,  qui  non  numc* 
rant  duplarem  illius  duplaris.  Exemplum. 

Vt  duplaris  p.eft  1 8  .Huius  duplaris  cft  3  6.  Pat  ct  autcra  cx  f j 
perioribus,qudd  4  non  numerat  3  6 .  Ideo + ctiam  non  numerat 
1  S.circulariter. Vnde  cum  fub  9  flnt  hl  pares  1.4,6,8,  Solum  hi 
trcs  2.6s.numexant  18.  Cura 
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Cum  8  numerat  1 8 ,obmittuntur  tres  celIular,poft  quamlibct 
numerarionem.  Etcum  6numerat  iS.intercalatur  7 .  Et  dam 
2  numcra t,  1  r  cft  in  tcr  c  ala  ris.Nam  ficut 4  obmi  ttitur,u  t  no  nu- 
merc  t,ita  1 1  obmittitar.ut  non  mtercajetury , 

Satis  eft  per  hxc  indicau  t\  cxplicata  circula  r is  n umcra 1 10. 

De  Progrcfsionibus  Arithmcticis.  Cap,  iij. 


v  1 T  pnrccdentiscapitis  traflatio  de  numeris  in 
fccV  in  fuis  partibus  confidcratis.  Scqucntia  ucro 
capita  ,cruntdeadmirandis  numcrorom  uicibur, 
id  cft.de  Progrcfsioibus  fcu  ordinibus  numerorfl. 
Inter  ipecies  autem  innumerabilcs  progrcfsio- 
num,duae  funt  prae  alrjs  utiles,atqj  in  frequentiori  ufu  ucrfantur 
uidclicet  fpccics  Arithmeticarum  Progrefsionum  ,&Gcome- 
tricarum.De  Arithmcticis  prius  dicam. 

Arithmctica  Progrefsio ,  eft  fuccefsio  numerorum  progrcctt 
cntium  fecundum  arqualcs  dirTcrcntias,  ut  hic  uides. 

4*        4*        4*        4»        4»  4» 

7*        $S*       tf.       19,       13.         27,  cVc 

Hoc  autemuide,utinqualibet  Progrefsionc  Arithmctica, 
ckfferentia  communis.addita  termino  extremo,cotinuet  ipfam 
Progreisionero.Et  harceft  regula  progredicndi  Arithmeticc,  ut 
hisouobus  tcrminis  pofitis  3 . 7,  addo  differentiam  corum  ma* 
tori,(id  eft  4  ad  7)tunc  fit  terminus  debitc  iequcns  ,uidclicct  1 U 
Itcrumaddo4  ad  1 1  fiunt  ty.Et  fic deincc p s,  inhaccYin alrjs, 
quibuicuncg  Progrefsionibus  Ari  thmcticis,cotinuabis  cas« 

Videntur  fort*  hacc  inutilia  eflfe ,  ut  funt  facilia .  Scd  ex  Geo- 
metrfcts  Progrefsionibus  o  ftendam  fuo  Ioco,quim  fint  haec  uti- 
lia  atcc iucunda. 

rRcgulaquauniufcuiufa  Progrefsionis  Arithmeticae 
termini  in  unam  fummam  redigantur. 
Adde  termwos,Progrefsionis  Arithmeticar,cxtremos,ad  ie, 

e    3  St 
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&ag3regat/partcmd/m/d/am  mult/pl/capcrnumcrum  loco* 
xum ,  runc  proucn/etfumma  omnium  terminorum  Progrefsio 
uis  difpolit* ,  ut 

3.    6,    9*    I*    IJT»  24- 
3  ad  x4. fac/ 1 17«  Hu/us  d/m/dium  facit  ^  guod  mult/pl/ca  pet 
S(eoquddfint  term/nio<?k>,feu  Ioca8.)fac/t  ioS  .fummam 
Progrcfs/on/s  illius. 

SufFicit  hatc  regula  efiam  proinuent/one  arearum  Polygo* 
naliumfupcrf?derum,tal/um,qua1es  Boctius  ponit,  uidelicet 
trigonalium  ,penugonalium,  hexagonalium  fupcrflcicrum . 

rSicoperare» 

Pr/mo  rtfblue  tuamPoIygonalem  aream  /n  fuam  Progrcfsf» 
©ncm  Arithmeticam  (quatlibcr et/am  earum  conftat  ex  tcrm/* 
nis ,  Progr  cfsionis  alicuius  Ar  i  thmcticar ,  fimul  collcd/s )  hoC 
«nodo» 

DenUmero  angulorum  (fcu  laterum)  fubtrahe  unitatem, 
tunc  un/tas  erit  terminus  pr/mus  /II/us  Progrcfsionf s,cV  rcfidtf* 
um/lh'usfubtra<ft/onis(  /d  eft  numerds  unitate  minOY,qu4m 
I?tnumerusangulorumtua:PoIygoniac)crit  terminus  fccun- 
dus.  Poter/s  iam  continuare  wam  Progrefsioncm  pcr  quot  tcr* 
tninos  liberit  ♦  Sed  uide  quot  punda  habeat  unum  latus  tuae  Po 
lygoniar.  Nam  tot  terminos  conftituend/funtin  /Ila  tua  Pro« 
grefs/one,quotpunclahabuer/t  tuaPolygon/a  /n  unolatere, 
Conftituta  uero,fecundum  barc ,  tua  Progrefs/one ,  utcre  regu- 
lafuper/us/amdata,  qua  ex  omnibusterm/n/s,  unamfummS 
facias  ♦  Et  ea  fumma  erit  area  tuat  Polygonisc  • 

PExcmpIum. 

Sithexagonus  Ar/thmeticus  %  cu/us  latu*  unum  habca* 
punfta  lo.uth/cu/des.Subtraho  i  *6\(coquod  fit  hcvago- 
nus)rcmanct  j.Eruntcrgo  duopriortt  terouni  Progrcfsio- 

nisfaci 


AftlTHMlTICAI     Lll,  .  I. 

n/s  facicndar  ,  duo  hi_i.  j»« 
8ic  crgo  Irabic  Progrcfcio 
ficnda» 

f.-9*         »7.  ai« 
*J.  *9-  3).  S7. 

Hoidcccm  terminos  u 
collige  in  una  m  fammam  v 
perregulam  (uperfus  data, 
tuncinucnies  iQo.Ettanta 
cft  arca  huius  hexagoni  quc 
pofui.  Etficin  alns  opcra* 
beris  fimiliier. 


flntcrc/fa!  Progrcfc/onca* 
ut  hac  funt. 

»♦        a.        i,        a,        u       *  U 

4*     r«         7«       8.      io.      fi;      i|.  I4.&C 

Itcm. 

*•      4«      *•       4.      l,      4.  i. 

i|i     17*     19.     aj.     ar,     *«.     31.  fifo 

ltcm 
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ritemharo- 
3.        6*        j.        6V       j«  tf. 
ir.     18.     -24.      27»     jj.      *o\      42.  &c. 

non  funt  ProgrcfsionesArithmcrica:  proprie.Habent  tamen  fu 
os  ufus  (ut  uidebimus  in  capite  de  Proporfionibiu  )  licct  ita  (Int 
intercifar. 

FDe  Progrefsfonenaturai!  numerorutm 

NAturalis  numerorum  Progrcfs?o,eftProgrefsio  Arithmc 
tica  progredicnsabunitatc  per  binarium  ad  reliquos  nu* 
cneros  fecundum  differ  cntiam  unitatis.ur 

U       I*       U       U  I*  f»  T* 

t.  2»  3.  4*  5"»  6\  7.  8.  9.  10.  cVc* 
Notum  autem  cft  qulm  in  frequenti  uiu fi  t  harc  Progrefsio,a  # 

pud  omnes  homines,et/am  apud  pueros  6Vc. 

Et  ficut  omnia  folemus  numerare  hac  Progrefsione,  ita  etii 
per  eam  numcramus  proportionesproportionaUtttum,in  qua 
re  mtnfice  fcruit  AJgebrar* 

LongumautemciTct  nimis,rccen(ereu(us  eius  uar/os.  Ec  ne 
mo  eft  qut  hoc  fatis  prarftarc  poflet  •  Exempla  autem  uius  e/us, 
frequenteroccurrentnobisin  hacmea  Anthmerrca ,  urdealijs 
negonjs  taccam.Gftautcm  Progrefsioilia  naturalis  numero- 
rum.fons  cV  origo  omnium  fpcculationum  Arithmeticaru  cVc. 

Huius  ProgreGionis  termini  rtouem  priorcs^finguli  una  f?gu 
ra  (triLumtur.cV  nonaginta  fequenresbinisfiguris  fcribuntur.dc 
inde  noningenti  (cquentcs  tcrmini,tribus  fcribuntur  figur  is  ,  Et 
ficdeincepsiuxtamanc  Piogrefsionem  Geometricam.     . , 

•  9»    #0.    pp.CU    9<>fKV    90000.  8(Cv  1 
FDe  Progrefsionenaturalinumerorum  parium. 
Si  de Progrefsione  numerorumnaturali  deleantur  rcrmmi 
locorum  imparium  (ut  primus,  tcrtius,qu  tntus&c. )  tunc  relia 
quitur  Progrefsionumctorum  parium,ut  hic  uides. 

Habctharc  Progrcfsio  ufum  egregium  inGeomcnria.Rc* 

ipondet 


» 
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fpondct  autem  ordini  Polygoniarum  fic  ,  ut  facilc  ex  hac  Pro* 
grefsionedicercpofsis,dcc]ualibct  Polygonia,quotanguIis  re< 
ctis>ualcantomnes  anguli  eius.  Vt  (  exempli  gratia)  i  o  eft  quin 
cus  ter  minus  Progrcfsionis  huius ,  ct  Heptagonus  e  ft  fub  quin- 
ca  fpecie  Polygoniarura  Jtacp  feptem  angulf^cuiusltbet  hepta* 
goni,ualentanguIisreclisdecem.Sic  omnesanguli  cuiuslibcc 
Hexagoni.ualent  angulis  recftis  oclo .  Sic  enim  8 .  cft  terminus 
quartus  Progrefsionis  parium,auemadmodum  Hexagonalium 
ipecies.quarta  eft  interfpecies  Polygonalium.Et  ficdealrjs, 
FDe  Progreisioncnaturali  numerorum  imparium. 
Sidc  Progrefsioncnaturali  numcrorum.deleantur  numeri  lo 
corumparium  (utfecundus,quartus,fextus,cVc.)tunc  relinqui* 
tur  Progrefsio  naturalis  numerorum  imparium  ,ut  hic  uides. 

t-     3.    S*    7.    9*  '3«     T.     17*     lo.  cVc. 

Harc  Progrefsio  numeroru  imparium  ,omnes  complicat  Pro 
grefsiones  Geometricas,numerorum  integrorum,  quac  ab  uni* 
tate  incipiuntA'  exciptuntur  folummodo  radices  Progrefsiona 
id  eft,numeri  fccundo  Ioco  ponendi. 

Quadratos  em  numcros  omnes  coprarhcdit  hoc  modo.Duo 
tcrminiprimMdeft,!  cV  3  faciuntquadratumbinarrj.  Tres  ter* 
miniprimi,ideft  i.^.y.faciuntquadratuternanj,  Quatuortcr- 
mini  primi,  faciunt  quadratum  quaternarrj ,  ut  f .3 .  j\7»  faciunt 
1 6.Et  fic  dcinccps. 

Necefle  aut  eftin  qualibct  Progrefsionc  Geometrica  ab  uni 
tate  incipiente,in  tertio  loco  poni  quadratum,deinde  in  quinto, 
(eptimo,nono  cVc.  femper  inuenics  quadratos,ut  non  fit  necefle 
dicerc  de  numeris  illorum  locorum- 

Cubicos  numeros  Ongulos,etiam  compraehedit ,  hoc  modo, 
Vnitas  reputatur  pro  primo  cubo .  Dcinde  duo  termini  (equen 
tes.id  cft, 3  cV  y .faciunt  Cubum  binarrj.id eft  8.  Deinde  tres  fem 
quentcs  termini,uidclicct  7.0. 1 1  ,faciunt  Cubum  tcrnarrj .  Dein 
dcquatuor  tcrminifequenr.es  15.15-.  17.  i?,faciuntCubum  qua 
ternanj t Et  fic  dei  nceps.Necefle clt  autem  in  omni  Progrefsioc 

£  Geome 
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Geomctrica ,  ab  unita tc  inc/piente ,  in  quarto  loco  poni  Cubff. 
&deinde  infeptimo,dccimo  ,decimotcrtio  &c.  femperinue* 
nics  Cubum  ,  ut  non  ilt  ncceflc  de  numeris  locorum  illorum 
diceie. 

Surdefolidum  numerum,id  eft,(exti loci  numerum,Ttcm  h« 
decimi,fcdecimi  cVc.Sic  inuenies  comprarhendi  in  praediifta 
Progrcisionc .  Vnitasreputatur  pro  primo  SurdefoIido.De* 
inde  obmittitur  unus  terminus,c\bis  duo  termini  fequcntcs 
faciunt  Surdefolidum  binarij , ut r. 7. 9* i i.  faciunt  3  z.  Dein* 
dcobmittuntur  tres  tcrmini  fequentes  ,  uidelicct  13.  IJV 17* 
]Et  ter  tres  termini  fcquctes  ,faciunt  Surdefolidum  ternarrj ,  ut 
%n  13.  if.  %7.  zo.  31.  33.  35-.  Faciunt243.De 
inde  obmittuntur  termini fcx, uidelicet  3 7. 3P«  4 « •  43*  45*. 47» 
£t  quater  quatuor  termini  fequentes  faciuht  1 0  24  ,id  cft  Surdc- 
folidum  quaternarij  .Et  fic  dcinceps. 

Numeri  autem  terminorum  obmittendorum  hac  Progrefsio 
nerepraefentantur,cuius  dirTerentiae  funt  termini  Progrefsio» 
nis  naturalis  numerorum  •  Et  eft  Progrefsio  trigonalium  fupex 
ficierum,  quat  etiam  alios  ufus  habet. 

•  ♦  3-  6»  !<>•  tf*  Mji  l8«  3^  45"«  cVc* 
Item  ( ttt de  Cubis  denuo  dicam )  0  de  Progrefsione  nume* 
torum  imparium  ,obmiieristermfnum  unum,dabunttibi  duo 
reliqui  Cubum  binarrj .  Cubum  ternarrj  dabunt  tibi  tres  tcrmi- 
ni ,  omifsis  tribus  primis .  Obmifsis  uero  fex  primis,dabunt  ti- 
bi  quatuor  termini  (equentes,Cubum  quaternarrj.Et  (Ic  feruit  il 
la  Progrefsio  etiam  Cubis ,  uidelicet 

I.  3.  6.  io»  ir#  %n  *8.  cYc» 
Bfurdefolidum ,  id  cfi: ,  numcrum  oclauiloci,  (7c  inucnies, 
(Suntetiaminquintodccimo,cVuigefimo  fecundo  loco  numc- 
riBfurdcfoIidi)  Vnitas  reputatur  pro  primo  Biurdefolido .  De 
mdc  obmittuntur  tres  tcrmini,  ideft  3 .5-.  7.  Etex  fequentibus 
bis  duobus  bis  ter  minisC  id  eft  odlo  his  9 . 1 1 . 1 3 .  •  3 . 1 7.  1 9  •  * '  • 1 5 
^olIigiturBfurdefolidusbinarrj.  Deindeobmittuntur  termini 

quior 
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quindcci m .  Et  ex  fcqucntibus  terminiSjter  tribus  ter,(id  cfr  ex 
uigintifcptcm  tcrminis )  eolfcgitur  Bfurdefolidus  ternarij.Dein 
dc  obmittumur  termini  42.  Etextcquentibus,quaterquatuor 
quater,termtniscoHigitur  Bfurdcfolidus  quaternarrj.  Et  fic  de 
tnceps  in  infinirum. 

Numcri  autcm  terrriinorurn  obmittcndorum  hac  Progrefsfo' 
nerepraciemantur» 

3*  4Z»    9°*    '^.    273.    410.  dCc* 

DifTerentiae  faciunt  quadratos  triplicatos,  quoddico,.utinreI* 
bgas  rationem  huius  Progrefsionis,cV  modum  progrcdiendi^ 
TAlia  ratio  Progrefsionis  huius  fic  habetur  I 

3«    5"«    7«      9*  *3-     IF*    17.  cVc* 

I.     3,    6.     10.     ly.     *f»     28.     36»  cVc, 

J.  1J*  41*  9°.  '^J*.  »73.  4*°.  6i** 
Vides  Progrefsionem  priorem  efle  numerorumrrnparium.Po' 
fteriorem  ucro  cife  trigonalium  fuperrTcicrum  .  Si  iam  multl 
plicenturterminieorum  intcrfe,ita  utprimustcrminus  unius 
Progrefsionis  multtplicetur  in  primum  terminum  alterius 
Progrefsionis ,  Et  fecundus unius  in  (ecundum  alterius ,  Et  fic 
deincepsatuncefficitur  Progrcfsio  illa  prardida  feruicns  Bfur 
defblidis  numeris  „ 

TDc  numcris  Polygonalibus ,  & 
eorum  Progrefsionibus^ 

Polygonalium  numcrorum  paulo  fuperius  obitcr  facla  cft 
incntio»  Euclidcs  autem  folummodo  tetragonalium  numero 
rum  mentionem  faccrc  uoluit ,  co  qudd  folummodo  refpon» 
deant  Geomctricis  flguris.Trigonalcsucro  numcri&Penta* 
gonalcs,  Hcxagonales,cV  reliquarum  fpecicrum  Polygona- 
!es  numcri,non  rcfpondent  Geometricis  nguris,idquod  paucis 
hocloco  uolo  oftcndcre , 

i  2.  Tctrago- 
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Tetragonalisnumerusficde  oooooooo 

pingitur,uel  ficutfuperiusui-  oooooooo 

diiftquadratomdepicftum.Re  oooooooo 

fpondetaureGeomerricis  qua  oooooooo 

dratif. Nam larus Terragoni-  o  ooooooo 

cum  in  (edu(frum,areampro  oooooooo 

ductr,ficurhicquocfcfieriuides  oooooooo 

or  io  in  fc  mulriplicata  rad-  oooooooo 

ant  /oo.  ooo  ooooo 

oooooooo 

Trigonal/s  nomerus  ira  de*  o 
pingirur.  Vnde  0  latus  unum  oo 
faciar  j  o.fac/er  area  y  $■  Jn  Geo  o  o o 

merricis  aurem  ,  fi  rriangulus  oooo 
arquilarerus  habear  larus  unum  o  o  o  o  o 

quod  faciar  i  o  .facier  area  non  o  o  o  o  o  o 

plene44.Iracpnonrefpondent  ooooooo 
Arithmerici  rrigoni ,  rrigonis  oooooooo 
Geomerricis  .  In  Geometricis  ooooooooo 
fichabet  regula  rriangulorum  oooooooooo 
arquilaterorum  „  Dimidium  unius  late- 
ris,multip!icarurj'nlineam  eredami  me 
dio  bafis,ad  oppofirum angulum  orrho- 
gonaliter  ,Et  hoc  produclum  facit  aream 
trianguliarquilateri.Ratioregular  huius 
fatis  oftcnditur  cx  bis  figar is  fequenti* 
fcw* 
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Sc/Iicec  omnisrriangulus  atqutla 
f  crus  rcfoluitur  in  duos  orthogoni* 
os.qui  conftituant  unum  quadran* 
gulum  recftangulum  cVc. 

Pcnragonalis  numerus  icadcpin 
gir.  Vndcfi  latusunufaciat  lo.faci- 
er  areapentagoni  145-.  In  Gcometri 
ciM2\it(i  latus  petagoni  arcjlaterifa 
ciat  1  o.faciet  area  toiius  pentagoni 
aliquantu  plus  /7z.Itacgn6refpo 
dcnt  Arithmctici  pcntagoni  Gfomc 
fricis  pcntagonis .  Et  nihil  eft  quod 
contentiofi  contra  hacc  dicant  •  Mea 
jratiofolidacft. 
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Quarlibet  autcm  Polygonia  av 
quila  tcra,rcfoluitur  in  tot  triangu 
los  orthogonios,  utnumcrus  ille 
orthgoniorumduplosfitad  numc 
rum  laterum  Polygonix,  ut  uidct 
in  figurahac  quadrata.continenf 
odoorthogonios.cum  latera  qua 
drati  illius  fint  4.S1C  in  pcntagono 
uidcrcs  dcccm  orthogonios ,  QC  in 
hcxago  no  duodccim  &c, 

f  1  Reg* 
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Regnla  ergo  Georrietrica  cft  gc# 
«eralis,ut  dadra  linea  i  ccntro  figuras 
Polygonicac ,  ad  mcdium  alicuius  la- 
terum  eius,&  alia  linca  ab  eodem 
centro  ad  extremitatcm  latcris  eiui# 
dem.Figuratoautem  hocmodo  or*» 
thogonio,multiplicantur  latera  cius 
duo  intcr  fc,  quce  continent  angulu 
icrtum  .  Multiplicaturfcg  produdn 
illud  per  numerum  laterum  Polygo* 
nix ,  lciltcct  in  Pentagono  moldpU- 
catur  per  y .  In  Haxagono  per  6 .  Et  fic  de  alrjs  .  Et  ratfo  re 
gulat  huius  fatis  clara  eft  ex  figuris  illis  fuperius  pofitis. 

Hexagonus  Arithmcticus,  ffunum  latus  fuerit  10«  totaa* 
rca  facict  i  o o .  At  Hexagonus  Geometricus ,  cuius  unum  la t us 
fuerit  i  QU  facit tota  arca  plus  aliquantum  quam  z  y  Q.Et  Gc  dc a* 
Irjs  Polygonrjs* 

Qucmadmodum  uero  Progrefsio  impamim  numcrorum, 
complicatquadratos  numerosfinguIos,itanaturalis  Progref* 
fio  numerorum  ,compIicat  tngonalc  numcros  fingulos  ♦  Siceti 
amhaec  progrefsio 

U    4«    7«  13«    \6t     iQ.    ix  5Cc» 

comphcat  fingulos  numeros  Pentagonafes.  Etharcfequens- 
Progrefsio,complicat  fingulos  numeros  hcxogonales  codcra- 
modo. 

f#   r-    9*    '3*    17*    w«  &c. 
Et  fic  dc  alrjs  Progrefsionibus  Arithmeticis  numerorum  intc^ 
grorum,  abunitate  incipicntibus,  pcrquas  numcriPoIygona- 
les  Boetrj ,  optimc  tradantur  & proponuntur. 

Quacunq?  enim  Progrefsione  tali  propofita ,  produces  fem 
perPoIygonalemnumcrum,  ex  quibufcuncg  terminis  primis 
pofitae  Progrefsionis. 

Denominatio  PoIygonaJiuni,quo*  fert  Progrefcio  pofita, 
.  .  coiligi-i 
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coll/giturex  duobus  term/nis  primis  addit  is ,  fd  cft,cx  unita  te  & 
ccrmino  immcdiatc  fcqucnt/. 

Polygonalisnumerus,  fupcrflciahterdefcriptus,  tot  habe* 
bit  in  uno  latere  punda ,  ex  quot  terminis  Progrefsionis  fuar,ip 
ie  colligitur . 

Et  uiciTsim,numerus  tuus  Pplygonal/s.conftat  ex  tot  termf» 
•nis  Progrefsionis  fuar ,  quot  ipfe  <n  uno  fuorum  latcrum  purm 
dahabct. 

Siautcm  proponatur  numcrusPofygonalis,pcrr7gurasfu 
rasfcriptus  ,6Y  quarftio  fiatdc  co ,  quotuideltcet  tcrminos  com 
plicet  de  fua  progrefsionc  (ut  hoc  numcro  PcntagonaK  propo- 
fito  i76.)Hacuterc  regula. 

Numerum  propoffcum  moltipl/ca  pcr  difTercnt/am  Progrcf  % 
fionis  tuar  duplatam^rodudo  addc  unitatcm .  Subtrahc  dimi-  *     A  n  * 
dia  tam  dirTerentiam  tuac  Progrcfsionis  i  radicc  quadrati  prar#  *t/**k  • 
dicfti  aggregati,  Tunc  rcmanet  iempcr  cxtrcmum  ma/us  tux 
Progrcisionis ,  ReJiqua  patentex  di<4is  fuperius. 

TDc  numeris  Pyramidalibus ,  dC  dc 
Progreisionfbus  corum. 
Pyramidalium  Arithmeticaliummenttoncm  nullam  faccre 
wluitEudides,coqudd  non  refpondeant  Geometricis  Pyra- 
midibus,  Habcntetiam  numcri  Pyramidalcs  fuas  Progrcfsi- 
ones  ,ut, 

Ifta  eft  Pyramidaliom  trigonal/um  Progrclsto ,  quse  &C  alioi 
ufus  habct ,  ut  partim  uidimus  iuperius ,  6c  partim  inferius  ui» 
debimus ,  przfertim  in  tabula  extradionum  radicum  dCc . 

*♦      3.      4«      t*  7*  diflerentiar* 

'•      3«      6t       10.      tf.      £f.     28*  dCct 

PPyramidalium  tetragonalium  Progrefs/o. 
3*        s*        7*        9*        11*  dirTerentiar, 
**      4*       9*  *r»  }*• 

Pyrami 


♦ 
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rPyramidalium  pcniagonaliumProgrefsio. 

7  ,0,  ,3.  ,6.dirTcretia% 

i (  4*  *       ,x.        »*  15- 

Etficckalrjsininfinitum 

Pyramidalis  numcrus  conftat  ex  tot  tcrmims  Progrcfsionit 
fiw,quotipfcinunolatcrellncaHpunAa  habet. 

ProercfsioncPyramidalium  propofita,producitur  Pyrami- 
dalisnumcrus,cxadditionc  quotcunqj ,  terminorum  pnnoni. 
Et  hinccft  utprardidxProgrcfsioncsdicantur  Pyramidalium 
Progrefsioncs,cum  tamen  fingulis  terrninis  Polygonalcs  nume 

ros  rcrant.  r   

Dcnominatio  Pyramidalium  numcrorum  quos  fert  progrer 
floaliqua  Pyramidalium  ,modo  iam  oftcnfo,fumitur  luxta  tcr 
minum  Progrcfsionisfccundum,utfatisuidcs  Pentagonalium 
Pvramidalium  Progrcfsioncm  in  loco  fecundo  ponere  y  #c. 

Vt  autcm  fiant  Progrcfsioncs  iUac  Pyramidalium.fatis  (igni* 
ficatdirTercntia:  tcrminorum,quas  ca  ratione  cxprimcrc  uolui. 

una  cum  ipfis  tcrminis,ut  hoc  uidcrcs . 

rScquiturmirabilistranfpofitiotcrminorum 

Progrcfsionum  Arithmcticarum. 

PRogrcfsio  Arithmctica,fihabcat  tcrminos  fecunduronu* 
mcrum  aliqucm  quadratum  >  ide{Ui  habcat  tcrminos  9.aut 
,*.aut  xj.aut  j6.cxc.(Nam4uoloe(fc reiertum) » potcrunt  tcr. 
mini  cius  fub  figura  quadrata,ita  tranfponi.ut  cadc  iumma  iem 
pcr  proueniat ,  ex  Additione  omnium  tcrminorum,in  uno  Iate# 
rc  rfnuentorum.fiue  latus  furoatur  fecundum  Iatrftudinem,tiue  ic 
cundum  longitudinem .  Voco  autem  hoc  loco  Iatus,non  folum 
exrremas  lincas  ccllularum  ,fedomnesetiam  intcrmedrfas,imo 
diametrosetiamambasuolointelligi,utinexemplofequenti,m 

uenics  noucm  lineas,  fecundum  longitudincm  acceptas ,  et  no- 
uem  alias  fecundum  la  titudinem.Deinde  funt  duae  diametri.  Ha 
rum  Knearum  quxlibet  proferct  tibi  huncnumerum  om- 
ncs  numcros  dus  in  unam  fummam,  per  addidone,coIligas. 


AJUTHMETICAB      LlBER  1. 

Sicoperare. 
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\9  U3l33 

35>l4' 

43l4°l5-5>|73| 

|lo  2434 

44|37 

42|4S|y8|7i| 

|iz|z6|j-2  zo|3  i|47|46|5-6|7o| 

primo :  &  fllo  rcplero  fuis  nu- 
meris,recipe  fequentem  ,  di 


I4'64|i7|<9l^'l5-7l5-y|5-4l^3| 


|8o|  i  U  |X  r7|7lM*7l66j 

Sic  autcm  rcplebis  ambitum  primum  >  &  deinde  fingulos 
eodcm  modo .  Numcra  ccllulas  ambitus,ut  fecundum  numc* 
rum  cdlularum  recipiasnumerumtcrminoium5de  tuapro* 
greilione.  Dimidiam  autcm  partcm  tcrminorum  recipicndo* 
rum,rccf'pe  dc  minimis  feu  dc  primis  terminis.  Etalteram  par 
tcm  dimidiam  recipe  de  maximis  fcu  de  ultimis  tcrminis, 

r  Ambitus  primus. 

\i6\   [   |    |    |n|f3|i5-|T[     Vides ut dimidfa pars  terml 

norum  minimorum  fmpariCr, 
in  latcrc  inrTmo  progredfatur. 

Alteram  partc  dimidiam  ho 
rum,uides  ponerc  primu  ter* 
mfnu  fuum  intra  ccllulam  me 
dia  finiftri  lateris,  dC  rcliquos 
in  fupremo  Iaterc. 

Deindc  uidcs  ut  pars  dimi* 
dia  tcrminorum  minimoji:  pa 
riu.defccdat  in  IateTedextro. 


4 

6 

T 

9 

10 
1 2 

f 

\3\S  7\ 

1 

in  finiftro  Iatere>&  maiore  fuum  ponere  intra  ccllulam  prima. 

g  Sccundus 
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FSccundus  ambitus. 


28 

1*5-1*7 

18 

10 

*4 

16 

17  I5»l*  •  1 

Satis  uides,ut  u  nica  fi  t  regula 
in  quolibct  ambitu  rcplcdo>(fba« 
beat  latera  imparium  ccllulai  u. 


TSecjuitur  de  Difpofltione  terminorum 
maiorum. 

Satis  iam  indicauf  ,ut  minores  tcrm/ni  intra  cellulas  fuas  co! 
loccn tur ,  refta  t  ergo,ut  oftcnda  m  idcm  de maioribus. 

Vacux  aut  cellulac  (quas  uidifti  in  fuperioribus  Hguris  dua* 
bus,&quas  inferius  utdebis )  debentur  terminis  maioribus. 
Nam  qudd  in quolibet  ambitu  tot uides uacuas  cclIulas,quoc 
repletas  efle  uidcs,fignum  cfl  quemlibet  terminum  ex  minori- 
bus,refpicereunumaliquem  terminum  ex  maioribus.  Eum 
autcm  maiorem  quem  rcfpicitminor,  rcponendnm  efle  Ccito, 
intra  ccllulam  ipfi  minori  oppofitam ,  Sic  cnim  uides ,  c\'  infri 
etiam  tndeb/ s,cuilibct  minori  termino  uacua  cellulam  opponi» 
Angulares  autcm  ccllulae  fefc  reipiciuntdiametralirer, 

Facile  uero  cft  inuenire  maiore  qucmlibet  cx  fuo  minore, 

Itaoperare. 

Minimum  terminum  totius  progrefTionis,addeadmaxi* 
inum  tcrminum  ciufdem  progreflionis  (  ut  in  pofito  exemplo 
1  6C  8  1  faciunt  8  i.)aggrcgatum  ferua,ut  quod  utilc  tibi  fir  furu 
rum,  pcr  omncs  ambitus  totius  cxempli.  Itaq?  numcris  mino- 
ribusdiTpofitisintraambitumfuum,uacuas  ccllulas  rcfiduas 
fic  replebis.  Subtrahe  de  minoribus  unumqucqj  ab  aggregato 
referuato  (dc  quo  iam  dixi.i.de  8 1  in  exeplo  hoc)  tunc  femper 
relinquitur  maior  terminus,qucm  minor  ille  fubtradus  refpi- 

cit 


1 
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cit:  ut  fahoc  ambitu,cxcmpli  pofiti,tertioauides  poni  maiores 
obmiflis  minoribu  s. 

FAmbicustcrtius. 

Quilibct  cx  maioribus  his> 
fubtracflus  ab  Sz.relinquic 
minorcm  fuum. 


Quemadmodum  autcm  imparcs  roinores  progrediunt  per 
inftmum  latus  8*  fupremu,  ita  maiorcs  iropares  regredtuntur. 
(id  eft,gradiuntur  rctrorfum  )pcr  inffmum  latus  dC  fuprcmum, 
Et  quemadrooduro  pares  minores  defccndunt  per  dextrum  Ia 
rus  c¥  finiftrum,  ita  maiores  pares  afcendut  per  eadero  la tcra . 
Sed  hsec  in  maiori  aliquo  ambitu  clarius  pcrfpiciuntur. 

TArobitus  quartus» 

Ifte  eft  ambitus  quartus  cV  ultimus,cufus  mf» 
nores  terminiiunthiquatuor,  37*3?«  38.40, 
Maioresfunt: 

43*    45"-    4*.  44» 
Relinquiturtandem  media  cellula,intra  quam  ponaturme 

dius  tcrminus,totius  progrcflionis,  ut  hic  eft  4 1 . 

Mcdius  terminus  prouenitcVdimidiationeaggrc^ati.coIIc 
cti  exadditione  maximi  tcrmini  cV  minimi  progrcflionfs :  ut 
$  1  cV  1  faciunt  8  2.  cuius  dtmidium  cft  4 1 , 

Mcdius  terminus  multiplicarus  per  dimidiii  numcrum  cd* 
lularum  unius  laterts,producit  fummam  numcrorum  cxiftcn 
tiuminunoquocplaterciut^i  pero.facit  3<S9.habctcihunum 
iatusnouemccllulas. 

g   ij  Sequitur 
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46 
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rSequicur  Quadra  tura  ccllular  nm  fub  numero  par/» 

HA&enus  dequadrarura  cellurarum  fub  numero  impariY 
Vidcamus nunc  ctiam  de quadratura  ceilularum  fub  nu 
mero  pari,  In  illud  aute  negotium  ponam  exempIum,quo  cx« 
plicabo  rem  hanc  uniucrfam.ExempIum  quodponam  fartt  in 
qualibet  I/nea  205-6.  EtprouenitiIIenumerusetiam,Oaggrc* 
gatum  collaftum  ex  additione  maximi  termini&  minimi,mul 
tjplicetur  per numerum  ccllularum  dimidiatum.qui  cft  in  uno 
latere:  ut  25-7  per  sfacit  2or6\Habetenimunulatusfedecim 
ccllulas,utuides, 

fExemplum. 
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.  FPrimusambitus. 
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Quando  ambitus  numerum  habec  cel* 
lularum  per  8.  numcrabilcm,  tunc  tcrmini 
defcendunt  in  ftnfftro  larere>atque  dcxtro, 
hinc  inde,donec  tot  cellulrc  repleant  ,quot 
unum  Iatus  dimfdiu  ccllulas  habet.Et  tunc 
intermiflb  deicenfu  illo,  tranfitus  fit  ad  la- 
tus  fuprcmum ,  &  fi  t  progreflus  per  fupre* 
mum  latus  atcg  inr?mu,Ocuc  dcfcenfus  ficri 
foletper  latus  dexcrum  atcp  finiftrum.  Sci 
Iicct  femper  duo  termini,  par  Qt  impar,  ex 
uno  Iatcre  ponuncur  immediate.  Excipiun 
tur  quatuor  cellulae;innma  cellula  dextri  la 
tcris,  ea  cft  primi  termini  cellula :  item  fu? 
prema  eiufdem  Iateris :  item  fecuda  ccllula 
fuprcmi  Iateris:ct  penuJcima  infimi  latcris. 

5" 
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*T 
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Finfto  aucem  progreflu  prapdido  per  latus  fuprcmu  8C  infl* 
mam,repetiturdefcenfusille  priusintermiflus,  Incermiccicur 
autem  fempcr  in  finiftro  Iaterc,&  illic  iterum  repecicur  •  Hinc 
fit,ut  quatuor  cclllulas  cotinue  uidcas  rcplcr  i,  &t  cx  alio  laterc 
nuatuor  uacuas» 


g  «j 


MlCHAEUS  STlFEtir 


FSccund  us  ambirus. 
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Quando  ambitus  habcc  numcrum  ccllularum  qui  efi  impa- 
ritcr  par,tunc  fit  defccnfus  hincinde(ut  fupcr  jus  didum  eft)do 
ncc  una  folummodo  cclluia  fuperfit,  cx  rjs  quac  minoribus  ter- 
minis  dcbcntur  ih  dextrocV  finiftro  lateribus ,  Finitur  autcm 
dcfccnfus  ille  in  ftniftro  latcrc  tribus  tcrminis  immcdiaic  pofu 
tis.Quo  fic  f?nito,fit  tranfitus  ad  infimum  Iarus.Et  indc  fif  pro 
greflus  pcr  fuprcmum  dC  infimu  latcra  hincindc,ut  fn  fuperiori 
ambitu didum clt^atcput h/cuides. Dum  aure ad  fincm  illius 
progreflus  perueneris(.i.ad  pcnuluma  ccllulam  infimi  latcris) 
non  poncs  i  ntra  illanyerminum  illum,qucm  brdo  progreflioa 
nis  tangit,fedponcscum  intra  cellula*  /n  defcefo  intermiflam, 
id  cft ,intra  penultima  cellulam  dextri lateris :  fccjuentcm  uero 
term/nu  pones  intra  penultima  illam  cellulam  inhmi  latcr/s. 

Vides  igitur  hicut  quinqj  cellufce  folitarios  numeros  excu 
cipiant :  uidelkret  infima,  pcnultimajiupremajdcxtri  latcris: 
fccunda  QC  penultima  infimi  lateris* 
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•  r  Tcrtius  ambitus. 
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Quando  ambiru s  numcrum  habct  ccllularu,  numerabilcm 
per  4.&non  pcr  8.  tunccadcm  fiunt  peromnia,quac  in  ambitu 
Hunt,cu/us  latus  unum  perortonumeratur  (utfuit  primus,cx* 
quintus)hocfolo  cxccpto,q?  intermifliodefcenfus,non  fit  cum 
duobus  tcrminis  in  uno  &  eodcm  laterc  poncndis,  icd  prius  po 
nitur  unus  folitarie  in  dcxtro  Iatere,cx"  deinde  finit  fequcns  ter 
minus  folus  partem  illam  deicenfus,uidelicet  in  finiflro  Iatcre. 
Idem  fit  dum  dcfcenfus  repetitur.Ponirur  enim  anus  primo  in 
finiftro,& deinde  fequens  ponitur  in  dextrp  latcre :  atque  ita 
octo  ponuntur  (blitarie. 

Satisautcmuidesquacfint  illaeocfto  ccllular.quse  folitariae 
excipiant  tcrminos  minores,SciIicct,infima  cV  fuprema  dextri 
lateris ;  item  fecunda  fupremi  lateris,6V  penultima  infimi  late- 
ris;  deinde  quaiuor  illa?,dc  quibus  dictum  cft  paulo  fuperius. 

Quartus 
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FQuartus  ambitus. 

Ifte  ambitos  fimilis  cft  fe« 
cundo.necenim  dabilis  cft 
ambitus  quidifterat  abil- 
lis  fuperioribus  amplius,ii'! 
ratione  difponendi  feu  traf 
ponendi  terminos ,  ni(?  fin- 
gularis  ille  ambitus  qui  am 
bit  quadratum  quatuor  cel 
lulap  ,cuius  uidcl  icct  unum 
lat?  babet  quatuor  cellulas* 
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THabent  igitur  ambitus  omnes  impariu  lateru  folum  unu 
modum  difpofitionis  feu  regulam  unam,  ut  fatis  didum  cft , 
At  ambitus  parium  laterum,habcnt  tres  modos,ieu  tres  regu- 
las  difponendi  terminos.  Videlicet  aliter  fit  difpoGtio  dum  la* 
cera  numerantur  per  8«  Et  paulo  aliter  dum  non  per  8.  fed  per 
quatuor  numerantur.Item  aliter,dum  neq;  per  8  neqj  per  4«fed 
per  i  numerantur, 

rQuintus  ambitus. 

Ifteambituseft  ffmi' 
lis  primo :  numeratur 
enim  la  tus  unum  ocfto* 
nario.  hoc  eft,numera- 
tur  feipfo  odonarius. 
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PScxtusambitus. 
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Etamb/tus  flle 
fimiliscft  fccunda 
&quarto. 


FSept/mus  ambirus. 
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Quado  pcrucncris  ad  ultimu  Ambitus  afit  i  IIe,qu  i  qua- 
ambitu,qui uidclicct  ambit qua  dra  tum  quatuor  ccllularum 
dratum  quatuor cclluJarum,tuc  ambit, fola  comutatione an* 
rcponc  i6.tcrminos  tua?  pro^  gularium  numeroru  fctctcs 
gre(Tiois,qui  reftat,  fuo  ordine,  fpicientium ,  adarquat  Iatera 
ut  uidcs  radu  in  fequeti  ftgura»    (ua  inter  fc.  At  propter  quas 

dratum  quatuor  cellularum, 
(quod  numeros  fuos  feruat 
imutabilitcr,inquatuor  fuis 
cellulis,  quemadmodum  or* 
dine  fucrant  repofiti  quatuor 
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numeri  ad  ccllulas  illas)neccfte  cft  ut  ctiam  intcrmcdrj  commu 
tentur.Commuratur  crgo  primuscum  u!t/mo>cVquartuscum 
rertio  decimo>&  fccundus  cum  tcrtio,  cV  quintus  cum  nono,& 
odauus  cu  duodecimo,  cV  quartusdecimuscu  quintodccimo, 
Mcdrj  autem  quatuor(ut  dixi)mancnt  ranquam  medium  unu, 
c\  non  commutantur ,  Hac  omnia  uides  in  ambitu  fcptimo 
fupcrius  pofito. 
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VSi  progreffio  Artthmctica  indpcrct  a  numcro  parf,  habe* 
rcfcg  progreflio  illa  nihilominus  numcros  imparcs,  tuc  omnia 
quac  dixide  terminis  imparibus,intelligcda  eflent  dc  term/n/s 
paribiis:cV  quae  dicta  funt  dc  terminis  paribus,intelligcnda  cf« 
(ent  dc  tcrmfnis  imparibus. 

Si  autcm  progrcflfio  nullum  habcrct  imparcm,  tunc  ca  quae 
dicta  funt  de  tcrminis  imparibus , accommodanda  cilcnt  illis 
tcrminis  paribus,qui  in  locis  imparibus  inuenirentur,  id  en\in 
loco  primo,tertio,qufnto,feptimo  c\c*. 

Sic  fi  progreflio  nullum  haberet  term/nu  parenyuncea  quae 
di&a  funt  de  paribus,intclligenda  clTcnr  de  illis  imparibus  ter 
minis,qui  (nuenirentur  in  locis  paribus,id  eft,in  loco  fecundo, 
quartOjlextcsoftauo  &c\ 

SurTicientia  aute  regularum  ncgotfj  huius  f?c  colligi  tur4  Aut 
cnim  numcru  cclluIarumCquae  fant  (n  uno  latere  ambitus)  nu- 
merat  quaternarius,aut  no  numerat.Si  numerat,tuncaut  pari 
numero  numcra  t(  ut  la  tus  primi  ambitus  in  (ecundo  exemplo, 
&  latus  quinti  ambitus  in  eodcm  exemplo  (ecudo)  aut  impari 
numero  numcrat,  ut  latus  tertrj  ambitus  in  fecundo  exemplo* 
Si  non  numerat,tunc  numerus  ille  &  quaternario  non  numera* 
bilis,aut  eft  par(ut  eft  i  n  latere  (ecudi  ambit^cV  (n  latcre  qua  rti 
ambitus,&  in  latcre  fexti  ambitus,in  exemplo  (ecundo)aut  eft 
impar,ut  eft  in  quolibet  latere  primi  exepli  pcr  ocs  ambirus. 

FRefpondentetiam  fpeculationi  huic,  progrefltoncsGeo- 


Primum  exemplum,dequadra 
to  cellulato  pari » fcdecim  cel- 
lularum* 
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Sccundum ,  de  quadrato  ccllulato  im- 
pari,  noucm  ccllularum.ln  illis  autcm  non 
additiortbusjfcd  multiplicatioibus  agen* 
dum  cft,ut  proucniat  «equalitas  latcrum 
inter  fc :  ot  9  in  i  j  6  bis,faciunt,quantum 
4  fcdccies  in  64.6YC. 


Vidcs  autem  in  utrocg  exemplo.pro- 
greflioncm  duplar  proportionalitati* , 
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Dc  progreffionibus  Geometricis.  Cap.mi. 

e  clvv  n  t  v  R  poft  Arithmct/cas  progrefliones, 
Gcometricacrcctoordinc,  niflquod I  proport/o* 
nutn  traftatio  potuiflet  intcrponi,c6  q>progre(- 
fiones  Geometricae ,  nihil  aliud  flnt ,  quim  pro* 
„  portionalitatcSjideftjjproportionum  cont/nua* 
tiones acqualium : ut in hac progrcliionc  i.  2.4.  8.  \6.  jz.^4. 
fuccedit  proportio  dupla.proportioni  duplae,pcr  omncs  tcrrn/ 
noscont/nue .  Sed  propoutum  hoc  loco  cft9(bIumodo  poncre 
progreffioncs  numerorum  /ntegrorum,fub  gcnerc  proport/o 
nal/taris  mult/pl/c/s.quatenus  numerorum  folidorum  appella 
tioncs,cVaIia  quardam  ad  Ateebram  cV  /rrationalium  numcro 
rum  traftat/onem  util/a,poflem  exponere.  Quarc  proportio- 
num  tracfta  tione  hoc  loco  non  eft  opus» 

Exim/amuerolaudem  merentur  Geometrica?  progreflio* 
nes,  uel ex  hoc, qudd  Cofla  feu  ars  Gebri ,  nihil aliud  eii.quam 
calculatio  per  progrefliones  Geometr/cas:quaetum  tanta  cft, 
otomnium  Arithmcticorum  regulas  caIcuIandi'complicct,im 
menfum  quocp  ufiim  habeat  in  Gcomer  ricis,cVc. 

FSub  genere  uero  multiplic/  funt  infTnitae  fpecies  progref * 
fionum .  Quardam  enim  uocantur  dupla:  proportionalitatis 
progre(fiones,ut  hacc  eft,  j.  6,  1 1. 14.48.5»  6\  cVc.Quordam  uo# 

h  rj 
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cantur  triplae  proportionaIitatis,ut  harc,  2 . 6.  1 8 , 5-4. 1  £  2.  cVc, 
Quardam  quadruplar  *quardam  quintuplac:  &  fic  m  infini  tum. 

Sciendum  umcn,  quod  progreifioncs  Geometricar,  nif?  ab 
unitate  incipiant  .modicum  ufum  habent.Omnes  autem  Gco- 
metricar  progrefltones ,  fubiacent  rcgulac  quac  fumpta  eil  ex 
Eudidis  penultima  noni,  fiuc  ab  unitate  incipiant ,  fiue  £  nu» 
mero,ueI  minutia , 

£a  autem  reguIa,docet  terminos  progreflionis  geometr/cae 
in  uaam  fummam  contrahere*  Sic  uero  praecipit* 
Multiplica  maximum  terminum  per  nnmcru  denominantem 
cuam  progreflionem  •  id  cfr,  per  numerum  qui  producitur  c x 
diuifione  mintmi  in  fibi  proximum.Subtrahe  minimum  termi 
num  ab  eo  qui  fibi  eft  proximus,  dC  uocetur  hoc  rcluftum  ,Rcl  i- 
cftum  minus.  Subtrahe  etiam  minimum  terminum  5  produrto 
prius  fado  per  multipl/cat/oncm :  cV  uocetur  rchAum  hoc, 
Reli&um  maius.  Dcindc  multiplica  terminum  minimum  in 
rcliclum  mafus,cV  productum  diuide  per  relicftum  minus,t  unc 
prouenit  fumma  terminorum  tuac  progrefllonis  Geometricacv 
qualifcunqj  fir» 

At  pro  progrefllonibus,  quas  hoc  focotracftandas  fufcepi^ 
breu/oribus  traditur  regula.  Multiplica  ultimum  terminum 
per  numerum  denominatem  tuam  progrefTionem ,  l  produclo 
fubtrahe  primum  terminum,  reliclum  diuide  per  numer  fi  uni* 
cate  minorcm  illo  numero,qui  tuam  progrefidone  denominaf, 
&  habebis  fummam, 

PRcguIa  continuandt  progreffioneS* 

Item  ad  omnium  generum  QC  fpecierum  progrefliones  Geo 
metr/cas,  pertinet  hcec  regula  faciendi  &C  cotinuandf  ,pgrcfl7c* 
nes:  uidelicet  .Quacunqj  ,pport/one  propofita,diuide  terminu 
pofteriorem  perpnoremj  quotientem  autem  illum  multiplicaj 
bis  in  terminum  pofteriorcm,atqj  hacmultiplicationeprodu* 
ces  terminum  tertium.  Quo  mult/plicato  per  eundem  quoticn 
iem,produces  quartum  terminum ;  cx  quarto  produces  quin» 

Cvum 
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tum . cV  ficdeinceps /n  infinitum.  Habcs  iam  totum  negotium 
progreflionum,mfi  q>  fpcdes  proporcionum  dC  exempla  rcfer* 
uantur  in  alium  Iocum. 

Sed de rjs  mihi  reftac  diccndum,gua?  ab  un/tate /ncip/unf 
Inomn/progreflbneGeometr/caabun/tate  /nop/ente  dicil 
tur  radix  progreflionis  ille  numerus,  qui  un/ta  tem  /mmediate 
lequirur,edqudd  omnes  termini  illius  progreflionis  fequentes 
cx  eo  terminoexcrefcant  tanquam  cx  rad/ce.  Sl  enim  radix  bis 
ponatur,f7atcp  ita  muIt/pI/cat/o,tuncor/tur  terminus  tertius 
qui  radicem  immediatc  fequitur .  Si rad/x  ter  ponatur ,  or/rur 
terminus  quartus.  Siquater,oriturterminus  quintus  •  cV  fic 
inmfinitum. 

Et  hic  uide^ut  progreflio  na  turaf/s  numerorum  feruiat  pro# 
grclijonibus  Geomctricis ;  ur, 

o#    /«    2,    3.   4,     r#  4, 

0,  \\  £   8'  tf4.  cVc 

Frimo  hoc  quod  in  Geometricis  progreflionibus  eft  un/tas  /n 

Arithmcticisprogreflionibuseftcirra.Quddautem  2  fupra- 
pon.tur  rerm/no  tert/o.fignifTcat  /pfum  term/num  tcrt/um  pro 
dud fi rad/x  (ut  d/xi )  bis  ponatur,  atcp  ita  fTat  multiplicatio. 
simiie  elr,quod  3  fuprapon/tur  termino  quarto,  6V  4  fuprapo* 
WmrterminoquintoroVficdcahjs. 
^  ^De  numcris  folid/s. 

^Olidusnumeruseft,quitresdimeniioncsrec/pif,unamlori 
Ogitudmis^I/am  Iat/tud/n/s.cV  tcrtiam  altitudinisjut  3  o  con 
Itat  ex  bis  tribus  qu/nqu/es. 

rSoIidorum  namerorum  qu/dam  funt  reeular/ter  fol/d/ 
c/u/dam  irregular/tcr.  * 

Solidi  irregulariter  funf, qu/  /ta  fuas  trcs  dimenfiones  rec/pl 

unt.ut  nullam  radicem  recipianr,  cuius  mulriplicationeal/qua 

f  egnlari  excrefcant .  Quorum  quidam  funt  folicfi  inarqualiter 

lecundum  omnes  d/mcnf?ones,ut  funtnumeriquiex  tribusin- 

CoropoGt/s  nameris  producuntur;quaI/s  eft  3  o.cuius  dimenfio 

h  iij 
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nes  funt  i.  $ .  r .  Sic  1  oy  conftat  cx  ? .  5-.  7.  &  fic  dc  alrjs.  Quida 
funt  folidi  inarqualiter  fccundum  unam  dimenfionem ;  ut  24 
conftat  ex  2.2.6.  quanquam  conftitui  poflu  inatqualiter  fccun 
dum  omncs  dimenficncs,  Sic  2.3.4* 

Solidi  rcgularitcr  funr,qui  radiccra  aliquam  habent.ut  lunt 
omnes  numcri  progreiftonis  Geometricae  ab  unitatc  incipicn 
tis,i  tcrmtno  quarto>in  inHnitum  ufcp.  Vndc  in  qualibet  pro* 
greflione  Geometrica  abunitate  incipicnte,  unitas  ponit  loco 
pun3i,&  radix  ponitur  loco  Iincar,&  tertius  terminus  ponitur 
loco  fuperficiei;  &  reliquorutn  finguli  funt  folidi, 

r  Dc  Cubis. 

Primus  /gitur  folidorumeft  cubus.Cubusauteeft>qui  pro* 
duciturex  numeroterpofitoatc£itamuItiplicato;ut2  .  2.  2, 
fatcr  fe  multiplicati,faciunt  3. 

Harc  cft  autem  figura  cubi ,  Et  <n  omni  pro- 
greflione  ab  unitate  incipiete,quartus  terminus 
eftcubus ;  quia  omnis  numerus  /n  quarto  bco 
,pducif  ,ex  radice  tcr  pofita  atc#  ita  mutiplicata, 

FDe  Zenfizenfis, 

Terminus  qui  cubum  fequ/tur,uocatur  zenfizcnfus.  Re/pe 
xitautcm  uocabuli  impofitoradmodum  mulnplicationispo- 
tius,qu$m  ad  ffguram  huius  folid/tatis.  Zcnfum  uerouocant, 
quod  nos  quadratum  uocamus:  QC  zenfizenfuiTnquod  nos  qua 
dratum  ex  quadrato  uocarc  poflemus. 
Nam  zenfizenfus  nafcitur  ex  radice 
quater  pofita  atqueitamultiplicata,ut 
2. 2.  z.z.facit  \6,  cVidemprouenitcx 
hacquadrata  multiplicatione  quadra* 
t/  4.4,  Zenfizenfus  autem  cft  Iinca  ctis 
borum,  qucadmodum  radix  progref- 
fionis  eft  linea  pundorum.  Vnde  zenfizenfus./n  dupla  pro- 
greflionccftcubusdupIicatus,mtr/pIaeft  cubus  triplicatus: 
S  ficdealrjs.  Dc 
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VDc  Surdciblidis. 

»  » 

Numcnjsfurdefolidusfequit  zenfizcnfum,non  al/ter  quint 
quadratus  numerus  fequitur  radicem.Et  tamen  raro  eft  nume 
i us  quadratus,  fcd  eft  folidus ,  cV  quantum  attinet  ad  radicem 
quadrat  ameft  furdus :  attamen  fuae  fpecici  radicc  habcLid  eft. 
(urdefoIidam,fic  uocatam  i  numero,cuius  eft  radix,ut  fuo  loco 
dicam  latius. 

Sicut  autem  in  dupla  progreftione 
quatuor  cubi(ut  hic  uides)faciunt  unu 
furdefolidum,  fic  in  tripla  progreiTioe 
noucm cubi  fadut  unum  furdefolidu : 
cV in  quadrupla,  fcdcc/m  cubi  faciunt 
unum  furdefolidum,  &  fic  deinceps  in 
infinitum* 


TDe  Zenflcubicis, 

Zenficubus  Ccquimr  furdefolidum,  quemadmodum  cubus 
fequitur quadratum  feu  zenfum.  Sicut  autcm  induplar  propor 
tforulitatisprogreflfonc  8  cubi  faciunt 
unum  zenficubum  ( ut  hic  uides )  fic  in 
tr/pla  progreflione  uiginti  ieptem  cubi 
raciunt  unum  zenficubum:etin  quadru 
pla,&f  cubifaciunt  unumzenficubum» 
££  fic  deinccps. Vides  etiam  hic,ut  doo 
furdcfolidi  faciant  unum  zenficubum: 
in  tripla  ucro  progreiTione,faciunt  trei 
furdclolidi  unum  zenficubum&c, 
Eft  praeterca  zcnficubus  talis  nurr.erus, 
ut  fimul  etia  fitquadratus  atcp  cubicus: 
quodenimfacitmultiplicatioharczenficubfca,!.  z.  u  i.  zt.x 
hoc  idcm  facit  hacc  multiplicatio  cubica,  4. 4, 4,  Atcp  idcm  fa# 
<aetiam  hxc  multfplicatio  quadrata,  s.  8. 
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rDcBfurdefoIidis. 
Qntd  fit  numerus 
bfurdefol  id',  fatis  ttbi 
indtcat  harc  eius  fTgu^ 
ratio.  Eft  autcm  linca 
quaedam  zenficubop;, 
quemadmodum  radix 
progrcflionis  cft  linea 
puncflorum.Quare  fi- 
tntlia  omnino  hic  di* 
cenda  funt  ( quantum 
ad  Mguram  attmet)  rjs 
qua»  de  zenfizefo  (qul 
cii  Ilnea  quardam  cuborum)  dicta  funt,pauTo  fupcrius  Arideli- 
cct,qudd  Bfurdefolidus,  in  dupla  progreflTione.eft  duplicatus 
zenficubus:  in  tripJa5eft  triplica  tus  cVc .  Sed  quantu  attinet  ad 
multiplicatfonem,  furdus  cfleinuenitur:raro  enim  radicem 
habct  qaadratam,ut  zenficcnfus  habet.Licet  habeat  a1iam,ta* 
lem  uidclicet ,  quar  ab  ipfo  numero  denominetur,ut  poftea  di- 
cam,qualiumradicum  Euclidesnullolocolibrorum  fuorum 
mcminit:  Ccilicct  radix  feptres  pofita  (ut  1.1.2.1.2.1.2.)  facit 
bfurdcfolidum.  Aptifltma  authaecappeIIatfoeft,multis  ratio* 
nibus.  Si  uocaueris  huiofmodi  numeros  Bfurdefolidos}obfai 
rabit  ipfa  appellatiorem  fignificata",  cum  uox  harc  fonet,quafi 
fitconftitutioquafdaexbinisfurdefolidis.  Item  fi  appellesfur* 
defolidum  fecundum  ,cogitabit  imprudens  Leclor  quandam 
coha?rcntiam,uel  quandam  communlcationem  cfle  fecundt  cu 
primo.  Deinde  ratione  fignoru  (de  quibus  dicam  fn  Algebra) 
ualdecommoda  eft  harc  praefens  appellatio  :  cVetiam  propter 
fequentes  has  fbltdorumappelIationes,CfurdefbIichjs,Dfur# 
^efoJidus^EfurdefoIidus^FfurdefoIidus^cVc. 

DeZenfi- 
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FDc  Zenfizenzenficis* 

j£enfizenzenfid 
numcri  huiufmo 
di  fohdkatn  figu 
ras  conftiruunr, 
Sunt  autcmduo 
Bfurdefolidi :  fic 
crn  in  dupla  pro» 
greiTione  fir .  In 
tripla  aute  fit  u# 
nus-enfirczenfi 
cus  ex  trib?  bfur« 
defolidisUn  qua- 
drupfa ,  ex  qua* 
cuor.  Item  uides 
unum  hunc  zen« 
(Izenzenficum  cotinere  quatuor  zenficubos,quemadmodura 
furdefolidus  continct  quatuor  cubos:  at  in  rripla  proportfona 
litate«continct  unus  zenfizenzenficus  nouem  -enficubos  cVc. 
Nafcirur  uero  zenfizenzenficus  ex  numero  cxfries  pofito  atque 
iramuftiphcato,ur  hicfaciunt,  z.z.i.z. 1.1.1.2.  iy6.c\'uoca* 
tur  baec multiplicatio  zenfizenzenfica .  Idcm  autem  facit  harc 
multiplicatiozenfizenfica,  uidelicct  4.4.4.4,  Itcm  idem  fa# 
cit  harc  multiplicatio  zenfica  fcu  quadrata,  16.16, 

FDeCubicubicis, 

Cubicubicus  numerus  habet  fe  ad  zenfizenzcnficum,  ficut 
lehabet  cubus  adquadratum  .  Conrinet  autem  hic(janquam 
indupla  pro^refiTione)oclozenficubos.Namin  triplacon* 
tinet  17  zcniicubos  J  dC in  quadrupla  64 .  cVc , 

i  Eft 
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Eft  autcmcubiou 
bus ,  etfam  cubus, 
ut  patet  cx  ipfa  fi > 


gura 


Item  cx  mul- 


tiplicatione :  nam 

2.  2.2,  2.1. 1.2*2.2« 

facit  5- 1 2.  £t  tantu 
facitetiam  8,8,8. 


TDc  reliquis  Colidis. 

Scquitur  Zenlurdefolidus,qui  eft  Iinea  quaedam  cubicubo* 
rum,Hcut  radix  eft  linca  puncftorum* 

Sequirur  Qurdeiblidus,qui  eft  tanquam  fupcrficics  cubicu 
borumjicut  quadratas  cft  fupcr  ficics  puntforum, 

Sequitur  Zenfizcflcubicus  ,deinde  Diurdcfolidus,deindc 
Zenbfurdcfolidus,  cVc. 

Si  forte  tibi  uidetur  difficilis  ifla  folidorum  numcrorum  tra » 
datio,cxpecfta  donec  locus  ueniar,ubi  de  ufu  eorum  diccndam 
erit .  llIic,Deodante,  remhancomncm  itaclaretradam,utru 
ipfe  huiufmodi  folidoru  appellationes  ualde  facilitcr,  pcr  quot 
libuerit  terminos.poflis  nominarc  cV  continuarc,qucmadmo- 
dum  iam  terminos  continuare  potcs. 

TAIia  notabilia. 

I ,  fln  progreflioneGeometrica  ab  unitatc  incipiente,duo 
qurlibet  termini,intcr  quos  mediat  unus  tcrminus,aut  fuut  ani 
bo  quadrati,aut  quadratis  Oiniles,  . 


(  ,nnoli 


4 

[  • 

8 
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Et  fi  duo  i\H  tcrmini  fuerint  qua 
drati,runcfi  mcdium  duplicatum 
fugaddas  illis  tcrminis  quadratis, 
tunc  aggregatum  ex  omnibus  illis 
ncceflanoetiam  fict  quadratum,ut 
harc  figura  fatis  indicar, 

ltem  (1  ab  aggregato  duoru  qua 
dratorum ,  iubrrahatur  duplatum 
medijjhocquod  relinquitur,eft  nus 
merus quadratus:  cuius  radix  qua 
drata,eftreIi<ftum,quod  fit  cx  fubtiadione  radicisi  radice. 

Habcnt  iftac  fpcculationcsegregios  ufus.  Naprimooften* 
diturexpriorc,modus  extrahendi  radices  quadratasex  nume* 
ris  rationalibus  &  binomia!ibus,ut  fuis  locis  dicam  •  Secundo, 
ex  pr/ore  cV  pofteriore  fpecula  t  ionc,  oftendit  modus  addendi 
&  fubtrahcndi  binomiales  numeros,ualde  utilis.Etpraeter  hacc 

figura  illa  pro-  

pofitiontsquar*  /   g      /  ftf~ 

tae  fecundi  Eu« 
clidis,  ufus  ha- 
bet  magnificos 
i  AIgebra,ut  fuo 
loco  oficndam. 

2.  fln  pro* 
greftione  Geo* 
metrica  ab  uni* 
tate  incipicntc, 
duo  quilibcttcr 
mini,inter  quos 
mediat  duo  tcr# 
mini.aut  an  bo 
funt  cub«ci,aut 
cubicis  limilts. 
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Si  duo  illi  termini  cxtremi  fucrint  cubici,tuc  coaccrua  tio  ex 
illis  duobus  cubicis,  cV  cx  urrocg  mcdio  triplicato ,  fit  cubicus, 
cutus  radix  cubica  fic  aggrcgata  cx  duabus  radicibus  cubicis, 
prardiclorum  cubicorum  mlnorum. 

Itcm  fi  ab  aggrcgato  maioris  cub/,  dC  triplato  minoris  me- 
drj,  fubtrahatur  minor  cubus,  5t  triplatum  maioris  mcdtj ,  hoc 
quod  rclinquitur  eftcubus,cuius  radix  cubica  eft  reliVtum,c]d 
fi t  ex  fubtradtione  radicis  cubicar unius  ab altcra.  Habent  iftat 
fpeculationcs  ufus  fimiles  praedidis. 

$ .  Fln  progreiTione  Gcometrica  ab  unitate  incip/ente>duo 
qutlibcc  termiru ,('nccr  quos  med  at  trcs  numeri,  aut  iunt  ambo 
zenfizenfici,aut  zcnfizenficis  fimilcs. 

Ecfiduoilli  tcrmini  fucrintzcnfizenfici,tunc  coaceraatio 
exillisduobus  zenfizenficis,6Vexmed/o  primo  multiplicato 
per  4>6Y  fecudo  medto  multiplicaro  per  6,c\'  medio  tertio  mul* 
tipIicatoper4,fitzenfizenficus numcrus,  U^T^\7is\zj6 
cuius  radix  zenfizenfica  fit  aggregata  ex 
duabus  radicibus  zenftzenficisprardido- 
rumzcnfizenforum,ut  hicuidcs. 

Itemfi  abaggregato  amborum  zcnfi* 
rcnforum,c\  medio  fccundo  multiplicato 
per  6.fubrrahantur  quadruplicata  reliquo 
rum  duorum  medioru,  id  cft,  mcdtj  primi 
cV  mcdtj  tertrj,tunc  reliclum  quod  rehnquitur  eft  zenfizenfus, 
cuius  radix  zcnfizcnfica  eft  rdiVtum,  quod  fic  ex  fubcradione 
radicis  zcnfizcnficar  unius  ab  alrera. 

4.  rin  progreflionc  Geometrica  inc/pienteabunitate^duo 
qutlibet  terminijintcrquos  mediant  quatuornumeri,autfunt 
ambo  furdefoIidi,aut  furdefolidis  fimiles. 

Et  fi  d.10  illi  termini  fucrint  furdcfolidi,tunc  coaeeruatto  cx' 
illis  duobus  furdefoiidis  ,  cVcx  medijs  duobus ,  uidclicet  primo 
cVquarto,quinraplicatis,reIiquis  uero  duobus  medijs.uicklicct 
fccundo  &C  certio,muIiiplicacts  per  1  o ,  fit  furdefohdus  nume- 

rus 
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nts,cuius  radfx  furdeiblida  fit  aggregata  ex  duabus  radfcibus 
furdcfolidispncdidorum  furdcfolidoru :  ut  in  icqucnti  figura 

uidere  poteris.  . — . — .  .  .  

Itemfi  ab aggrcgato maforis furl 3  *l*4l ' *8I 1  r*i  r 1  *'  r°  *4< 

detolidi^cV  medio  primo  multiplica- 

to  pcr  5-,medfoeg  tertio  malttplica* 

to  pcr  io  ,iubtrahatur  furdefolidus 

minor,cYmediusfccundus  multipli 

catus  per  lo.&quartusmulfiplica* 

tus  per  j",  tunc  relicftum  quod  relin* 

quitur ,  cft  furdefolidus,  cuius  radix 

uirdefolida  eft  rehcftum  quod  relin- 

quitur  cx  fubtractione  radicis  furdc 

folidxunfusabaltcra.  Et  Ocdcalijs 

boc  modo  in  infinitum. 

Numeros  autem  multiplicantes  medios  numeros.inuenies 

ex  tabula.qua  ponam  capitcfequentederadicib.inaeniendis. 
Vera  iunt  etiam  omniaiamdida,dcduobus  quibufcunqt 

cj  iadratis,c\  mcdio  fao  proportionali.  Item  de duobus  cubicis 

quibufcunq?,cum  medtjs corum  duobus.  Item  dc  duobus zen* 

lizenfisquibuicuncp.cum  mcdijseorum  tnbus.  Itcmdcfuide* 

folidis duobusquibufcuntg,cumquatuor  mcdijscorum  qua# 

ruor,  &C, 

rSequitur  uttlis  qircrdam  tra<3ario,ur  progrefiioni  Arith 
metiear  rcfpondeat  Geometrica  progrcfsio«_ 

t .  Additio  in  Arithmeticis  progreflionibus,refp5der  mul 
tiplicationi  in  Geometricis.  Vt ,  ficut  in  hac  Arithmetica  pro* 
grcflione,  t.7.1 1. 1  f«  duo  tcrmini  extremi  addif i,faciunt  quan 
tum  mcdiiad  fe  additi,utrobiqj  enim  flunt  18.  Sic  in  hac  Gco# 
HHlil  l,  J.  6.  ii.  i4.duoextrcmi  interfe  multiplieati.faciurtt 
quantummedri  mter  fe  multiplicati ,  utrobiq; cnim  fiunt7*« 
&ficdeintfnirisalrj*cxcmplis. 

z.  Subtra^ioin  AtiihmeiiciSjTefpondet  in  Gcometricis 

I  iq 


64I  1  i8|zr6|5- 1 z 
64I  ix2\if6\fti 
64I  izSjiy^jf  1  z 


64|ix8|ir6|5-n 


12S 
118 
118 
liS 
118 


if6 
iS6 
i?6 
zj-6 
zr6 


MlCHABLlS  STIFELII 

diuffion/.Vt  ficut  in  hac progrefltonc,8. i 3 . 1 8.  2  3.1'dcm  remi 
nct  cx  fubtra&ione  primi  a  fccundo>quod  cx  fubtractione  tcr- 
Cqiquarto :  fic  inhac  progrcflione,  2.6. 18.5-4.  idcmprouenic 
ex  dtuifionc  iccundi  per  primum,quod  ex  diuifione  quarri  per 
tcrtium  c\'c. 

$ .  Multiplicatio  fimplex  (id  e(t,numeri  in  numerum)quae 
fitin  Arithmeticis.refpondet  multiplicationi  inie.quaefTtin 
Gcometricis.Vt  duplatio  in  Arithmcticis,  refpondet  inGeo- 
mctricis  multipIicationiquadrata?,fciIicet  in  hac  Arithmctica 
5-.!  1.17.  facitduplatiomcckj}auanium  additio  cxtrcmortim: 
fic  in  l)2cGcomcttica,4.  6.9.  facitmultiplicatioquadrata  me 
drj,idem  quod  multiplicatioextremorum  inter  fe.ltcm  tripla* 
cio  in  Arrthmeticis,  rcfpondct  multiplicationicubicx  in  Gco* 
tnctricis :  ut  in  fuperioriexemplo,  c.  1 1 .  i7.tripIatio  medi}  fa- 
cit  quantu  additio  omnium  trium ,  fic  hic 4.  6.9.  multf  phca tio 
cubica  medij  facir quantum  trcs  intcr  fc.  Itcm  quadruplatio  iti 
Arithmcticis.refpondctmultiplicationizenfizcnficat  in  Gco* 
cnctricis : ut hic  2.5-.S.1 1.  i4.quadrupIatiomcdrjfacitquacum 
additio  reliquorum  quatuor,  fic  in  hac  3 ,1 2.48, 1 9z.768.mul* 
tiplicario  zenfizenfica  huius  48.facit  quantum  reliqui  quacuor 
intcr  fc ,  utrobiqj  autem  fiunt  5-108416.  Item  quintuplatio 
in  Aiithmeticis,rcfpondcc  multiplfcationi  furdefolida*  in  G  co 
cnetricis.Vt  hic  z.f.S.  1 1«  i4.quintupIatiornedrj>td  cfi,8.  facit 
quantum  additio  qutncp  illorum  terminorum:  fic  hic  3 . 1 1.48. 
192.76S ,  multiplicatio  furdefohda  medtj,facit  quantumilli 
quinq;  inter  fc  multtplicati,utrobiqtenim  fit  25-480396  8# 
6c  fic  dc  alijs  in  inftnicum. 

4.  Diutfio  in  Arithmcticis  progteflionibus ,  rcfpondetex- 
Craclionibus  radicum  in  progreflionibus  Geomecticis. Vtdi* 
midiatio  in  Anthmeticis,relpondet  extracfroni  quadratxin 
Gcometricis :  fcilicet  bic  »f .  f  f ,  17.  medius  cft  pars dimidia, 
additionis,fumma?duorumcxtremorum .  Sicinhac  3.6.  11. 
tncdius  eft  radix  quadxata  fumma*  mulciplicationts  cxcrcmoR-. 

Itetn 
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Item  diuifio  per  3  .refpondet  extradtioni  radicis  cubicar.Vt  hic 
5.11.17»  medius  terminus cft  pars tertia  fummar rotius aggre 
gationis  ex  t crminis  tribus  illis :  fic hic,  3.6.12.  tcrmmus  mc« 
dius  eft  radix  cub  ca  fummx  mulriplicationis  trium  horum  in* 
ter  fe,  &  fic  de  alrjs  in  infinitum. 

rDe  ufu  prardictarum  fpcculationum. 

Primo  facile  potuit  ex  confideratione  harum  fpecula  t/onum 
i  nucniri regula  DeTr/,cx" regula  DeTri conuerfa. Vr  flcur hic 
2.  r.  8. ex additione  terrrj adquartum, &t fubtradione  primi  i 
fumma  aggregationis  >relinquitur  quartus  rerminus  illius 
progreiTionis:  fic  hic  3. 6. 1 2  «ex  multiplicatione  fccundi  in 
tertium,&  diuifione  fummac  pcr  primum,fu  terminus  quartus 
illiiis  progreflionis. 

5  xemplum  de  contigue  proportfonalibus. 

Non  folum  rcipondenr  illa  in  iftis  continuar  proportionalf- 
bus  ,fcdctiam  in  contigue  proportionalibus :  ut  hic,  3.  y.  8. 
facitquartus  lo.fichic  3.  6.  27.  facitquartu*  5-4« 

ExempIumiuxtaDeTri  conuerfam. 
5-.  8.  10.  3.    item  6.  8.  12.  4* 
Inprioreaddo  primum  adiecundum  ,cY  fubrraho  terrfum  ab 
aggregato,runc  relinquitur  qoartus.  In  pofteriore  multiplico 
cVdiuido,cVc.  flc"  rcfpondent  probationes ,  Sed  dc  regulis  illis 
(uis  in  locis  dicam. 

Secundo  potuitexconfidcrationeharum  fpeculationum  in- 
ueniri  fere  quicquid  de  narura  quadrarorum,  atquefolidorum 
reguIar/um,dicipotcft :  utcftinucntio  mcdiorum  intcrduos 
cjuadratos,inrcrduoscubicos  .interduos  ren(izcnficos,inter 
duos  furdcfoIidoSj&c.Sed  iztis  eft  fi  inucntioncs  iilar  fuis  figu# 
ris  figncntur, 

TDc  quadrat/s. 
4-    JV    6,                           4.    6,  9. 
*.  -f-   3» 

De 
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FDe  cubids. 

$.    4*  6.  'S  17* 

FDe  zcnflzenftf  * 

4.  5"«       7«  8.  l6.  14»  £3. 5-4.  8f, 

)•  8,    v     /  l7« 


4- 

VDt  furdefolidis. 


9* 
3» 


31.  4S.7*«  <o8»  i6it  z4)» 


TDc  zenficubis. 
64.96.  144.1 16.3 14.486.7** 

*     ^  >  3 

Et  fic  dc  alijf ♦ 

FObferua  hicutquod  in  Arithmet/ciseft  numerus  par,m 
Georncfriciseft  numerus  quadratus  :  cV  quod  in  Geometricis 
funtquadratis  fimiles.in  Arithmeticis  funt  impar  6C  impar. 
Sicut  crgo par ad  parem  additus,  parem  cfflcf  t,Item  impar ad 
imparemrfic  quadratusinquadratumultipl/catusquadratum 
effiat.Ieem  fimiles  quadratis  inter  fe  multipIicati,cVc. 

Itcm  intcr  paremcVparcm  nccefle  eftcaderemediumarith- 
meticalcunum  uc  minimumjtem  intcr  imparem  ct  imparem: 

fic 
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flc  intcr  duos  quadratos,aut  duos  fimilcsquadratis,neccftc  cft 
caderc  medium  Geometricalc,  c\c. 

Ecquod  in  Arithmcticis  funt  duo  numeri  ternario  numera 
biIcs,hoc  in  Geometricis  funt  duo  numeri  cubici;  &  qcP  in  Geo 
memcisfunt  duonumeri  cubicisfimiIes,hocin  Arithmeticis 
ftincduo numeri  cernario dirTercnccs,quoru  neuter  tamen  tcr s 
nario  numeretur.Vides  aur ,  utduo  numer  i,quorum  differecia 
eft  ternarius ,  cum  tamen  neuter  eorum  numeretur  per  rerna* 
rium,additi  ad  fc  non  con  ftituan  t  numcrum  pcr  ternarium  nu 
merabilem ;  ita  non  cft  ribi  cxpeccandum  ,ut  duo  fimiles  cubi- 
cis,incer  fe  muItipIicati,producant  cubicum.  At  fi  diuidas  ma* 
iorem  per  minorem,certe  exic  quotiens  cubicus ;  fic  enim  duo* 
bus  numeris  pofitis,quorum  difFerencia  fit  3  ,fit'qj  nullus  eorum 
pcr  3  numerabilis,  fi  minor  fubrrahatur  4  maiorc,reIinquitur 
ternarius.  cV  fiedeomnibus  alrjs  iudicabis. 

Si  ruerinr  quaruor  numcri,  iuxta  progrefiTionem  Arithmeti 
camdifpofiti,quorum  extremi  cernarionumerencur,  necefife 
eritut  medrj  duo  addici,ccrnario  numeretur.  Icem  cres  priorcs 
cV tres poftcriorcs,additinumcrabunt  cernario ;  & huiufmodi 
alia  multa  poteris  fcrutari,fciens  quod  omnia  refpondeat  Gco* 
metricts  progreflionibus. 

Scruiteciamhicnacuralis  numerorum  progrcfTio  Geome* 
tticis  progreilionibus;  ut, 

o*  f,  i#  3,  4.  5%  6, 
l,  1.  4.  8.  \6.  f><  64« 
Quinar  ftis  qui  ponitur  fupra  furdefolidum,  fignificat  hoc  efle 
in  Geomctricis  furdeiblidum ,  quod  in  Arithmetica  nacurali 
progreffioe  eft  quinan'us,auc  numerus  quinario  numerabilis* 
/requod  in  Geomecricis  funt  iurdefblidis  fimi!es,hoc  in  Arith* 
metic/s  iunt  numeri  quorum  diffcrentia  eft  5,  dC  ipfi  camen  qui 
nario  non  numerantur;  &  fic  de  alrjs. 

Terciopotu/cex  confideracionehuiufmodi  fpeculacionum 
inucniri  illa  admiradarlatttudinisratio  calculandi,quam  Cof* 

k 
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fam  uocant  feu  Algebram :  &  hic  mirificc  feruit  natUralfs  nu- 
mcrorum  progreflto  progreflionibus  Geometricis.Stcurcnim 
tnfuperioreordine  i  ad  3  faciunt  5- :  ffc  fn  inferiorc  ordine^  in 
$  faciunt  3  z.id  eft,furdefo!idum  quinario  defignatum,  fcu  nu 
tnerum  quinto  loco  poft  unitatem  cxclufam  ponendum ,  Item 
ficut  in  (uperfori ordine  2  ad  4 fadunt  6: ita  in  inferioreordtne 
4  in  1 6  multiplicatus,  facit  numerum  fub  6  ponendum ,  id  cff , 
zenficubumprogreiTionis.Itcm  ficut  in  fupcrioreordinc  1  fub* 
tracfta  &  6,re!inquit  ? :  fic  in  infcriorc  ordine  2  diuiforc  diuiden 
ce  ^4>producitnumerum  ponendum  fub  y,id  eft  (iirdefolidum 
progrefltonfs  illius .  &  fic  de  alrjs  •  Sumpta  cft  igirur  hinc  ratio 
Algorithmi  peculiarif  er  ad  Algebram  pcrtincntis  >c\c\ 

Qj-ia  r  ro.notum  eft  fa  t  is,quam  affi  nis  fi  t  Algorithmus  minu 
torum  Phyficalfum,Algor(thmo  Algebrar. 

Quinto,  potuit  etiam  Algorithmus  proportionu  ex  huiuf- 
modi  fpcculationibusinucniri  :utquod  )  ad  )  facit  *  •  Itcm 
Jt^:*  ,td  eft  dupla  tr/plicata,qu6d  illa  facit  J,  facile  potuit  confi 
dcrari:  uel  ex  illis  ordtnibus,qua  naturalis  numcror  u  progrcP 
fio,feruit  progreflionibus  Geometricts,ut 

O*      f.     2*  4,  J# 

|f     2.    4«    8*     16.  32. 

firc  5- non  folum  figntficat numerum  fibi  (ubfcrtptu  ( id eft  3  2) 
facereproportionem  quintam,(ed  fignificat  etiam  cundemnu 
merum  fibi  fubfcriptumcoIIawmunitatf,efle  proportionem 
quintuplicatam  rcfpedu  primat  proportionis.Et  tertio  fignar 
modum  ipfum,quo  uel  per  additioncm,  uel  per  qufntuplatione: 
prima?  proportionis,fiat  proportio  ha?c  qutntuplicata  J  \  (cili* 
cet  *  qutnquies  pofita,atq?  ita  fecundum  regulam  mulriplica ti 
onis  Minutiarumfacta  operatione,  producitur  quintupitcara: 
proportionis collectumutt ].\.)Szcii  ]x.Et quia pcr mul 
tiplicationis  regulam  quam  habent  Minuriar  uulgares,fic  addi 
tio  proportionum/acile  fuit  (  hoc  tnteIIecto)coneIudcre,ut  rc- 
gula  diuifionis  JMirwtiaru,feiuiret  etiam  fubtractfoni  propor 

ttonuin 
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tionum  ,cum  ubicg  hoc  ucrum  fit,  qudd  add/tio  prob  ct  lubtra* 
<ftionem,&  fubtradio  additionem,cVc.  Dcindc,  cum  intcr  i  & 
3  r  medicnt  numcri hi,i.4.  8. f  6. ita  ut diuidat  proportioncm 
} 1  in  quincp  ^portiones  arquales.i.in  quincp  duplas  .  Faciliter 
rccepta  eft  coniertura  harc  de  numeris  quibuicuncg  poOtis  or* 
dine  aIiquo,qudd  proportioextremorum  conftituatur  cx  pro- 
portionibus  inrermediorumcxc. 

Reliquaquarratdiligens  Ledorquantum  uelit.  Suntenira 
alia  multa  quar  progrefliones  Gcomctrica^uelgeneraliter  com 
plicat,uel  fpeciaIiter,cVc.at  progrcfllo  Gcomctrica  tripla:  pro- 
pottionalitatisabunitateincipiens,iucundaratione,  quibuf- 
cuncg  terminis  primis^eflic/t  tot  terrmnos  progreflionis  natu« 
ralis  numerorum^quot  ipfi  coaceruati  faciunt  unitates.Vt  Cex- 
empligratia)  i.  3. 9.z?.coaccruati,faciunt4o  unitatcs.  Itacp 
il/ircrminiquatuorfaciunt^o  tcrminos  progreflionisnatura 
lis  numerorum;  quemadmodum  harc  defcriptio  indicar. 
1.      3 — f.    J.    3-f-'*    9 —  3 — '•      9 —  3* 

— 3.    9 — f#    9%    9-f-f.    9  — f—  3  —  i.  p-f-j. 
5>— f— 3— f—     17 — 9 — 3 — '♦  47 — 9 — 3*  i7-f-i — 9 — 3» 

x7  0         u      17  zy^i  9,      27-J-J  9  1, 

*7-f-3 — 9*      *7-f-3-f-' — *7 — 3 — !• 

*7 — =-3*       *7-f-i  3.         17  i*  17. 

27-hi.      *7-f-J —  1«      *7"f-3*  *7-f-J-t-'. 

*7-f-9 — J  f.      17 ~h  9 — 3.         i7-f-9-f-f — 3« 

37 -f- 9  f.       17  -f-  9-  l7-t-9-h'« 

x,jrrf7  5?-h3— *7-f-5>-f-3*  *7-f-?-h3-h'* 
blt  hoc  ctiam  iucundum  cernere,ut  dao  numeri  integri  im- 

me  diate  le  fequentes  in  naturali  ordine  numerorum.qufaincp 
randem  fint  duo  illi  numeri ,  reddac  tot  terminos  progrcflionis 
naturalis  numerorum,  quor  ipfi  intcriemultiplicati  feccrint 
unitates.Vt  (exempli  graria)  4,5-.  inter  fe  multiplicati  faciunt 
*o  unita tes ;  itacp  4  &  y  rcddunt qucmlibet  numcru  ab  unitatc 
ufcpad  uigonarium. 

k  ij 
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tam  fi  numcrus  i  te  fitelctfus,qui  mihi  fitoccultus,quemtu 
dicas  fcribi  quatuor  figuris,  tunc  cgo  rccipioduos  aliquos  nu- 
mcros  immcdiatos,qui  intcr  fc  multiplicati  faciant  nutrterum 
quinc#  figuris  fcribcndum  Cut  ccrtus  fim  mcu  produdum  fupc 
rarctuumclcdumjquatitatc^utfunthiduonumcri,  100, 10  h 
quorummultiplicatiofadt  10100. 

Pcto  igitur  ut  diuidas  numeru  i  tc  elcdum,pcr  meum  prfo- 
rcm,id eft,per  i oo,dicas'cg mihi  quantum remancat . Eum  aut 
numerurnquf  remanet , multiplico  pcr  meum  pofterforem,& 
refcruo  produclum. 

Secundo  pcto,ut  tuum  numeru  clc(frumdiuidas  denuo  per 
mcum  pofteriorem  numerum,id  eft  pcr  i  •  i,dicas'q?  quantum 
remaneat.Eum  autem  numerum  qui  remanet,  multiplico  per 
quadratum  mei  prioris,&  ill  i  produrto  addo  id  quod  prius  fue 
rat  refcruatum:  8t  aggrcgatum  illud  diuido,  pcr  nomcrum  qui 
prouenit  ex  multiplicatione  duorum  meoru  numeroru  primo 
receptorum(id  eft,pcr  10  ioo,cumrcccperim  100&  ioi)cunc 
apparcbit  femp,  numerus  a  tc  clcdus,in  rcfiduo  diuifiois  mear* 

Deextra&ionibusradicum*  Cap.v* 


vemadmodvm  funt  infinitac  fpecies  moltipli* 
cationum  numerorum  in  fe,ex  quibus  nafci  uidi- 
musnumeros  quadratos  &t  folidos  :ita  infinitas 
e(Tc  oportet  radicum  fpecics,uidelicct  iuxta  foli* 
dorum  appeIIationes,nafcentium  ex  ipfis  radici- 
bus,per  multiplicationes  uarias.  Scd  hatcomnia  fignificatfeu 
repra?(entar  naturalisnumcrorum  progreftio  (eruiens  progrek 
fionibus  Geometricis  ab  unitate  incipicntibus,ut 
0«.    i.    z.    3.    4.    s*  7« 
i.    i.    4*    8.   16.  i  i.  64.  1 28. 
Primo,numeri  fupcrioris  ordinis  fignificat  multiplicationum 
fpccics:  fcilicet  z  fignificat  multiplicationcm  quadratamfierJ, 

durri 
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dum  rad/x  bispon/tur,atque  /ta  mult/pl/catur,  ur  i.  2.  facir  4. 
S/c  3  fignificat  multiplicationem  cub/cam ,  qua  radix  rer  pon/ 
tur,atcp  ita  multiplicatur  ur producarur  cubicus.  S/c  4  reprae- 
fentat  mulripl/carionem  zenfizenficara ,  cV  r  reprarfentar  fur « 
defolidam:  &  fic  de/nceps.  Secundo  fignir7canr(numer/  fupcr/ 
ores)  radicum  fpec/es.Vt  z  fign/rlcar  rad/cem  quadrata,com- 
ponere  quadrarum  numerum  pcr  multipl/catione  quadraram. 
S/c  3  fign/Mcar  rad/cem  cub/cam,  componerecub/cum  nume* 
rum  per  mult/phcationera  cubicam:&  fic  dc/nceps. 

Es  t  ergo  rad/c/s  exCracl/o,inuenr/o  numer/  ex  numero  pro 
pofito,qui  mult/pl/cattone  al/qua/n  /e  producat  numeru 
propofitum* 

rPrimumquod  /n  extradionibus  rad/cum  obferuandum 
uenir,eft  figurarum  fignat/o,/n  numero  de  quo  extrahenda  eft 
rad/x  al/qua. 

In  exrrad/one  radic/squadratae  fignantur  figurar/n  locis 
1  mparibus:  figura:  autcm  /n  Joc/s  paribus  non  fignanrur.H/nc 
rit  ut  alternat/m  lemper  una  figura  obm/ttacurquat  non  figne 
tur,urhicu/dcs,  .      .      «      ,      «  • 

6  8  7  1947^7  )  ^ 

In  extracl/onc  cubica  obm/ttuntur  /empcr  duar  figurar  quac 
non  fignentur,ut  hic  uides, 

*  87  1  H7^  7^ 
In  extracftionc  zenfisenfica  obmittacur  fcmper  crcs  figurar, 
ut  hic  uides,         . .  « 

6871947*7*6 
In  excraclionc  radicis  furdefol/dae  obmirtuntur  femper  qua 
tuor  figuracuc  hic,  .      „  , 

d$  7  I  ff  7<  7H 
Et  fic  deinceps  in  inflnicum. 
Rcfpondec  autcm  hae  fignat/ones  medijs  proporcionalibus. 

k  irj 
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0.  f.    %i    3,    4.  6* 

1.  1.    4*    8.    itf»    J2,  64, 

uthtcuides,mter  quadratum  cV  unitatem  pont  unum  medium, 
inte  r  cubum  &  unitatem  duo  pont  media,inter  zenfizenfum  et 
unitatem  tria  media .  cV  fic  deinceps. 

FSecundu,quod  in  cx  trad  ionibus  radicu  obferuandu  ueni  r, 
eft  cognitloqua  fdas  q  ffgura»  pertineat  ad  quodlibet  puncftu. 

Ad  puncftum  ultimum(id  cft,ad  extremu  a  finiftris)pertfnet 
figura  fub  ipfo  puncto  pofita  cu  reliquis  figuris  uerfus  finiftta: 
c\  fic  de  alrjs  punct  is  fudicabis,  ut  in  ifta  fignatione  (urdefolida 
uides  exemplum,  ior  8*1  u»  0940-4» 

Ad  ulttmum  itaq?  puncfrum,pertinet  hac  figurae  ,iorj  ,Se- 
quens  pundum  uerfus  dextram  babet  has,  1 1  1*  b  .Primum  ha* 

t>Ct, 94*4*9. 

FTertium,quod  obferuandum  eft  in  radicum  extraelioni* 
bus,pcr  tinc  t  ad  punc*tu  u!timum,cV  cft  ipfius  pundi  abfolu  t  io* 

In  extraclione  quadrata ,  fubtrahitur  ab  ultimo  punrto  qua 
dratus  numerus  maximus  qui  poteft  fubtrahf. 

In  extradione  cubica/ubtrahitur  cubicus  maximus  qut  fub 
trahi  potcft  ab  ultimo  punclo. 

In  extrartioezenfizefica ,  fubtrahit  maximus  zenfizenfic*. 

E  t  in  furdcfolida  cxtraclionc  fubtrahitur  maximus  furdefo 
lidus ;  di  fic  de  alijs  in  inhnitum. 

Tabula  pro  radicibus  cubicis. 


1  f 

4 

64 

7 

343 

1  8 

T 

8 

fn 

6 

zi6 

9 

omni  extradione  cubica)  fubtrahitur  ab  ultimo  pun<fro,cV  ra* 
dix  fubtracfli  cubi  ponitur  in  quot/entem  ultra  uirgulam  curua 
ut  fi  t  in  diuifione,  dC  refiduum  fubtracftionis  reputabitur  perti* 
neread  (equens  pondum  uerfusdextram. 
Hoc  autcm  quod  iam  dixi  de  abfolutionc  ultimi  pundi>fuo 

modo 
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modo  intelligt  debet  de  quacC  cp  alia  extraftionc.Facilior  ucro 
cft  inucntio  quadratorum  cx  nguris  fingulis ,  quim  ut  tabula 
aliqua  opus  flt.Ratio  etiam  eit,qua  inferius  intelliges,  cur  pro 
zenfhcnfids  dC  zenficubids  non  pofucrim  tabulas, 

Tabula  furdefolidorum. 


I 

1 

4 

1024 

7 

16807 

z 

3* 

T 

3l*T 

8 

3*768 

3 

*43 

6 

7776 

9 

5-0049 

Tabula  Bfurdcfolidorum. 


i 

x 


l  4    16384         7  8i3r43 

118  s    78125-  8    xt>97*  T* 

2187  6  279936  9  478*969 
rQiiarto,obfcruandum  cft  circa  quamlibet  fpecicm  extra- 
tfionum^ut  rcliqua  puncta,uIttmo  expedito  (eft  autcm  ultimu 
punc?um,f°noperationeprimum)  abloluantur.ln  qualibctaut 
fpccic  extraclionum,cftuna  propria  regu1a,qua  omnia  fequcn 
tia  pun<fta,poft  ultimum  expeditum,  abfoluantur. 

r  Quinto,obferua  ndum  e(t,ut  quarlibet  rcgula  pro  puntfis 
fequcntibus  ult  imumjiabcat  fuos  numeros  peculiares» 
Extrartio  quadrata habct unum  hunc,  20« 
Exrratfio  cubica  habet  duos  hos,  300.30« 
Extraclio  zcnfirenfica  habet  tres  hos,  4000.600.40. 

Extraclio furdefolida  habet  quatuor  hos , 5-0000.1000 o# 
1000 . ro. 

Extradio  scnficubica  habet  qu/ncg .  cV  fic  de  alijs. 

Refpondent  itacg  numeri  numcrorum  huiufmodi,numer/s 
figurarum  obmiflarum  in  fignationibus.Vtdum  fignantur  fi* 
gurae  numeri  dc  quoextrahcnda  fit  radix  :rcnfirenfica,poft  pri 
mam  figuram  flgnata,obm/ttcd.Y  crunt  quincg  figurar.cx*  icxta 
ffgnabitur(utfupcriusdi(^imeft;fic  hicquincp  numcripcculi 
ares  rcquirunrur,ut  /am  indicaui.Qtia  uerorattone  aut  e]  tan- 
dem  modo  fint  inuen/endi  rrumeri  illi  regularum  pcculiares  ,fa 
cis  clarc  indicabo  infcrius  pcr  quandam  tabulam. 
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f  Sexto,obferua  modum  depingendi  regulas : hoc enim 
obferuato,  facile  poteris,  abfc$  libro,  cuiusiibet  (pcciei  radices 
cxtrahere. 

Extradionis  quadratae  rcgula,fic  depingitur  ex  exemplo 
hoc,    i  « 
6  7  6 

2—  10  6 

Extradionis  cubicae  regula  fic  depingiturexnumero  hoc, 


*  3  83*8 

36  300  —  x 

6  ;   30  4 

8 

Extracftionis  zenfizenfic*  regula  fic  depingitur,  cx 
•  » 

1477^3  3  ^ 

2 1 6  4000 —  i 

36   600  4 

*  40  8 

Extradtionis  furdefolfdar  regula  ficdepingftur  ex  exemplo 
numerihuius,      «  # 

916132832 

1196  yoooo  2 

1  16     •        10000   4 

36   1000-  —  8 

6   f0.  |£ 

ExtracSionb  zcnficubic*  rcgulafic  depingiturcxhocnu* 
meropro  exemplo  pofito, 
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7776  —  600000    x 

ix^6  15-0000    4 

116   20000    8 

$6  15-00    16 

6    —   60   3» 

Sequitur  pidura  rcgulae  extraclionis  bfurdefolidar  ex  hoc 

numero,  •  • 

35-  %  1  6  14606108, 

4665-6  — —  7000000   — —  1 

7776    2100000  — — —  4 

izo6   35-0000    $ 

xi6*    35-000    16 

36"    2100    32 

6    70    64 

128 

Et  fic  dc  alrjs  regul/s  al/arum  fpccfcrum  fn  inrTnituin, 

rExpofirio  pidurarum,id  eft,decIaratio 

Qregularum, 
Voties  expeditu  fuerit  puncftum  a1iquod,tunc  pro  pun* 
<fto  uerius  dcxtram  fequete,fic  operaberis.Depinge  regulam» 

rPrimo,ponemediosnumeros,idcft,eos  quituar  operati* 
oni  debentur  tanquam  pcculia  rcs. 

rSccundo.conflitucprogreflioncm  tuam  afccndentem  ,id 
eft.eamquar  ponendacfti  fiuiftris,eaenim  fcmperafcendit. 
Sic  autcm  ponenda  ucnir . 

Ad  intimum  Iocum  pone  totum  quod  eft  in  quotfente.tancjj 
radiccm  progrc(Tionis,&  fic  afcendeper  quadratum  cV  cubum 
exc.donec  quilibet  mcdiorum  habcat  fuum  collatcralem  nume 
rum  i  partc  fimftra  .Hoc  fatfo,parabis  tibi  diuiforcm  quo  diui 
das pundtim  tuum.ut  inuenias  nouam  figuram  rcponendam 
ad  quotientcm,  Sciliccc  quemlibet  incdioitf  multiplicabis  pcr 
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fuum  collateralem  pofitum  4  ffniftris ,&produda  ilfa  ad  fe  ad* 
di  ta  ,dabunt  tifci  tuum  diuiforern' .  Nifi  qudd  non  eft  necefte,ut 
fcmpcr  totam  copleas  multi  plica  tione,fed  fufTicit  u  t  duas  mul 
tiplicatioes  fadas  ex  fupremis,c\  fic  addas,ut  diuifore  habeas. 

rTertio,conftitue  progreflioncm  tuam  dcfcendentcm,id 
c ft,cam  quse  ponenda  cft  i  dcxxtis ,  ca  enim  femper  defcendet, 
Sic  autem  cam  difponas. 

Ad  fupremum  locum  pone  tfguram  tuam  nouam  quotien  * 
tis  uidelicet quae inuenta  eft  uia  diuifionis.  Ea  fic pofita,  tancp 
radice  tuac  progreflionis,progredere  defcendendo  per  quadra 
tum  dC  cubicum  oYc.do  nec  progrcflto  tua.numero  locor  u,cxce 
dat  eam  quae  l  finiftris  ponitur ,  in  uno  loco,  quemadmodum 
piclurx  regularum  fatis  indicant.His  facffrs  ,multipl  ica  tres  fu~ 
premos  inter  fc ,  deinde  tres  fequentes  etiam  inter  fc :  &  fic  de* 
inceps. Pcrart  is  multiplicationibus  illis,addc  illa  produda  om 
nia  ad  fe,fuperadde  etiam  illum  numcrum,  qui  i  parte  dextra 
in  infimo  loco  folitarie  ponitur  •  Hoc  igitur  aggregato  i  tuo 
puncfta  fubtra  rto,abfolutum  erit  illud. 

Videsutexinfinitisregulis,unam  regufam  compofuerim. 
atcg  ita  totum  negotium  hoc  abfoluerim.  Reftat  igitur  ,ut  cx» 
cmplis  regulam  declaremus. 

TExempIum  de  cxtrartione  quadra  ta,fit  numeros 
ille  prius  pofitus,  <s  7  a  4 

Pr  imo,fub  ultimo  puncto  fubtra  hitur  4  .tanquam  maximus 
numerusquadratus,quiabeo(ideft,i  6)  poffit  fubtrahi.  Poni 
tur  ergoradix,huius  fubrratfti  quadrati  (ideft  i )  in  quotientc, 
&  in  refiduo  manet  1:  &  fic  expeditum  eft  pundum  unum. 

Paro  iamdiuiforem  ex  figura  quotientis  mult iplicata  in  20, 
fitcfc  40  dtuifor,quo  diuido  pundum  quod  reftat,ideft  176 ,  dC 
inuenio  6  nouam  figuram.Sic  ergo  ftat  excmplt  regula. 

a  10  —  6 

Multiplicatio  triiim  fuperior*:  faciti4o,cu<  addo  3 6",fumt  176: 

hoc 
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boc  fubtradum  i  punrto  mco.nilnl  relinquit.  Inuenta  eft  ergo 
radix  z6 ,  quam  fi  quadratoMuIripIicauerisrediBit  £76 .  &  ua 
probatur  operatio. 

Si  iam  numcrus  excmpli  hu/us  habuiftet  plura  pun<5ta,tunc 
efTet  regnla  illa  repeteda,pro  fingulis  pundis.Vt  6  radix  qua- 
drata  quatreda  fi  t  dc  hoc  numero  .Tunc  expeditis  pun 

tfis  duobus  ultimis, fic  ftabitcxemplum,r      .  , 

0j6s%o\ {16 

26*  20  o 

o 

Totum  quod  cft  in  quotientc  multiplico  in  20, facit  f  20  d/ui# 
forem.quo  diuido  puncftum  fequens,uidelicet  s  1.  Vidcs  autcm 
ut  nefemel  quidem  habeam  diuiforem  in  fuo  (upppoftto,  ideo 
pono  cifram  in  quotiente:cV  fic  fir  in  omnib.alrjs  operationib» 
Pergo  ergo  repctert  regulam,  cV  fic  ftabit, 

%6o  20  f 

f 

Multiplica  tfo  hcit  r  200.  addo  1 ,  facit  r  20 1 ,  quod  fubtraho  i 
pundo  primo,cV  nihil  rclinquir. 

Quando  /gitur  ucnerit  unitas  pro  noua  figura,  tunc non  flt 
i  dextrisprogrcflio  defccndensXed  unitas  ftabit  loco  quadrad 
cV  eubi,cVc.Non  folum  hoc  Ioquor  dc  quadrata  extradione,fed 
de  quacuncg  alia. 

FExempIum  de  extrartionecubica.fit  numerus 
priuspofitus.uidchcct  m  m  b. 

Primo,fub  ultimo  pundo  fubtrahitur  2  1 6,quia  non  cft  ma  - 
ior  numerus  cubicusqui  pollit  fubtrahide  238  :  remanctcrgo 
tx  .undclcquens  pundum  habebit  hunc  numerum,  223  28. 
Ad  quotientcm  autem  pono  radicem  cubicam  de  2 1 6,id  eft  6. 

Iaj»  paro  diuiforcm  pro  nouo  digito  inueniendo  hoc  modo 

\6  300 
6  30 

1  A 
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Multiplico  3 6  in  3 oo,facit  1 0S00.  &C  hoc  fufficit  mihi  pro  diul 
fore,quo  inaeniam  nouam  figuram.Noua  figura  cft  2,fcilicet 
12318  diuifum  per  10800  facit  1 :  undeficftarregula, 

36  —  300  1 

6   30  4 

8 

Duae multiplicationes  faciunt  1  \6oo  &710,  quibus  addo  8, 
fiunt  223 1  s.quae  delent et expediunt  per  fubtra&ionem  totum 
pundum  quod  rcmanfcrat. 

FExemplum  de  extradione  furdefblida,fit 
numerus  91* f? 

Primo,fub  ultimo  pundo  fubtraho  7776,0^  no  eft  maior 
numerusiurdefolidus.qui  pofiitfubrrahiab  hoc  pundo  9  • 
Remanet  autem  1 3  8  5-,  &  6  ponitur  in  quorientem  tancjj  radix 
furdeiblida  de  7776. atqp  ita  abfolui  puncftum  ultimum. 

Reftat punAum,  nsm «1  *«Quaero nouam  figuram in  quo> 
tientem  ponendam  hoc  modo: 

1296"  5-0000 
216"  10000 
36  1000 
6  s° 

Multiplico  duosfuperioresinterfe.uidelicet  1296'  cVyoo»©, 
fadt  64800000 :  hoc diuifore  inuenio  in  pundo  remanente  2 
nouam  figuram.Sic  ergo  ftabit  regula. 


1296  5-0000   2 

116'—  10000  4 

36  ■  1000   8 

6   5-0  16 


Haequatuor  multiplicationes  faciunt  1385-3  2800,  quibusfu* 
peraddo  3  2,  dC  tunc  fubtraho  £  puncto  remancnte,  tuncnihil 
telinquitur* 

Excmplum 
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FExcmpIum  dc  extracftione  bfurdefolida,(it 
numcrusilloriiffiVffotfxoe,  * 
Primo,(ubtrahoab  ulcimo  puncflo  +66?6 ,  tanquam  maxi* 
mum  bfurdefoIidum,qui  fubcrahi  poflfit  ab  eo.  Remanct  aute 
7 1  z  2  r,ut  puntfum  remanens  habeat  1  *  r 4*0*1.0  e ,  Radicem 
uero  fubtracfti  biurde(blidi,biurde(blidam,id  eft  6,pono  in  quo 
tientem :  atcg  itaabfoluioperationis  meac  puncfhim  primum, 
ideft.ultimum  pun<ftum.Notumeftenim,utuItimumpuncftii 
pofitionis,fit  primum  operarionis. 

Quarro  iamnouam  figuram  pro  remancnte  punclOjquar  in 
quotientcmucniat.Hoc  autem  modo  quarro  cam. 

4665*6  7000000  1 

7776  iiooooq 
1196  ^JfOOpO 
ii6  -35"<>oo 
36  zioo 
6  70 
Multiplicoduos  fuprcmos  numeros  inter  ie,uthabcam  diuiio 
rcm  huius  inuentionis,quo  uidelicet  diuida  puncftu  remanens. 
Facit  ucrohoc  producflum  3265-02000000.  Videsautcm ut 
illum  numerum  bis habeam  i in  puncfto  meo  rcmanente;  itacjf 
noua  rTgura  eft  2.  unde  (ic  ftat  regula. 


4665-6   •        7000000    2 

7776   * — '  1 100000   ■  4 

jzp6    35-0000    8 

216    35-000    16 

36    2100    3» 

6    70    64 

12$ 


Vidcs in regula  depicftaseftemultiplicationes  iex.quarum 
prodirc^a  addita adfe,faciunt 72 225-460 60 So  :huicadde  1*8, 
tunc  habebis  aggregatum  quod  fubtracftum  i  puncfto  rema» 
nente.cklcat  ipfum  tocum. 

1  ii) 


1» 
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T  Dc  cxtra&ione  zenfizcnfica  &  dc  zenficubica :  Item  de 
zcnfizczenfica,ec  dc  cubicubica  ,t  te  dc  zenfurdefolida,no  opus 
cft  ponere  cxempla.  Prarter  hoc  enim,quod  facile  ex  poficis  cxj 
cmplis  facere  fitexempla  huiufmodi  opcracionu  canquam  ex 
fimilibus,  aliam  habenc  illar  cxcradiones  operarionu  f  ormula . 
quam  uel  ex  ipfa  appellacionu  racione  liceac  colligercfcilicet: 

Extradurus  radice  zenffzenfica,extrahar  primo  radice  xen 
(icam.i.quadraca.  Ec  de  radtce  illa  quadraca  denuo  excrahac  ra 
dicem  quadrata:eritem  harc  radix  zenfizcnfica  qua  quarrebac* 

Extracturus  radicem  zenficubicam,quarrat  primo  radicem 
quadratam ,  c\  ex  quadrata  illa  extrahat  radicem  cubicam :  6t 
\xxc  erit  illa  zcnficubtca  quam  quarrebat. 

Extractur?  radice  zenfizezenfica  denumero  a1iquo,quarrac 
primo  radicem  quadratam,cV  de  radicc  illa  itcrum  quarrat  ra- 
diccm  quadratam,& deilla  radicc  certio quarratradicem qua* 
dratam:  t\  illa  tandem  erit  ea  quam  quarrcbat. 

Extratfurus  radicem  cubicubicam,  quarrat  phmo  radiccm 
cubicam  de  numero  propofico,deinde  deradice  illa  inuenca  dc 
nuoquarrac  radicem  cubicam:  cV  illa  eric  ea  quam  qucvrcbar. 

Exrracfhirus  radiccm  zenfurdefolidam,  quarrac  primo  radi- 
cem  quadraca m,dcinde quarrac  de  ea  radice  furdcfolidam  radl 
ccm  :  dC  illa  crit ea  quam  quarrcbar.  Ec fic  de  tnfinitis  alrjs , ut 
de  zenzenficubica  ,zenbfurdefoIida,cubifurdefo]ida  &c. 

rScd  camen  ut  reseo  fit  pIanior,uoIoradicezenfizenzenfi 
cam  quarrerc  de  hoc  numero  fequenti :  uolo  aut  quarrcre  iuxta 
regulas  fupertus  figniflcacas,*r9497*985yr?i  •  <n . 

Primo,abuIcinK>punrtofolamunicace  poflum  fubtrahere: 
iracp  unitas  pontcur  in  quocientem  tancjj  radixzenfizezenfica 
ckunicacc,&remanet  3.icacpfequespunduhabetir9497»95 . 

Quarro  igicur  nouam  figuram  pro  hoc  punrto  per  aggrega 
tumcx  80000000  cV  i8oooooo,hocefl  pcr  108000000 :  nam 
l  in  quocientepofica  nullam  facic  progrcflioneur  uidcbis.necjc 
mulcipbcaclnuenio  aut  3  fid recipio  camumodo  *:  altis  cnim 

fierct 
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fimt  fubtrahendu  maiusj&J  illud  1  quo  fieri  deberct  fubtractio, 
id  quod  tibi  Iiccbit  cxperir  i.Sic  crgo  ponitur reguhu 

80000000   i 

1  18000000  4 
1      5-600000  1  8 

  700000  16 

— — —      5-6000  32 

1  2800   64 

■    1  1         80   128 

Scptc  fllaemultiplicationes  faciunt  3  2998 1440:011' addo  25-6*, 
fiunt  3 1998 1  IpLSubtraAus  ille  numerus  i  punrto  quod  prsc 
manibus  habeo,relinquit  295- 1 560  2»hinc  fit  ut  pundum  rema 
nensfaciat  *9rir*oiffif7»iffi# 

Quacroigit  /am  figurS  quotietis  noua"  pro  illo  pOdo/cil/cct 
multiplico 80000000  1 35-83  i8o8,facit  28665-44640000000* 
fthunc  numeru  (cmel  folumodo  inuenio  iri  punclo  meo  rerna* 
nente.Vnde  fic  ftabit  regula,cum  in  quotientem  ueniat  folura* 
modo  unitas  ad  bas  duas  figoras  prius  inuentas,  r  2, 

35-83 1808  —80000000  — 

2985984  -28600000  

248832 —   5-600000  — 

20736  — 700000  — — 

17x8   5-6000  — 

144   2800  

12   80  

Producta  multtplicationis, 

1866544640000000 
83607552000000 
1 393459*00000 
14515-200000 
,  96768000 
403200 
960 

I 
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295-15-  60  z  6"  3  5-7 1 1  6 1 ,  harc  cft  fumma  proueniens  cx  additione 
omnium  horum,  tollttcp  puncftum  remanens. 

TDe  inuentione  numerorum,qu(  peculiaricer  pcrt/ncn  t 
ad  fuas  fpecies  cxtradionum . 

REftat  ia  m  ut  tradat»  modum  inuenfendt  numeros,qui  pe 
cultariter  pertinent  ad  quamlibet  fpeciem  ex  trafl  ion  um, 
quatenus  pcrfcda  habeatur  6Y  abfoluta  huius  negotij  coniuma 
tio.Tradam  aotem  huiufmodi  inuentione,per  tabulam  fequen 
tem,qux  ut  in  inftnitum  extendatur  tuipfe  facile  uidebis,  quim 
primum  uidcris  rationem  qua  conftruitur.  Sic  autcm  coniti  u- 
ctam  uidcs. 
1 


% 

3 

3 

4 

6 

S 

10 

10 

6 

i$ 

zo 

7 

z 1 

35" 

8 

zS 

70 

9 

3* 

34 

iz6 

ix6 

10 

45" 

1  zo 

ZIO 

Z5-x 

1 1 

SS 

165- 

330 

46Z 

46"z 

1 z 

66 

zz« 

49  S 

79  x 

9*4 

»3 

78 

z86 

HS 

IZ87 

1716* 

17 16* 

'4 

91 

364 

(00  1 

zooz 

3003 

343* 

*S 

105- 

457 

3003 

5-005- 

6*435" 

6*43  S 

16 

1  20 

5*60 

i8zo 

4368 

8008 

1 1440 

l  z87° 

n 

.36 

680 

Z380 

6  |88|  1  Z376 

19448 

Z43  10 

Primo,d  Iatere  finiftro  defcendit  naturalis  numerorum  pro# 
greflio,quam  extendere  poreris  quanru  uolueris.Et  illa  radix 
eil  fequentium  laterum  omnium.Nam  (ecundum Iatus,quod 
continct  numeros  trigonales,flc  orftur  ex  primo  latere.  Duo* 

bus 
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bus  ccllulis.de  primo  Iatcrcobwifns^rcpctiturnumcrus  cdlulac 
certiac  in  primo  Iarere,  atqp  ab codem  numero  lncipit  latus  fe* 
cundum,uidel/cer  circi  tertiam  ccllulam  primi  Iateris.  Deinde 
exadditione  amborum  flIorum(ideft,ex  tertio  primi  lateris,& 
primo  terminofecundilateris)  fit  namcrus  fccundus  fecundi 
lareris.  Sic ex lecundo  numcro  fccundi  lateris  QC  cx  fuo  colla* 
terali.fft  tertius  numerus  fecundi  later  is:  &C  ex  tertio  dC  fuo  coU 
larcrali ,fitcjuartus.Et  fic  dcinceps in infinitum  potcrit  fieri 
dcfcenfus, 

Qucmadmodum  autem  nafcirar  lecundum  fatusexlatere 
primo,ita  nafcitur  latus  tertium  ex  latere  fecundo.  Et  codem 
modonafcitur  latus  quartumex  Iatere  rcrtio  ,&  quintum  ex 
quarto :  fiC  fic  deinccps,  ut  in  tabulaomnia  harc  exemplaritcr 
oides.  Certe  admodum  mirandum  eft  talia  contincri  fub  nu* 
merorum  uicibus. 

TDc  ufu  luperioiis  tabular. 

Ex  tabula  aut  illa  inueniunrur  numeri,qui  peculiaritcr  pcr  tf 
pent  ad  Cpecies  cxfradionum :  nam  ex  quolibet  ordinc  traof* 
uerfaliter  progrcdicn  ti/umuntur  numeri  pro  aliqua  fpecie  ex- 
traclionum.Coi  ucro  fpcciei  tjuilibct  ordo  tranfuerfaliter  pro* 
grediensleruiar  fubindicat  ordinis  illius  numerusprimus :  no 
rum  cft  cnim  1  fubindicarc  quadrarum,  dC  3  cubum  ,dc  4  (igni« 
ficare  zenfizenfum  QCC» 

Radicibus  quadratis  fcruit  numcrus  ille  unus, 

%o 

Duo  autera  fcquentes  feruiunt  radici  cubicar, 

300 

3° 

Tres  uero  fequentes  feruiunt  zenffzenficar, 

4000 
609 
40 

Quatuor  fequentes  (eruiunt  radici  furdefolidar, 

m 
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»0009 

looo 

Qu/nrg  icquentes  fcru/unr  radid  zoificubiar, 

600000 
rroooo 

20000* 

iroo 

*0 

Sex  fequentes  feru/unt  ra  di  c  ibus  bfurdefolidis, 

7000000 
a  100000 
35-0000 
35-000 
1  loo> 

70 

F^Seduideamus  qiio  nam  modo,quilibet  ordo  rabute  tranG 
uerfa!is,con  ftituat  fuos  numcros  illos  qui  extradionibus  fer# 
manr.  Iixempl  i  s  autem  o  p  1 1  me  uidebim  u  s  hoc.  ur, 

Ex  ordine  illo  9.  *8,  5- 6. 70.  furaunmr  nucneriqui  feru/a  nt 
cxtr  act  ioni  nenffzenzcnficae. 

Primo  recipiuntur  eoordinequoponuntur«Deinderfpe# 
tuntur  omnes  retrograde,excepto  ultimo.  Erunt  ergo  feptcm 
numeri,uidelicet    8.    28.    y.6\    7©.    r6\    28.  8. 
&  cuilibetcorum  pratpono  (Iias  cifras  •  Rccipit  autem  quilibet 
corum  pro  fe  ctfram  unam , 8t  pro  quolibec  fequcnri  numcro 
ctiam  anam  redpic.Vc  8  recipitfeptem  cifras,  unam  pro  fc,cY 
t eliquas  fex  pro  reJiquis  fex  numeris  fcquecibus :  fic  fecundiis 
numcrus,id eft  zS,rccipit  fex  cifras,unam  pro  feA' alias  quincp 
pronumeris  quinqj  fcquentibu$;f?c  tertiusjid  cflro^recipic 
quincp:cYquartus,idcIt7o,rccpitcjuatuor .  QC  ficdeinceps,- 
^ucmadmodumuides  cos  hic  efle  poutos* 
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Sooooooo 
a8oooooo 
5-600000 

706000 

5-6000  , 

80 

AHudexempIum.  Vtex  illoordine,  0. $6*.  84. 1  26,  1  26.(11* 
inuntur  flH  namcri  o<fto,  defcruientes  cxtracftioni  cubicubicar, 
uidelicet  9 . 36 .  84 . 1  26.  1  26.  84. 36.  o.  Quiacrgo  funtodo 
numcri.ideo  primus  rccipit  odo  cifras,fccundusrccipit  fepte; 
ccrtius  fex  recipit  cifras,quartus  quino^quint?  quatuor,  fextus 
ircs,fcptimus  duas,&  odauus  unam :  ut  hic  uidcs, 

900000000 
360000000 
84000000 

I  26*00000 

'  1260000 
84000  ' 
3600 

90 

Vnde  quando  primus  numcrus  ( ut  abfcp  cifris  ponitur)  cft 
par,  tunc  numerus  numcrorum  cft  impar.  Ratio cft :  quia  ille 
numcrus.qui  in  tabula  c(t  uitimus  tranfucrfa  h  ter,no  rcpctitur. 
Rcliqut  ucro  omnesrctrogradererxtunrur,ut  iam  oftcndi, 

Quando  autem  primus  in  tabula  tranfuerialiter  fucritim^ 
par,runc  numcrus  numcrorum  cft  par.Ratio  e(h  quia  omnes 
r  cpetuntur  retrogradcut  uidimus. 

Habcs  itacp  totum  ncgotium  pcr  hacc  abfolute  traditum. 

Nouem tequentes numcri  fcraiunt  zcnfurdc- 
folidxcxtradioni. 

m  rj 
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loooooooooo 
45-00000000 
I 200000000 
KIHflMI 
£5-200000 
2 looooo 
110009 
45-000 
ioo 

Sumpti'  fimt  autem  numert  ilU  cx  ordinc  itto  tabolac  tranfacrfa 

litcr pobaywddtdcf  10. 45*.  120.no.  25-2, 

Siccxordine  illo  tranfucrfali^  nf  5-5-.  1^5-.  330.  462. 

Sumuntur  illi  numerf  ,pro  cxtracftionc  radicum  Cfurdefof  r» 

darum,uidclicct  iUSt*  l<f»  3  3<M*M*2*330''  »6*5"-5T»i 
qui  cum  cifr is  fuis  poftti  fic ftabunt. 

1 10000000000 
t yooooooooo 
165*00000000 
'3 100000000 
462000000 
46  200000 
3300  oOO 
165*000 
fjoo 
no 

Et  ficdeinceps  potcris  fecundum  haec,  aliarum  cttradionum 
numeros  educcre. 

TDe  cxtradione  radicum  ex  numeris  fradis. 

Nulla  radix  rationalis  porcrit  cflc  in  Minutia ,  nif? eam  fi* 
mul  habcat  numcrator  &  dcnominator .  Ex  urrocp  crgo  tera 
mino  minuuar  quarrenda  eft  etufjcm  appella tionis  radix  .*  ut^ 
eft  radix  quadratadc  *  ,cV  radixcubica  de  ,&  radix  zenft* 
senfica  de  £7 ,  &  radix  furdefolida  dc  ,  radix  zenficubica 
dcf*j.Etticdca!ij% 
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Oc  Proportionibus,&  carum  Algorithmo. 

Caput  vu 

andem  poft  radicum  extraclioncs,quaru  ufurrt 
uidebimus  in  Algorithmo  proporrionum,  uidca 
mus  de  proportionibus  numcrorum ,  Fit  autem 
proport/o  numcrorum ,  ex  collationc  numeri  ad 
numcrum,uel  fub  confideratione  menfuraticol* 
lari  ad  mcnfurantem,ueImcnfurantisco!Iati  ad  menfuratum. 
Atcg  ita  duo  colliguntur  proportionu  genera,uidel  icet  Ma/o- 
ris  tnarqualitat  is.S  Minoris  inarquaiitatts;  &  hisduobus  gene 
nbus  opponitur  proporttp  arqualitatis, 

TDe  arqualitate. 
,  TjRoportio  nrqualita  tis dictiur ca,qua  numerus  cofertur  ad 
±  numerum  fibi  arqualem,  ut  frequcnt  illi  me  fit  in  Algebricia 
operationibus,  in quibus  arqualitatis  uis  &  efticacta  mmtica, 
muenitureuc  laticudinis  imrnenfa% 

Tenec  autem  proportioarqualitatis  quodammodo  medium 
foter  duo  proportionum  genera  inarqualicatis.Nam  proporrt- 
onesmaioris  inarqualitatis,uidentur  decrefcendo  appropm- 
quare  arqua!iratt:  c\'  proporttoncs  minoris  inarqualitacis  uiden 
tureiappropinquarccrefcendo.  Hoc  autem  mirum  eft,qudd 
ab  unaquaqp  proportione  maioris  inarqua!ttatis,nt  inhnirus 
dcfcenfusadarquaIttatem.Vtproporciodi>pIa,f.  i.hic  diuifa 
eft,2.3.4.tnfefquialteramc\  fefquicertiam  :  Qc  (cfquircrtia  hic 
tf.7.8.diuifa  eft  tnduasalias,  quarum  quarltbetdiuifibilis  fit  in 
duasali3S.cVncdcincepsintnrtnitum,utnunqua  fic  dcuenirc 
adarqualitatem. 

Altuduideexperimcntum.  Quemadmodum  dupla  addtta 
ad  fubduptam,facif  arqualicarem :  ficquarlibcc  proportio  mato 
ris  inarqualfcatis,add<ta  ^pporcioni  minoris  inxqualitaris,quae 
fitconlimtlis  appellationis.conftituit  proportionemarquali* 
taiis,  JEHuc  rationc  uidetur  non  folum  medium  tenerc  intcr 

m  iq 
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proportioncs,  (cd  uidctur  ctiam  omncs  &  fingulasproportio* 
nes  utriufq? gcncris  complicare,  a tcp  unamquancg  mutarc  de 
gcnerc in  genus, dum cam  abrjcit i  fc,  fcilicet dum  fubtrahi tur 
proportio  abarqualitatc,mutatur  genus.lpfa  autcm  atqualitas 
fiueaddatur  fiue  fubtrahatur  i  proportioncquacuncp,  nihil  ex 
ea  mutat :  nec  ipfa  mutatur  quacuncp  multiplicationeaut  di* 
ujfione. 

FDc  proportionibus  ina?qua!iratis,&dc 
fpcciebos  earum. 

VTrunq?  genus  ( id  eft,maioris  iruequalitatis  &  mtnoris) 
in  fpccics  quinq?  diuiditur. 
Nam  proportionum  maioris  inarqualitatis ,  quardam  func 
fub  fpecie  mu!  tiplict  um,qua;dam  fub  Ipccie  fuperpai  ticulariu, 
quardam  fub  fpccic  fuperparticntium,quardam  fub  fpecte  muU 
ciplicium  fuperparticularium,  6V  quardam  fub  fpecie  multipli* 
cium  fuperparticntium, 

Sic proportionum  mtnoris  inarqualit  atis,quar  dam  funt fub 
ipecic  fubmultip!icium5qua-dam  (ubfpecie  fubfuperparticula* 
rium ,  quardam  tub  fpecie  fubfuperpartientium  ,quardam  fub 
fpccie  (ubmultiplicium  fupcrparticiHarium,  &C  quardam  funt 
fub  fpccie  fubmultiplicium  fuperpartientium. 

T  Vidcs  ut  in  utroq?  genere,  fpectes  quarta  cV  quinta^habc* 
antappcllationes  compofitas.  Vt  autcm  facilecft  feccrnere 
genus  i  gnc.ita  fpccics  i  fpccic  facile  difeernit,in  utroqj  genere. 

Satis  uero  indicatum  eft,  ut  ipfa  collationis  uariatio  mutet 
genus:  utdum  confero  j  ad  2 ,  conftituo proportioncm  maio* 
ris  inarqualitatis.Dum  aut  confcro  t  ad  $  (id  eft,minore  nume 
rum  ad  maiore)  conftituo  proportionc  minoris  in  arqua  Jit  at  is. 

Vidcbatur  mihiolim  diftincno  ilfa  gencru  maioris  inarqua 
litatiset  minoris,nihil  aliud  liabere  quim  inanem  ucrbofitate, 
&difpliccbat  mihi,doncc  in  AlgebriciscV  Gcometricis  excrci- 
tijs  fcntircm  cius  diftinclionis  ttfum.item  aliquado  cogitabam 
dcproporcionibus  minotis  inaequaliutis,tanquade  ftclis  pro# 

portionibus 
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por  tioibus  cV  minimc  ueris:cV  quae  fub  arqualita  te  eflent  r?darr 
queadmodum  fingutur  numeri  minores  niIu'Io,ut  funt  o  — 3 . 
o  —  8  .cVc.  Poftea  uero  uidi  tam  uere  dici^cflc  fubduplum  ad 
8,  quam  uerc  dic  i  tur  o  donariu  s  dupius  eflc  ad  4. 

Propric  autcm  ip(a  tiguratione  difcernitur  gcnus  maioris 
foarqualitatis  i  minorc  Uc :  Vt  dum  maior  terminus  ponitur 
fupra  minorem(ut  hic  [  )reprxfentatur  genus  maioris  inarqua 
litatis :  dum  uero  minor  terminus  ponitur  fupra  maiorem  ut 
hic  *  )reprarfen  tatur  genus  minoris  inarqualitat  is.  Dum  autem* 
cerminus  fequitur  term/num,id  quod  frequentius  rleri  iblet(ut 
hic  x,  j.)  tunc  difcernitur  gcnus  i  gencrc , cx  uerbts  illius  qui 
cosfic  ponit. 

TDc  fpecicbusctiamutriuicp  generfadixi,qoddfaciledi- 
fcernantur.Difccrnuntur  autem  diuifionc  maiorts  tcrmini  per 
minorcm :  autenim  prouenit  integer  quotiens  fine  aliqua  mi« 
nutia^cV  tunc  cft  fpecies  multiplex  aut  fubmultiplex :  aut  pro* 
ucnit unitas  cum  m/nutia  habentc  unitatcm  pro numeratorc, 
&runceft  fpecies  iuperpart/cularis  aut  fubtuperparticularis! 
aut  prouenit  unitas  cum  minutia  habente  mjcnerum  pro  nume- 
ratorc ,  &  tunc  cft  fpccies  fupcrpartiens  aut  fubfupcrpa  rticns: 
aut  prouenit  numcrus cum  minutia  Iiabentc  unitatem  pro  nu 
rneratorc^cVtunc  cftfpecies  multiplexfuperpart/cularis  aut 
fubmultiplex  fuperparticularis:  aur  prouenit  numerus  cum  mi 
nutia  habente  numerum  pro  numciatorc,cVtunceft  fpecics 
snurt/plcx  fuperpatticns>aut  cft  fubmultipkx  fupcrparticns, 

Tales  ig/tur  funt  quotientumfignattoncs. 

*♦         l*         'f-  *$> 
Signationcs  quincp  /pecierum  maioris 
inarqualltatis.- 

•   *  I  *  I  r  I  r  I  * 

*    1    2-    I  V  l    *    I  3 

Scquuntur 
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Sequuntur  fignationes  qumqj  fpccierum  mmorft 

inarqualitacis, 

•  I    *    I    *    I    1    I  I 

*  I    3    I    S    I    S    I  « 

Obfcruabis  aurcm  quotientcs  proporrfonum  non  efle  un  i  t  a 
tum  fractiones  fcd  numcrorum.ut  i  £  rcprarfenta 1 4  contineri 
fubhocnumcro  1  i,biscum  tnbus  quarcis  quacernarrj  rarque 
ita  rcprarfcntat  minor  inarqualiras.Vd  z£  reprarfenrar  1 1  con 
tinere  4  ,bis  cum  tribus  qua  rris  quacernarrj;  atcp  ira  rcprarfen  ca 
curmaiorinarqualiras. 

Exrjsquar  iam dixi dc urrocp generc  proportionum.furTici- 
entcr  inrelligis, ut  uno  genere  declara to  pcr  fpecies &  fubfp  e- 
des  fuas  ,altcrum  quoq;  gcnus  fimul  fit  fatis  declaratum. 

Quanaimantcm  ad  appcIlationeatriner,minor  inarqualiras 
fempcr  prarmittir  uocabulis  fpccierum  cr  fubfpecierum  fuarurn 
prarpoOcionemhancgramaticalcm  svB,arqucca  prarpofitione 
omninodiftcruntappcllacionesproporcionu  minoris  inarqua 
liracis  abappcllacionibus  proporcionu  maioris  inarqualitatis, 
Vcauccm  gcncra  differant  in  modo  rcfcrcndi  rcrminum  ad  tcr  * 
minum.itcm  utdiffcrant  difpof?tionetcrminorum,fatis  indica 
cumeft. Itacpgcnus  maioris  marqualiratis uolo per fiias  fubfpe 
cies  monftrare,quantumfufficercpuro,neuciba  fruftramulti- 
plicentur  in  remanifcda. 

Sequuntur  fignationcs  fpecierum  Maioris  inarqualitatis 
cum  appetfacionibus  carum. 


fSignacfoncs  fubipecicrum  fpecici  multiplicis* 


% 
1 

Dupla 


3 
1 

Tripla 


Quadrupla 


S 
1 


Quincupla 

V  Signacioncs  fubfpecierum  ipectei' 
fupcrparticularis. 


SextupU 
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3* 

4 

S 

6 

3 

4 

S 

Scfquulterd 

Sefquitcrtid 

SefquiqudrU 

Scfquiquinu 

Quotientes  carum. 


49 

7 

c\c. 
Scfqui[cXt4. 

Vtdes  ut  in  his,appe!Ia  tioncs  uaricntur  3  foxta  dcnomina 
torum  uaria  tioncs. 

rSfgnationes  fubfpccicrum  fpcciei  fuperparticntis. 

Habet  hacc  fpecjes  infinitas  (ubfpecies  aliarum  fubfpecicru: 
8C  tamcn proportiones  fub  tam  inhni tis  infinita tibus  Ongulas 
occurrentes  facile  appellabis  ex  quotientis  inlpedione,  quem 
facit  diuifio  maioris  per  minorcmtcrminum.Varianturucro 
appcllationcs  iuxta  uariat/onem  numeratorum  &  denomina- 
torum  minutiarum  in  quoticntibus  inucntarum,ut  uidebis* 
DiUgenter  aurem  obleruabis  in  fuperparrientibus  dC  muftipli- 
cibus  fuperpartiendbus  (in  alrjsno  opuscft  ifta  obfcruatione) 
ne  appclla  tioncm  fumas  i  quo  tien  te,qui  minuriam  habca  t,cu- 
ius  termini  ad  inuicem  (int  compofit/. 


s 

3 

SupcrbipdrUes 
tertuts 


l 


7  9  " 

T  7  9 

Supcrbipdrticni  Supcrbipdrhcs 

quintds         fcptunds  nonas 

Quocienresearum. 

1 7«  I  j*  f  5« 

Aliac  ipecies  fuperpartientes* 


'3 

ncVc. 

Superbipdrticns[  Supcrbiparncs 
undccimAS. 

'77. 


7 

S 

fo 

1  f 

•  3 

4 

S 

7 

8 

l  o 

Supcrtripdrti- 

Supcrtripdrtu 

Supcrtripdrtics 

Supcriripdrties 

Supertripdrties 

em  quartdf. 

tnsquinUt* 

fcptintM* 

oftdUdf* 

dccinui. 

Quotientesearum* 


f  xo* 


Scquuntur  aliar  fjgnationcs  fuperpar  tientium. 
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s 

$upcrqudrpiT> 


13 

*S 

7 

1 1 

Supcnjudrpjr- 

Supcrqiurpccr* 

Supcrqudrpdr* 

|  ticns  fcptintdi. 

ticns  nondt. ' 

ticns  undcdnuu 

171 

ij  tVc. 

Supcr<ftarpAtm 
ticns  trcdcaniM 


1- 


1  «♦ 


Et  itaininfinitumprotenduntur  fubfpccierum  fpctfeshO* 
lusfpecieitertiac: 

:  •* 

Item> 


•f. 


s 

ft 

DupUJcfqui* 
dltcra. 


•  77* 


rS/gnationes  fubfpcdcrum  fpccici  multu 
plids  fuperparticularif» 


7 
I 

DupU  fffb 
trrtU. 


9 

4r 

EupU  ftfiuh 
qutrtd. 


Quoticntescarum. 


if 

THipU  (cfaui* 
cjuinbu 


*1*  *♦♦      ■  ™ 

Triplae  (uperparticularcs. 


n 

fexU. 


7 

1©  1  13 

16 

»9 

1 

3    14  1 

S 

6 

3?«     37»     3?«  3^ 
Quadruplat  fuperpar  ticulares. 

4*.     4t«     4?«     4  7*  4*« 
E  t  (ic  de  alrjs  in  infinitunv 

W  Signatfoaes  fubfpeciejv  fpedei  muh  iplicis  (liperpartientis* 


3* 


8 
I 


EupUfupcrbi* 


11 

DHplafuper&i 


fMrtirw  tfrrt4f.Jp4rtw  flwnt*  .Jpartic*  (fp<tm^Jp4rtifny  /wrw 


16 
7 

Dwplu  fupcrbu 


20 
9 


D«p/<</«po-l>ii 


*4 
1 1 

Dwpfd  fupbipdT 
tiaisxndecmdt 

Quo# 
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Quotienfes  carum. 


}* 


»7. 


»77« 


Vidcs  ut  dcnominat/ones  uaricntur  fccundum  uanationcoi 
numeri /ntcgri  &  utriufq*  term/ni  minutice. 

Duplae  fupcrtr/part/cnres. 


i  f 
4 


17 

7 


*9 
S 


Quoticntes  earum. 


*f. 


1 1 

3 

TripUfocrbi- 


pjraens  tcrtias.  pdrUensqutntu 


Triplar  fuperb/partientes. 

>3 

7 

Tripldfupbipdr 
ticns  jcptimdt  • 


, -L 


17 

T 

TripU  fupcrU. 


>* 

r 

•  r 

18 

4  1 

T 

ii 

3*. 

Qnottentes  earum. 


Tr/p/i  /Mprrtc 
pjrticw  nonss» 


3* 

ii  cVo, 

Tripldfupbipdr 
acns  undccmAi 


3i 


5? 
lo 


n&c. 


3*» 


Tr  /plar  fupcrtr/part /ei  ucs. 
14  17 

T     I  « 
Quorientes  eorum. 

lf-         3j.  3fst 
Et  ficde alrjs  /n  inrin/tum. 

FVides  latis  ut  ub/q*  appellat/ones  fcu  denoTat/ones  pro- 
porttonufumantur  fecudum  quotientesdiuiffonu,quibus  ma« 
ior  terminus  dtuiditur  per minorem,nt  facile  ftt  inuenire  deno 
minatione  ^pportionis  inter  quofcuq;  duos  numcros^»pofifos4 

Sub  duobus  gencribus  proporttonu  inarqualita  t/s  continen 
rur  decc  fpecies.qu/ncp  maioris  inarqualitat(s,cV  quinq?  m/no* 
ris  1  narqualita  tis.  Ex  i\\is  deccm  fpecfebus,funt  quatuor  fpecies 
quaru  quacliber  fuu  ordine  unicG  habet  cotinentc  ipcc/es  infint 
tas ;  &  ex  illis  duar  fpccics  funt  maioris  /narqualira t/s,u/dcliccc 
mult  tp/cx  dC  (liperparticu1aris,&  duar  funt  minoris  inacqualira 
r/$,u/delf  cet  fubmultiplcx  ec  fubfuperpa  r  ticular  is, 

n  rj 
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Deinde  ex  reliquis  funt  quatuor  fpecies  alice.quarum  quav 
libet  tnflnitos  ordincs  habet,&  fubquolibet  ordmcinfTnitas 
fpccies  propon ionum.  Et cx illis  funt  dua?  maiorts inarquali* 
tat  is, uidclicet  fuperpartics  ct  multiplcx  fuperparticularis:duaE 
ucro  re  Iiquar  funt  minoris  inarqualitatis,uidelicet  fubfuperpar 
tiens  &  fubmultiplex  fupcrpar  ticula  r  is. 

Demum  reftant  duar  fpectes>quarum  quarlibet  in  ffnitas  fpe- 
cies  complicarjta  utquadibct  earum  infinttos  ordines  habea  r, 
cV  in  quolibet  ordine  infin  t  tas  (pccies  proportionum .  Harum 
unaeftfubgenerc  maioris  inarqualitatis,uidelicct  multiplcx 
fuperpartiens:  altera  eft  fub  genere  minoris  ina:qualitatis,ui* 
delicct  iubmultiplcx  fupcrpartiens. 

f  De  inucntione  duorum  numerorum  fub  fpecie 
aliqua  proportionum  propofita  quacuncp. 

Scribe  quoticntcm  fecundum  dcnomina tioncm  feu  appclfa 
tionem  quam  audis  a  proponentcut  (i  quispetat  I  te  dari  pro- 
portionem ,  duplam  fupertriparticntem  feptimas ,  iuxta  hanc 
denorainationem,hunc  fcribito  quotientem  z  j :  6V  cum  ex  quo 
.tiente  illo  unam  minutiam  fecerls(ut  ex  x  j,fi  t  ^)crunt  termini 
minutia?  illtus,tcrmint  proportionis  quam  quams  ,ut  ^cft  pro 
portio  duplafupcrtriparticns  feptimas,facfta  cx  quotientehoc 
2  \ .  Pro  inuenienda  proportionc  fub  (pecie  multiplici,ut  eft  du* 
pla,a  ut  tripla  cVc.nihil  aliud  facies ,  niO  ut  numero  appellatio# 
Ris,unitatcm  fubfcnbas,ut  dcctipla  fic  ftabit  |  °« 

FDe  Proponionalitatibus. 

PRoportionalitas  nihil  aliud  eft  quim  proportionum  aequa 
lium  per  inarqualcs  numeros  difpofitto.Quardam  propor 
tionalitates  funt  continux,  ut  progrefllones  Geomerricar.de 
quibus  divftum  cft  quarto  capite,  Tot  autem  funt  fpedcs  pro- 
portionalitatum  continoarum,  quot  ipfae  proportioncs  fpecie 
bus  fubiaccnt.Quim  ucro  infinitae  Ont  fpccies  proportionum, 
fatis  dixi  paulo  fuperius ,  Et  ut  ex  duobus  numeris,cuiufcunc# 
fuerint  proportionis,  potits  proportionalitatem  cotinuam  de* 

ducere 
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duccre ,pofui  fupcrius  in  parte  quarta  regula.  Itcm  cuiufcuncg 
proportionis  quotientem  pofueris  pro  radice  ,pg  rcfl  lonis  Geo 
metricar.crit  dedudio  illa  progreiTionis,proporrionaIitas  con» 
ti nua ,denominata  i proportione  q  fecerat  illum  quotiente  >  ut 

S *h*  7lf«  eftproportionaliusfefquialtcrae 
proportonis.  ■ 

FDe  proportional  ta tc  contigua. 

COntigua  feu  difcontinua  proportionalitas ,  fub  quatuor 
folummodo  terminis  utilis  ede  inuenitur,  di  ualde  utilis, 
adeo  ut fere  nihil  fit  in  mathcma licis  difciplinis,  quod  non  ufu 
eius  gaudeat.Sic  autem  cft  natura  cius,ut  duabus  proport/oni 
bus aequalibus,  fub  quatuor terminis  conftitu tis,  fit contcnta, 
nihfl  omnino  curans  qua  proporrione  habeant  tcrmini  medrj, 
dummodo  proportio  duorum  pofteriorum  tcrminoru  reipon 
deat  proportibni  terminorum  duorum  priorum .  Prior  autem 
proportio  ponitor  tanquaexemplar,cV  fequitur  pofterior  tan- 
quam  exemplatu  opus,  ex  arqualitate  prioris  fumptO .  Et  qu/a 
proportiointer  duos  medibs  terminos  non  curatur,  conttngit 
nonnunquam  ut  continua  proportionalitas  pro  contigua  fe 
ingerat,prartcr  ncgotrj ,  quod  geritur,iadura  (eudetrimeturru 
ExempIO  GeometricO. 

Quotics  duae  Hnear  di 
uidunt  quadrangulum 
rcdangulum  orthogo* 
nali  tcr  ,tuc  quatuor  par 
tcs  diuift  quadranguli, 
erunt  ad  inuicem  pro» 
pornonales. 

Huiufmodi  figuris  ea 
ocul is  fubieda  uides,q 
Euclidcs  de  qua  tuor  nu 
meris  proporti ona  libus 
proponit ,  ut  14.  quinti 

4-  > 
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fic  dic/t:  Si  flicrinr  quatuor  quatitatcs  proportionafes  ,faer/tc£ 
prima  maior  tcrtia,  fccundam  quarta  efic  ma/orcm  neccfle  eft: 
quod  fi  prima  minor  ftseric  tcr t ia,  eric  ctiam  fecunda  minox 
quarta. 

item  (7  fucrint  quatuor  quantita  tes  proport  ionafes,  permuh- 
tatimquocppropojtionales  erunt :  QC  eft  14  feptimi ,  item  U 
quf  nt/ .  hoc  eft,  ficut  ea  eft  proportio  pr/m/  ad  fecundum,quae 
eft  terrij  ad  quartum:fic  ea  eft  proportio  prinu  ad  tcrriuro,quae 
cft  fccundi  ad  quartum. 

I  tcm  quar  eft  proporrio  prtm/ad  fecundum,ea  eft  proport/o 
pnmi  QC  tertrj  ad  feeundum  Qi  quartum.  Hocuult  Euclides  5- 
fcptimi.item  1 8  quint i,ubi  fic  proponit:  Si  fuerintquantitates 
difiunclim  proportionales,coniunctim  quocp  proportionales 
crunr.S/c  quae  eftproportio  pr/miadrerr/um.caeftpropor* 
rio  prim/&fecund/ad  tert/um  &quartum< 

Quando  tcrtius  inter  extremos  fuerit  med/um  arithmet/ca* 
Ic,tunc  (ecundus  intcr  eofdcm  extremoserit  mediumharmo- 
nicale  ,ut  6, 9.  12.18.  Quandounuscx  eis  fuerir  quadratus, 
nccefTc  eft  ex  mult/p!icatione  rriumreliquorum  /nter  fcfieri 
quadra  tum.  Quando  uterq?  extremor  u  fuerit  cub/cus  .ncccile 
eftquatuor  /H05  proportionaIes,non  contiguefcd  coatinuc 
eflc  proportionalcs. 

£x  mult/plicatione  duorum  mediorum  inter  fe.cVdiuifione 
producli per  primum.nccefte  eft  produci quarrum.  Et  harc  cft: 
regula,  quam  DcTri  uocant , td  eft,  regula  de tribus  numeris 
propofitis  quibufcunq?,  per  quos  f  nueniatur  quarrus,  propor* 
t/onalis  ad  trespr/ores  propofitos.Qiiidamuocantcam  Mcr- 
catorum  regulam,ed  qudd  omnes  cal:uIat/ones  earum  mcd/«- 
ante  hac  regula  fianr.  Alrj  uocanteam  regulam  auream,ob  cx* 
cellentiam eius,&  /mmcnfam  latitudinem  eius, ut  qux  fere in 
omntbus  ncgotnscVartibushominu  fe/mm/fceat  &confuIar. 
Siquidem  Qc  Algcbra  /pfa,quantacuncp  laude  fplendeat.nihtl 
eilet  abfcp  hutus  rcgula:  aux/l/o. 
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'  TDuo  exmmi  ter  ra/ni  inter  fe  multiplicat/ ,idem  faci  unt  pro 
<duclu,quod  duo  mcdn  in  ter  fe  muIt/pI/cat/.Et  harceftoptima 
probatio rcgular  De tri,cV cft  lo.feptimi Eucl/dis ;  quae  in  AU 
gebra  etiam  frequentatum  iiabet  ufum. 

Ex  eaiequitur,quodcx  mukiplicationt  quatuor  tcrm/noru 
inter  fe  ncceneeft  produdnumerum  quadratam.Ex  multiplis 
ca  t/one  duorum  mediorum  inter  ie,c&  diuiftone  producli  pro- 
uenit  primus.  E  t  harc  eft  regula  quam  De  t  r  i  /nuerfam  uocant, 
quar  6C  ipla  ufum  habet  in  uarrjs  negotrjs. 

Contingunt  etiam  calculat/ones,  ut  fliis  loc/s  uidebimus,  in 
quibus  mcdiorum  alter  inueniedus  fit  per  rel/quos.  Vt  tertius 
prroucnit,fi  producftum  extrcmorum  rnter  fe  multiplicatorum 
diuidaturperfecundum:  fic  tertfus dfuidcns  productum  cxtre 
morum>produnt  fecundum. 

f  Algorithmus  proporrfonum. 

DE  reprarfentatione  &  pronuciatione  proportionum  faris 
dicfhim  eft  in  fuperiorc  locojtem  de  rcducfhone  propor- 
tionum  in  terminos  ruos  proprios,non  opus  eft  ajiqua  alia  re* 
gu1a,qaimeaquam  dedi  in  Algorithmo minuriarum, de re-' 
ducftione  terminorum  minutiarum  in  terrainos  minimos :  ex 
pr/ma  fecuda  feptimi  Euclidis.  Reftat  nunc  ut  dc  additionc 
&/ubtra(fh'one,de  multiplicatione  &  diuifione  dicam. 

TRegula  Add/tionis. 
Muft/pl/ca  daces  inter  ie,  cV  com/tes  etia  imer  fe  mult/plica. 
.  Boctius  ducisuocabulo  notatterminumproportion/squi 
fupcrne  icribitUTjdum  ipfa  proportio  ponitur  ad  reguIam.Sic 
<cotniiis  nominc  fignat  terminu  alterum  qui  infernc  fcribitur. 

Exemplum  regular. 

*  7  facft*| 

4  3  I* 

Demonftratro  regular. 
Vide  ut  ex  duobus  ductbus,unus  dux  fiat;  &  ex  duobus  co* 
«mubus,unuscomcs. 

Certe 
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Certeuides,utl/nea  longitudinis  inminore  quadranguTo 
fit  4 :  &  I/nea  longitudinis  in  maiore  quadrangulo  flt  9.  Et  ut 
9  ad  4  faciat  unsm  proportionem .  Deinde  linea  latitudinis  in 

minorequadrangulo^uidcseflejt&lineamlatitudinisin  ma* 
lore  quadrangulo  uides  eflTe  7.  dC  ut  7  ad  3  faciat  aliam  propor 
tionem.  Tertio  uides  aream  minoris  quadranguli  efTc  1  x :  &C 
aream  maioris  quadranguli  enc  63 .  &  ut  6  3  ad  1  z  fadat  unam 
proportionerh  aggregatamexduabus  proportionibus  lateru» 
Sic  Euclides  propon/r  5-.octaui:Omnium,inauit,numerorum 
compofitorum  proportio  unius  ad  alteram^eit  produda  cx  la* 
lerum  iliorum  propoi  tionibus. 

Exemplum  de  generc  minoris  /narqualitatii, 

4  3  fccit 

9  7  63 

FReguIa  fubtracl  ionis. 
Tcrm/nos  proportionis  fubtrahendnr  tranfpone(  ideu^ex 
duce fac  comitcm,cV ex  comite duccm)  dC  tuncoperare Cecun* 
du»  regulam  additionis:  ut  £  fubtrahendadefj  .ficflatad 
regulam,  !  ~  f » ,  facrftqp  relirta proport/o } J x8,  hocefl  J. 

.  o8tcm,  »Xu!,lrahcnda  dc  & fic  ftat  ad  rcgulani,  ?  —  J^facitcp 
^fx,ideft^. 

Cum  autcm  additio  proportionC ,  VmiHs  fit  roultipl/cationi 

m/nutiarunt 


Arithmeticae  Liber*i.  c/j 

rntnutiarum^reftat  ut  fubtraflio  proportionum  fimilis  fit  diui 
floni  minuciarum. 

Qiiando cx  fubrraclione murat  gcnus,hoc  fignum  eft,  fub# 
trahcndam  proporrionem  fuiiTc  maiorem  ea  a  cjua  fadaeft 
fubtradio. 

FDe  mulriplicatione. 
Qucmadmodum  pannus  auclignum,  non  mulnplicat.fcd 
rnulrtplicarur:fic  proportio  non  mulriplicar  fcd  multipl  icatur. 
Habct  aurcm  mulriplicatio  duas  regulas,unamquardocetmul 
tiplicareproporriones  per  numcros  inrcgros :  altcram  quardo 
cet  eas  multiplicare  pcr  numcros  fracftos  fcu  per  minutias. 
Rcgula  mulnplicationis  proportionum  pcr 
numeros  inrcgros. 
Pro  numcro  mu!riplicante,pone  proportione  mulriplican* 
dam,quorics  ipfcnumerus  mulriplicans  conrinct  unirarcm: 
dcinde  multiplica  duces  inrer  fc,6Y  fimilircr  comircs  mulriplica 
inrer  fc.Vr  uolo  mulriplicare  J  per  4 ,  pono  ergo  { quarer,  hoc 
modo:l.  I \.  J.facir  f^. 

Regula  mulriplicationis  proportfonum 
pcr  numeros  frados. 
Prirno,  multiplica  ruamproporrionem  pernumeratorem, 
/uxra  rcgulam  iam  fuperius  pofiram .  Sccundo,  ex  produtfo 
farto,  excrahc  radtccm  ,qualem  denominator  minutiar  reprae» 
fcnrar.  Exemplum. 

Volo mulriplicare  f iper  J.primo mulriplico  iuxra  numera 
torcm,  hoceft.ego  rriplo  hancproporrionem  propofiram  fic, 
ii>  U-  fi-  &cit f  '  iJ^tf .  Deinde  qua?ro  radicem  zenfizenficam 
cx  utroq;  rcrmino.tacic  *  J.Ideoauce  quarro  radicem  zcnfizen» 
fica  m,qudd  denominator  (id  eft  4)  rcprarfenrat  radicem  zcnfi* 
zenf?cam,qucmadmodum  z  reprxfencacradicemquadracam, 
cV  3  reprarlenrar  radicem  cubicam  :  uc  facisdocui  fupcriusin 
parcelibri  huius  quinra,cx  hac  progreffione, 

o.i.l.l.4,f.<?.7     .8  • 
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TDc  diuifione  proportionum. 
Qucmadmodum  numerus  ulnarum  diuidirur  ucf  pcr  numc 
rum  ulnarum.uel  pcr  numcrum  abftraflum:  fic  proportio  di* 
Uiditur  ucl  pcr  numcrum  abftra<ftum,uel  pcr  proporrioncm. 

Quando  proportio  diuiditur  pcr  proportione.tunc  in  quo- 
ticntc  proucnit  numerusc\  nunquam  proportio:quia  inquiro 
quotics  proportio  diuidcns  inucniatur  in  proportionc  diuidcn 
da,ideo  nccclTc  cft  ut  proucniat  quoticns  aducrbialis.  Eodcm 
modo  diuiditur  pannus  pcr  pannu:inquiro  cnim.quoties  pars 
panni  fumpta  iuxta  menfura  ulnar,inucniatur  in  ipfo  panno. 

Quando  auteraproportiodiuiditurper  numcrum  abftra- 
ctum,tunc  fcmpcr  proucnit  inquotrfcntc  proportio:  quia  tunc 
inquiro,an  ipfa  proportio  poflit  diuidi  in  partes  aliquot  intcr 
fc  acquales .  Sic  dum  diuido  florenum  pcr  numeru  abftrartum, 
tunc  prouenit  quot/cns  nominalis  dC  denomina  tus,&c. 
T  Habet  aut  diuifio  ^portionu  trcs  regulas,ut  iam  uidtbis. 

Regula  diuifionis  proportionum  per  proportiones. 
Subtrahe  proportioncm  diuidcntcm  i  proporrionc  diuiden 
da.donec  uel  aequalitas  occurrat,ucJ  gcnus  proportionum  mu 
tetur.CoIIigitur  aut  quoticns  ex  unitatibus  illis,quibus  ffgnan 
tur  uiccs  fubtraclionum :  nam  uice  uniufcuiufa  iubtracftionis 
ponendaeit  unitas» 

Exemplum  dc  occurrcntc  arqualitatc. 
Vt  uolo  diuidcrc  7J?  pcr  { ,id  cft  pcr  fefquialtera  proportione, 

Prima  fubtradio. 
*  7l9   facit  «4fS    fci|  243 

Secundafubtradio. 
!  2+*    focit  48tf   feu  81 

Tertia  fubtradio* 

Quarta 
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*  Quarta  fubtracftto, 

»  -*l   bdt         feu  ' 

J 8  14  ^ 

Q;'inta  fubtracftio, 
»  ?   facit    18    fcii  ' 

Sexta  fubtracfho. 

Quandooccurritarqualitas.fignum  efl;  proport/onem  d/ui 
dentem,numcrarediuidendam  proportionem  prarcife  :cVelTe 
diuidentem  ptoportionem  partem  aliquotam  proportionis 
diuidendar, 

Qiiia  autem  fatfe  funt  (ex  fubtradiones,/deo  qtiotiens  diuf 
fionishuiuseft  6. 

Exempfum  ubiarqualitas  non  occurr/t. 
Quando  non  occurrerit  arqualiras,  fed  genus  tantum  fuer/t 
mvua  tum,fignum  e(t  proportionem  diuidentem  efle  partem  ali 
quania  diuidendar  proportionis,cV  diuidcndam  n5  numcrarc, 
Vf  uoio  diuideie       per  2 

Prima  (ubtracTt /o# 

*  ll87    facit  '749*   fco  *' 

*7  128  34y<*    lcu  itf 

Secunda  (ubtrartio, 

 »'    farft  fcu  I 

*7 — —  1*  4j*  * 

Tertia  fubtracftio. 

A\  3    fac/t    2t   ftu  4 

....    Ui     *7-^  1  y4  9 

V/aesnfcgenuse/Te  mutatumtproueniten/m  proport/omf 
fions  marqualitatis.Quare  tcriia  fubtradio  non  dtbuit  fieri. 

Qiiia  ergoduarfubtradionesfacfiar  funt,idcoquotiens  fa- 
cit  i.Rwnanftt  aut  \ ,  &  cft  illa  reuvanens  proportio,tei tia  pars 
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diuidentis  proportionis,ideo  totus  quotiens  facit  2  y.Eft  igitur 
proportio  dupla  fefquitcrcia  inter x ;  H  & 1  ]. 

Regula  diuifionis  proportionum  per  nu* 
meros  incegros. 
Pro  abfolut/one  diuifor  is,  extrahede  utrocp  terminopro* 
portionis  radicem  illam  quam  diuifor  repnrfentauerit :  ur, 
7*  J  diuifa  per  i,facit 1 J.  Item  7 diuifa  per j  ,facit  J.  Item  7 
diuifa  per  6,facit  [.  Item  *tj  diuifa  per  r,facir  J .Item 1  Jf  di* 
uifa  per  4,facit  J.  ltem  * '(  ■  J  diuifa  per  7>facit  l .  &  fic  de  alrjs. 
Regula  diuifi onis  proportionum  per 
minutias. 

Permuta  terminos  minutiae  diuidentis ,  cV  cunc  operaberfs 
iuxta  regolam  mulciplicacionis  fuperius  datam  ,uidelicet  dc 
mulciplicatione  proportionom  per  numcros  frados. 

Exemplum. 

Volo  diuidere"  per^  1  ficergo  ftatexemplum  ad  regulam, 
facic  igitur^hanc  proportionisrepecicione^17,.*7,.17,.17^ 
facic  ^JV.Dcindc  quarre  radicemcubicade  utroqj  cermino 
,pportionisfadar(propter  3  reprarfencanceradicemcubicam) 
iacic  Ji.  tcacp 1 J  diuifa  per  £  facic  ?£. 

PSequitur  de  proporcione  minuciarum* 

Poficis  minuttjs  duabus,dla  erit  inter  eas  proporcio,qua?  fue 
rit  inuenta  inter  numeratores  illarum ,  poftquam  ad  arquales 
denominatores  fuerint  redudar. 

Vt  inter  \  cV  |  cft  proportio  fefquio&aua :  nam  reducftar  ad 
arqualesdenominatoresficftant,-^^.    5L  S~ 
PDe  proportionibus  progreffionum. ' 

Pofito  numeroru  ordine  quocuncp,  proportio  quac  eft  inter 
extremosnumeros,conftatexadditione  omnium  proporrio- 
numintermediarum,ut  3.  r.  6.8.  12.  13.  t4.Quareft propor 
tio  14  ad  3 .  ea  eft  ,p portio  colleda  ex  omnibus  his  fequentib. 

f : S: *J:  \  ll  !J ;  ucitauteinadditioomniiimharumpropor- 
tionum proportionem  hanc  \\\ \H\  hoc  eft  '  J. 

Sed 


A&ITHMETICAE    LlBER  I, 

Scd  brcuius  fic  inuenics. 
Quilibcc  numerus  ex  inferioribus,delet  arqualem  fibi  cx  fu# 
pcrioribus.  Vnde  fic  ftabunt  tcrmini : 

f.0.8jr?.*f.i4.    mancnc  '4 
).  f(.fS.  8.  3 
r  Dc  proporcionibus  ir  r  a  tiona  Iibus. 

OMnisproportiorationaIis,e(tproportiointcgra:cVom# 
nis  proportio  irrationa1is,cft  proport/o  f racta ,tanquam 
minutia  alicuius  proportionis  integrar.Nam  ficutcx  diuifionc 
numeri  denominati,per  numcrum  abftractum,frcquenter  or  J- 
tur  denominatus  numerus  fradus ;  fic  dum  proportionem  di- 
uidit  numcrus.oritur  frequcnt  proportio  frada.i.irrationalis* 
Omnis  proportio  numeri  rationalisad  numerum  irrationa 
Icm  eft  irrationalts.  Sed  non  omnis  proportio  numeri  irratio* 
nalis  ad  numerum  irrationalem,eft  irrationalis.Omnis  autcm 
proportio  numert  rationalis  ad  numeiumrationalem,rationa 
lis  eft.De  reliquis  dicam  infertus  fuo  loco. 


De  proportionalitate  Harmonica,Concra# 
harmonica,&alrjs  quibufdam  limili* 
bus.    Caput  vii» 

e  geometricis  proportionaliratibus conti* 
nuis  dC  contiguts  arbitror  me  fatis  dixifle,  doncc 
dc  ufucarum  integer  mihiliber  ucniat  fcribcdus. 
Ex  multisautem  audiui,  progreirtones  &  radicS 
fcxrracliones  clfc  fpcculationes  muttlcs,  cum  tnte 
rim  Arithmeticamfumma  laudc  conarentureftcrre.Sedaliud 
cft  fcirc  ut  progrcfliones  progrediantur)cx'  aliudeft  ufum  ear  u 
cognoicere.  Ccrte  ars  Gebri,  quanta  quanta  fit,  nihtl  aliud  cft 
quim  uius  proporcionalitatum .  Eft  autem duplex  relatio  nu* 
meri  ad  numcrum  :  refertur  enim  nomcrus  ad  numerum  fub 
obfcruatione  exccflus,quo  numctus  dtftcrt  a  numero.  Deindc 
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confcruntur  numeri  ,tanquam  menfura  cV  menfurandum ,  Cvb 
obfcruationc  quoticntis  prouenientis  ex  numetatione  lcu  diui- 
fione  maioris  perminoiem .  Prior  rclatio  facir  proportioncm 
Arithmeticaro,cV  inde  habcmus  ^pportionalitates  feu  progreG 
fiones  Anthmcticas .  Altera  uero  facir  proportiones  proprie 
fic  didas.Et  ex  his  habemus  progrefliones  Gcomctricas. 

ConftatautemHaimonicas  propcrtfonalirares,&  Contra, 
harmonicas,&  alias  huiufmodi,cf]ecompo(iras  ex  Arithmett* 
cisQC  Gcometricis  proportionaliratibus,edquddnonminus 
difTerenriac  in  illis  confiderentur  quimproportionesproprie 
didac  ♦  Et  inde  habemus  Mediorum  diftincliones.ut  quardam 
Media  dicantur  Arithmetica ,  quardam  Gcometrica,  qua-dam 
Harmonica,qua?dam  Contraharmonica  cVc.  circa  quorum  ex 
plicationem  dum  Boer/us  clTetoccupatusA  tres  terminos  po# 
ncrer,nihtl  interim  folicitus  de  proportionalitatum  huiufmodi 
continuationibus.inucntifunt  poftea  quinegarenthuiufmodi 
proportionalitates  pofle  extcndi  ultra  tres  termmos  continue, 

ViditautemBoetius  uimcV  efTicaciam  immeniameue  in 
proportiontbuscVproportionalitatibus:  ideo  fludiofe  obfcrua 
uit  in  illis  uariationum  modos,ut  uidcbimus* 

Etquia  necefle  eft  duos  terminos  efle  in  una  proport/one. 
cV  i n  proportione  dirTcrentiarumoportet  concurrere  tresnu* 
mcros(id  eft,medjum  cV duo  extrema )  ideo  uoluit  Boet  us  de 
proportionalitatibus  trium  terminorum  fingularem  rrartatio 
nem  habere ,  non  curans  intenm  de  continuatione  earum  per 
rerminos  plures. 

r  Prima  uariatio  proportionalitatuni. 
Geo  metr/ca  proportionalitas.  Geometr/ca, 

Harmo* 
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Harmonica, 

S  20 

8 

Pr/mo,ea  eft  proportio  6  ad  i  S,quat  eft  3  ad  o.id  eft  ,mfnorfo 
extremi  ad  mcdium .  Hinc  fit,ut  multiplicatio  pnorisextremi  *3t/4^ 
in  mcdium  rantum  faciat,  quantum  multiplicatio  poltcriom  " — 
different/ar  in  cxtremum  minus. 

Secudo,ca  cft  proportio6adi8,quaccft5)ad  z7.idcft,mcdij 
ad  extremum  maius .  Hinc  fic  ut  differcntia  prior  multiplicata 
ln  extremum  maius  tantum  faciat,  quantum  duTerent/a  pofte 
rior  in  medium. 

Tert io,ea  cft  proportio  3  ad  1  i,quar  cft  y  ad  lo.id cft,mino 
r/s  exrremi  ad  maius  extremum .  Hinc  cft  ut  differentia  prior 
mult/p/icata  in  extremum  maius  tantum  faciat,quantum  facit 
diffcrentia  pofter/or  in  extremum  min  us. 

TDe  proportionalitate  Harmonica, 

PKoportionalitas  Harmonica  eft  difpofitio  trium  numcro 
rumfecundum  proportionalitatem  contiguam,qua  pro* 
portio  priorisdifferentiaead  diffcrentiam  poftcriorem  eadem 
cft  cum  proportionc  minoris  extremiad  maius  extremum: 
ut 

Sic  igitur  uidit  Boetius  fecundum  Geometricam  proportio 
nalitatem  fuiflc  quarrendam  Harmonicam. 

Quamuis  autcm  Harmonica  proportionalitasnon  fecundu" 
Arithmeticam  proportionalitatcm ,  fcd  iecundum  Geometri- 
cam,fit  inuenta;  tamcn  ipfa  non  ex  Geomctrica ,  ied  ex  Arith- 
metica  inuenta  eft.  Mirisuero  modis  inter  Geometricam  pro 
portionalitatem  cY  Arithmeticam  ucrfatur  cV  uariatur  Har* 
monica  proportionalitas,ut  obhanccaufamexiftime  illi  hoc 
appellationis  uocabulum  eflfe  inditu.  Modo  enim  ab  Arithmc 
dca  difccdu  ad  Gcometricaimodo  ab  hac  ad  illa  rurfus  accedit: 

modo 
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modo  utriq;  indiflolubflitcr  con/unfta  u/def :  modo  ab  urncj 
difccdi  t.  Atcp  his  modis diflTmilitudo  cjuar  eft  inter  Ari thmetu 
camcV  Gcomctricam  proportionaliratem.ab  Harmonica  iu- 
cunda  uariationemoderatur,Nonemuideo,quid  Harmonica 
habear,quod  ad  concentus  Muficos  pertinea  t,quod  Arirbme* 
•  ticanonhabeatarqualicommoditace. 

* "  Flnuentio  proportionalitatis  Harmon/car  trium 
terminorum,fecundum  proportionem  quam 
uolueris  diuifam  eue  per  mediu  Harraonicu. 

Poneduos  numeros  fccundum  proportionem  quam  uolue 
risctTediuiTam  pcr  mcdium  Harmonicum,  cV  conlhtue  inter 
eos  medium  Arithmcticale  (id  eft,adde  eos,&  aggregati  dimi 
dium  rccipe).  Conftituta  uero  hoc  modo  progrellione  Arith- 
mccica,multiplicat  ione  terminorum  eiusprocreabis  fic:Mulc/ 
plica  primum  in  fccundum,dcinde  primum  in  tertium,et  demu 
fecundum  in  rermim.Hacbreui  faciliq;  regula  exqualiber  pro 
^rcflione  Arithmetica  trium  terminorum,producitur  progreG 
lio  Harmonica  criumterminojfc.Vtcx  hac  Arithmctica  1.1.3. 
fitharcHarmonfca  2. 3.6*.  Ircmcxhac  Ariihmetica  3.4.  5-.  tic 
harcHarmonica  12.15-.  10.  Itemex  hac  Arithmcttca  progrcf» 
fioue  2. 5-.  8.  fuharcHarmonica  10.16.40.  dC  licdealqs. 

Pidura  regular  de  inuentione  Arithmeticar  ex 
Harmonica  proportionalitate. 

t  i 
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Eodem  autem  modo,quo  ex  Ar/thmerica  progreflione  fft 
Harmonica.fit  rurfumex  Harmonica  progreiTione,  Arithme» 
tica.Vt  ex hac  Harmonica  2.3 .6\ fft harc Arithmctica  6. 1 1. 1  s. 

&flc  dealtjs, 

Inuentio  Harmonicar  ex  Arithmetica* 
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Cum  uero  medium  Geometricum  in  fe  mulc/pli  ca  cum  tantfi 
faciar,  quantum  extrcma  inter le  mulciplicata ,  facit  mcdium 
Arithmeticum  pIus,cV  tanto  plus  facit,quatum  fic  ex  multipli- 
catione  difterentiarum  inter  fe :  medtum  ueroHarmonictim 
tanto  minus  facit  in  fe  mul tiplicatum ,quam  extrema  inter  fe, 
quantum  facit  tpfa  differentiarum  multiplicatio  inter fe .  Sic 
Geomctrica  pulchra  ratione  uidetur  medium  quoddam  cde 
tnter  Arithmeticam  dt  Harmonicam* 


Arithmecica. 

3 


Harmonica. 


3  '* 
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Habetautem  Arithmetica  progreflio  difTercnrias  inter  fe 
aequales,&  proportiones  rerminorum  inter  fe  insequales.Geo* 
metrica  uero  habet  differentias  inter  fe  i  narquaIes,cV  proportio 
nes  terminoru  inter  fe  arquales.  Harmonica  aute  necp  «equales 
habetdifTerentias,necp  arqualcs  proportiones  terminorum. 

V  Vide  autem  miram  trium  proportionalitatum  coniun* 
clionem. 

Quoties  Geometrica  proportionalitas  quatuor  terminortj, 
receperit  numerum  intermedium.qut  fuerit  medium  Arithme 
ticale  inter  extremos,necefle  erit  reliquum  intermediorum  eile 
medium  Harmonicum  intcr  eofdcm  extremos.Sic,uice  uerfa, 
fi  recipiat  medium  Harmonicum,necelTario  recipietetiam  me 
dium  Arithmcticum.  Talis  autetri  proportionalitas  Geome* 
fr/ca  neccflario  erit  contigua:  exemplum,  6.  8. 9,  1 

rVtrum  progreflio  Harmouica  poffitextendi 
ultra  tres  terminos» 

Certum  eft  hanc  progrefltonem ,  1 , 3 . 6 .  cV  alias  infinitas 
progrefliones  Harmonicas  tnum  termi\iorum,nonpoiTeulte 
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rios  cx  ten  d  i.  N  ih  i  I  o  m  in  us  ta  men  cc  r  t  um  cft  hanc  Ha  rmon/ c3 
3 , 4. 6 .  &  alias  infinitas,  poflTc  cxtcndi  ultra  tres  terminos.  Et 
po&bilita  tis  huius  potcrat,  cos  qui  hoc  nega  nt,admonere  faU 
tem  cubt  confidcra tio:  qui  cum  habcat  fcx  fupcr ficics ,  6C  odo 
an  gulos  folidos ,  duodecim  Iatera,  QC  uigintiquatuor  angulos 
fupcr  ficiales,  pulchre  nobis  Harmonicam  quatuor  terminoro 
proponit  hanc  6.  8«  1 2.  24. 

Itcm  hodpfum  admoncre  potult  fcalac  Muftcalisinfpedio: 
nam  in  dcfccnfu  fcalae  inuenies  Harmonicam  progrefftoncm 
quatuor  terminorum  non  femel  fcd  facpius:fci!icet  dd.aa.d.D. 
ltem cc. g. c.CJtcm  aa.e.a.  A.Item  g.d.G.  rut. 

Denicp  ex  qualibet  progr  clTione  Ar  it  hmctica  potcris  pro- 
greflionem  Harmonicam  producere  habentem  tot  termtnos, 
quot  ipfa  Arithmctica  terminoshabet .  Sic  autem  operabcris. 

Termtnos  tuae  Arithmeticac  progreflionls  inter  Cc  omncs 
multiplica : deindc produdum  diuide  pcr  fingalos  tcrminos 
tuac  Arithmcticacincipicns  i  maximo  ufquc  ad  minimum.Vt 
ex  hac  Arithmctica,  1  ♦  1. 3 . 4.  j\  .  fit  hacc  Harmonica,  10.12« 
1  j-.io. 30.60. Etrurfum  ex  qualibet Harmonica,eodc modo, 
fit  Arithmctica. 


Probatio  pulchra  continuatfonis  Harmonicac 

peraequationes. 
*  j  5"  10  30 


10  11         r?  20        30  60 

Hoc  e(t,quantum  facit  dirtcrentia  2  in  1  y  ,tantum  racit  differen 
cia  3  in  10  :  oYquantum  facit  dirTercntia  3  in  20,  tantum  facit 
dirTerentia  5-  in  1  z :  &  quantum  facit  differentia  s  in  3  o.tantu 
iacit  dirTerentia  f o  in  1 5-.  c\  fic  dcinceps.  Item  quatum  factunt 
2. 1  $i  1  o.^o.inter  fe  multiplica  ti,  tantum  faciunt  1  o.  3 , 10. 3  o. 
inter  fc  mul  tiplicaci,  Alia 
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Al/a  probatio  continuationis  Harmonicac. 

In  progreflione  Harmonfca  multorum  terminorum,  crunt 
ctiamHarinonicacproportfonaIes,termmi  locorum  parium 
inter  fe,  item  termini  locorum  imparium  inter  fe,  cVc  .  Similia 
horu  ffunt  etiam  in  Arithmcticis  OC  Geometricis  ^grcflionib, 

Exemplum  de  Harmonica. 

Prima  Harmonica  progrcflio. 
70        84     ior     140      210  410, 
Secunda  progreflb  Harmonica. 

60  84  14°  4*o» 

Tcrtia  Harmonica  progreflio. 
70  ior  210 

Quarta  Harmonica  progreflio, 
60  iof  410« 

Regula  inucniendi  extremum  maius  pcr  mediura 
cV  extremum  minus. 
MuItipIicaduoswosnumcrosinteT(e,cVprodu(fhimdiuidc  n  q^tsttnH 
per  differetiam  amborum.Vt  ex  60  QC  i o  y,inuenio  420:  item    1  . 
CX70  QC  ior,inuenio  210  :itemex6ocV  84,inuenio  140  :cV  ****** 
ex  84  cV  i4o,inoenio42o.Itemcx6oc\:7oinuenio84:muIti#  minimn, 
plico  enim  60  in  70  fiC  racio  4  zoo.hocdiuido  per  ro,  id  cit,pcr 
differentiam intcr  6 0 cV  1 0  &&mW&m  \\m\\\\tum 

Regula  qua  ex  maioreextrcmo  dC  medio  inueniV 
tur  extrcmum  minus. 
Multiplica  duos  tuos  numeros  inter  fe,  cV  produdumdiui- 
de  pcr  aggregatum  ex  maiore  numero  tuo,  cV  differentia  inter 
ambos  tuos  numcros. 

Progreflio  Harmonica  non  habet  finem  regrediendo. 
i,    Progrcflio  Arithmetica  non  habet  finem  progrcdiendo. 
Progreflio  Gcomctrica  non  habet  fincm  progrcdicndo  cV 
rcgrediendo. 
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Hxc  autem  non  funt  intelligcnda  de  numeris  inttgris  fol/s, 
fed  (ut  fieri  folet  in  proportionum  &  proportionalitatum  tra- 
clatione)ctiam  de  numeri is  fradis  feu  minutrjs. 

FSequitur  alia  uariatio  medrj  comprchcndcntis 
tres  fpecies  proportionaIitacum,quarum 
nom/ na  &C  exempla  h/c  uides, 
Concraharmonica» 


Similis  Gcomecricar  prior. 


Similis  Geometr/car  pofter/or. 


Acquationes  quas  hic  uides  fignar  /,non  mulciplica  tione  fcd 
diuifionc  fiunt .  Ponunt  autem  wigular  dirTerenciam  ma/orem 
incer  cerminos  minores  Jn  prima  uero  uar/at/one  ponebantur 
minores  diflerenciar  inter  minores  tcrminos. 

Primo,eacft  proportio  3  ad  i ,  quae  cft  6  ad  z  ♦  idcft,maio* 
ris  excremi  ad  minus  cx  trcmum, 

Secundo,ea  c ft  proportio  i  ad  i ,  quar  eft  4  ad  2.  id  eft,medrj 
ad  minus  extremum. 

Tercio,ea  cft  proportio  3  ad  2,quareft  6  ad  4-  id  cft,ma ioris 
extremi  ad  mcdium. 

FDe  proporcional/cace  Concraharmon/ca* 

PRoporcionalicas  Cbncraharmonica ,  cft  ditpofic/ocr/um 
numerorum  (ecundum  proporc/onalicace  conciguam,qua 
proporcio  pr/or/s  difFcre  ntiar  ad  different/am  pofteriorem,ca- 
dem  eft  cum  proportione  maioris  extrcmi  ad  minus  extremu; 

Plnuentio  proportionalicacis  Concraharmon/car. 
Contraharmonica  proport/onalitas  fit  ex  Harmonica  pro# 
portfonalitate  trium  cerm/norom.Nam  commutacis  dirTeren« 
rfjs  in  ^pporcionalicace  Harmonica,  ftacim  uideb/s  medrj  muca 
tionem  intcr  priora  cxtrcma  ;ut  cx     1.    %.    fit  2.  1. 

4»         3*    S<  6* 


ARITHMET  JCAE    LlBER  I. 

Sic  rurfum  ex  Cotraharmonica,fi  t  Harmonica,codem  modo, 
u  idclicet  commutatione  dirTerentia  r  om. 

Sic  a  ute  fignantur  acquationes,qux  fiunt  cx  multiplica  tione 
tei  minorum  dC  diflcren  tia  rum. 

10  2 

/  . :  \  .•  ' 

Inter  quofcocp  duos  numeros  facile  inuenitur  medium  Con 
trabarmonicum  rationaIc,integrum  ucl  frartum,quemadmo- 
dum  intcr  quofcunq?  duosnumeros  inuenitur  etiam  medium 
Harmonicum  rationafe  integrum  uel  fracftum .  Et  tnter  quof- 
cuncp  duos  numeros  inuenitur  medium  Arithmeticum  ratio* 
nale  integrum  ( utdum  numeri  fuerint  ambo  pares  uel  ambo 
imparcs)uel  fradum.  Scd  noainuenitur  medium  Geometricu 
rationale  inter  quofcunq?  nameros  duas. 

rDiiHmilitudincs* 

Progreflibnes  Geometricat ,  Arithmeticar,  cVHarraonfcar, 
fi  fuerint  conrinuar  proportionales  iecundum  fpeciem  fuam, 
fuerintcg  duo  termini  primi  rationales,  impoilibile  erit  ut  nu*. 
mcrusirTationalisalicui  carumcontinuctur.Atin  Contrahar 
monica  cotinuacur  irrationalis  numerus  duobus  rationalibus 
immediate  pofitis,ut  hic  r.  6.  J%  14  — f— 3 .  imo  irrationalis  nu* 
merus  continuatur  Cotraharmonicar  tribus  rationalibusim» 
mediate  pof?tis,ut  hic  2.  r.  6,  J%  14-f-  3. 

Inprogrefiionibus  Arithmeticis,Geometr/cis,cV  Harmoni 
cis  trium  terminorum,  fi  inter  medium  dC  extrema  utrincp  po- 
nanturduo  media  alia  fecundum  fpeciem  illius  proportionali 
tatis ,tunc  fTunt  quinq; termini continue  proportionales  iecun 
dum  fpeciem  ^pportionalitatis  illius.  Sed  in  proportionalitatc 
Contraharmonica  diuerlum  inuenimus,  ut  in  hac  Contrahar* 
monica,4. 10. 1 2.  Siintermcdiu&extrema  ftatuasduo  mcdia 
Cotrabarmonica.fic  ftabunt  numeriquincp^.sV  10»  t 1^1 1, 
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Et trcs  numer  i  pr  iorcs,uidelicet  4.87.1  o .  funt  Con  t  raharmo 
nice  ,pportionaIesJtem  trcs  po(rcriorcs,uidclicct  1  o.  1 177. 1 2. 
qucmadmodum  trcs  illi  locorum  imparium,^.  10.12,  Scd  tres 
medrj  non  funt  proportionalcs  Contraharmonice ,  uidclicet 
87,  i o.  1 1 77.  Quare difpofitio illa  quinq?  numcrorum  n5  facit 
'jfyihidUrtrrvicr  prngreflinnem  Harmonicam  continuam. 
^'^^^  Quando  aute  ponuntur  quincp  tcrmini  Contraharmonice 

proportfonales  contmue>tunc  terminilocorum  imparium  non 
erunt  ad  inuiccm  proportionalcs  Contraharmonicc  :  ut  liic, 
1  6144. 110,244.  264.  »/#22304-7-132.^x5 priores 

tcrmini  funt  Contraharmonici ,  cV  tres  medrj ,  &  tres  ultimu 
Ergo  babes  hic  Contraharmonicam  quincp  tcrminorum  con- 
r inuc  proportionalcm :  dC  tamcn  primus ,  tcrtius,  &  qufntus, 
non  faciunt  ad  inuicem  proportionalitatem  Conrraha  rmoni- 
cam,quod  ualde  miror,  in  fuperioribus  enim  proporti onalita 
tibus  res  aliter  habct. 

Rcgula  inuenicndi  extremum  maius  ex  minor  c 
extremocVmcdio. 
Pofito  mcdio  6V  extremo  minorc,muIt/plica  difTerctia  m  eo* 
rum  in  extremum  minus,6V  hoc  produdum  adde  ad  qua  drata 
medrj  dimidiati :  &  radici  cjuadra  tx  illius  aggregati,add€  me* 
diumdimidiatum.Vt  uolo  inucnire  cxtremum  maius  adillos 
duos  numeros  14.34 ,  itaut  tfat  proportionalitas  Contrahar* 
monica:  mediumeft  34,  eiusdimidium  cft  17.hu/usquadratu 
fac/t  28o.Adhocquadratuaddo  240:  tantumcnimrucxdirTe- 
rentia  1  o  inminus extremum  z^.Elt  igitur  aggregatum  r  19* 
Huius  radix  eft  2 3 .  ad  banc  addo  1 7  ( id  eft,dimidiu  medrj  fc u 
numeri  34)  fiunt  40.  Quarc  fic  ftat  proportionalitas  Contra* 
harmonica  inucnta,x4. 34.40. 

Rcguia  inueniendt  extremum  minus  per  medium 
6C  extremum  maius. 
Pofito  mcdio  6V  extremo  maiore.multiplica  dirTeretiam  eo# 
rum  in  extremu  maius,&  hoc  productum  fubtrahe  l  quadrato 

medij 
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m  cdrj  dimidia  ti  ,dC  rad/d  quadra  tar  ilJius  rcl/cl  i ,  adde  medium 
dimidiaturn,tunc  habcbiscxtrcmum  minus. 

Har  c  rcgula  requ/rit  magnos  numcros  cum  paru/s  diffcrcnr 
tijs  ,ut  tuipfc  facilc  fenties  in  opcrationibus  tuis. 

rDcproportionalitatc  pr/orc  fimili  Geometricie. 

PRoport/onalitas  fimfl/s Geomctricar  pr/or,  eftdifpofir/o 
trium  tcrminor  um,in  qua  proporrio  prior  is  difFcrcnrire  ad 
pofterior  e  ,arqua  t  ,ppor  tioni  mcdfj  ad  extremn  minus,ut  x\'f. 

Rcgula  inuentionis  proportionalirat/shuius. 
Duobus  numeris  pofit/squibufcuncp ,  multipl/ca  ma/orcm 
in  fe,&  prodmfto  hu/c  adde  quod  fit  cx  difterent/a  in  m/nore,& 
hoc  aggregatum  diuideper  ma/orem,runc  habcb/s  extremum 
maiusad  pr/ores  duosnumeros  pofitos.  Vt  cx  h/s  duobus  100 
r8o,fitille  tert/us7i5-:/temex  hisduobus  5-80. 7ir,  flt  ille 
84 1 :  &  ex  h/s  duobus  7  zr  cV  84 1  ,fit  illc  04 1.  Arcp  /ta  habcb/s 
hanc  progrefuoncm  proporrionalitatis  huius  contmuam  iqo. 
5-80.7x5-  .841 .04/, 

Aequat/ones  autem  quas  fariunt  term/n/  cum  fu/s  diffcrcn,» 
trjsmultiplicati,fic  flgnantur. 

*oo  145-  |/6  fOO 

/  /  /  / 

190      r8°      715"  841 

Hocelt,quantumfac/unt  xoo  /n2oo,tantum  fac/unt  145-  in 
5-80:  &  tantum  ct/am  faciunt  1 1 6  in  7*r,6Y  ctiam  1 0  0  in  84 1 . 

Quemadmodum  autem  mcdium  Geometricu  non  fcmpCr 
eft  rationale  intcr  rat/onalia  extrema :  ficmcdium  proport/o* 
nafitat/s  hu/us,non  fcmpcr cft  rationale ,  dum  cxtrema  fucrint 
rat/onaUa.Vt /ntcr duos iljos  numeros  8  dC  i4,mcdiat  ille  irra 
tional/s  J%  oo-f-3  fecundum  proportional/tacem  hanc. 
Rcgula  /nuen/cndi  mcdium  interext  cma  data. 

Pofitis  excrem/s,adde  ad  quadratum  dimidUx  diffcrcntrse 

eorum 
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eorum,minor  is  extrcmi  quadratum :  6C  radici  quadra  tar  de  tllo 
aggregato,addedimidium  dirTercriar  numerorum  pofitorum. 
Vtuolomediomponereinter  to&C  2f,cft  dirTerentiaeoru  ir, 
cuiusdimidiu  eft  -*/  :  huiusquadratumeft  "f,huic  addo  100 
( id  eft  .minoris  extremi  quadratum)  facit  c\r  .cuius  radix  facit 
4»cui  addo  4  (ideft,dimidium  differentia:  extrcmorum)fiunt 
xo.SicergoitatcxcmpIum,  10. 

/  10.    20«  2y# 

Regula  inucnicndi  cxrremum  minus  cx  maiore 
extremo  dC  mcdio, 
Pone  numeros  tuos,cV  hoc  quod  fi t  ex  dirTerentia  eorum  in 
minorem,  fubtrahe  i  quadrato  quod  fit  ex  dimidio  minoris  in 
fe,c\  radicem  quadratam  illius  rclirti  adde  ad  dimidium  minod 
ris,tunc  habebis  extremum  minus  ad  duos  poOtos  priores  :  ut 
ex  2 ?6c  z^fit  2o.Itemex2o  QC  zyfit  io.&c: 

FDc  proportionalita  te  pofter/ore  fimili 

Geomctricar* 

Proportionalitas  Vimilis  Geometricar  pofterior,  eft  difpofi- 
tio  trium  terminorum,  in  qua  proportio  prioris  dirTerentiar  ad 
pofteriorem,arquatur  proportioni  maioris  extremiad  mediu: 
ut,    3,  2. 
I*    4.  6*. 

Regula  inueniendi  extremum  m/nus  exduobus 

numerisdatis. 

Rec/pe  duosnumeros,qoorom  difTerentia  non  fit  mafor  /pfb 
minore:muI  tiplica  minorem  in  fe,cV  ab  hoc  producTo  fubtrahe 
quod  fit  ex  multiplicatione  dirTerentiar  in  maiorem,6V  relictum 
hoc  diuidc  per  minorem,tunc  habebisextremum  minus.  Vtex 
35-20&  396o,f?t  3o2r.Sicex  3027  &  jr^cfit  2440  .  Et  ficex 
2449  &  3025-,  fuadhucalius. 

Sic  autcm  fignantur  arquationcs,  quas  faciunt  tcrmini  cum 
dirTercnttjs  fuis  mul  tiphca  ti. 
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Queadmodum  pnor  progrediens  per  tcrminos  rationales, 
nunquamrecipitirrationalem,fed  rcgredicns  rccipir  talcs:  fic 
haec  pofterior  proportionalitas  nunquamrccipit  irrationalem 
numerum  regrediendo,(ed  progrcdicndo  rccipir,ut  hic,  1.4.6. 

Rcgula  progrediendi.hoc  eil^nucniendi  extrcmum 
maius  ad  duos  terminos  praccedentes. 
Ponc  tuos  numcroSjCV  hoc  quod  fitcx  difFerentia  eorum  in 
maiorem,adde  ad  quadratum  dimidrj  ipfius  maioris}&  ad  radi 
cem  quadratam  illius  aggregati,  adde  dimidiu  ipOus  maioris, 
tunc  habebis  cxtremum  maius:  ut  cx  5-5-  dC  ^facies  7  *  ♦ 

Sed  quemadmodum  priorproportionalitasinter  duos  nu* 
merosrationalesnonnuncp  recipit  irrationalemCquemadmoc 
dum  Geomctricaetiam  folet)ita  ct  ha*c,ut  I11C4  J%  1 09 — 3,10, 
Regula  inueniendi  medium  inter  extrcma 
proportionalitatis  huius. 
Poncnumeros  tuos ,  &  quadratum  diraidiatae  dirTercritiae 
corum.adde  quadrato  maioris,  QC  i  radice  aggregati  huius  fub 
trahedimidium  dirTerentia:  tuorum  numcrorum ;  ut  inter  5-  di 
jiinuenies?* 

Sequitur  tertia  uariatio  proportfonalitatum. 
TDt  proportionalitate  umili  Contra- 
harmonica»  priori. 

P Roportiona  fitas  fimilis  Cotraharmonicac  prior,eft  difpo 
(itio  trium  numcrorum  habentium  differcntias  inacquales, 
quar  a  mbae  ad  priorem  dirrcrcn tiam  rclatar ,  faciant  eam  pro# 
poi  tfone,quam  facit  extt  cmu  maius  ad  extremu  minus,  ut  hic 
6»     4*  4«  1 

IJ.  II.    xj.  y#     9.  lf. 
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Addidi  in  defcriptione  proporcionalitat/s  huius,part/culam 
de  inatqualitate  differentiarum ,  proptcr  Arithmeticas  illas 
trium  terminorum,  guarum  extrema  fant  fub  proportione  du 
pla :  ut  eft  haec  6.  9.  1  z.  dc  fimiles5quas  particula  illa  addita,ab 
hac  fpecie  excludi  t. 

Regula  inuentionis  huius  proportionalitat/s. 

Pone  duos  numeros,quorum  difTerentia  non  coincidat  cum 
numero  minore,  Adde  dirTerentiam  eorum  ad  maiorcm,c\  hoc 
aggregatum  multiplica  per  minore,  QC  producTum  diuide  per 
maiorem,tunchabebis  mcdium. 

Quando  differentia  duorum  numerorum,quos  recipis,fuc- 
rit  maior  numero  minorc.tunc  peruenic  minor  differentia  in- 
ter  minores  terminos .  Quando  uero  difterentia  eorum  fuerit 
minor  minore  numero  rccepto,  tunc  peruenit  maior  difteren* 
tia  inter  minores  terminos, 

Exemplum  primi,  ut  exhis  duobus  numerisx  1  r.  produccs 
hocexemplum,  lotfltf9lf, 

Exemplumfecundi,utexhisduobusnumeris  a  *  lo,produ 
citurhocexcmplum,  ao,tf  9ff*loo. 

Hoc  autem  de  uariatione  uide. 

In  prima  uariatione  ponitur  differentia  minor  femper  /nter 
terminos  minores. 

In  fecunda  ua  ria  tionc,  ponuntur  iemper  dirTcretix  maiores 
inter  terminos  minores. 

In  fpeciebus  tcrtiar  uariatfonis,ponut  ftngufa?  ipedes  modo 
minorem  difTercntiam}modo  maiorem  differentiam,  inter  ter 
minos  minores. 

Regula  inaenicndimafus  extremum  huius 
proportiona  Iitat  is. 
Quadratumminoris  numeri  diuide  pcrillam  different/am 
quar  cftinterminorem  numcrumcV  dirtercntiam  amborum» 
tunc  habebis  extremum  maius  huius  proportionatttatis. 

Rcgula 


Arithmeticae  Liber.    I,  €% 

Rcgula  inucnicndi  minus cxtrcmnm. 
A  quadrato  maions  numcri i ,  fubtrahc  hoc  quod  fi  t  ex  multi 
p1icationeeorummcerie,cVrcIi<5h'  radfcemquadraca  fubtrahe 
abipfonumcro  maiorc,Vtcx63  6+  inuenicsy^cVex^  &C  $6 
tnucnics  4 1 :  cV  fic  dc  alrjs. 

TDe  proportionalitaccflmili  Contraharmo- 
nicacpofteriore. 
Proportionalitas  fimilis  Contraharmonicar  pofterfor ,  cft 
difpofitio  trium  numerorum,  habentium  differentias  inxqua* 
Ies,quar  ambar  ad  pofteriorem  difTeretiam  relatar,faciunc  eam 
proportionem,quam  facic  extremum  maius  adextremum  mi- 
nus ;  uc  hic, 


6. 

ir,      19.  25-« 


21.  2J-, 


Quemadmodum  ex  Harmonica  trium  terminorum,fic  pro 
porcionalicas  Concraharmonica  crium  cerminorum,&  rurfum 
exContraharmonica  fit  Harmonica,fola  uidelicct  commuta* 
tionedifTerentiarum  inter  fe :  Sic  fola  commutatione  difTeren* 
t ia rum, commutant  lua  exempla  muicem,har duar  proportio* 
nalicares.quar  funt  fimilesContraharmonicar.Sicenimuides 
duo  illa  exepla  paulo  fuperius  pofita,efl  e  tranflumpta  ex  prae- 
cedenris  fpeciel  exempIis,cVc.Nihilominus  tamen  proprias  re 
gulas  pro  proportionalitate  hac  ponam, 

Regula  inucnicndi  medium. 

Pone  numeros,quorum  diffcrentia  non  coincidat  cum  nu- 
mero  minore. A  quadrato  maioris  fubtrahe  qaod  fit  ex  difTe* 
rentia  multiplicata  in  minorem,cV  rclictum  diuide  per  maiore, 
f  unchabcbis  medium. 

Regula  mueniendiextremum  maius. 

Pone  duos  numeros  cV  fubtrahe  quadratu  minoris  numerf, 
i  quadrato  dimidiata?  fumma?  amborom,cV  radicem  relidi  hu 
tus,addead  fummam  dimidiatam  ex  ambobus  numeris  illis 
politis,  tuuc  habebis  cxtr  cmura  maius. 

q  n 
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Reeula  inucn  i  cndi  extremum  minus* 
Poneduosnumeros,&  hocquod  ficcx  dirTercnciainmaio* 
rem  ,fubtrahc  i  quadra  to  dimidn  maioris,6Y  radicem  rclicti  hu- 
ius  addead  dimidium  maioris,  tsel  fubtrahe  cam  ab  HL\o  dimi- 
dio.tunc  habebis  extremum  m  i  nus. 

Qu6d  autem  regula  iubet  ulcimo  membro  addere  ucl  (ubtra 
herc  ,fi c  ex  duplici  dnpofitfone  dirTerentiarum  «  Quando  ergo 
exemplum  ponit  minorem  differentiam  inter  minores  termi* 
nos,  tunc  fic  additio.  Quando  uero  maior  differentia  ponitur 
inter  minores  terminos,tunc  fit  fubtractio. 

Ex  regulis  illis  tribus ,  facile  intelligis,  quim  fimilis  fit  hacc 
proportionalitas  proportionalitati  Con  traharmonica?. 
TDe  proportionalitatibus  duabus  q  ux  funt  Gmtles 
illi  priori  Gcomctricc  fimili, 

IN  fccunda  uariatione  funt  duar  proportionalitatum  fpecies 
fimfles  Geometricac  proporcionalica  ti.  Harum  priori  fimiletf 
funt  duae  illae  fpecies  quae  iam  fequun  tur. 

Harumprior,e(ldi(pofitiotrium  terminorum  habentium 
dirTcrentfas  ina?quales,quae  ambar relatae  ad  priorem  difteren* 
tiam,  faciunt  eam  proportioncm  ,quam  facit  mcdium  ad  cxtre 
mum  minuSjUt  hic 

**   h  I  <#k  $4 

4.     6.     7.  4#     lo,  lo. 

Inuentio  extremi  maioris  regula  principal/s. 
Pone  duos  numeros,quorum  dirTerentia  non  coincidat  cum 
numero  minofe .  Mtnorem  multiplica  in  fe,cV  huic  producfto 
adde  quod  fit  ex  mulciplicacione  dirTercn  t  ix  in  maiorem,  &  ag 
gregatum  diuide  per  minorem,tunc  habcbis  extremu  maius, 
Qiiando  igitur  uis  ut  exemplum  tuum  ponat  mtnorem  dif- 
ferentiam  inter  minores  terminos,  tunc  recipe  duos  numeros# 
quorum  diffcrcntia  fttmafor  numero  minore :  nam  fi  d/fteren* 
tia  fic  minor  numero  minore,tunc  uidebis  inexemplo  poni  ma 
iorcm  differcntiam  inter  terminos  minores, 

Sed 
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Sed  t  n  illa  ,pportionaIitate  quar  hanc  immediate  prarccdir, 
aliud  eft :  uideIicet,quando  uis  habere  exepla,qu«e  ponant  diffe 
rentiam  minorem  inter  minores  tcrminos.tunc  tuorum  duoru 
numerorum  difFerentia ,  erit minor  quim  lit  numerus  receptus 
minor  j  &  fi  duTerentia  (?t  maior,  tunc  uidebis  etiam  maiorcm 
duTerentiam  poni  inter  terminos  minores. 

Regula  inueniendi  medium* 
Poneduosnumeros,cV  dirTerent/am  corum  multiplica  in 
minorem,cV  produdum  adde  ad  quadratum  dimidrj  minoris, 
cVhuius  aggregati  radicem  quadratam  adde  ad  dimidium  mi 
noris,tunc  habebis  medium, 

Regula  inueniendiextremum  minus, 

Pone duos  numeros,adde  illos  ad  fe ,  cV  i  quadrato  dimidrj 
UI/us  aggregati  fubtrahe  quadratum  minoris,  cV  radicem  qua 
dratam  illius  reli(fti,fubtrahe  a^dimidio  illius  aggregati  quod 
fit  ex  additione  amborum  numerorum  pofitorum :  u  t  cx  4  2  eV 
43  fit  36,deindecx  36  &4i  fit  14«  Et  ficoriturharcptoportio- 
nalitas,24.3^,42,43# 

FDe  proportionalitate  pofteriore  quar  eft  CimHi» 
fimili  Geometrica?  priori. 

Pofterior  itla  proportionalitacquam  Boetius  ultimam  fa  * 
cit  ,eft  difpofitio  trium  terminorum,  habentium  dirTerctias  in- 
arquales,quar  ambae fimul relatar ad  pofteriorcm  dirTerent/am, 
faciunteam  proportionem  quam  facit  medium  adextrcmum 

u      *.  3.  2. 

**      |«      S<  *•      5".  7. 

Regula  extremi  maioris,ex  minore  extremo 
cVmcdioinuento, 
Pofiris  duobus  numeris,  quorum  difterentia  non  coincidat 
cum  numero  minorc,addc  cos,tunc  habebis  cxtremum  maius* 

q  irj 
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Regula  cxtremi  minoris  ex  mafore  extrcmo  cV 
medio  inuento. 
Pofitisduobusnumeris  quorum  differentia  non  coinddat 
cum  numcro  minore,fubrraheminorcm  i  maiore,tunc  habcbis 
extrcmum  minus. 

Regula  medrj  ex  extrcmo  maiore  cV  tni* 
nore  inucn  to. 

Pofitis  duobus  numeris  quorum  differentia  non  coincidat 
cum  numero  minorcfubtrahe  minorem  i  maiore,  tunc  habe* 
bis  medium. 

Rcgulacontinuandi  omncs  proportionalitates 
huiusfpecieiininfinitum. 
Pofita  proportionalitatc  aliqua  huius  fpecici ;  adde  fempcr 
duos  terminos  matores  ad  fe,  atqj  ad  cum  modum  prourcdcrc 
uthicuidcs,    ri<    J#     1 2.    IJ#    2r.  s 

u     A  »*•    '*•  '  »r.    38.    6).  cVc. 

Hxc  eir  omnium  ultima  (pecies  proportionalitatu  quas  Ar/th 
metic/  ponunt,faci!em  (ut  uides )  habens,pgred/end/ modum 
in  /nhnitum  ,quemadmodum  Arithmericar  progreflionescV: 
Geomctricar,c\'  fic  rcfpondent  ultima  primis. 

FVideturautemfufTicient/a  requircrc  adhucduas  fpecies 

proportionalitatum. 

Vnam  uidelicer,quar  ambarum  difrcrentiaru  proportioncm 
ad  difterentiam  priorcm,a?qucr,  proportionima/orisextremi, 
admed/um.  Scd  talem  difpofitioncm  trium  numerorumnon 
inuenics  ex  tota  uniuerfirate  numcrorG:oporterct  cnim  ut  duo 
numeri  priorcs  habercnt  differentiam  arqualem  maior/  corum, 
quod  eft  impoflibile.  Vnde  fi  cifra  pro  numero  primo  reputes' 
refpondebut  poftea  proportionalitati  illi  quilibet  numeri  duo! 
ut  ex  liis  fatis  fentics  exemplis. 

O.        2.  6\ 

itatum  uidetur  requls 


°-  *♦     I     o#    2.  3. 

Dcinde  alteram  fpeciem  proportiona 


rere 


Arithmeticab  Liber   u  ^4 

Ttrt  fufficiencia  proporcionalicacu.eam  uidclicct,  quar  propor- 
tionem  ambarum  dirTeretiarum  fimul  fumptarum^ad  differcn- 
tiam  poftcriorem,arquetproportionimaiorisextremi  admc- 
dium.Sed  talemetiam  uidemus  negledajmo  rciedam,*  BoC- 
tio  &  alrjs :  QC  meritd  •  Malienim  illa  fe  continent  intra  fincs 

fuos,fed  alqs  fe  immifcct  fpedebus.ut  ex  tftis  cxcmplis  dC  firni* 

libus  uidcmus.    3.      6»  f*  io, 

9.     IZ.     lS.  15".    »0.  30. 

Cumenim  (Tnt  Harmonicar,nihflominus  tamcn  rcfpondenc 

proportionalitati  quam  iam  dcfcripfi. 

r  De  h(s  iam  fatis  dixi,cV  in  tupcrioribus  etiam  uarias  pofui 
progrefliones,inter  quas  maximc  miror  has  duas, 
if»    *?•    3^    4j.    Trr»  . 

•  !♦     »75«     3  i5»    *tnj»     J  i+«  *•*■*•♦ 

Hac  necp  funt  Artthmecicac  necp  Geomecricac  &c.  cV  tamcn  ui* 
dcs  cas  progredi  iuxta  Arithmeticarum  progreffionum  utam. 
Pulcherrime  auretopttmefignant  in  untucrfa  fpecie  proportio 
num  multiplicium  nullam  inueniri  proportioem,fub  qua  dari 
poftint  trianguli  orthogonij  Iaceraduo,rc<?rum  angulumcon* 
tinenna^quaclatus  rccfpianccerCium,figuramorchogonrj  clau 
dcns  fub  rationali  numero .  Item  Ognant  in  uniuerfa  fpecie 
proportionum  multiplicium  (uperparticalarium  nullam  inuea 
niri  proportionem,fub qua  poiiit  ficri  hoc quod fuperius dixi. 
Item  fignanc  in  uniuerfa  fpccie  proportionum  fuperparcicula* 
rium,unamfolummodo  inueniri  proporcione  quac  hocpofltr. 
Item  fignant  unam  folummodo  proportionem  inucniri  in  uni 
uerfa  fpecieproportionum  fuperpartientium,quar  hoc  prseftet 
quod  dixi .  Iicm  fignat  infinitas  ^pportioncs  inueniri  fub  fpecie 
proportionu  multiplicium  fuperpartientiu,qnae  hoc  poflint  qd 
dixi .  Et  quod  illa»  proportiones  ccrto  ordinc  inueniantur  cfle 
repofitar:  (cilicct  in  dupla  fuppartiente  funt  duac,in  tripla  quocp 
fuperpartfete  func  duae.cV  in  quadrupla  fugpartiente  func  duar» 
cV  fic  deinceps  in  inffnicutrw 


*e-3 


MrCHAlLIS  Stifblit 
Dc  progreffionc  Aftronomica,^  ufu  ciat*  • 

Caput  viii. 

vod  proport/onalitatescV  progrefliones  non 
fint  ociofar  aut  fteriles  ipeculationes,  uolui  pau* 
cis  admoncre  in  capiteprsrcedeti :  fed  hoc  capite 
oportetme  rei  hoiusexemplum  poncrc  aliquod 
egregium,idqood  meprxftituTe  nemo  poterit 
negare,  I J  Aftronomicam  progreflTionem  pro  exemplo  dC  tefti 
monio  rei  haius  euocatam  expofaero. 

Recepta  cftAftronomica  progreflio  cxGcometrica  pro* 
gr  ellione  illa.quat  ab  unitate  incipit,&  per  proportiones  fexa- 
gecuplas  continuc  progreditur  in  minus,  ut  eam  hic  uides. 

ff    _L   L       !  i  i 

•c  ^6or*  $6o°*    11^000.      notfoooo,  777600000. 
ctfllafuperiorGeometrica  minutiaruuulgarium  progreiTio, 
quadam  Aftronomorum  eximia  induftria  transffgurata  eft  in 
nanc  fequctem  progreflionem  minutoru  Phyflcalium:  flc  cniro 
uocantminutias  Aftronomicas. 

°4  *•  4.       f.  % 

t  t  ,#     mJ*    '    h  U        I.        f.  1. 

idemautcl/gnirTcanttcrmin/  (tti  minutiarum  PhyGca!ium,fo 
progreliione  hac  Aftronomica,quod  termini  m/natiarum  uul 
ganum  in  illa  fuperiori  Geometrica,  Primo  cnim  ponitur  un< 
tascum  fuprapoflta  fibi  cifra:  harcunitatem  flgnificat  integrS, 
contrahendam  uel  ad  tempus  horar,uel  ad  motum  gradus  cVc. 
tt  quod  ei  cifra  fuperponif ,  flgnum  eft,  nullam  inefle  termino 
nurusIocifraclionem.Sicdum  /n  ufu  progreflb  illa  fuerit,ha* 
pueritc^  fae  contradionis  denominationem,  ut  hic 
Grad.   Min.    i\  f# 

•'♦         »•      U  U  u 

aut  hic, 
Hor.     Min.   i~  f. 
u       U     U  u 
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tunc  multiplicatio  t\ diuffio  in  i\lo  loco  p rimo,  non  aliam  de - 
nominationis  notam  agnofcunt>qu$m  o.Sicut  in  lccundo  nul 
lam  aliam  agnofcunt  notam  quam  unita tis ,  ut  paulo  infer  ius 
perexempla  oftendam* 

Itacp  primus  locus  progreflionis  Aftronomicse  unitatcm 
babet.Secundus  Iocushabet  minutum  unum,hoc  eft,fragmen 
unitatis  diuifx  fn  partes  fexaginta  inter  fearqualesicV  uocatur 
hxc  fracftio  prima.Vndefraciioncs  fub  hac  dcnominatione 
Min.uocantur  minuta  prima.Deinde  quac  fubhacdenomma* 
tione  z~fuerintinuenta,uocantur  minuta  fecunda :  funtenim 
fecundariar  diuifionis  fragmcta,  uidclicct  qua  unum  minutum 
primum  denuo  diuiium  efle  inuenitur  in  fexaginta  alias  parti 
culas  •  Et  m  hunc  modum  reliquas  diuifiones  intellige,ex  qui  # 
bus  habemus  minuta  tertia,quarta,quinra.tVc.Sed  folemus  mi 
nuta  prima  fimplicircr  uocarc  M  inuta,&  fecunda  minuta  fole 
mus  fimpliatcr  uocare  Sccunda,cVc4  ficenim  m  a  gis  cxplicatc 
6C  fimplictus  loquimur  cV  intelligi  mur. 

Factle  autem  uides,  ut  numerus  ille  60.  id  eft  fcxagcna r ius, 
limes  fit  totius  negotfj  huiufmodi  fraclionum,  queadmodum 
1  o.id  eft  denarius,Iimes  eft  calcula  tionum  uuIgarium.Hinc  fit 
utquzlibet  denominatio  denominans  minutias  Phyfkales, 
quemlibet  numerumab  unitatcufcp  ad  fexagenarium  potTtt 
recipere :  (Tcut  in  (equcnti  repraefentatione  uidesponi  non  uni 
tates  fcdnumeros. 

Hor.     Min,    r.  8cc. 
6*.        20«     40«  S9* 
A  tcp  tta  per  hxc  habemus  modum  plenum  dC  pcrfe&um  reprae 
/enrandt  minurias  Phyficas. 

Quemadmodum  ucro  tcrmmiin  Aftronomica  ^greflione, 
modo  fimpliciori  repraefentantur  dC  pronunciantur  quim  tcr~ 
mini  progreflionis  illius  Geometrica?,quac  rcfpondct  Aftrono 
micar  in  ualore  tcrminorum :  ita  faciliorem  multiplicationem 
&  diuifione  habcnt  terminiAftronomicar  progrefltonis,quirn 
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teTminf  fllius  Geomc  tr/cap  progrctfionis.Item  faciliorem  com 
modioremq;  modu  additionis  dC  fubrracfrionis  habent  har  prac 
fllis,ut  hoc  quod  cft  in  Aftronomica  5"&  f*»fa  Geometrica  cft 
?ryg^o3o  &  f  tfaooooo^qmj^^uft^pl^rio  intcr  fe  facit 
?«i797or<*'oooooooooo6>cu"*  1  faciat '  J  ,&RcdcaIrjsopc 
rationum  fpeciebus. 

Videautem  ut  non  folum  comrnoditatis  grariajedet/am 
neceiIitatiscaufa,commutata  fit  Geometrica  in  Aftronomica 
reprarfentationem.QuidenimfacWuseflet  tabularum  Aftro 
nomicaru  fabricator  ( ut  cactera  tranfeam)  fi  conaretur  ponere 
terminos  iuxta  Geomctricce  progreftionis  rcprarfenta  tioncm. 

Vide  autem  quim  faciles  fint  fpecies  operationum  fccun- 
dumrcprarfentationem  Aftronomtcar  progreflionis. 

r  Algorithmus  Minutiarum  Pbyficalium 
fjmplicium, 

Mlnutias  Phyiicales  eas  uoco  (docendigratia)  fimpliccs, 
quar  folar  ponuntur  fub  uno  ftmplice  denominatore ,  ut 
^repropfenta  t  mihi  duo  tertia.Sed  ufu  hoc  non  fu,ut  denomi* 
nator aliquis  ponatur abfqueprarcedentium  denominatorum 
pofitione;  fcilicet  ufu  duo  tertia  fic  reprarfentantur, 

Hor.  o.  Min.o,  £".o.  3".  *• 
uel  fic,       Gra.  0.  Mm.o.  x\  o.  3".  1, 

uelflc,  °-         f»     *•  ff 

O.  O.  0#  2« 

£t  hocmodopulchre  r?tadditto,fubtradio,malrfpficatio,aut 
diuifio.Sed  fine  me  flmplicium  fraclionum  cradcre  Algorith* 
mum  fimphciter. 

1 .  Additio  adeo  facilis  cft,ut  fcre  coincidat  eum  rcprarfcn 
ta  tionc.  V  t  duo  fccuda  addita  quatuor  quintis,faciunt  i~cV 
ltem  quatuor  tertia  dC  feptem  tertia,faciunt  )~.id  eft  ,undccim 
certia,cVc\ 

2.  Subrra&io  fere  nihil  aliud  efle  uMertrr  ciuam  deletio  m< 
«unarum  rcprarfcnutaru,Vtpo(itis         •  h  fubtrahasduo 

iecua- 

f 


\ 
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fecunda,rcmanent  quatuor  quinta.  Itcm  trfa  quinta  i  quatuor 
quintis.manct  quintum  unum. 

Certe tanta  fimplicitatc non  perficiuntur  tcrminorum  pro- 
grellion  is  Geomct  rfcae  addiriones  c\  fubrradiones ,  ut  mirurn 
fit  c\  iucudum  cerncre,eafdcm  rcs  fub  diucrfis  figuris  tantam  di 
uerfitateconfequi.Sed  uideamusreliquasopcrationu  fpccics, 

$ .  Mulc  iplicatio.  Adde  denomjaatores,tuc habes  fummae 
tuar  produccdae  denominatorem.  Numeratores  autem  inter  (e 
multiplicantur ,  ficur  Algorithmus  uulgaris  docet:  ut  i~inj* 
faciunt  J+.fic  J~in  gTaciunt  JJ,  Ponoautem  minuf.3  fubdcno 
minanteunuate.utclariusuidcas  producfti  denominatorcm 
tanqua  cx  caufa,o\'c .  Sic  J  in  my  faciunt  JJ; .  uidcs  hic  4  integra 
in  feptem  minuta  eiTemultipIicata .  Item  J  in  ^"facit  J~8 .  nam 
cifra  add/tione  fua  nihil  mutar,ficut  unitas  nihil  mutat  du  mul 
tiplicat:  atdumadditur,ccrtc  mutat  8C  mutatur.ut  hic  J,  in  fe 
racit^  r.Item-j  in  fccubiccfacit^^  ft 

4.  Diuifio.  Subtrahcdcnom/natorem  minorcm  a  maiorc, 
lunc  relinquitur denominator  tui r  clirn.  Numeratores  aurcrn 
diuide  (icvt  uulgaris  Algorithmus  docet :  ut  fl  diuifa  per  J^re 
linquunti".  Sir  diuila per  ?'relinquunt  J*.  Itcm  ^diuifa 
p€rw?  faciunt  J\ 

f.  Radicum  extraclio  quadrata  ponit  cx  denominatorc 
dimidium.Vt  J^.facitradicem  quadratam  hanc£l .  Sic  radix 
quadrata  de  j^facit  ^.Quando  enim  minutia  de  quaradlcero 
quarrfs,no  Ireterit  fubdcnommatoreparis  numeri,tunc  rcduc 
eam  ad  talcm:  uti^faciunt  ^n>cuius  radix  quadrata  clt^"0 

Sicdum  radiccm  cubicam  quams,uidcur  mmurfam  reducas 
ad  denominatorcm  diuifibilcm  ternario  J  ut  radix  cubicacx 
#f;  facit&.Redudio  enim  facit  %7io0,cuius  radix  cubica 
facit  $  *  ■ 

Sicradix  zenfizenfica  extrahirur  lubdenominatorc  divifi* 
btllper  4  :  6V  radix  furdefolida  fub  dcnominatore  diuifibiU 
pcr  r,  &  fic  dc  reliquis, 
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r  Algor/thmus  minutiarum  Phyficalfum  general/s/ 

SI  ea  quae  in  fuperioribus  huius  capitis  regulis  recftc  /ntellfc 
gantur.nihil  eritopusprogenerali  Algorithmominutiaru 
Phy  fica  li  umanifi  cxcmpli  s , 

TExempIum  Add/t/on/s, 
Integra.   Min.   C.    f.   +  .    s\  <r.   

*•  o»      o,    5-0,   40*   36%    28«  yo# 

o*  30»     0«     9«     20»  fo»     o*  io> 

*.  30*     f#     o»      i#    26.    20»  o# 

Dum  ex  duobus  numcr/s  add/tis,excreuer/t  numerus  fexa- 
genariomaior.tuncexceflus  /Ile  fapra  lcxagcnar/u  fcribitur; 
fexagenarius  autem  abit  /n  unitatem  addenda  m  aggrega  to  fc- 
qucntium  addcndorfi  uerfus  fin/ftram.  Vides  ureadcm  ratione 
faic  /nc/p/amus  i  dextr/s,addere,  fubtrahere  atcp  mult/pl/care, 
qua  hoc  fit  in  Algorithmo  uulgari,ut  i  dextr/s  incipiamus  cVc*. 

FExempIum  Subtrad/on/s. 
Integ,    Min.    i\  f.    6*.  y. 

*♦        30.       |,     0.      I»    z6#    20.  o» 
o»       o*     yo»  40,  36*.    28.  5-0« 

O»  30*        O.       p»       20»    j-O.     O»  10« 

Pr/mofubtraho  5-0  feptima,quibus  (uprapon/tur  cifra,/dco 
mutuo  acc/pio  (extum  unum  •  quod  facic  60  (ept/ma,  i  quibus 
fubtraho  5-0  fept/mailfa,  cVmanent  /  o  fcptima  ♦  Deindefub» 
traho  28  (exta  i  totidem  fext/s  (nam  unum  fcxtum  abrjt  in  fc* 
ptima)  cV  nihtlremanct .  De/nde  3  6  quinta  non  po/Tunt  fub- 
crah/  i  26*  qu/nt/s:  /deo /terum  mutuo  accipio  cidel/cct  unum 
quartum  quod  facit  60  quinta ,  rTunt  ergo  26  qu/nta,i  quibus 
iam  fubtraho  2  6  quinta,tuncremanet  5-0  quinta»  De/nde  cum 
ooIofubtrahere4oquarta,nihil  /nuen/o  nifi  unum  quartum 
quod  prius  fu/r  cxpcditum  ♦  Et  /nloco  tertiorum  etiam  nihil 
inuenio,idco  muruo  accip/o  unum  (ccundum,quodreponit 
textia  dC  60  quarta,&c, 

Exemplum 
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rExempIum  Multiplicarionis, 
Integra.   Minur,    2"«    f*   4%    f#  6~. 


6.  3. 

10» 
8. 

4. 

7. 

Multiplicanda. 
Multiplicant/a. 

'4. 

36*.    10.  28» 

|6*. 

4». 

20.  32» 

30. 

11. 

11«  31. 

o4 

24. 

12.  37*      3*.    ro.    8.     42.  28* 

Primo  multiplico  tertfa  7  in  tcrtia  4 ,  facit  fcxta  28,quar  po- 
nantur  (ubfuodenominatore,tf  eftfub6~.  Etficmultiplica* 
bis  tcrti  illa  7 in  fingulas  minutias  mul tiplicadas.  Et  ordo  ipfe 
non  ffnet  te  facilc  errarc  poft  primam  multiplicationem . 

Dc  numero  Iimitante  no  opus  eft  ot  te  monea  m,noft  i  enim 
fetis  quid  faciendum  fit:ut  dum  multiplicas  fecunda  8  rh  iecun 
da  1  o  ,fiunt  8  o  quarta.  At  tu  pones  20  quarca ,  nam  6o  quat  ta 
abeunt  in  unum  tcrt  ium  5cVc. 

TExempIum  Diuiftonis. 
Intcgra.        Minut.   i%    3*".  locusquo* 

 2»  o.   jjcntjfj» 

 Inte.    Min.  3'.    a^.    f.  6~.  

*?*Zl*$?*tB.  8,42,  28» 
tf.      £♦  y.  diuifor» 

2  figuraquoticntis 
4%  0.  xtS.  ^4.  multrplicans. 
3 1.16. 36%refiduum* 
Seqoor  autem  hoc  loco  illum  meum  modum  diutdendLque 
in  primo  capice  tradidi  fub  tribus  his  Iiteris  Q.  M.  S,  quarum 
fignifTcationcm  in  eo  loco  poteris  qaxrcrc. 

Secundo  ponitur  exemplum  fic. 

Integ.   Min.    2*",    3".  focusquotientis^ 
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Int.Mi.  x*.  f.  4*.  f.  **\ 


o,  j*.  xfi*       S.  42.  28. 
tf.       ff.  y. 

S     numerus  quotientis. 
2ffS .  xf.  *cr.  tf. 
U  o.  fj,  33«  refiduum. 
Et  hoemodo  poft  quamliber  innouarionem  diuiToris,rnoue 
curipfe,doneccomp1eaturdiui(?o.  Sicetiam  mdiuifione  quae 
fit  iuxta  Algorithmum  uulgarem^mouetur  diuifbr,doncc  prr» 
ma  flgura  eius  ftet  fub  prima  diuidendi. 

Tertio  exemplum  fic  ponitur. 
Integ.     Min.      f.     f,    locas  quotient/s. 
_      2.  y.  io,  

lnt.Mi.  r"\  3",  4".  f .  6*". 
©.  <r.  o.  f/.  Z3.  28f 

y»  diuiibr. 
i  o  numerus  quoticntis, 
r.  o.  jr,  y.x,  xa+ 

14. 1 2»  31.  rcfiduum, 
Hocloco.dumprimoquseris.quoticsdiuifor  habeat  infuo 
fuprapofiro,iunc  refolue  min.  1 ,  ut  uideas  6  haberi  in  60  fecun 
djs  dccics. 

Quarta 6C ultima  huius  exemplt  pofirio. 

Inre.        Minut.        xw.        f.  locusquo* 

*.  5j  io»  4.  tientis- 

Inr.Min.2~y3".  4*-.  6~. 
0.    o,  ^i.  rA.18:. 

tf.  jr.  #»  y. 
4 

V ides  completam  elie  diuifionem  nuilo  refiduo  remanente: 
quotientem  autem  complctum  uidcs  in  fuo  lpco.cxc. 

De 
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T  Dc  tabulis  A  ft  ronomiris. 

CAmpum  excrcitrj  latiflimum  fubminiftrant  nob/s  tabula» 
refolunt,quas  Schonerus  fidelilTime  correCtas  nobij  uti* 
lcs  fccit.  Potens  autcm  exempla  addinonis  colligcrc  quotquot 
libucrit  iuxra  propofirioncm  eios  prtmam.Et  fubtradionis  ex 
cmpla  coll/gere  poteris  innumerabilia  ex  propofitionc  eius  fe« 
cunda :  itemiuxra  terriam,quarram.cV  quinta.  Multiplicat/o* 
nrs  etiam  exempla  & diuifion is  infinita ,uel  cx fblis  tabulis  me 
d/orum  motuum  coIIigcnda,pauci's  monftrabo :  ut 

Ponamus  motum  Solis  mcdium  in  triginta  horisperfiecre 
gradum  unu,minura  tredecim/ccunda  5-5-  prarcife:  hunccnim 
motumtabula  ponit.VoIo  autcm  ex  motu  illo  inuenire  mo* 
tum  dieiunius  pratcife ,  tunc  fic  pono  exemplum  ad  regulam 
Dc  Tri . 

Hor.  Grad.    Minut.     i*.    I  Hor. 

3°        I     '        n       sr  I  *4 

Vclficponitur. 
Hor.  Grad.    Min.         I  Hor. 

5"  l  IJ       ST    I  4 

Habesm  huibfmodi  excmplo  quolibet ,  dC  muliiplica  tionis 
cV  diuilionis  cxcmplum  ,ut  fatis  mamfcftum  eft. 

Proueniunt  autcm  cx  regula  DeTri  prarcife 
Grad,        Minur.  i~. 

o  S9  8. 

&  tabula  rcfpondet  calcula  tioni  huk. 

Jtcm  cx  priorc  motu  Solis  medio,  quem  ponft  tabula  faccre 
in  3  o  horis,  uolo  inucnirc  motum  $0  minurorum  unius  horse. 
Sic  i  labit  exemplum. 

Hor.        I   Grad.    Min.    £\    I  Minut. 
*°  I     '  n     SS.   \  3°* 

Vcl 
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Vcl  fic  ponirur . 
Hor,    I   Grach   Min.    x.   I  Min; 

>  t         '3     Tr*  I  i 

Proucnfunt  auccm  cx  hac  operatione» 

Grad.       Mfcu        %.  j\ 

<>•  1  '3  JT« 

Et  ex  Iioc  cxemplo  facfle  intelligts  t  gua  racionc  flat ,  uc  tabuf  ae 

mediorum  motuum  pro  horis  datat/atisfaciant  ctiam  pro  fra* 

(fttonibus  horarum  quibufcuncg  •  Sic  cnim  codcm  modo  inue# 

nics  motum  3  o  fccundorum  unius  horar  faccrc  praecife* 

Grad.   Min.    i\     3".  4% 

o,         o«        r.      13,  j-y. 

&  motum  30  tertionim  untushora»,facere 

Grad.   Min,   x\   3".  4~, 

9*         o.      o.     f,     i$.  5-5-. 

Si  autcm  contingat,ut  opcratio  tua  non  reipondeat  tabuJac 

prarcifc,  difccs  quo  confllio  author  tabulae  declinet  ad  minus, 

ucl ad  maiusrefpiciat.  Vtdum  uolo cx  motu  diei  unius,inue* 

nirc  motum  unius  hor  ar,inuenio  praccife 

Grad.    Minut.  iT« 

o»         2.        27,  jo# 

Tabula  autem  ponit  uni  horac  fblummodo 

Grad.       Min,  <*," 

o.  1,  28» 

Hoc  fgf  tur  fuft  authoris  confilium :  qufa  cn/m  ttttiz  ponere 
uo!uic,facius  efTc  ftacaic  fi  fuperfluant  tcrtta  1  o,  quim  fi  dcfid* 
ant  tcrtia  yo. 

Conftat  uero  numerum  per  regulam  DeTri  inuentum,  efle 
propinquiorcm  ueritat  i  fpfius  rei,  quim  fit  numerus  ille  qucra 
ponit  tabula.  Nam  fecundum  motum  illum  quem  tabula  po# 
nit^ini  anni  fblum  proueniunr. 

Dies   Hora  Min# 
1*4,     2o.      45-,  ftc. 

Scd 
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Scd  fecundum  numerum  per  rcgulam  De  Tri  uiuentam  ,pro- 
ucniant  unianno 

Dies    Hor.  Min. 

l6 s.       6.       37.  fcVc. 
Sicautemftatexemplum  adregulam  De  td. 


Hor.    I  Grad. 
i      J  360 


Grad.   Min.    r.  3"* 
o.  Z7»  ro 

i3iuuor  fadt  tertia  887o,cVdiuidendus  hcit  tertia  777^0000» 
proueniuntergo  ex  diuifionc  illa  horar  8766.  £t  reOduum  di- 
uifionis  cft  y s 8 o,  hoc  refiduum  rcfolutum  per  60 ,facit  produ* 
cftum,quod  diuiditur  per  priorem  diuiforcm ;  &  fic  proueniunr 
37minut.cVc. 

Sic  uero  ftat  exemplum  pro  numero  tabular . 


Hor.  Grad* 
1  360 


Grad.  Min, 

o.  l.  28. 
Diuiibr  facitfecunda  148  ,diuidendus  fac/t  fecunda  1 19600 ot 
proueniuntergocxdiuiTioneilla  horar  87r6\hoceft,dies  364« 
hor.  lo.Remanferuntautemex  diuifione  horar  1 1  i,quar  refo* 
lutae  in  minuta,atc0  ita  fi  diuidantur  per  priorem  di  uiforem  ,ui 
delicet  f  48,fadunt  min.  45-.  cVc. 

I  tacp  annus  biiextilfs  potius  fumitur  iuxta  numerum  opera* 
tionis  mear,quim  iuxta  numerum  tabular. 

Deinde  uides,ut  numerus  operationis  mear  plus  tribuat  an 
no.quim  bifexulis  annus  reportct;  reportatemm  bifextilis 
pro  quolibet  anno  6  horas  prarcife.  At  motus  lecundum  opera 
tioncmmeam  prarditfam  uni  annotribuit, 

Dies.Hor.Min.  i~.  f .  4".  f ,  6".  f.  8".  o%  1 6*".  1  f,  1 T.  1 

3^.    6*    37. 44.4l»4r.  3»  *•  38.13.  10.5-3.        18.  48* 

*  '■ 

1 4",  l  /~«  1 6~.  1 7".  I 8".  I  Q~.  2 o".  cVc. 
J7.  5*'-  )°".  47-  5*3.  30« 

Vid  emus  etiam  boc  loco  quid  fecerit  Nicolaus  de  C  ufa  pro 
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corrcdioe  Calendarrj.Cum  cm  uidiiTet  motui  buic  unius  horce 
Grad.        Minut,        i\  j\ 
o  2  27*  5*o# 

addcndum  aliquid,&  additionem  unius  rertrj  excedere  mcnfu 
ram,co  quod  diuifor  adaudus  uno  tertio  intcgro,pIus  adimat 
anno  quim  par  fit,inucnit  fubtrahendas  efle  partes  uoius  ter* 
nj 705-9 denominatas  fub  hoc  numero43825>  :hoceft,  «^frf 
unius  tcrtrj  fubtrahendas  elTe  inuenit  ab  uno  tertio,cV  relic4um 
huius  fubtradionis,hoc  cft  £f  JJf  unius  tertrj,cenfuit  effe  addcn 
dum  ad  motum  quo  una  hora  perHcit 
Grad.  Minut.  2~. 
of  2.  27,  yo. 

Sic  cnim  calculatfonis  ratio  perfuadet  mibi  hoc  de  fa&o  eius 
diuiriare,qui  libros  eiusdiu  non  uiderim  .  Adimit  autcm  tan- 
tillum  momenti  illud,dc  anno  omnes  illas  fradiones  quas  pau 
lofupcr  ius  pofui,cu  quinta  parte  unius  hoxx  .  Hinc  rTc  ut  anno 
folari  remaneant  praecifc 

Dies  Hor.  Minut. 

365-.  ?•  48. 

Et  hunc  numerum  fdo  Nicolaum  de  Cufa  pofuifle. 

Satis  nunc  aides  ex  tjs  quae  pofui,ut  non  folum  exempla  ex# 
crcitrj  pro  Algorithmo  minutiarum  Phyficalium  fumcre  pof* 
fis  infinita,fed  ctiam  uides  qua  ratione  cxpcricntias  Aftrono^ 
micas  faccre  poflTts  innumerabiles. 

Habetetiam  regula  DeTri  inucrfa  fuum  ufum  in  Aftrono- 
micis  huiufmodi  calculat  ionibus,id  quod  excplo  aliquo  opor* 
tebit  me  hoc  loco  f?gnificare« 

Ponamus,exempli  caufa,feftum  nattuitatis  Chrifti  ab  Apo 
ftolis  fuifle  inftirutumjdqj  facftum  efle  mox  eo  anno  quo  Chri 
ftus  paiTus  eft,uidelicct  anno domini  34.  Ponamus  etiam  foU 
ftitium  hyemale  incepiflfe  efle  in  die  Natiuitatisdomini ,  hoc 
cft  2j  die  Decembris:  anno  autem  domint  1474  iblftitium  hyc 
malc  inccpifle  cfle  1 3  dic  Deccmbris,id  eft  tn  relto  Luciar. 

Hif 
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His  ita  pofifis,uolo  incjrere quantu  fallat  bifextilis  nofter. 
Sic  ftabit  exemplum  ad  rcgulam  DeTri  inucrfam. 
An.   Hor.   Annus     ^  .  Min. 

4.        .6.  120,  u.  ^ 

Sic  aut  intclligendum  eftexemplum.Horar  6  corrigunt  annos 
4  ,  Quantum  crgo  temporis  corrigit  annos  1 10  <  Sic  ucro  cor 
rigunt  6  horac  annos  4,quod  fex  horac  quolibet  a  nno  deperirct 
de  fupputationc  Aftronomorum,nifi  bifexcilis  hoc  tcmpus  re* 
pararet.Faciut  igitur  6  horac  <n  quatuor  annis  d/cm  unum.qui 
quarto  anno  femper  intcrcalatur,ut  notum  eft.Deberent  autc 
recipi  fcx  hoTa?,minusaliquantuIo  tcmporis.  Quarro  ergo, 
quantum  fit  illud  modicum  quod  debuerat  a  fex  horis  elTc  fub- 
tradum  C  Hic  ego  iam  pofui  Solftitium  hyemale  rcceftuTe  per 
dies  12  integros  intraannos  1440  (I  die  cnim  13  Decembris 
ufcg  ad  2 y  Decembrisfuntdies  1 2,c\abanno  34  ufcp  ad  annu 
I474fantanni  1440).  SicergocoIIigo  primo  p  regulade  Trit 

Dics     An.     Dies        f  .  Annos 
ix      1440      1  tacit  120 

Deinde  fic  colfigo  per  regulam  De  Tri  inuerfam: 

An.        Hor.        An.        f  .  Min. 
4  6  120        tacu  12 

Deberent  ergo  fubtracla  efle  1 2  minuta  de  6  horis  illis,  ita  ut  y 
horae  dC  minuta  48  fupputarentur  ultra  dies  3  65-:  id  quod  pul* 
chre  fTcrctjfi  femper  in  anno  ccntcfimo  uigcfimo  intermitteret 
unusbifcxtilis,utficutannusquartus  fcmpereft  bifcxtilis,  ita 
trigefimus  bifextilis}nunquam  eflet  bifextilis. 

DeMuficisprogrciTionibus>  Cap.  ix. 

v  n  c  demum  de  Muficis  progrcftionibus  dicam, 
hoccft,de  difpofitione  numcrorum  iuxta  fcalas 
Muficales  pofitotum.Ponunt  aute  Mufici  primo 
fcaiam  Mufica?  uerac;  deindc  ponunt  fcalam  Mu* 

s  n 
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ficx  tuftar.  Vidcbimus  crgo  de  ut  r  iufcg  fcalat  difpofi  don  e. 
PDc  progreffione  numerorum  iuxta  fcalam 
Muflcae  uerar. 

QVi  uolueric  difponere  progrcfllonem  iuxta  fcalam  Ma< 
ficac  ucrar  ,incipia  1 1  proportione  dupla.Haec  autem  pro 
portio  omnium  proportionum  prima  cft  >  fiortumearomex 
numeris  conflderes.  Sicenim  rerminieius  proprrj  inter  nume* 
rosminimi  funt,  Binariasenim  rclatus  adunttacemduplam 
proportionem  confticuic ,  fiibqua  inceruallum  ipflus  diapafon 
inucnicur,uc  hic  uides : 

Gfolreut     i  ^V^;.^.*»— 
rut  z  ^Diapafon. 

Eft  autemhoc  interuallum  fcalar  perfec^iflimum.complicaf 
omnia  reliqua  tnterualla,ita  ut  quicquid  ultra  ipfum  inuenitur 
in  fcala,  niliil  aliud  efle  cenfeatur  qulm  repetitio  eorum  quas 
intra  ipfum  flnt  repoflta .  Sic  enim  uoces  hominum,cV  inftr u« 
menta  Muficac,  iucundo  aurium  iudicio ,  naturae  numerorum 
refpondent. 

lam  fl  utercp  terminorum  dup(etur,inter  duplatos  rermmos 
cadet  temarius,diuidens  Diapafbn  in  Diapente  cV  Diatefla* 
rontSunt  autemduo  illa  interualla  inucntionis  metra ,  utqui* 
bus  omnia  utriufcp  fcalar  interualla  inuenias :  comata  infupcr 
atcp  reciU,c\c.  Mira  autem  diuiflo,ut  proportio quar i n  fua 
fpecie  omnium  cft  minima,diuidatur  in  ,p  portiones  duas,quae 
in  fpecie  fua  flntomnium  maximar,cV  quantum  attinet  ad  Sca* 
1am,flnt  gfeclttTmi  inreraalli,pra?cipuar  parcesdiuiflonis  &c* 
Sic  aucem ft  at  interuallum hoc  diuifum. 

%  ^>  Diapente, 

-  >  Diateflaron. 

Reliqua  interualla  omnia  utnufcp  Scalar  (  uf  dixt )  inuenfes 
per  Diapente  &  Diateflaron.  In  quam  rcm  funt  quatuor  re » 

gulae 
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gufae :  duac  uidelicct  de  intenfione  utriufcp  mcrrf,cV  duar de  re# 
mitTione  utriofcp.Omnia  cnim  harc  inucniuntur  ucl  pcr  inten- 
Goncm»uel  per  rcmiiTionem  diapcnfe  aut  diatciTaron. 

Prima  regula  dc  intenftone  Diapente. 
Multiplka  fingulosnumcros  clauium  tuarum  pcr  3  ,ddnde 
numerumclauisiquointedismultiplica  per  2,cVproducfr.um 
diuide  per  3  ,tunc  prouenit  numcrus  clauis  tuar  que  quar,rcbas. 
Secunda  regula  dc  remf  fllone  Diapent  c. 
Maltiphca  (ingulos  numeros  clauium  tuarum  per  2,deinde 
numcrum  clauis  i  quo  remittismultiplica  pcn,cVproduCTiim 
diuide  per  2,tuncprouenit  numerus  clauis  tuar  inter  reliquos* 
Tertia  regulade  intenflone  DiatefTaron. 
Multiplica  fingulos  numcros  clauium  tuarum  per  4,deinde 
numerom  dauis  i  quo  intendis  maltiplica  per  j,cV  productum 
diuide  per  4,tunc  prouenit  numcrus  clauis  tuar  que  quarrebas, 
Quarta  rcgula  de  remifli  onc  DiatelTaron» 
Multiptica  tlnguJos  numeros  clauium  ruarum  per  a,deinde 
ill  u  m  numcrum  clauis  i  quo  r  emit  tis,mul  tiplica  pcr  4,  cV  pro- 
duftumdiuidepcr  3  ,tunc  prouenit  numerus  dauis  tua*  qucm 
quarrebas, 

Harum  rrgularumexcmpla  copiofe  uidebis. 
FA  numero  inuento  in  jpx  ima  difpofit  ionc,id  cft  i  numero 
impari ,  inrende  DiareOaron  ( fic  enim  uides  clTe  faciendum: 
nihil  enim  faccres  remittcndo  diatelTaron,  ut  fatis  uidescx  ipfa 
interualli  diuifione.  intcndendoautem  d<apentc,tranfiliresG. 
remtttendoucrodiapente,cadcrcs  infra  r.  )  Intenfioncautem 
illa^diatefTaron,  inucnitur  numcrus  clauis  illius  F,  facitq;  nu- 
merus  inucntus  9.  Vnde  fic  ftat  diuifio. 

8  ^Tonus* 

F 

^>Diatcflaron. 

C 

r     16  ^Diateffaron.      ,  ^ 
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Iam  i  numcro  impan5rcmittc  diapcnte ,  tunc  inuenitur  nu* 
merus  B  rotundi  (quod  non  ponitur  in  fcala,nifi  cnim  dcfccn- 
fus  fiat  ultra  r.non  eft  in  uiu)  numerus  autem  B  rotundi  inuen 
tus  facit  z7.Vnde  fic  ftabit  amodo  clauium  difpofitio. 


G 
F 


16 

|8 

C  24 
Bfa  17 

r  31 


Tonus. 
Diatcflaron. 
Tonus. 
Scmiditonus. 


Oportct  iam  ut  I  r  intcndas  diapente ,  tunc  inucnies  D  ha* 
berenumcrum  hunc  64  ,ut  uidcs  hic, 


G  4S 

F  J4 

D  *4 

C  ix 

Bfa  8i 
r  96 


Tonus* 

Scmiditonus, 

Tonus. 

Tonus. 

Semiditonu* 


Anumero 


Arithmeticab  Liber   r.  yx 

A  numero  inoento,  remittc  diateiTaron  ( remittendo  enirn 
dtapente  nihil  ageres&c.)  tunc  inuenies  numerum  claois  ilr 
Mus  A,qui  cft  z?6.  ut  uides  in  iequenti  difpofitione. 

G  >Tom». 

Scmiditonus. 


F  i6z 
D      i9x  <^ 


C  n6 
Bfa  243 


Tonus# 
^>  Tonus. 

Semitoniumminus 


A  ts6 

r      z88  ^>Tonus. 

A  nume.ro  inuento,  (eu  l  claue  A,  intende  diapente  C  nihil 
enim  faccrcs  intendendo  diateflTaron,  quia  incideres  in  clauem 
.  D,quae  prius eft  inucnta)tunc  inuenies  nuroerum clauis  E,qui 
efty » 2.  uthabetfequensdifpofitio. 

G     «*  \Tonu». 

F  486 

J>  Scmitoniummimis. 

E  ri».<\ 

^>  Tonur. 

^>  Tonos. 
C      648  <^ 

^>  Tonus. 
Bfa    yi9  <T 

Semitonium  minus. 
r      96+  >Tonus. 
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A  dauc  inuenta  ,id  cft  ab  E,  rcmitte  diateftaron ,  tunc  inue- 
nicsclatiem  t}mi ,  habentcm  numerumhunc  1048  :  atcp  tunc 
habcs  diapafon  cum  fingul  is  clauibus  &  tetrachordts,  comple 
tameg  progreflfionem  Muficam.quam  potes  protendere  in  4n~ 
finirum  produccndodiapafoncxdiapafon.  Et  fi t illa extenfio 
feuprogrcftiofoIummodopcrdupIationCjUt  cxfcala  pulchre 
uidcrc  potcris. 

G         $196   \  Tonus. 

j>  Semitoniumminuif 


D  1718 
C  1944 


Tonus, 
Tonus. 

<Scmitonium  minus, 
Semitonium  maiui. 
Scmitonium  minus» 
Tonus, 


Bfa  1187 
A  2304 


Tam  0  commutentur  claues  cap/tales  fcu  graues,  in  excellen 
res  feugeminantes,tunc  nihil  aliud  reftar,nifi  ut  dupla  t/s  fingu 
lis  numeris  illis,  racias  ex  eis diapafbn  acutarum  clauium :  QC 
deindecx  diapafon  acutarum  clauium,faciasdiapaion  grau/5 
clauium  ,{cu  ca  pitalium  literarum,  id  quod  fir  fola  duplatione, 
ut  dixi.Quibus  peraftis,poteris  delcregg  cVff  excellctcs,itcm 
Bfa,  tunc  ftabit  fcala  complcta  fic ,  in  minimis  fcu  in  proprijs 
fuisccrmmis. 
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Tonus. 
Tonus. 

Scmiconium  minus. 
Scmiconium  maius. 
Semiconium  minus. 

Tonus. 
Tonus. 

Scmiconium  minus« 
Tonus. 
Tonus. 

Scmiconfum  minus. 
Scmiconium  maius* 
Semiconium  minus. 
Tonus. 
Tonus. 

S  cmiconium  minus* 
Tonus. 
Tonus. 

Semitonium  minus 
Tonus. 
Tonus. 

•  iiuiuu »  uuvuium %.  lofra  ruc.cuncoporccc  Bro* 
tundum  feruari  ectam  m  grauibus,ca  nccciTicatc  qua  b  rocuas 
dum  in  acucioribus  ponicur,cV  bb  in  cxcellencibus.Sicenim  rc« 
fcindicur  pucamen  illud  quod  aures  offcndic ,  fcilicet  femiconiu 
maius  abfcindicur  dc  cricono.  Nacura  autcm  numerorum.cV  ra 
tio  fonorum.fempcr  diapafon  gignic  ex  diapafon,uc  diclG  eft, 
P"De  probanda  progrcdione  illa  Mufica,quam 
uides  clauibusappofitam. 
Si  uclis  fcirca n  conus  fic  intcr  cc  6t  dd ,  id  cft  inter  /  y  3  6  6V 
1 7  z8,cunc  rccipe  minimos  numeros  illius  propor  cionis,uideIi 
/cer  8  dC  9.Diuideergominorem  pcr  muiorem,  &  roaiorem  per 


cc. 

JJ 

dd. 

1718 

cc. 

'944 

2048 

feb. 

2187 

aa. 

2304 

?• 

25-92 

U 

29  16 

c. 

3072 

d. 

34T<> 

c. 

3888 

■ 

4096 

b. 

4374 

a. 

4608 

G. 
F. 

i-184 

j-832 

E. 

*'44 

D. 

6911 

777* 

8  192 

^216 

r. 
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maiorc  m:  cVfi  idem  numerua  ,pueniat,probata  restHrtur  i  r  3  tf 
persfacit  192.  cVtancu  facicctiam  1728  per  9.  Vel  multiplica 
minoremnumerum  tcafar,  permaiorem  numerum  proportto- 
nis :  cV  maiorem  icalar,per  minorcm  propor  cionis. 

Quemadmodum  uero  tonus  per  8  cV  9  probatur :  fic  femi* 
tonium  matus  per  1048  cV  2 1 87  probacur.Et  femicontum  mit 
nus  per  143  &  25-6.  Ec  femiditonus  per  27  cV  3  2 ♦  Et  ditonus 
per  64  cV  8 1 .  Diaceflaron  per  3  &  4  probarur.  Triconos  per 
r  1 2&  729.Semidiapece  per  729  cV  10  24.Dtapenceper  2  cV  3« 
Scmiconus  cum  diapence  per  s  1  cV  1 28.Tonuscumdiapente 
per  1 6  cV  17.  Semidiconus  cum  diapence  per  9  cV  1 6,  Ditonus 
cum  diapente  per  1 28  cV  24  3  .Semidiapafon  per  2 1 87  cV 4096« 
Diapafonper  1  cV  2probacur« 

Vide auccm  ut  intra  Diapafon,  cuius  termmi  funt  bb.cV  b# 
ipfius  diapafon  incerualla  opcimo  ordine  difpofica  inucnianf , 
ficuc  hacc  fequcns  figura  indicat. 


Diapafon. 
Dtconus  cu  diapece.  | 
Tonuscudiapecel 
Diapente,     1    I   I  1 
Tritonus.  | 
Dicon^. 
Ton* 


T       ll*7  [  Semidiapafon. 


M  I  I 


i  1  1  1  n 


-aa.2304- 
-g.  15-92 
-f.  2916- 

-e.  307*- 
-d.  345-6- 
3888- 


I 


|Scmidico.ctTdfape, 
|Semico.cudiap, 
1  Semidiapgce. 


loiaceiTaro 


I    |  _  |    |    \  \Semidito* 


M    I    I  I 


-C. 

b.  4  3  74 ^x^Semi contil  ma i># 


Semi. 


Sic  intellige.  De  bb  ad  b  eft  diapafon  ,de  bb  ad  fc}  cft  fcmidiapa 
knjdeaaadbeftdftonuscumdiapcnce^deaaad  q  eftfemidi* 
«tonus  cum  diapcnte.Iit  ficdcalijs. 
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V  De  progreflionc  quac  flt  iuxta  fcalam  Muficac  ffcfracv 

PRogreifio  quac  flt  luxca  fcalam  Muficac  fl(frar,cadcmpror» 
fus  habct  q  fupcrior  illa  Muficac uerac  fcala :  fal/cct  ,ScaIa 
Muficac  uerac,progreditur  iuxta  progrciTioncm  tetrachordaru 
i ri  cla uichordio,ubi fcmpcr  duos  intcgros  tonos  fcquitur  femi 
tonium  minus,  cV  nc  triconus  obftct,  inucnitur  tonus  fuo  loco 
diuifus  in  femitontum  minus  bi  fcmitonium  maius,ut  fatis  cft 
figniflcatum,atci?  illa  eft  progreflio  Mufica  proprie. 

Haber igitur^pgreflio Mufica.iuxta  fcalam  fivftam,cafdcrn 
proportionesomnino,fed  ita  ut  fubiaccant  ultcriori  diuiiioni: 
itacpuidelicet  utnuIIustonusrcmanear,qui  nondiuidatur  in 
fcmitonium  minus  &  femitonium  m  aius  ,ficu  t  uidcs  faclum  in 
fcqucnti  bac  diapafon  d  luifion  e. 


PoterMam  ex  hiscxcellentibus  feu  gcminanrisclautbus» 
feu  dauium  numeris ,  totam  Scalam  facilc  complcrcuidelicct 
fingulos  numeros  duplando,ut  fuperius  indicacum  eft. 
Hacc  autcm  diuifio  huius  diapafon  fadta  cft  ut  fuperior,uideIi- 
cet  per  diapente  ftdiatcflaron.  Et  cx  illa  fuperiorieft  facfra.fci 
licet  i numcro  imp ari.qucm  uidcs  pofitum  cum  Bfa,  facfta  cft 
intenfio  ipQus  diateflaron,8cc.  Et  flc  dcinccps  femper  flta 


gg.  i6r388 

•77147 


ff.  ie^i4 
ce.  19660$ 


aopprx 
dd.     21 1184 
1)6196 


ce.j  243831 

tjtj,  2*2144 

bb.  279936 

aa.  2949 1 2 


31491S 
g*       3* '77* 
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tuabimpari  incipias  :ubicp  autem  habebis  unum  /mparerti 
folum.  Itcm  hoc  femper  fu  deinceps,  ut  diateftaron  inrendatur 
6C  nunquam  rcmittatur :  diapenteuero  remittatur,6Y  nunqua 
mtendatur.His  igitur  regulis  ufus,non  potcris  crrarc. 

Vides  hicetiam  quarationeMuuci  fa  canant>fubclauibus, 
quarum  dicliones  fa  non  concinenc.  Item  qua  rarione  m i  non 
admittatur  in  ftngulis  clauibus,queadmodum  fa  admitttt  cVc. 

Itcm  uides  qua  ratione  MuOca  fTda.dicatur  fufta.  Necp  era 
ita  intelligt  debct,  quafi  opponatur  Muficar  uerar ,  tanq)  fidio 
rci,qux  non  cxtet :  fed  quod  fida  Mufica.ultra  fcalam  commu 
nem,aliam  requiratdiuiffonem  diapafon,  atq;  aliam  fcalac  diG» 
pofitionem.ltaqp  (i  fyllabas  feuuoces  clauium  rcfpicias,  tTdio 
eiTe  uidctur :  at  u  rationem  numcrorum  fpcclcs,rcs  cft  &  ars, 
qtiae  Muficis  regulis  nequaquam  aducrfatur  ,tanquam  cflct 
n<?rio  rci  non  exiftentis. 

Vidcsetiamex  ratfone  numcrorum,  tonum  non  eflc  tono 
durioremauc  molItorem>necgullum  aliud  interuallum  alrj  in* 
ceruaUo : quod  numerorumracio  iudicaf  fibi  cfTe3?quaIc,nifi 
for  tc  durincm  uel  mollitiem  iudices  penes  actenuacione  uocis. 
Ratio  ucroharc  numerorum,  grauc  cV  acurum  iudicat .  Sicut 
autemalia  ratione  numerorum,iudicamus  interuoces  Iongas 
8i  breues :  ita  alia  ratione  numerorum  iudicamus  inter  uocem 
grandem&attenuatam.&nihilhorumeftquod  non  habcac 
rat/onem  fuam  ex  numeris.  Satisautemconftat  graciliores 
chordas  cy  tharar,nedum  acutiores  groflionbus  reddcre  fonos, 
led  eriam  magis  tenues.  Huiusautem  digreiTionis  occafionen* 
prarftirit  milu  Muficorum  diuifio  illa.qua  fex  uoces  Muficale* 
diutdun  t  in  tres  dia  teflaron,  hoc  modo. 


fa  rq  dur. 

iol  imur. 

£a  bmol. 

mi  fc;dur. 

tc  natur. 

ut  b  moK 
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Vocantautemfemiconrj  mmoris  uoccm  acutiorem,rnol!c;m: 
grauiorem  ucro  uoccm  dus,  uocant  duram.  Et  quia  nulla  cla- 
uis  didio,quac  la  habet,adrniccic  ooccm  fa  aut  uc,  cum  came  ad 
mittat  uocem  mt.lcemnulla  dic^ioquae  uocem  ut  habct,admit 
tit  uocem  mi  aut  la^cum  came  admictat  fa.Hac  racibne  cenfue 
runtla  efleuocem  durarn,eo  quod  uidcacur  quandam  cognaN 
onem  habcrc  cum  uocc  mitquemadmodum  uox  ut  uidecur  efle 
cognata  uoci  fa.SicioI  6V  re»nacurafes  uoccsuocanc;  har  cnim 
necp  qduralium  necp  bmollium  amicitiam  uicant,  quanqua  fol 
magis  inclinec  fe  ad  bmolIcs.Licec  cnimnunquam  commifcea 
tur  uoci  mi,commifcecur  tamcn  uoci  la  ;  fic  re  nunquam  com- 
mi  fcetur  uoci  fa,at  uoci  u  c  comifcetur .  V  tdes  cerce  uc  hacc  fpccu 
latio  Muflcorum  non  ucrfecur  circa  rationes  numetorum,  fed 
circa  fylfabas  diclionum  ipfius  fcaIar,6Vc. 

Alia  progrcllio.  ideft,alia  diuifio  diapafon  in 
commaca  &femitonia  minora. 

Comma. 

Semiconium  minus. 
Semiconium  minus. 
Semiconium  minus* 
Comma» 

Semiconium  minus. 
Semicon/am  mtnus, 
Comma, 

Semiconium  minus, 
Semiconium  minus. 
Semitonium  minus, 
Comma, 

Semiconium  minrrs. 
Semicon/um  minus, 
Comma. 

Semiconium  nlinus, 
Semiconium  minus,  ... 


42467328 

4304672/ 

ff. 

45-340632 

47775*744 

ce. 

J03J1648 

5-1018336 

dd. 

5*374771* 

5*6623  104 

5*7395*628 

60466 176 

CC 

6^700092 

67108864 

bb. 

680  24448 

71663616 

aa. 

75*49747* 

765-275-04 

8062 1 j6S 

84934656 
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Potes  ctiam  &  hanc  progrcffionem  commatum  cV  fcmito* 
nforum  minorum  extendcre.ufcp  ad  rur,pcr  duplationetn  fin# 
gulorum  numcrorum. 

Eft  auiem  Comroa  differcntia  qua  fcmitonium  mafus  fupe 
rat  fcmftonium  minus» 

Pofies  iam  etiam  faccrc  progreffionem  Reciforum  6Y  Com 
tnarum.Sunt  autem  triplicia  recifa:  quardam  funt  pr  ima3quar- 
dam  funt  fccunda,&!  qusedam  rertia.  Eft  aurem  recifum  primu 
dirTcrentia  femitonrj  minoris  fupra  comma,ut 

134117718. 
129  140  163. 

Et  recifum  fecundum  cft  dirTcrentia,qua  recifiim  primum  fupc 
ratcomma.ut  1*999+1*$  ?79691** 
1  8  S  *  99  79  666  )  1841. 
Recifura  tcrtfum,cft  differentia,qua  recifum  fecunduro  fuperat 

comma.ut  996  1  I7irr7<>8699787**4. 

9847r9o?lj8479Hl*88  I. 

Ex  hfs  patet,qudd  adhuc  alias  ,pgreiliones  Muficas  pofient 
ponijUidcIicct  commatum  QC  femitoniorum:  item  commatum 
&  reciforum  primorum  :  item  commatum  QC  reciforum  fccun* 
dorum :  item  commatum  cYreciforumtertiorum. 

Et  habent  hac  omnes  unum  6Y  eundem  modum  inuentionis, 
fcilicet  progrertio  commatom  &  femiconioru  recipitUT  i  pro- 
greflionc  femiconioru  minorum  dC  maforu,  cV  fumitur  princi* 
pium  1  numero  imparf,&  remittitur  diapcntc,ut  facile  uidcs. 
Diapenteaut  nunoj  intenditur.nifidumprogrelTfo  tonoruni 
&  femitonforu  inquiritur.i.dum  fcala  Muficac  ucrar  conftruif» 
Sic  diateifaron  nunqua"  rcmitcicur.nifi  dum  illa  tonorucV  femi 
toniorum  progrcflTio  inquiritur.Item  2  numcro  pari  nunquam 
fit  inchoatio,  nifi  in  illa  prima  progreilione  tonorum  &  lcmi* 
roniorum.Item  facile  uidebfs  ubfcp,quando  remittendum  fit  & 
quandointendendum,ut  nihil  fit  ulterius  quod  in  huiufmodi 
operationibuspofllc  dcfidcrari. 

Exercitium 
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TExacitium  pulcherr/mum  ex  fcala  Muficatt  cV  Algorithmo 
proporrionum  hac  fequcnri  wVftura  fignificatur. 


1 1 1 1 1 
1 1 1 1 1 


ii'  i  i 


aa.  2304—^ 


1 1 1 1* 
1 1 1 1 
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b.  4374 
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Volo  iam  finirc  tracftarioncm  numerorum  rationaliu  abfolu 
torum,hac  iucunda  inoenttone.propofit  kwiimi  talium>quibus 
quidarn  libros  fecerutiquoruexemplo  fi  ludereueliem,  mulro* 
libros  racihter  fcribere  poiTem.  Occafioncm  huius  mihi  dcdic 
collatio  terminoi*  progreffiorHs  Aftronomica»,et  terminorum 
«IhusGcomeiricar  exqua  prodijt.pgreflro  Aftronom/ca,ficut 
lupcr/us  olrendi.Nam  quanta  fac/litate ,  modus  operand/  per 
minuta  Aftronomica,fuperat  modu  opcrandi  per  Algorithmu 

comunem,tantafacihtatefupcratmodusopcrandi,quedabo 
modum  operadi  illum  qucm  fupcrius  dLdi.uidcIicct  cum  qui  fi  t 
pcr  Algorithmum  proporrfonum. 

Pro  reprarfcntatione  aut  huius  mei  Algorithm/,  fctto  mc  ro 
num  lic  ngnare,  1  uidelicct  unitatis  notula ;  quare  d/tonu  fic  fii? 
nabisi.  cVtritonutriiJunitatunotulisfici  i  i.Semitoniauero 
minuslic-:quareferoidito»9ficlignabif^&diateiTar5fic  '  • 
&d/aPemefic ^&diapafonfic  '  '1'  '.CommaauicmciS 
notulam  habcbit;  quare  femitonium  ma/us(quodconflaticmi 
tonio  minore  cV  commate;  fic  fignabitur  o. 

Quia  uero  Mufici  aiam  Ioquuncur  dc  proporrionibus  qu/, 
Hifchmirra^ 

lis  ahjs.Vob etia  illarum  repfentationc  fndicare,f.fchifmaCc]d 
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tiocant  commatis  dimidium)fic  figno  u :  diafchifma  uero  ficn, 
Eft  autem  diafchifma  femitonrj  mtnoris  dimidium ,  Quarc  di- 
midium  toni  fic  fignabitur"3 :  cft  enimdimidiatus  tonus,pro- 
portio  irrationaIis,coftans  ex  fchifmate  c\  fcmitonio  minore. 
Sic  dimidium  femitonij  maiorisitafignandumucnit  2  :  con- 
(tat  enim  dimidium  femitontj  maioris  ex  fchifmatc  cV  diafchiT* 
mate.Et  dimidium  unius  diapafonficerit  fignandum  ~  ,con 
ftiruitur  enim  cx  diatcfiaronc\  tono  dimidiato. 
&C  fic  dc  alrjs, 

FDc  Additione. 

DEadditionc  proportionum ,  cxtant  Iordanf  6V  aliorum 
quocg  uirorum  doclorum  hominum,  propofitiones  plu# 
r  cs,uti  cft  haec  Iordani  propoficio. 

Compertum  eft  confonantiam  ipfius  diateflaron  continere 
qutnq;  diefes  &C  duo  commata. Vocatur  autem  dicfis  ,  fcmito* 
nium  minus. 

Quinq;  femitonta  minora  fic  difponuntUT. 
*$6.       i?6.        z?6.       z?6.  z?6. 
243.       243.       243.       243.  243, 
Duo  uero  commata  fic  difponuntur. 

5-24288.  5-24188. 
Et  iuxta,  Algorithmi  proport/ontr,regulam,qua;  de  additione 
datur,laboriofa  muIcipIicatione,hanc  tandem  diatcflaron  pro 
portionem  emcies,uidelicet 

3  '05-345-yp388245-48489(J25-^ 
23 19009  195-41 1841 13672192, 
Iamuidequantafacilitatequantocg  compendio  ex  qufnqj 
femiconrjs  minoribus  duobuseg  commattbus  fTat  diateffaron. 
Semitonia  enim  qufncp  cum  duobuscommatibus  fic  fignanda. 
fradidi  ^ :  duoautem  iemitonia  minora  cum  uno  eommate, 
faciunt u  0  unum  conu.Vnde facile  uides  ex  H  f?eri  ~,  &C uicc 
ucrfa&c.  00 

Afia 
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Alia  Iordani  propofitio. 
"Duplae  mteruallum ,  cx  duabus  maximis  proportionibus 
(uperparticularibus,comungitur,  Hoceft,  interuallum  ipfius 
diapafon,confta t  ex  intcruailo  fefquialtcro  &  fciquitertio :  ut 
cxi_lcVLL?fTt,,^^ 

Iamuide,quimfadlc  (itponere  propofitfones  huiufmodi 
innumerabilcs :  ut, 

Diateilaron  conftat  ex  tonisduobus,  cV  (emitonio  minore, 

Ut  2_L. 

Diapente  conftat  ex  diateflTaron  dt  tono,fiue  ex  tribus  tonis 
cV  unoiemitonto  minore,ut  i_L', 

Diapafon  conftat  ex  tonis  quincp  cV  iemitonfjs  minoribus 
duobus,fiue  ex  femitonrjs  minoribus  duodccim  ,c  t  comma  t  ibus 
quincg. 

Scluima  addi  tu  ad  femidiapente,  facit  dimidium  unius  dia* 
pafon :  ut w  ad  LL  facit—, 
JEt  ficdealrjsinfTnit is.  w 

FDe  Subrart/one, 

Extant  etiam  ^pofitiones  lordani  de  fubtra<ftione,ut  eft  illa: 
Sefquirertium  interuallum,demptum  £  fefquialtero,relinquit 
(efquiocfrauuminteruallum.uti-i  ablL»  facit  u 

ltem  illa :  Subrraftione  facfta  conibnantiaeuniusdiapente, 
2  confonantia  unius  diapafon ,  relinquitur  confonantia  ipfius 
diatcflTaron:  ut  LLLab '  11} 1  facitJLI, 

Eft&hictadlclordanu-imitari,ato^ita  proponere,Scfqui# 
ortauum  interuallum,fubtra<ftum  ab  inreruallo  fcfquitertio, 
rcl/nquitlcmiditoniiiHcruallum:  ut  i  abi-ifacit1. 

Itcm  fic.Tonus  fubtractus  i  femiditono,relinquit  fcmitoniu 
minus :  ut  i  ab  -  facit  — • 

Item  fic:  Semitonium  minus  fifubtrahatiir  itono,relinquit 
femitonium  maius:  ut  — ab  %  facit  o . 

Item  (ic:Semitoniu  minus  fubtradum  i  fcmitonio  maibre, 
re/mqu/t  comma:  ut — abu  rclinquit  o» 


•  / 
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Icem  fic:Dlmidtum  coni  unius/ubtraelum  i  dim(d/o  un(ut 
diapafon,relinquit  diatcharon;  uc  -  ab!=  facit  J_l. 

In  hisomnibus  confcnt/unt  fcalac  Muficales.AIgorithmo 
proportionum,atquc  huic  meo  Algorithmo,  iucando  ccrteSt 
admirando  confcnfu. 

IcemiTercia  pars  coni/ubcrada  i  fumaduaru  ccrciaR  uniut 
fcmlconq  minoris,cV  unius  diafchifmat(s,accp  tertia  parcedia* 
fchifmacis  ,&  unius  (chifmacis  cum  parce  tcrcia  unius  fchifma- 
tis.relinqu/c  coni  parcem  rettiam.  £l  fic  dc  alrjs  infinitis  pul- 
chriscgexempl/s. 

TDe  Mulc/pl/cat/oncpropofic/oncs. 

Prima.  Semidiconus  cum  fchifmate  QC  diafchifmaf  c,multi# 
plicata  per  4,fadunt  bisdiapencc.  , 

Mulciplicanda  fic  fignant  z*  • 
Mulciplica  quodlibcc  horum  feorfum  per  4 ,  tunc  fiunt  1 1 1 1  & 
§5  8i"ri~*~*  &  vwv^fcilicec quatuor  (emiconia  minora  cum  qua- 
tuor  fchifmacibus,faciuc  duos  tonos,qui  fumpti cum  quatuor 
tonis,cV  quatuor  dtafchifmatibus.i.duobus  femiconrjs  minori 
bus.faciunt  bisdiapente,ut  habet  propofitio. 

Secunda.  Scmitonium  minus  cum  fchifmatc ,  mulciplicata 
per  6,fa  ciunc  tritonum. 

Multiplicanda  fic  fignantur  «. 

Tertia.  Semidiapente  cum  (chifmate,mulctplicata  pcr  4,  fa* 
ciunc bisdiapafon.  f 
Mulciplicanda  ficfignantur  ~\ 

Et  fic  de  ah js. 

rDeD/uifione. 
I .  Si dfu/dacurbisdiapenceper^jCunc  prouenfc  fcmidico- 
nuscumfchifmate  cVdiafchifmace:  atcpi<aprobacur,ppo(icio 
Jllapritna,qu:epaulo  fuperiusdaca  efc  de  muciplicationc. 

DiuidendaOc  fignantur  *  'JLL1 
Toni  6  fcorfum  Jiuifipa^faciunt]!  £  con.hoccil  J  •  De/ndc 

atemu 
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%  femi.min.diuifa  pcr  4  .faciunt 4  femi.min.  hoccft  -1. 

X .  Si  criconus  diuidacur  per  6,tunc  producicur  fcmironfum 
cninus  cum  fchifmatc.  hoc  clt  i  ton.facit  j. 

;  i  Si  bisdiapafon  diuidatur  pcr  4 ,  tunc  proucnit  femidia* 
pcnte cum  fchiTrnate.Primo,decem  coni  pcr  4  diuifi,  raciut  ifc 
ton.  hocefr  '„-.  Dcmdc rcliquum.i.4  fcmi.min.diuifa  pcr  4,fa* 
ciunt-,hoceitfcmironiumminus.  Summa  omniumiaat  iA 
£(  ficde  alrjs  fimilibus. 

r  Mulciplicacio  pcr  mtnutias. 

Si  fcrofdiapentc  mulciplicacur  per    cunc  produc/cur  fcmidl 
tonui  cum  fcmi.minore,fchifmate  Qc  diafchifmacc,  hoc  eft  =• 
Multipltcanda  fic  fignantur  LL. 
Primo.  1  ton.multiplica  pcr  numcracorem  minutiar.i.pcr  }• 
facic  6  ron.qui  diuifi  pex  dcnominacorem,  id  e  ft  per  4,  faciunt 
1 2  ron.  hoceft 

Sccundo.  i  femiton.mino.  mulriplica  pcmumeratorcm,cV 
produclu  diuidc  pcr  dcnominatore,facit  1  £  femi.mi.  hoc  cft  ^». 
Pioba  mulriplicatione  producfti,per  *. 

Prfmo,  mulriplicario  produ(fti(  hoc  eft  .^Oper^.facir^  to. 
&  3  femi.mm.cx  4diafchifmata,c\quatuor w  fchifmata  :  Harc 
rmniafimul  addita, faciunt  6  tonos  c\  6  femitonia  minora. 
Harc  igitur  diuifa  per  3  ,faciunt  2  conos  &  2  femitonia  minora, 
hoc  cft  =  fcu  femidiapcnce. 

Exhispatetduastertiasunius  femftonij  minorts,cumuno 
diafchifmatc,at4j  una  partc  ttrria  unius  diafchifmatis,  &  uno 
fchifmate,  atcp  tertia  partc  unius  fchifmaris ,  conftitucrcduai 
partes  tertias  unius  toni .  Paict  flc :  4  toni  diuifi  per  3 ,  item  8 
/cm/conia  min.  diuifa  per  j ,  item  4  diafchifma ta  diuiia  per  3, 
item^fchifmata  diuifa  per  3 ,  faciunc  (uc  paulo  fupcrius  pro* 
baui  )  ===.  Si  aurcm  i  quocentibus  iftis  fubtrahas  ij  ron.cum 
duobus  femi.  mi.relinquuncur  jfemir.min.cY  f  diafchifmatis, 

j fchifmatts.Iii  liarc oia sequantqr  2  tcrtrjsunius  coni.Patcr. 

U  rj 
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Sienim*  toni  addancur  ad  iTtoni,tunc  integrantur  i  tonf, 
qui  cum  duobus  femiconrjs  minoribusfaciantfemidiapente. 
Vel  ita  probabis  calculando.Recipe  numeratoresquoticnrum 
pio  in  tegris  ,iaxta  uniufcuiufcp  minutia?  dcnomina  tionem  uul 
garem :  fcilicet recipe  z  femitonia  minora,cV  4  diafchifmata, 
cum  4  fchifmatibus.Harc  Omul  addita  faciunt  1  tonos, cV  illos 
iam  diuide  per  3.  hoc  eft,per  denominatore  quotientum  com« 
munem.  Atqj  itaproueniunt^  toni,exquotitfubuspratdidis 
adfcadditis. 

TDiuifio  per  minutia  sk 

Proportio  diapafon  cum  diapente  diutia  pcr  1 7 ,  facit  diapa 
fon  minus  una  o&aua  parte  fcmitonrj  minoris. 

Hicdiuidendi  funt  8  tonicV  3  femi.min.per  7.  feu(qcP  idem 
eft)  8  toni  cV  3  femi.min.multiplicanda  funtper  £.  facitopera 
tio  hsec  5-  tonos  cV  —femi.min.  Vides  hic  fatis  ut  defit  -5  femir. 
min.l  perfecfhone  unius  diapafbn  *  Iftis  igicur  modis,propor* 
tfones,irracionalium  terminorum,irrationalesc$,per  rationa 
les  numeros  pulchra  racione  (uppucancur. 

TDe  quaeftione,an  conus  pofttc  dirrrfdiar/. 

ILli  qui  concendunt,  tonum,  cV  fimilium  modorum  propor* 
tiones  (uidelicet  diateftaron,diapente,  diapafon,  cVc.)  non 
pofle  dimidiari,durti  authoricace  IordanicV  aliorum  quorun- 
dam  hominum  erudicorum,confiderenceofdem  uiros  quorum 
authoritate  nitunt,  no  fruftra  ponere  fchifma  atc$  diafchifma* 
Qui  aut  ponit  fchifma,hoc  eft,commatis  dimidium,  ille  certe, 
eo  ipfo  farto,ponit  etiam  tonidimidium,cum  fchifma  fumptu 
cum  (emitonio  minore  uere  fit  toni  dimidium.Pa  tet.Nam  duo 
fchifmata  raciuntunum  comma :  comma  uero  fumptum  cum 
duobusiemitonfjsminoribuSjComplct  tonum  integrum.Vt  * 
6Cz raciunt  i,hoceft,tonum. 
Sic  autem  ponitur  dimidiatio  comatis  cV  pofitio  fchifmatu* 

II  1441  >Schimu* 
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E  t  toni  dimidia  tio  pnrafe  ponitur  fic: 

S  ^Semi  tonium  minus  cum  fch  ifmatc  a 

p  — -Sem  i  tonium  mtnus  aim  fchifmate  « 
Probabis  autem  dim/d/ationem  hanc  cile  pnecifam,per  dupla 
tionem  partium :  cum  necefle  fic  utranqj  partium,  duplatione 
fui,rcddcre  tonum  pratcifc. 

$  6*4.  8 

Sicproportio  duplata,  facit  yi   (eu  0* 

Itcmproportio    ^7*   duplata,fac/t   g*   feu  ** 

Sic  et/am  qui  toni  pon/t  dimidium,necelTario  adm/ttit  dia» 
pafondimidiationem,cumdiapafon  conflct  ex  duobus  fcmi- 
tonrjs  minortbus  8t  quincp  tonis,ut  l~  \S/c  autem  ponitur 
dimidiatio  /pfiusdiapafon» 

1    ^Semidiapente  cum  fchifmate.  4== 

x   ^Semidapente  cum  fchifmate,  =L 

Deinde  qui  pon/t  diafchifma  ( hoc  cft.fcmitonrj  minor/s  di- 
midium)isccrtcconuincitur  admittere  dimid/at/onem  ipfius 
diatelTaron.S/cautemfumitur  dimidiatio  femitonrj  minoris, 
polltis  diafchifma  tibus. 

1  4  )  Diafchifma.-, 

*  r  6  — ^  D/afch/fma.  n 
EtdiatelTaron  dimidiat/o  ponitur  fic : 

3      ~^Tonus  cum  diafchifmate. 

4  Tonuscumdia/chifmate. 

Sic  fim/I/ter  fequ/tur  d/m/diat/o  ipfius  diapente,pof?tionem 
fchtfmat/s  cVd/afchifmatis.  1  tcm  dimidiatio  femitonij  maioris 
candcm  pofitionem  ieqa/tur» 

u  itj 
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Sic  autem  ponitur  di  midiatfo  fcmitonrj  maior/s: 
*  o  *  $  -^Schifmacumdiaichifmate.? 

x  i  8  7  --^Schifmaaimdiafchifniatc.^ 
Et  diapcntc  dimidiatio  ponitur  fic: 

x  — ^Scraiditonus  cum  fchifma  tc  cV  dia  fchifma  te  i,, 

3    -r-^Semid/tonus  cum  fchifmatc  cVdiafchifmatc^, 
Singula  harc  probantur  additionc  partium  ad  fe,  feu  ( quod 
fdcm  eft)  duplationcpartis  alterius. 

Sunt  autemdimidiatiocs  iilaecertiores,quim  ut  ahqu/seas 
pofltt  negarc.Nec  Iordanus,  aut  Stapulenfis,uel  ullus  hominu 
dodorum,aIiquid  aliud  circa  hanc  quxftionem  negauit,quim 
cjuod  tonus  in  duo  arqualia  diuidi  poiTtt^ccrtoet  conftituto(ut 
ipfi Ioquuntur)numero,hoc  eft  numcro  rationali.  Non  autcm 
negant  tonum  potTe  diuidt  pcr  numeru  incerrum,  cV  qui  nulla 
unitatumaggregat/onefitconftiturus.ideftjpcr  numcruirra* 
tionalcm.Er  quia  quaclibet  pars  dimidiationum  pra?di<ftarum 
conftatex  tcrmino  ccrro  feu  rationaIi,cV  cx  tcrmino  inccrtocV 
incognito,feuirrationaIi:  idco  partesetiamillar  fingular/unt 
proportioncs  incerta»  cVincognita?  (euirrationales.Sedde  nu* 
mcris  irrationahbus  cV  proportionibusirrationalibusfuo  Ioco 
plura  d  ocebo,ut  dc  Muficis  rcbus  harcdida  fufficiant, 

Dc  numcr/s  uulgaritcr  dcnominatis,  &  dc 
praxi  Itahca.  Cap.  mi 

v  m  e  r  i  uulgaritcr  denom/natijlint  numcr/con 
tradt  ad  rcs  naturales  uel  artinciafc.%  rccipienres 
fuas  denominationes  &  rcbus  fua?  rontraclionts, 
quar  quide  dcnominationes  nulla  Icgc  proportio 
naIifibiiriuicecoharret;uti8  fl.3  lijjna.^tonicVc 
Vltima  autem  particula  defcriptionis  huius,  pcdta  efr  proptcr 

numexoi 
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numeros  CoiTtcos,6t"  m/nara  Phyfical/a.Horum  em  dcnom/* 
nationescerralege  proportionali  fibrjnurcem  iuntcolligaty: 
idco  /nter  numeros  uulgarirer  denominatos  non  rccenientur 
numeri  CoiTici  &  minuta  Phyficalia. 

FDe  Additione  Sc  Subtrart/onc  namerorum 
uulgar/ter  dcnominatorum. 

QVemadmodum  m/nuriar  abfolutar  i  dcnom/nat/onibus 
uulganbus.non  addantur  ad  ie,nec  fubtrahutur  ad  /nui- 
cemjnifiarqualeshabeant  denominatores.ita  numeri  uulgaric* 
denominati,non  adduntur  ad  fe,nccp  fubtrahunrur  ab  /nuicc 
nifipriusfuerint  rcdudiad  eandemdcnoiationcm.  Siautem 

numerihabeateafdcdenominationes.tuncCadfimilitudincad. 
dit/onum  minutiaiuabfolutarG)colligunt  numei  i  in  unius  nu 
mcr/  fumma,&  illifummae  adrj.itur  dcnoiario  comunis,ficuti 
noiumeft  omnibus  hominibus;ut  loarbores  cVitfaiborcs, 
facunt  16  arbores. 

De  redutf/one  denommat/onum. 
Si  numer/  uulgariter  denominati  habeant  dcnolat/ones  redu 
cibilestut  900  grofli  March.&  400  grof.Saxonic/  (quorudam 
aut  numerorudenommat/ones  funt  irreducibiles,ut  10  gTana 
tritici,  Qi  1 6  equi  aut  afini )  recipe  de  quolibet  numero  unitare 
cumdcnominationefuinumer/Cut  1  grof.  Mar.cV  1  gr.Sax.) 
&  uide  quar  fit  proporrio  ualoris  /nter  utruncp  (  ut  quia  1  grof. 
March.uaIet8denariolis,cVi  gr.Sax.ualet  1 1 8>  crufdcm  ua!o* 
r/s,/deoeft  inter  utruncp  groflum  proporrio  .'efquialrcra)  pro* 
port/oncmc#inuenta,ftanrem/cp  in  minimis  fuis  rerm/nis,atcp 
in  forma  minutia:  abfolutar  rcdatfanv  iuxta  cxigent  iam  deno* 
m/nation/s  reduccndar(ut  fireducendi  fint  Mardi/onic/,fic  fta 
bit  minutia  |-,fi  ucro  Saxonici  ad  Marchionicos  finr  rcducendi 
fic  ftabit  j)  multiplica  in  numeru  reducedum,  tunc  producitur 
numerusredudusrut^oogro.March.  multiplicati  in  ffiunt 
600  grof.  Saxon.  arquat/  9oo  groflis  Marchionicis .  Sic  400 
Saxon.muItipIicatiini.fluntCfubualorcpriori)  600  March. 
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Jraqj  fi  addere  uelis  900  grof.  March«ad4oo  grof*  Saxcfflfcos, 
reducto  prius  alcero  numerorumaddc,uidclicct  addcndierunt 
uel  600  Saxon.ad  400  Saxon.  uel?oo  March.ad 600  March. 
fcilicct  900  March.ad  400  Saxon.faciunt,ueI  1000  Saxon.uel 
15-00  March#SiC4oo  Sax.fubtradii  1  j-ooMarch.relinquunt 
uel  900  March.uel  600  Saxon. 

In  fimilibus  fimiliter operabcris.Vt  3 1  flor.Rhencnfes,  ad 
4100  grof.  Saxon.additi,  faciuntuel  23  2  flor.ucl  4871  grof. 
Proportio  enim  inuenta,&  ad  minutiam  redada,  fic  ftabit  —, , 
ucl  fic  rf :  facit  enim  1  flo. 2 1  grof.  Itacp  proportio  intcr  1  fl.SC 
1  gr.  eil  proportio  numeri  2 1  ad  unicatcm. 

PDc  Multiplicatione  numerorum  uulgaricer 
denominatorum. 

NVmcrus  uulgariter  denominatus,no  poteft  muTtipficarf 
pcr  alium  numerum  uulgaricer  denominacum ,  nifi  alter 
eornm  fuam  dcnoIationemdcponat,cV  fTat  abftractus.  Abftra 
dus  autem  numerus,qucmlibet  dcnominatum  numerum  mul 
tiplicarc  potcft  :  ut  f  2  flor.per  10  multiplicat/,faciunc  1 20  flo« 
Ec  fic  fcmper  recipic  fumma  produda,denominationcm,muI« 
tiplicati  uel  multipIicantis.Sed  1 2  flo.  per  1  o  fl.non  mulcipli* 
ca  ncur,nec  per  1  o  grof.&c.  quia  multiplicacio  requiricuc  cocu 
in cocum  muf riplicctur,  ita  uidelicet  utnon (blum  numerus  in 
numcrum,  fcd  ctiam  dcnominatio  in  dcnominationem  mulci* 
plicccur,uc  pacec  in  numcris  Cofiicisec  minucrjs  quibufcunq:. 
Denominaciones  aucem  uulgarcs  non  fibi  i nuicem  coharrent 
fub  proporcionalicacis  alicuius  Iege,ficuc  cofticar  dcnominatio 
ncs  1  idco  incer  fe  non  polTunt  multiplicari,ficut  cofllcar  dcno* 
minationes  inter  fe  multiplicatur.  Quid  ucro  fiat  perrcgulani 
De  Tri,fao  loco  dicam  paulo  inferitis. 

V  Dc  diuifione  numerorum  uulgariter 
denom/natorum. 

Llcet  numerus  uulgariter  denominacus  non  pofltt  multiplf 
care alium  numerutn  uulgaricex  denominatu  (  fiuc  ambo 
1  habeant 
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habeant  diuerfas  denominar/ones,fiuc  habea  nt  candcm)  alter 
tamcn  per  alterum  diuidi  porcft.modo  ambo  eandem  habeant 
dcnominationem.  Quando  autem  diuerfas  habent  denomina 
f <ones,func,ante  diuitfonem,dcbet  ficri  rcdudio :  ut  fint  d/ui# 
dendi462gro.Saxon.per4  flor.Rhencnfes.Rcduccndi  funr, 
uel 4  flo.ur  fiant «4 gro.  ucl  461  gr.reducedi funt  ut  fiant  2 z  fl, 
Siuc  autem 46 1  gro .  diuidantur  per  84  grof.  flue  2 1  flor.diui- 
dantur  per  4  flor.  producitur  quoticns  ille  sk  *  fcilicet  numerua 
abiblurus  feu  abftracfhis  producitur .  Quando  enim  numerua 
denominatus  uulgariter,diuiditur  pcr  numerum  uulgariter  de 
rtommatum,  tunealtera  denominatio  altcram  tollit,  tanquam 
arquaMs  sequakm :  cV  flc  necefle  eft,u  t  quotiens  quocp  ^puentat 
Gncdenomfnatione  llla .  Quando  autem  numerus  uulgaricer 
denominatus,diuiditur  pcr  numerum  abftra<3um,runc  neceflc 
eft  ut  quotiens  feruet  denomtnationem  numeri  diuifi :  quando 
cnim  numerufl  uulgariter  denominatus  diuiditurpcr  numeru 
abftracftum.tunc  numcrus  diuidcndus  diuiditur  in  tot  particu* 
las  inter  fc  aequalcs,  quot  di  uifor  habuerit  unitates.Et  nc  quar* 
r  i  tur  ,quan  ta  flt  quar  libet  pars  rei  flc  diuitar.  Vnde  necefle  cit,ut 
quarlibet  pars  feruet  denoiationem  rei  fuz  integrar.  At  quado 
numerum  uulgariter  denominatum,dfuidic  alius  numcrus  uul 
garitcrdcnominatus,tuncquarrkur,quotiens  numerus  illc  di# 
uidens  habeatur  in  diuidendof  unde  ad  quarftione  illam  cadit 
refponflo  aduerbialis:  ut  9  gro.inuenio  contineri  fub  3  6  groC 
quatcr,quamre{pon(ione  exprimoper  numerum  quoticntis* 
Habcs  igirur  iam  aliam  rationcm,  quare  hoc  cafu  producatur 
quoticns  abfcpdenominacione  numeri  diufdedi.  Adde  tcrtiam 
ra  nonem.Cum  multiplicatio  probet  diuiflonem^neccfle  eft  ot 
aut  d/uifor  ( quado  diuiditur  numerus  uulgarit  denominatus) 
aut  quot iens/it  numcrus  abftradus,  ut  pofllt  fleri  mul tiplica c 
tio quotientis  in  dioiforem.  Quando crgo diuifor denominat 
uulgari^tunc  quoties  neceflario  erit  abfolutus  feu  abftrados, 
Hoc  loco  u  i  dc,u  t  ornnia  quac  dida  funt  dc  denominatis  nume 
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risjiabcant  ctiam  locum  in  minutrjs  abfolutis  fcu  abftradtii 
proptcr  denominatores  earum :  fcd  fufficiat  harc  monuifle. 
Numerus  dcnolatus  uulgarit  nuncp  diuidit  numeru  abftra  du. 
rDe  Minutijs  uulgaritcrdenominatis. 

Mlnutia  uulgariterdcnominata,oriturcx  diuifionc  nu# 
mcri  uulgariter  dcnominati  ,per  numcrum  abftradum, 
ipfumcg  diuidendum  nonnumcrantcm.Vtdum  diaido  iy  ft 
per  8,quia  t  non  numerat  i  r,idea  ex  diuifione  llla  oritur  mi* 
nutia:  &  quia  diuifor  abfolutus  diuidit  denominarum,nece(Te 
eft  minutiam  proucntcntem  efledenominatam,fciIicetex  diui 
(tone  1 5-  f\  pcr  8,nafcitur  1 1  flor.Ex  caufa  igitur  iam  di<fta  fTr, 
ut  denominator  minutiaeuulgariter  denominatac  fempcr  habe 
atur  pro  numero  abftracto,atcp  ita  denominatio  uulgaris  pcr 
tineat  ad  numeratoremfblummodo. 

r  Dc  Algorithmo  minutiarum  uulgaritcr 
denominatarum, 

ALgorithmus  minutiarum  uulgariter  denominataru  con* 
ftat  ex  regulis  Algoritbmi  minutiarum  abftra(ftarum,& 
Algorithmi  integrorum  uulgariter  denominatorum :  ut  nihil 
noui  ueniat  hoc  loco  docendum,fed  tantum  exemplis  quibuk 
dam  regulae  illae  ueniant  remcmoi  andae. 

TExempIum  additionis  primum. 
7  flor.  ad  |  flor.  facic  i  floren. 

Excmplum  additionis  fecundum. 
•j  March.ad  \  Saxon.gro  ♦  facit  i  f  Marchio.grof»  ucl  faci* 
i  ^Saxon.grok 

Primo  fiat  redudio  denominationu  uulgarium  anrequim 
fiat  redudio  denominatorum  minotiarum ,  quado  occurrerinc 
cxempla  requirentia  dupliccm  iJlam  reduAionem :  ut/n  ie* 
quenciexemplo,^  March.  ad  £  Saxon  ♦  facit  i  j|  March.grof. 
uel  facit » \-6  Saxon.  grof, 

Probatur ;  Reduc  i     Saxon.ad  March.  tunc  uidebis  fum- 
tnam  addirionis  fub  denominatione  Marchionica:  moneta?. 
.  Vcl 
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Vel  reduc  i  ff  March •.  tunc  uidebis-  fummam  addirionis,  fub 
denominatione  Saxonicx  monetar. 

Obfcrua  etiam,ut  reducftio  illa  dcnominationum  uulgariu, 
nita  tur  regula  de  Tr  i :  ut,  , , 

Mar.  Sax,         March,  Saxon, 

3  x  f         fac/t  £ 

Item: 

Saxo.  Mar*         Saxon,  March. 

z  3  I      ■  lacit  | 

FExemplum  lubtradtionis. 
^Mar.ab  i-r5Saxon.relinquunt|Sax.uel  i^  March.grof. 

Aliud. 

^Saxo.ab  i  ilMarch.relinquunt^March.uel^Sax.grof. 
Etficdeiimihbus. 

FExemplummultiplicationts, 
iT|  Saxon.grof.  per  i  h  facit  i  { J  Saxon.  grof. 
Exemplumaliud. 
-  • ,  •    i  rl  Marchion.  per  f .  facit  i  j|  March.grof. 
PExcmplum  diaifionis  primum. 
y  f  tlor.  per  *  gro.  faciunt  p. 
Reduco  primo  rf       ~S-gr.atcp.ita  diuido  -^f  grof  per  \ 
grof .  uel  diuido  rf  P*rrs 

Exemplum  dtuifionis  fecundum. 
i  rl  gtof.  per  f .  faciunt  i  ff  grof. 
F  Dc  ufu  numerorum  oulgariter  denominatorum 
fub  regula  De  Tri. 

DE  regula  DeTri  uidere  potcris  ea,qua?  fuperius  dixi  cap. 
fexto.  Hocautem  hic  uolodocere  (oIGmodo,quod  paulo 
fupcrius  promift,  uidehccr,ut  denominationes  numeroru  mul 
tiplica  ndorum  fc  non  impcdiant  fub  regula  de  Tri,repetamcp, 
ut  ex  tribus  numeris  denominatis  producatur  quartus. 

Primo  igit ur  ponatur  numerus  quatftibnis  i  partedextra, 
utGt  tn  ordine  tcrtius.  Eft  autem  numcrus  quatftionis  illc, 

x  rj 
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quflfnptonundationc  exempli.fequftur  buiufmodi  aliquod 
uocabuloro\quanti,quantum,quo^^ 

Sccondo  ponitur  nutncrus  diuidcns  I  parcc  finift  ra  ,ut  fit  in 
ordine  pnmus .  Efl  autcm  numcrusdiurfdcns  ille.  qui  candcm 
denominationcm  habucrit  cum  numcro  quatftionis :  ucl  fl 
candcm  non  habucrit  omnino,tamcn  takm  habcbit  quac  rcdu- 
catur  ad  eandem. 

Tcrtlo  ponitur  numcrus  rcliquus  in  medfo,uc  in  ordine  co 
rum  fit  fecundus. 

Incclligitur  aOt  numcrus  diuidens,diuidere  numerum  quar* 
ftionis :  &  cum  eadem  fic  denominatfo  uulgaris  in  ucroqr,  fit  ut 
denominatio  unius  tollat  denomina  t  ionem  altcrius,per  Ic  gem 
di iuifioni  tfitcp  pcr  hunc  modum,  ut  proucniac  quo  ticn  s  abirra 
dus,qui  candcm  poftir  mulciplicarc  terminum  fccundum,  Uul 
gariter  denominarum ,  atcp  ita  producere  termtnum  quartum, 
habenccm  denomina  tioncm  termini  fccundi» 

rExemplum» 

Septcm  librsc  crod  cmuntur  pro  40  r!orenfs,quantum  crgo 
croci  cmo  pro  duodedm  grottis.Sic  1  tat  exeplum  ad  rcgulam, 

tedudis  groflis  ad  florenos, 

3 .  ft-  •••  & 

40  7  |         freit  7*  fib. 

Vcl  fic  ftar  ,rcdudis  florenfs  ad  groflbs. 
grof.  15  grof. 

S40  7  n  fadc-TiUb* 

T  Aliud  excmplum. 
Septcm  lib.croci  DT040  florenis.quanu  cmuntur  1 1  Wbrsc 

Sic  ftatexemplum  hoc. 

*  * 
7  40  tf  fadttfiyflor. 

f^ExcmpIum  dc  minutrjs. 
Prorfif  flor.cmo  j 1  libras  croci.uuaruum  fac.uat libne  7* 

SU 


t. 
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Sic  ftat  exemplum  hoc  ad  rcgularru 

t  *  I 

?  fac'*4<>  flor. 
Quandoenim  minuria  fuerit  inucnra  ctrca  terminum  unum, 
cunc  omnia  intcgra  franguntur.  Vt  6  *  frangutur  in  lcptimas» 
(td  c  ft,tn  dcnomina  torcm  minuriac  flbi  adiundat)  fraclacp  in- 
tegra  illa ,  adduntur  minutiae  flbi  adiunclae :  atquc  ita  cx  6  2  * 
fiunt^2.  Reliqui  ucro  numcri  duocxcmpliiiifus  franguntur 
pcr  folam  unttatcm  (uppofltamutriq2,c6qu6d  nulla  illis  flt 
minutia  adiunda.  Sicoperarc 

Terminosminutiae  diuidcnris,fcuprima?,commuta  .id  cfr, 
cxnumcratorc  fac  denominatorem  ex  dcnominatorc  fac 
numcratorem.  Dcindc  multiplica  Gngulos  numerosfupcrne 
pofitos,inter  fe,  &fimtIttCTflngulosnumeros  infcrnc  poCtos 
in  tcr  fe  multtpjica ;  ut  in  fequcnti  dtfpofitionc  uides. 

*  &  f  tadt^flor, 
Iam  ex  minutia  fa  da,  fa  cito  mtegra  <  racit  40  flor* 

FExemplum  dc  tcrminiscx  intcgris  dtuerfls 
compofltis. 

Quanticmuntur7  librac  crod,fl  1 1  librac  emuntur  proc?» 
fforcn.ft  18  grof. 

Primo  flc  ftat  pars  cx  c  mplf. 

*  ff  I 

11  7  kc.*?fl.?frgra« 

Pars  exempli  fecunda. 
»  grof.  8 

ii  18  7         faciri  ifjgro, 

Duo  flla  produda  partium  exemp1i,addita  ad  fe/aciunt  40  fl. 

rQtiarftio  pulchra. 
Dum  1 1  libraeemuntur  pro  61  flor.  &  18  grof.  tuncemun* 
tur  7  librar  pro  40  florcnis  ;  quxr  i  tur  iam ,  quot  grofli  pro  uno 

x  ig 
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Aoreno  fint  recept/»  Sicopcrarc* 

Multiplica  quartum  terminum,  per  primum,  cV  fecundum 
termtnum  pcr tertium,  tunc  fiunt produda  ilh  duo :  primum 
440  f£,fecundum  4  34  f(  cV  1 16  gro  ♦  Iam  fubtrahe  florenos  ab 
inuiccm  ,uidelicct  434  ab  440  remancnt  6.  Et  per  hunc  numep* 
diufde  1 16  gro.  facit  x  1  grof»  cV  tot  grofli  recepti  funt  pro  uno 
floreno.In  umilibus  fimilitcr  operabcris. 

Multis  aotem  modis  contingit  operatio  compendiofa  circa 
regulam  De  Tri ;  ut  hic, 

8>  Jt  '* 

"  -S42  7  facit4o^ 

Diuido^per  1  i,fiuntf2.  Deindetollitieptenariusunusic* 
ptenanum  alterum,cd  qudd  unus  fit  denominator  multipk* 
candar  minutta?,cV  alter  fit  tanquam  numerator  mulriplicatis; 
atcp  ita  remanet  quartus  tcrminuSjUidelicet  40  ft. 

PPraxisItalica, 

1  Raxis  <IIa  quam  ab  Italis  ad  nos  deuoluta  efle  arbirra* 

i  mur,cft  ingeniofa  quacdam  fnuctio,quarti  tcrmini  rc- 
Jguke  De  Tri,ex  tribus  termini  s,mediante  diftraclione 
garia  earundem  tcrminorum ,  diftraclarumcp  particularum 
proportionatione,atqj  denominationu  uulgariu  translaifone. 
Verfatur/taqj  praxisharc  potiflimum  in  his  tribus,uidelicet 
indiftracftione  termiriorum  regula?  de  Tr/,/n  diftractoru  pro* 
portionationc,  cV  in  dcnominat/onum  uulgarium  tiaslationc: 
ut  in  cxemplis  fequcntibus  clare  uidebimus. 

I .  Ratio  diftradionis  fumitur  tuxta  Euclid/s  propofitio^ 
ncmprimamjibri  fecundi:qua?docct,ut  4  multiplicarain*. 
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cxUtl  8,&in  iiiepamim,faciant,quantum4  mult/plicata  in 
fummamfadamcx4  &  8  &  i2,hoccft  in  24.&fimilia. 

2«  Proportionatio  autemparticuIarudiftradHonisfada?, 
fit  per  inuentfone  arqaationis  inter  particulam  unam  illius  dtT- 
tradionis,&  numerum  aliquem,  uel  minutiam  aliquam,alte- 
rius  denominationis  uuIgaris.Vt  ( exepli  gratia)dum  inuenfo 
7  groflbs  «equari  huic  minutiac  j  f(  cVc. 

$ .  Translatio  denominationum  facilimc  fit,  Nam  deno* 
minatio  tertij  terminireguIaeDeTri,femper  intell/gitur  cfle 
deleta  per  primi  termini  denominationem :  imd  ambac  ie  mu* 
tuo  interimunt,utfacile  fit  transferrc  dcnominationem  fecudi 
termini/uper  terminum  tertium,cVc. 

Sed  uidcamus  harc  exfcquentibus  exemplis. 

TExempIum  primum  de  moneta  Principum  Sa. 
xoniac,uno  floreno  facicnte  2  1  gro,&  uno 
groflb  faciente  1 1  denariolos. 

VLna  una  uenditur  pro  1  s  groflis  3C  1 0  denar/olis  cV  uno 
obu!o,quanti  uenduntur  48  ulnac  de  panno  eodem  < 


ulna 
1 

gro.  dcn. 
0           ij-  foi 

ulnar 

48 

7  6 
7  ) 

1  i* 

locus  diftractaru 
particularum. 

16 
16 

2         6               Iocus  produdorum,  t 

IX 

6 

racit 

)6f£      rfgrof.  Summaproduclorum. 

Piimo  diftraho  quindecim  groflbs  in  7  di  7  &  1  groflbs. 

Ratio 
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RatfohuiusdiRraclionis  efl  harc:  quod  i  florenus  fant  2 1  gt o. 
undefitut7gro.arquenrurunitercfarparcf  florenf  unius,accp 
ita  ftactm  teneo  caput  proportionarfonis  in  hoc  excplo  requt 
rendar  cVc.Quia  7  grol. arquantur  f  ,  ideo  loco  7  groflbnim 
recipio  |  ffj.translatacp  denomtnattone  florenorum  fupra  rer* 
mtnum  tcrrium  ( id  en,iupra  numeru  48 )  multiplfco  48  f?  per 
j.facit  1 6  f( .  Ectantum  facftctfam  fecundus  feptenarius  diftra 
tfionis.Et  1  (quareft  tertia  particula  diftratf  ionis,cum  ficfe- 
ptima  pars  feptenarrj )  facft  pruduclum,  quod  fit  feptima  pars 
produdi  proucnienttsex  feprenario:iracp  pro  producfto  unius 
grofli,recfpio  feptf  mam  partcm  de  1 6  flo.uidclicct  2  f(  5C  6  grv 

Sequftur  diftracftio  denarfolorum. 

DenarfoTos  10  £  diftraxf  fn  6  dC$  dC  1  £  dena»  refpicfens  ad 
uUimam  particulam  diftracfcorum  grollbrum ,  fd  eft  ad  unum 
groflum,cuius  dimidium  facit  6  denarios  >&  d/midiu  de  6  dena 
rtjs  facfc  3  hu/us  dimidrum  facic  /i  Atcpita  flcuc  reliqua 
operatfo  huius  exempli  complearur  continuis  dimidiarionib* 
fcilice^dirnidium  de  2  flor.cV  6  grof.  facit  1  ftTcV  j  grof.  huius 
dimfdium  (cum  1  f(dC  3  grof.  facianr  24gro»)  racfc  1 2  groflbs, 
coiusdfmidium  facir  6  grof. 

Tandem  r7taddit/oproduc5tonim,fci!fcetgroflri  6,  j.  1 2 . 
faeiunt  if(8C6  grof.  Scribo  fgicur  6  gro.cV  rcfcruo  1  florcnum 
addendum  ad  reliquos,cVc. 

TSecunda  difpoficio  fupcrior/s  cxcmpl/. 

In  hac  fequentf  difpofitione  uides  diftracfcum  cfle  cermfnum 
rerciu.cranslata  fupereum  denominar/onegro.  Etqufa  2 1  gr, 
faciunt  1  ft  >fa  tis  ex  priore  difpofinone  ciusep  declara  tione  dii- 
fcere  potes,cur  48  grof.diftraxcrim  in  2 ifiC  2  i,cV  3 ,  cV  3  grof. 
Pro  2 1  groCrecipio  1  flor.eumeg  mulciplico  per  1  r ,  facft  1  r 
faett  ergo  particula  diftrartfonts  cercia,  id  eft  3  gro.  fepcfmam 
partem  de  1  Hfc  cum  3  flcfcptfmaparsde  11  )hoccft,2  florc, 
&|groflbs,&c. 

ulna 
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ulnx 
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*  i 

facit 

36  tfgrof. 

fequunt  /  oi  den.muhiplicandiper  48.Transfer  dcnominatio 
nem  den.ad  48,cV  fiunt  4  gro.Transfer  rurfumdcnotninatio* 
nem  grof.ad  10  k,  faciunc  10*  gro.hoceft  k  flor.quj  multfpli 
catus  per  4,fadt  x  ff^uidclicet  ultimum  produrtum, 
FTertia  drfpofitio  primi  exempll. 
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acit   36  6gro, 
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Prirno  diftrax/  r  ertium  term/nun  in  42  cV  6.  Nam  dencttni 
natione  grofiorum  rranslata  fupra  4  2,fTunr  2  :  qui  mutcipli 
catiinio  factunc  zoff  ,&in  rfaciunt  10  jf.Dcinde  6dcna. 


cxpedita  funt  4  2. Refta  t  uc  6  etiam  multipli 
gulas  particufas  diftradionis  fecundi  cermini.  Faciunt  aucem 
1  o  gr.6  den.  k  flo.qui  rouhiplicacus  per  6/acic  3  ft :  ergo  r  gr. 
3&multiplicaciper6\faciunt  1  flo.  logro.o^ReftacmuIcipIi 
catio  6"  in  1  £ dena. facit  9  $ . Ex  his  lacis uides cur fccundura 
termmumficdiftraxerim»uidelicetin  10  &  rgro.&tf, 3.1*$.. 

TQuarta  difpofic/o  exempli  primi. 

ulna 
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factc 


36  ggrof. 


In  hacdifpoficione  diftraxi'48  (ea  ratione  qua  circa  fuperio 
«etn  di(pofiu'oncexpofuO  in  41  &  6,  Mult/plico  ergo  42,/d.cft 


Amthmetkae  Liber   r.  $6 

x  fciny  & 7&  i.Secudo multfplico  7gro.fdfft  jft.in  tficit 
%  f£  iteru  idem  facio  propter  7  bis  pofica.Tcrtio  mul  tiplico 
+xin6. 3. 1  ^dcn.(ciHcct^9\faciunt5gro,qui  multiplicatus 
per  4i,facit  1  flor.Ergo  3  faciunt  iogrOf.6den.hocc(Hrlor. 
&C  1  k  facir  s  gro.  3  $v»Quarto  multiplico  1  gr.pcr  6,facit  6  gro. 
crgo  6  den.(id  eft  \  gro.)  facit  3  grof .  dC  3  den.  factunt  1  grof, 
dcn,cV  1  ifacit^den. 

—  -FQuinta  diipofitio  rwimicxernpli. 

f?         gro.         $1  ufnac 


facit 


16 
t 

x  . 

I 

0 

<* 

0 

T 

1 

z 

6 

0 

1 

) 

0 

12 

0 

3 

0 

1 

6 

9 

6  grof. 

0* 

Vides  bic  terminu  (ecundum  diftraclum  in  feptem  termtnos 
continue  proportionalcs.MuItiplicantur  aut  4z,hoc  cft  1  rlo. 
in  Ongulos.Deinde  ctiam  6  in  Qngulos  multiplicantur,c\'c, 

y  'i 
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rDifpofi  tio  fcxta  ptimi  exempi  /, 


ulna 
i 

f(           gro.            9r   |  ulnse 

o                if               f<*Jr  4* 

• 
• 

4  1 

: 

11 

>  5 

4  1» 
18  6 

facit 

36f?  6grof, 

Minima  particula  diftra&ionis  cft  i  i  dcna.Transfcrdcno 
Tninatione  dcn.ad  48  jfiunt  4  gro.cjuos  multiplica  pcr  1  £  .ffunt 
6  gro.  &  hoc  r  ccipc  pro  primo  produdo.  Dcinde  progredere 
ita,ut  tua  progrelTio  habeat  terminos  fcptcm,(  funt  cnim  fe< 
ptem  particulardiftratft/onis)  dilpofltos  fecundum  progrefllo* 
nem  Geomcrricam  duplac  proportionalitatfs.Pro  14  gro.po* 
nitur  i  frj ,  &  3  grof,  Sic  pro  8  dt  24  grof.  ponuntur  ?  f(  dC  $ 
groflu 

FSequitur  exemplum  probans  ipfum 
exemplum  primum. 

Vides  ut  3 6  flor.diftrafti fint in  24 dC  1 2  flor.De/nde  6  gro. 
diitradifunttndcnsu48  cV  i^.Inutracperndiftrarttoncopor 
luit  me  rcfp/cere  ad  diuifbrem,qu/  eft  48.  Itatp  24  flo.diuifi  per 
48,faciunt  k  flor.hoceft,  10  grof.cV rfdena.  fcrgo  1 2  flor.faci* 
unt  r  grof.&V  3  dena.  S/C48  denarij  diuifiper^s/aciunt  1  dcn. 
«rgo    dcna,faciunt  k  dena» 

ulnce 
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uTn* 

36 

gro. 

4 

*  1 

1 

ufna 
1 

*4 

IZ 

4« 

10 

] 

3 
f 

k 

facic 

lygro. 

jo^dcn. 

rExemplum  aliud  probans  cxcmplum  primum. 

ulnsc 

gro. 
6 

i  1 

ulna 

48 

1 

9 
4 

3 
i 

1*  8 

«  4 
3 

facic 

jj-gro. 

10  4  den. 

Primo,in  hac  difpofitione,  cranslaca  eftdenominario  flore. 
adrermfnum  cercium ;  Jdcouidcs  1  flor.diftradum  cUcingro. 
i  i.  6.  3  .Vnde  1 1  gro.diuifi  pcr^S  ,faciunc  £  gro.  cV  harc  minu 
tia  multiplicata  p<r  3<S,facir  9  gro.Quidimidiatif^ppccrfecun 
dam  diftraclionis  particulam)  factunt  4  gr  6  dcn.undc  ultc* 
rior  dimfdiatio  faxric  i  gr.cV  3     accp  ica  cxpcdicos  habco  3  6  ff. 

Scquuntur  grof.  infecundo  rcrmino  ^xcmpluTransfero 
igirurdcnominacionemgro.ad cerminu tertrum,&  fic  fTc  « gr* 
<!ocouniusu1na?)iracg  iamdiftraho  4  grof.in  S  &'4  dcaar. 
Diuifi  aut  8  dena.pcr^S  faciunt^dcn .  c\  harc romutia  muld- 
plicara  per  6  (uidcWcctper  llhim  icnartumqut  tlattn  fecundo 
termino  exempli)faciti  dcn.0rgo4<ide(t,iccunda  particula 
ii.*ius  diftra :1  ionis  fecunda:)  facit  k  dena. 

y  «) 
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fExcmpIum  fecundum  dc  moneca  ducis  VufrtenbergcrS. 
unofloreno  facicntezg  (blidos,c\uno(blido 
facicnte  fexdcnariolos. 


VNa  libra  crocipro  r  florenis,**  folidis,  y  denar,  QirantJ 
3<Slibr*?  | 

rPrima  difpofi  t/o  cxcmpli  fccundi» 


tfc 
u> 

ft 

p 

1 

r 

r 

I   S  ; 

2 

'* 

} 

1 1*  1  7  -.4  > 

1 

7 
f 

>i 

i 

X 

7* 

7* 

• 

1 

3« 
18 

|     I  o 
Q 

• 

1 

I 

i 

f? 

• 

3 

iacit 

zooft 

Primo  diftrax/  r  florenosin  i. i.  f  floren.Secundodiftraxi 
nfolid  in  ^4.7. 1  fblidosrfac/untenim  t^foUdi  ^flor.Vnde 
pro  14  folidis,multipIicatur  k  f£  in  3  ^facir  f  8  :  ergo  7  lolidi 
faciunt  9  florcnos .  itcm  1  folid.  in  3  6 ,  facit  3  6  foIidos.Terr/o 
diftraxl  r  dcnarios  in  3. 1  4.  idcna.Qu/aenim  3  dena.faciunt 
i  foli.  facile  cft  uidcrc  ut  cx  jnultiplicationc  i  fol.in  3  6,  produ 
cantur  fSlolidi.  Deindc  1  ?  eft  dimidium  cx  3  rergo  1  i  dcn, 
facitofplidos^ifadt^ foIidosvcftcnimitertiaparscx  tk* 

Secunda 
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FSecunda  dilpoutio  fecundi  cxempli. 

s 


SS 


Diftratfiotertrj  tcrmirrifolummodo  refpicit  ilfos  22  foHd. 
qui  intra  terminum  fecundum  huius  cxempli  inueniuntur.* 
TransferturautdenomfnatioiblidoriJmde  22  ad  3^.:unde  z* 
folidi faciunt  i^quimultiplicaiuaper  22  facit  22 ff\  Quare7 
foIidifaciuntpartemquarfJiniusr^cKlucli,i<J«ftr^cV  14  f« 
fcd  1  To]idusampl!C!(crmuItip1icaturin22,facii'q;  22  folidos! 
Sic  primo  omniu  muUiplieati  funt  j-  f[  in  3  <S  umplicircr,et  facVi 

lunt  i8o>X.NouiflinieucromuItiphcat<funtydcnjn3<$/c!ii- 
cet  traslata  dcnominatione  dcnariolorum  ad  3  o^ffuut  6  folidi 
«jui  multiplicati  pcr  s  faciurtf  3  0  folidos. 

FTcrtia  difpofit/o  fccundi  exempl/. 
Primo  y  florcni  in  3 6  multiplicati/ac/unt  1 80  #.Et  uTtimo 
T dena.murtiplicati  in  3t>,faciunt  30 folidos,ut  infupcriori dii 
fpoOtionc  oftcnd/.  Manct  igrtur  2  2  folidi  mulr iplicandi  in  ?  6 
Diftraxi  autcm  2  2  folidos  iHos  in  particubsprogrcdicntes 
cundum  progrcffioncm  dupl.t  proporriona^tatis.fcilicetm 
♦r.  16  fohdos:  eos  ucroterm/nosquifuperfluant,uir* 

gulaiignaui.utddiccc  1  c\  8 ,  Rel/quf  frciunt  22foIidos  fiad 
icaddantur*  * 
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i 
i 

c 

f 

X» 

r 

1  * 

ft 

4 

8 

16 

i9a 

19» 

z 

l6 

4 

*a 

8 

20 

l6 

3° 

"facit 

105»  f? 

10  f? 

Mulfipl/cataaiitcmprfmapart/cula^dcl/cct  r  foIid..n  36*, 
facit  36  foWdos,ideft  1  flor.cV  8  folid.  quareduoiblfdi  faciunt 
duplum  prioris  producti.Progrcdere  itacp  doncc  habcas  tcrmi 
nos  progrcfTionis  duplar.  quinq*,iu>:ta  quincp  particulas  diftra 
flionis.Bt  ftcut  particular,prima  arcp  quarta,  ftgnatar  funt  uir- 
gula ;  iia  fignanda  funt  cuam  producla  earum ,  uideliccf  pri- 
mum  productum  dC  quartum  fignari  debcnt  uirgula ,  ne  curo 
alrjs  produrtis  colligantur  in  fummam  aggregation  is, 

rQuarta  difpofitio  excmplifecundi. 

Hanc  difpofitionem  fatis  intclligcs  ex  tertia  difpofirionehu 
fusexempli  fecundi.TransIata  autemdenominarionefolidorQ 
fupra  primam  particulam  diftrartionis  tcrmini  tertij,  eflicitur 
j  flor.qui  multiplicatus  in  /6.8.4.  i.*.hcitt6.8. 4.  *..rflo. 
Sic  8  et  ia  dcbet  mu!r  iplicari  in  fingulas  parriculas  illasJ  6C  dum 
8in  i^foIidosmultipIicantur(id  eft,inpr/mam  parnculam) 
dcbcnt  itfdiftrahiin  i^&ifolid.faciuntenfm  /ffoli.iflore. 


Arithmeticab 

LlBER     J,  $a 

R 

5" 

(? 

i  i 

1  * 

1  A\*V+\ 
s* 

28 

s 

4 

i  fio 

1  V  V 

\6 

2 

4 
% 

M 

4 

p 

r 

1 

1* 

g 

4 

16* 

i  .  -f 

facit 

zo9  R 

10*/. 

Etficuidcs,ut8ih  I40'deftin£ft)fariant4  f£. Dcinde  8in 
i  foli.faciunt  \6  folidos.Sicergo  multiplicat/o  8  in  s,facit.i  f? 
8  f -  Et  fic  deinceps  pergendumcft  pcr  dimidiationem.Vnde 
<llarparticu!aczcVi4,quac(tant  inloco dift raflorum  circa  t6, 
pofita  funt  propter  fccundam  particulam  diftradi  tcrmini  ter* 
tn,uidclicct  ut  uidcas  qua  ratione  8  debeant  multiplicari  in  1 6. 
Nofumcftautemutr^in  )6, faciant  illos  180  florenos,  cjuos 
uidea  poni  i  principio  producftorum.Itcm  ut  r  &  in  3  6\faciant 
illos  3  o  folidos,qui  ultimi  funtinter  produrta. 

rSequJturexemplum  probans  exemplum  fccundum, 
dC  maximedifpofittonem  primam 
eiufdcm  cxcmpli. 
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9 


facit 


1  a 

209 

fo 

.*  * 
1  1 

3* 
IS 

3« 

7* 

3 

4 

7* 

7 

•4 

1 

0 

• 

0 

0 

3 

ift 

■ 

1  » 

l 

22? 

f  rimo  ln  ainraijenais  209  nor.  rcipcxi  aa  uiunurem  .  unut 
5>fr;diuifiper  j^fadunt^fohoceft^foli&Ergo  istffociunc 
1 4  foIi.cV  3 6 faciunc  1  Horen.  &  72  flore.faciunc  2  flore,  c\c. 
Sic  ;6foIi.facuint  1  folid.cV  is  folidifaciunti  foli.id  eft  3  dc. 
&  o  folidi  faciunc  1  £  den.  &  3  foli.facium  l  dena. 

FaciC  aucdiftradorum  fumma/ub  200  flo.inuenta,  folum* 
rnodo  2  07^.N2duo  floreni  refolutifunt  m  denariolos,quicu 
j  o  &,fub  qbus  ponunf  ,fumpt<  funt  atcp  di iftra(fti,ut  facis  uide*. 
V  Alia  difpofi  tio  exempli  probantis  exeplum  fccundu. 

In  (equenridiipo(icione,transfertuidenorainatio  flor.fupra 
terminu  tert<um,uc  loco  1  tfc  incelligas  pon<  1  :  diftrahirur 
illeprimoin  18.9.1  fblidos.Diuifiauc  isf  per  36,faciunt?f. 
qui multiplicatus  per  209,facit  3  20  f  ,3  $.Ergo 9 folidi  faci 
tintdimidium  ilIiusproducfti,uide!icet  1  f^Afblid.  1  ?den.  & 
4juiuspartemnonamafacic  1  foli,  uidclicec  j  Ibli.cV  4  £  dcn. 

Sccundo 
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-  Secundo  transfcrtur  etiam  denominatio  fblidoru  iupr a  ter# 
minum  teruum,ut  iam  1  (bll.  poni  intclligas  in  Ioco  unius  Iib. 
Qui  cum  raciat  6  $  diuidcndos  per  3  6,  inuenies  modo  illo  £  & 
multf  plicari  per  1  o5tacerc'qp  f  J    Vndc  fic  ftabit  illa  difpofitio. 


• 

36* 

209.            10  0 

f 

f8  6 

9 
9 

3              *o  3 
f               24  if 

facit  rft         22  f.  


rExemplum  tertium  de  moncta  Palatini  eledor  is»uno 
florcno  faciente  16  albos,&  uno  albo  facicntc  8 

VNalibrapiper/suenditur  prozo  albis  &  y  dcnariolis* 
Quanti  uenduntur  5-  2  Itbrat  f 


fExempIi  prima  difpofit/o. 


• 

alb. 

15 

f 

20 

r 

r* 

•3 

4 

6k 

f 

1 

26 

i) 
f 

i 

0 

4 

racit  j 

L  4'f? 

6alb. 

4den. 

M 

z  n 


Michailh  Stifeli I 

Albt  1 3  fadunt  k  flor.  qui  multiplicatus  per  r  **  fecit  1 6  flo. 
Ergo  dimidium  de  1 j  ,idcft  6  £,fadt  1 3  flor.Item  4  alb.multi* 
plicatus  per  s  *,facit  16  albos,id  eft  1  ♦  Similiter  4  den*  (cum 
faciant  k  alb.)  mul  tiplica  ti  per  y  i,faciunt  1  ft; :  ergo  j  den.facit 
buius  producfh  partem  quartamjioc  eft  6  alb.4 

r  Alia  difpoOtio  huius  tertfj  exempli. 


• 

alb. 

* 

1 

O 

20 

4 
1 

26 

26 

20 

20 

1 

0 

6 

4 

facit 

4»  f? 

6alb. 

Denominatio  alborum  transfertur  fuper  tertium  terminu, 
ut  z6  albi  fadant  1  flor.  qui  multiplicatus  jn  to,rarft  20  f(  &c 
Item  4  dcna.fadunt  4  alb.qui  multiplicatus  per  5- 1  ,facit  1  flo. 
Ergo  1  dena.facit  £  flor.uidelicet  <*  alb.4  dena, 

rTertia  difpofltio  huius  tertrj  cxempli. 

tt  alb-  I  * 

o  20  r  5-2 


16 

s 

4 

1 

1 


ideft^dena. 


3  ideft,idcna4 


Arithmeticab  Liber  I. 


3* 

H 

8 
4 

> 

I 

o  *i 

 !  i  4   

farit  4'ft  6z\b.  4^  

Totus  terminus  fccundus , id  cft  i o  a!bi  &  ?  dena. diftracli 
funt  in  terminos  o&o  continua?  proportionalitatis :  ergo  proe 
ducta  fub  eadem  proportionalitate  ftabunt.Transtcrtur  aute 
dcnominatio  alborum  fupra  terminum  tertium  ,cV  ffentex  5-2 
libris,?  2  albi,td  eft  2  multiplicadi  in  fingulas  particulas  difs 
tradionis  cxc.Minutia;  pertinet  ad  ?  &,ut  facile  uideripoteft. 
rExemplum  probans  hoc  tertium  exemplum. 


■ 

alb. 

6 

4  1 

x6 

H 

< 

6 

4 

1 

0 

0 

1 

facit  2oaIb.  5-$. 


Diftracftio  ubicp  facla  eft intuitu  diuiforis,  fcilicet  i6ftdim 
uifi per  s  1  factunt  4  ft,<d  eft  1  $  albos :  ergo  1 3  faciunt  \  flo. 
id  eft ,  6  alb.cV  4  $LSic  y  2  albi  facftmt  1  alb.cV  s  *  %  raciimt  1  £ . 
Duo  fioreni  translati  funt  refolutieg  in  j-  2  albos,cV  6  albi  faci* 
entes  48  dena.collccu  lunt  ad4dena,facit'q;  aggregatum  iliud 
jidcna.cVc. 

r  iij 
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T  Alia  difpoficio  cxcmpl/  probanris  hoc  rerrfum 

cxcmplum. 


-«  *  - 

vs 

ft 
4' 

alb. 

6 

4 

1  tt 

26 

20 

4 
f 

facir 

io  alb. 

Denominario  alborum  transfcrtur  fupra  rerminu  rerrium, 
&  Iic  26*  albi  (facicnrcs  i  florenum)diuifi  pcr  5-  2,faciunt£  alb* 
qui  multiplicatus  pcr4  i,facit  20  albos&4^.Dcindc  6  albict 
4  denarrj,qui  ftant  in  fccundo  tcrmino,  addiri  ad  ie,  raciunr  s  * 
dcn.diuidendi  pcr  y  2,uidclicct  pcr  diuiforcm,c>!  inde  uenit  1  ?^ 


TExcmpIum  quartum  dc  moneta  Argenrinenfium» 
quae  1  florenofacit  20  blaphardos,&  uno 
blaphardo  facir  6  dena» 

TRes cadt  uini  ucnduntur  pro  2 1  f(dC s blaphar. cV  1  dena. 
Quantiuenduntur  347?  cadiC 
rPrimum  tcrminum  diuide  per  3  ,&  etiam  tcrtium  termi* 
num,runc  flc  ftabit  excmplum. 


cadus 

ft 

blap. 

* 

cadi 

i 

2 1 

5" 

2 

1  ••r. 

FDeinde  recipe  tertrj  termininumeratorem^abtcclodcno 
minarore,&  Ocmulriplicar^eftrerriustermtnusper  r  i.Opor 
tetergo  ur  fecundum  tcrminum  diuidaspcr  11 ,  ne  uidclicet 
murecur  fumma  multiplicationisdebita.  Hoc  tado,  fic  llabxc 
cxcmplum. 


cadus 

f? 

blap. 

& 

cadt 

1 

1 

18 

4 

iz6 

T  Vnde  in  diipofitiocpraxis  Italicae  ficftabicexcplum  hoc. 

cadoa 
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facic 

Hlft 

i  x  blap. 

Diftradio  fa<fta  ett  per  dimidtationes  tres.  Sunt  crn  r  o  bla* 
cfimidium  i  flo.cV yblap.fumdimidium  loblaphar.cV  igfunt 
dimidium  dc  j\Eft  autharc  mmutia  4  rcccpta  dc  diftrartione^ 
den.facit  enim  4  blap.denariolos  tres.  Vndc  fub  4  dena,  folum 
uides  f  dcna.RcIiqua  fatis  patent. 

rSequitur  exemplum  probans. 
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rShlap.  4$v 
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Sunt  &  hic  tres  di midiationcs  in  diftradione  flor.ParticuLt 
ucroillac  126. 63*3 1£.  i  s    nonrcfcrunt  243    ,  feddeficiunt 
6  Ifc .  Et  illi  traslati  iunt  ad  blaphardos,facientes  cu  1 1  blap. 
147  blaphard.  Ex  quibus  2 1  blap.  ultcrius refoluuntur  in  1 26 
dcnar.quos  fubdenominatione  dcnariolorum  poni  uidcs. 

FP«to  autcm  per  harc  pradicam  Italicam  fatisclTc  cxplica- 
tam ;  nam  qui  mca  harc  excmpla  intelligit,  facfle  poteritex  ie# 
ipfo  fibi  formare  alia  exempla  quotquot  libucrit. 

De  regulis  illis,  quae  ad  regulam  DeTri  reducuntur,  dicam 
(Dco  uolcnte>  in  mca  Algebra.Et  plura  alia  dc  regula  DcTri 
dicam  in  plunbus  locis  librorum  duorum  fequcntium. 

LIBRI     PRIMl      DE  NVMERlf 

rationalibus  finis. 


APPENDIX   DE  REGVLA 


F  ALSU 


AD     MOECENATEM     SVVM     D.     A  D  O  Lm 

phum  i  Glauburck  Francofbrdienfem 
pacricium,  Michael  Scifclius.  S. 


vm  nuper  Petreius  Typographus  Norimbergen. 
totam  meam  Arfrhmeticam  recepiflet,mox  po* 
ftea  per  Iitcras  petrjt  4  me,regular  FalfT  explicat/o 
nem,eaoccafione,qudd  Iibe/  ille  titulum  ferret 
integrar  Arichmetfcar,  Erant  mfhi  Iicerar  illar  ad- 
modum  gratar,propter  uiri  diligentiam ,  artes  tantopere  pro* 
mouere  ftudentis,  ut  qui  argreferat  titulos  librorum  magniff- 
cos,  quibus  minus  rcfpondeant  rcs  contentar  atcg  tradacar  in 
eifdem.Eccgo  te,m<  AdoIphe,eo  quoqj  nomine  uehementer 
uencror  &  amo.qudd  fiicos  odias,  negotia  uero  candide  faela 
fyncere  colas.Oportebat  igitur.ur  ftc  admonirus,de  t/tulo  librf 
rationem  rcdderem  ,mctuens  ne  8C  tibi  fortaflis  efle  uidcrctur 
fuperbiorquim  deceatjtacg  titulusille  (quem  tamen  noego 
libro  dcdi,  fed  docftor  Milichius  )  non  promfttit  talem  Arich* 
meticam,in  qua  omnia  fnuenfasqaar  de  numcrfs  dfcfta  doclaeg 
flnt,  auc  quarde  efs  fnucnirf  poflintabalrjs.Talem  Arfthmetf- 
cam  dabit  nemo.Sed  fdeo  datus  eft  libro  titulus  ille,  quod  nu- 
iricrosrationaIescVirrationaIestra<ftat,qudd  tradat  numeros 
abfolutos&relatos,qudd  traftat  numeros  abftratfoscVcon- 
trados,cj>  traclatnumeros  denominaros proport/onalitercV 
l*mproportionaliter,qudd  docet  algorithmos  Arithmeticos, 
Geometricos,Muficos,  Aftronomicos,cV  Coflicos :  qudd  do- 
cet  Algebrar  rationem  perfediflimam.  Qudd  fi  harc  non  farTf- 
cfuhC,uc  commode  dici  poflTic  Arichmecica  fncegra,hoc  uidcrit 
doftor  Miltchius,  qui  tanco  ciculo  exculic  meum  hunc  Iibrum. 
Verum  fleri  potuir,ut  artifex  aliquis  libris  quindecim,auc  plu» 
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ribus,de  Arithmcticac  fcriptis,non  docucrit  tanta,quanta  ego 

in  libris  trtbus  i\\is  partialibus, 

Vtautemad  Petrerjpoftolatauen(am,putoego  regulam 
Falfi,fcu  falfarum  pofitionum,inuentam  foii7e,per  paxuos  nu# 
meros,in  quarftionibus  faci!imis,6Y  cognitis.Sic  enim  ego  M- 
quando  folebam  inucnire  uarias  rcgulas ,  uariacg  numcrorum 
thcoremata:  de  qua  re  plura  poflem  dare  exempla,(ed  fufTiciat 
unum  atcpalterum.Vtprimumhoc,  2&  3  faciunt  r,&tant6 
faci t  difTerentia  quadrati  de  j  fupra  quadratum  de  t :  nondum 
autem  habeo  thcorema  quod  ponam,recipio  ergo  2  6V  4,  quo- 
rum  additio  facit  6,  at  quadratum  de  4  non  excedit  quadraturn 
dc  2  fcnarto,fcd  exccdit  ilIudduodenario,ideft,tantoquantum 
faciunt  2  &  4,  multiplicata  per  diflercntiameorum.Etquia 
eodcm  modo  refpondent  duo  numeri  prius  rcccpti,ideo  fufpJ 
cor  iam  me  inuenilTe  thcorema  .Sed  ut  certus  fim  de  eo,recipio 
duosaliosnumeros,uideh'cet  z  &C s  .  Et  qufa  tn  cis  hocidem 
(nuenio.concludo  cVdico :  Quorumcuncpduorum  numeroro 
diflcrentia  fuerit  multiplicata  in  aggregatumeoru,produdt 
tfpfa  difTerentiam  quaecft  intcr  quadrarthweorum .  Aliud  ex* 
emplum  ,u  1 2 . $ .4/aciun  t  progreftionem  Arithmcticam.  Facit 
autem  multiplicatio  medfj  in  fe,quantum  facit  multiplicatio 
extremorum  inter  fc,  cum  additione  unius  exdifferentrjs  nu# 
mcrorum  illorum  trium,id  eft,uniratis.Hicnihiladhuchabeo« 
Pergo  ergo  rccipicns,  2. 4. 6.  Hicinuenio  multiplicationem 
mcdij  in  fe,facerc  quanturh  multiplicatio  extremorum  i  nter  fe 
Facit  ,cum  additione  ambarum  differentiarum.  Cum  igitur  uu 
deam  additionem  no  reipondere,  refpicio  ad  multiplicationc, 
cV  cam  refpondere  uideo  •  Rccipio  igitur aliam  progre/Iione; 
'uidclicet  2.5-, 8.  Et  quia  etiam  hic  refpondet  multiplicatio.con 
dudo,atque  inuentam  i  me  propofitionem  fic  pronuncio : 
patis  tribus  numeris  (ecundum  progreftioncm  arithmeticam 
diIpofitis,facit  multiplicatio  medfj  in  ie,  quanto  multiplicatio 
cxtrcmoro  interfc,cum  multiplicationedifferctiaruminter  ft» 
Et  fic  de  aJfjs  huiu  fmodi  inuentionibus» 
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Slmfli  modo  (ut  ad  inftitutam  reucrtar  tractationem )  puto 
inuentam  efte  rcgulam  Falfi  i  primo  eius  autore  ♦  Huiu» 
inuentionis  audi  uclhiftoriam  uel  fabulam. 

lnuenturus  author  regula  Fal  fi,dilTimulaba  t  fe  fcire  nume- 
rum  illum,a  quo  i  fubtrada  rdinquerent  3 .  Rccepit  ergo  pri« 
mo  4  loco  numeri  iiUus :  quem  cnm  examinaret  fub  trahcndo 
z  ,uidit(  loco  3 )  relinqui  fofummodo  2.  Itacp deHcere  uidit  uni 
ta  tem%&  hunc  numcru,cum  defedu  ilIo,fepara  t  im  a  nnotauit* 
Dcinde  rccepit  6,  quem  numerum  cum  exarrtmarer  fubrra- 
bendo  i.uidit  ( loco  3  )  relinqui  4.  Itacg  fuperfluere  uidit  uni- 
tatem :  &  fic  fenartum  cum  fuperrtuentc  unita  teetiam  fcpara* 
tim  annotaurt.Et  fic  poftca  expIorauit,qua  ratione  ex  adnota 
tis  numeris  produceretur  quinarius  ,  qui  uidelicet  fubtradis  I 
fe  x, relinqueret  j.Facfle  autcmuidere  fuit,  qua  rationehoc 
rTcrer^  fcilicet  ex  aggregatione  numcrorum  receptorum  (id  eft, 
ex  4  dC  6 )  ftcbant  1  0 .  Et  cx  aggregationc  falfita tum  (id  cft,cx 
1  &  1 )  ficbant  z  •  Itacpexdiuifionc  loper  z,proueniebant  y, 
id  eft\numerus  qui  quarrcba  tur. 

Figura  pofi  tionum  praedidarum» 


Minus 


1  1 

6 

■  \ 

1 

•  1 

1 

1 

;  1 

PJus 


Poftea  rccep/t  4&  7 ,  cV  per  cos  fimili  modo  tcntauit  inue- 
ntre  quinarium,  Ercum  uidcret  figuram  huius  inue ntiorrts  fic 
(iare  (ut  fcquitur)  (aus  uidcbar,quod  fimplex  aggregatio  noo 
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Minus 


4 

7 

f 

! 

PIus 


rcfponderct  utrobicp./nuetion/  prior/.Tcn  tau/t  /gitur  omncs 
/nucnrcndi  modos  poflibiles,donec  inucnirct  aggregationem 
mcdiantc  multiplicat/one  in  crucc  rdponderc:  fcilicct  bis4  & 
fcmcl  7  ( /d  eft,8  &  7)  fac/unt  i r ,  quac  dio/fa  pcr  3  ,faciunt  r. 
F/gura  /nuentionis  prardicte. 


Minus 


2 


Plus 


Poftea.ut  pofletconcIudere,tentau/te/ufdem  numer/(./.r.) 
/nuentionem  pcr  4&  1 00 :  &ex/bat  figura  /nucntionis,prardi 


M. 


480 

f  00 

h  1 

1 

95 

96 

p. 


Conclufitcrgo  /nuentiones  huiufmodi  elTc  ratas  coftanter, 
ubi  falGtatum  altcra  dcficit,  fcu  minus  cft,  altcra  fuperflucnte, 

firj 
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feu  plus  exJftente.Deindeconuertit  fead  dcxtcram,tcntans 
inuenire  huiufmodi  inucntioncs>per  fa!fitates,utrobiq?  fupcr* 
fluen  tcs.Recepit  ergo  pro  experimento  7  &  8 ,  quibus  nume* 
ris  uoluit  inucni  requinai  ium,modo  prardiclo :  unde  figura  iru 
uentionis  fic  cxibat. 


PIus 


8 


PIus 


Scdhiccumuidcretaggrcgatione  nihil  ficri,  tcntauit  rem 
per  fubtraAionem.Etfic  uidit  operationem  diebonam,  & 
reipondereref. 

Figura  operadonis  huius. 


P. 


T 

7 

x 

8 

1 

p. 


Hoc  eft,  2  de  3  relinquunt  1  diuiforem :  cV  3  In  7  mult/plicara 
faciunt  1 1 :  cV  2  in  8,faciunt  1 6.  At  1 6  dc  2  /  ,relinquunt  s  diui 
dcnda  per  1  diuiforcm. 

Poftea,ut  dc  inucntione  i  dextris  ctiam  concluderet,  rcce* 
pit  7  6C  foo,  quibus  numeris  quinarium  produceret,modo 
pratdirto :  c\  exiuit  figura  inuentionis  fic,ut  fcquitur. 
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P. 


Poftea  uidens  fucceflum  fe  habotfle  talem  i  dextris^uert  1 1  fir, 
Ut  idcm  cxpcrirctur  ctiam  I  finiftr  is.Rccepit  ergo  3  &  4,1'd  eft» 
numeros  quos  fcicba  t  allaturos  eue  falfitates  deHcietcs  utrincp. 
Per  eos  itac^  quarfiuit  quinarium  producere>ficut  prius;&  in# 
uenithancnguram. 


Minus 


Sdlicet  1  de  2  ftibtraxfhurelinquit  diuiforem  1 :  cV  1  in  4  multi 
plicata,producunt  8:  cV  1  in  3  .mancnt  3  .Itaqj  3  de  8,relinquot 
S  diuidenda  per  diuiforcm  / .  Et  fic  de  alrjs, 

Poft  tantos  fucceflus  in  qua  flionibus  hidicrfs pratdi(ftis,cce 
plt  autor  negotium  illarum  operationum  transrerre  ad  obfcu 
ras  quarft  ioncs,  numcror um  abftracftorum  6Y  contrador  om. 
Sentiens  igitur  immenfam  latitudine  negocij  il!ias,magnifice 
lauabatur ,reputans  fc  reperifle thefaurum  arris  incomparabi 
lem.Eas  igitur  operationes  redegit  ad  rcgulam,  ut  fequitur. 

Textus  regulaeFalfi. 

REcipe  duos  numeros  ad  pIacitum,paruos  uel  magnos,cV 
utrunc^  eorum  cxa  mina,iux  ta  exempli  propofiri  pronun 
ciationem ,  ut uideas  quanto  utercp  eorum  fallat ,  quo  minus 

boc 


APPENDIX     RBGVLAI    TALSh  96 

fwc  cxeat  quod  qaarritur.  Obfcruabis  aut  fcmpcr  dt  ubtcp}utriS 
ditferentia  fallens.feu  falfitas,plus  fit,  ucl  minus  eo  quod  inqul 
ritur.Nam  fi  utrobiq;  proucncrit  aut  minus,  aut  plus,tunc  flc 
fubtradioA  nulla  additio.  Si  autcm  cx  uno  numcro  proucnit 
plus,  cV  ex  altero  numcro  proucnit  minus ,  tunc  fit  additio,& 
nulla  fit  fubrracftio .  Fit  autcm  additio  prima  (  aut  fubtraftio) 
intcr  falfitatcs :  fcilicet  aut  una  additur  alteri,aut  una  (iibtrahi 
turabaltera.  Dejndefftmultiplicatioin  crucc,  multiplicantc 
una  falfitatum,numeru  pofitum  altcrius  falfitatis.  Quo  fado, 
fequitur  additio  fecunda  ( aut  fubtracfho )  uidclicet  produd 3 
unum  additur  ad  alterum,  aut  fubtrahitur  ab  altero  producfro, 
iuxta  pratcedentia  regulac  uerba.  Et  fic  tandem  fit  diuifio  ,qua 
uel  aggrcgatum  produ&orum,  uel  relicftum  eorum,  diuidirur, 
ucl  per  aggregatum  fa  Ifitatum,uel  pcr  relidum  earum. 

Sequuntur  nunc  regulae  illJus  excmpla  aliqua, 

.  Primum. 

V  Quaeratur  numerus^  cuius  dimidio,fubtracftae  partes  tcr 
tia  QC  quarta,relinquant  500.] 

Recipioprimoa^  ,quinumerus  ideomihihoclocoplacet. 
qudd  dimidium  eius  habet  partcs  in  pronunciationc  nomina- 
f  as,id  erityerriam  QC  quartam  partes,fine  fracftione  aliqua.La- 
boriofior  atcp  magis  rardiofa  eft  operatio  per  fracfta,  quim  pcr 
integra,i  deo  fracfta  deuito  ubi  deuitari  polTunt. 

Secundo  recipio  duplum  prioris  numcri,  id  eft  48 ,  ficenim 
expcditius  operor :  unde  figura  exempli  huius  fic  ftabit. 


Minus, 


7100 

x 

19? 

190 

Minus. 


Primo 


m 
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Primocxamino  pr/mum  numerum  rcccptum,ideft,24.  cu* 
uisdimidiueft  i  2,dequo  parstcrtia  cft4,c\'parsquarracft  3. 
Easpartesaggregatas  ( id  cft,7)  fubtraho  de  1 2,  rcmancnc  r, 
quae  deberentcfte  (iuxta  pronunciat/onem  exempli)  3oo,Fal 
Iitergonumerus  receptus  pcr  29  s  ,cVeft:mmus. 

Secundo  examino  altcrum  reccptum  numerum,  id  eftyfS. 
Huius  dimidium eft  24.  Dimidrj  illius partes  tcrtia  Qc  quar ta, 
faciunt  i4,quacfubtratfarde  24,rclinquunt  1  o ,  quar  deberent 
cfle  3  0  o.Itacij  numerus  ille  recep  tus,fallit  per  290,8^  eft  etiam 
minus.Quarefubtraho  290 de  295-,reIinquuntur  j.i.  diuifbr, 
De/nde  multiplico  in'cruce,uidelicct  290  in  24 ,  &  fiunt  6960: 
&C  295-  multiplico  in 48,fiunt'c£  14 1 60 .  Subtraho  fgitur  6960 
de  14 1 6oy8i  remanent  7  200  diuidenda  per  y.Itacp  1440  cft  nu 
merus  uerus  quem  quarrebam .  N  a  m  eius  dimidium  facit  720» 
cu/us  partes  tertia  cV  quarta  fimul  faciunt  420,  quar  ambar  de 
7  20  fubr  rada?,relinquunt  3  oo.Et  fic  ueritas  prouenitA  nulla 
falfitas,hoc  loco. 

Secundum  exemplum. 
rQuatranturtresnumeri>quorumprimusadditus  ad  73» 
faciat  duplum duorum  rcliquorum.  Secundus,cum  73 ,  faciat 
tr/plum  duorum  reliquorum.Tertius  fumptus 010173  ,faciat 
quadruplum  duorum  rel/quortim.] 

Sic  ftant  dux  pofit/ones  exempl/hu/us» 


1  * 

>  3 

Plus 

^3*4 

18  i 

Sat/s  h/c  uides,  ut  1 8  £  fir  un/cus  diuifor  commun/s :  &  ut 
5"4* at<^  3  6kMnt  duo  numer/ mult/plicantes  commtines,cum 
fint  duae falfitatcs.Cum  autem  ambac  fclfitates  fint plus ,  f?r ur 

diuKbr 
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cHuifor  communis,  nafcatur  cx  fubtradfone  unius  ab  altcra. 

Primo  aucem  mulriplica tur  »  pcr  362 ,  cVnihiImutatur.de 
multiplicantc,  ut norum cft .  Mulnplicantur  ctiam 3  per  5-4  J, 
cVfiunr  i64^.Subrrahoigtfrur36idei^4^,cV:remancnt  127^. 
Relirtum  hoc  diuiditur  per  diuiforem  communem,  tunc  pro- 
ducitur  numerus  primus  excropli  huius,  qui  eft  7» 

Secundo  mulriplicanrur  1  o^  per  3  o^fiunrep  374  £ .  Er  1 2 ; 
mulrtplicanrur  per  5-4  £, dC  fiunt  684 \ .  Subtraho  igirur  374  -5 
de  684  ^ >&  remancnr  3  1  o  Rclfdum  hoc diuidirur  per  diui» 
torem  communem,  id  eft,  pcr  1 8  \ » tunc  producitur  numcrus 
cxemplifecundus,quicft  17* 

Terriomultiplicanrur  r6\  per  3^,fTuntb^  976 \ .  Et  xsk 
inultiplicanrur  per  74  £ ,  fionrq?  1390^.  Subrraho  igirur  ?j6\ 
de  1 3$6^,runcremaner  4  »o£.ReIiclum  hocdiuiditurpcr  com 
munem  diuilbrem ,  id  eft,  per  1 8  \ ,  tunc  producitur  numcrus 
exempli  rertius,  qui  eft  27. 

Primus  numerus  exempl/  7. 
Secundus  numerus  excmpM  17* 
Tertiusnumeruscxempli  23« 

De  pofitionibus  exempli  duabus  fuperiorihu  s. 

Opuseftquimmaxime,utrationcm  pofirionum  duarum, 
cxempli  prar(entis,iuperius  pofitaruro,rcddam.  Haberaurem 
quodlibet  exemplum  rcgulac  Falfi  duas  pofiriocs  regularircr, 
ur  faris  uides  cx  Ipfo  rexru  rcgular,arq»ex  operationibus  cxcm 
plorum.  Opcrauones  autem  quar  fiuntpcr unam  pofitioncm, 
magis  fiunt  per  regulam  De  tri  (formatis  arte  diuifore  cV  mul 
tipJicantc)quim  per  regalamFalfi.Sed  uidcamus  pofitiones. 

Pro  priore  pofitione ,  placuit  primo  ponere  unitatem,  eo  q> 
faciat  cum  7  3  (quem  numeru  exprimit  pronunciatio  cxcmph) 
numerum  parem,cuius  fubduplus  fit  nuroerus  integer.Quancp 
enim  frada  non  pofifint  ubicp  uitari,ramen  uito  eas,i  bi  Ime  la 
boreeas  uiiarc  poflum,Didi autem  pronunciario exemphVcb 
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primus  numcrus  debeat  cum  7  j  facere,  duplum  duorum  refi- 
quorum  Jtacp  cum  73  &  1  fac/ant  74,  fac/ent  (iuxta  harc)  duo 
reliqui  3  7.1'd  eft,dimidium  de  74. 

Itacg  (iuxta  pronunciationem  exempIi)oporfet  ut  diuidan- 
cur  3 7  induas  partes,  quarum  prior fumpta  cum  73  iaciat  tri- 
plumpartisalterius,  iumptarcumunitatc.  Et  Gc  exemplum 
noftrum  iam  prarfupponit  aliud  excmplum  partiale,  cutus  am 
bar  pofitiones  fic  ponuntur. 


Minus 


Diuidendus4i  jioj 


Dimdcndus  107 


i  r 


5* 


D/u/for  4 


Mfnu* 


Recep/autem  pr/mo  z,  ed  cj>  1  addita  ad73,rac/antnumcrum 
numerabilem  i  ternario:  d(  eadem  ratione  poftea  reccp/  r  c\'c. 

Defecunda  pofitione  exempli  total/s.quac  habct 
hostresnumeros:  3.  12^.  zr£. 

Quoconfilto  autem  reeeperim  3  .fat/spatctex  dedarar/one 
pr/mat  pofitioniSjqua»  habuit  hos  numeros  1.10$.  i6\. 
Recepi  /nquam  pr/mo  3,  quar  addita ad 73 ,  faciunt  y6.  cuiur 
parsdimidia  fac/t  38,/ummam  duorum  rel/quorum , iuxta 
pronunc/ationem  eiufdem  exemplitotalis, 

T  * 

Itaq^iuxta  pronunciationem  eiufdem  exempli  toraf/s.opor 
tcbit  ut  diuidantur  38  /nduas  partes,quarum  prior  fumpta 
cum  73 .  faciat  triplum  alt  er/us  partis ,  fumptar  cum  ternario. 
Et  hoc  cft  iam  /ecundum  cxemplum  partia!e,quod  exemplum 
totaleprarfuppon/t,cuius  ambaepofitioesfic  rTgurar/ponunc. 

Diui- 
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93 


Minus 


Diuidendus 

Dfuidendus 

7  14«  (ifi 

X  v 

*3 

'4 

'4 

Diuifor 

28. 

PIus 


JIIIKUll  *-jVfW»l,V  tJlVD  •  *  x  »»'»  *  J  X  >  »  «-f  %»»«»•■•»»••  »»»*  |*-v»»«».w.»»>.»« 

fccundam  exempli  totalis  fuperius  poflti ,  Ca-tera  fatis  patcnt 
exfuperioribus. 

Sequuntur  cxempla  locupfetatae  regulat  FaltT» 
per  Gcmmam  Frifium :  dC  cft  inuentum 
uatdeegregium, 

QVarrantur  duo  numeri  fub  proportione  fefquialtcra,  quor 
rum  multiplicatio  inter  fe  faciat  3  64.] 
Prima  pars  regular  locupletatac  eftaut  quacras  falfitatesitix- 
tareguIamfijperiorem,utu.des  facftum  in  hac  figura* 


1 

<* 

Minus 

85-8 

840 

f8 

Minus 


Srilicet  1  (n  3  faciunt  rf.quae  deberenceife  S64 :  deficiunccrgo- 
8r8,cVc. 

Sccunda  pars  regulae  eft,  uc  (propcer  mulciplicacf  onem  nu- 
tnerorum  incer  fe  fa<?tam)  pro  recepcis  numcris,  ponancur  re- 
ceptorum  numerorum  quadraca,manencibus  falficacibus  prio 
ribuSjCum  diuifore  cx  eis  fa^o,  iuxca  priorcm  partem  rcguhr: 
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&  tmc  ftabunt  numcri  ad  regulam  Falfi  (ic  difpoflt/. 


Minus 


10)68  (T76 


23318  (1296 


M/nus 


Tertia  igftur  pars  rcgular  eft,  utinuentisquotientibus,  ex* 
trahas  rad(ccm,ucl  quadratum  ( ut  hic,  ubimuttiplicatio  inter 
Cc duorum numcrorum (blummodo  fit)  ucl cubicam  ,ubi  muld 
plicatio  trium  numc  ror  um  fl  t  intcr  fc  &c.  Vnde  cum  quotien- 
tes,hoc  loco,(?nt  S76  cV  1 29  <S,  erunt  numcri  excmpli  24  &  3  6. 
Probatur.  Nam  exhorum  multiplicattonc  tatcr  fcfiunt  8©>, 
taxta  cxempli  pronunciatio  ncm . 

Aliud  exemplum. 
r  rQuarrantur  tre<  fuimeri  fub  proporrionc  dupla.qui  tattr 
fe  multiplicati,fedttiit^744.] 

PWor  exempli  rlgura  fic  ftat. 


Minus 


2 

10 

4 

10 

8 

40 

2680 

PIus 


Poftcrior  ucro  cxempli  flgura  fic  fta  t. 
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99 


Mfnus 


8  N 

f  1000] 

8000] 

„   6400 Oi 

»6*80  f 

791* 

Vides  ut  hfc  pro  rcceptis  numeris  ad  pofitioncs^rcdpiantur 
cubi  eorum .  Deinde  cx  quorientibus  inuentis  rxtrahuniur 
radiccs  cubicar.Et  harc  fic  fiunr,quod  numcri  rrcs  inter  fc  muU 
rip/kantur,  iuxta  exempli  pronundationcm .  Numeri  funt, 
7.  14. 18. 

Aliudexcmplum* 
fQuacrantur  quatuor  numeri ,  quorum  duo  mfnorts  ffnt 
fubproportionercfquitcrtiar&duomaioresfintfub^pportionc 
fefquialtera.Duoueromcdn  fint  fubproportionc  dupla.  Et 
illi  quatuor  numeri  intcr  fe  multiphca  ti,rac/ant  1 1  r  2  j 

Hic  pro  numcr  is  reeept/s  ad  pofitioncs,  uidcbis  recipi  eoru 
zcnitzcnfbs.  Ct  de  quotlentibus  inuemiSjCx  trahcntur  radices 
zenffrenficar. 

Scquiror  figura  cxcmpli  prtbr» 


Plus 


I 


6 

9 

8 

12 

16 

*4 

*4 

17*80 

14400 

2880 


Scquitur  ffgura  cxcmpli  pofterior. 


B  jrj 
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PIus 


Plux 


Numcri  cxempli  funt ,  3.  4,  8«  /1. 

Aliud  cxcmplum  locuplcta rac  regular  Falfi. 
fQuserantur  quihqj  numcri  fub  proportione  dupla^juoru 
multiplicatiointcr  fe  faciat,i48S3  z.] 


ftlinus 


1 

2 

2 

1 

4 

4 

8 

16- 

3* 

247808 

2  r 6064 

Mfous 


5  »744 


Sequirur  figura  cxcmpli  pofteribr. 


\tjj  Numeri  exemplifunt,  3.6.  1  z.  24.48. 

Xidcs autcm  ut  tn  hocexemplo  recipiantur  furdefolida  nume 

lorum 


Appehdix    REGVLAE    a  l  l  ig  a,  ioo 

rorum,in  priorc  figura  recepcoru.Er  radiccs  furdefolidae  quo* 
ciencum  inuencorom,danc  numeros  exempli  prarfentis. 

£c  fic  de  alrjs  exemplis  tn  infmicum,quemadmodum  inHni- 
tas  regulas  elle  incelligimos  ,ea  racione ,  qua  Chriftophorus 
pofuic  quacuor  regulas  Algcbrae :  fccundum  quas  FrifiusilJe 
nobis  fua  roirifTca hac  adaudione,regulam  Falfi  dilacauic  ( uc 
irides)  i  n  i  m  men  furo. 

Hxc  modb,pro  inftiruco  compendi  o,  de  regula  Falfi,di&as 
ad  Pecreij  rcquifitionem,furViciant,donec  alia  dedero» 

De  regula  Alligationis. 

POft  regulam  Falfi  in  prcc/o  eft  regula  Alligacionis,  cuiut 
ufus  folummodo  circa  numeros  cocracftos  uerfatur.  Quae 
qualis  Or,paucis  exemplis  abunde  facis  poceft  oftendi.  Videa* 
mus  igicur  unum  aut  alcerum  de  ea  regula  excmplum. 
Primam  exemplum  de  regula  Alligacionis. 
FHabcouinaduplicisualoris.  Vna  menfura  uilioris  uini 
'  ualet  6  dena. Alcerius  uero  uini  menfura  una  ualec  1 3  denari- 
olis.  Volo  aoc  habere  menfuram  unam  commixcam  cx  ucroqp 
uino  ualencem  8  dcnariolis. 

Qu.Tftio  iam  cft. 
Quantum  eft  recipiendum  de  utrocp  uino  r 
Regula  cft,uc  primo  ponas  numeros  alligados,  uno  ord/ne« 
Deinde ponasiJkjm,ad quc  fic  allcgacio/coifum^uc  hic  uides. 

 6*       1 3 .  Numerialligandi.  

6.  Numerusadquem  fic  alligacio. 
Numeris  autem  difpoficis  modo hoc ,  difTerenciar,  incer  illum 
adquem  fir  alIigacio,cVnumcros  alligandos,recipiuntur,&  col 


*  locantur  permucacim,uc  hic  uides. 

Operacio  calis  uocatur  alligario. 
6    \        |    ij  Numcrialligandi. 


1     8  | 

Numerus  ad  qucm  fic  c\'c. 

S 

i  Differentiae. 
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Et  reliqua  pcrficiunrur  per  regulam  De  rrf ,  eo modoqa» 
(bcietates  &  diuifiones  pccuniartim  inter  locios :  fcilicet  ex  ag 
gregatfone  differentiarum  f?c  diuifor  coromunis ,  cV  ex  ipfu 
dirTerentrjs  lepararim  poficis,f7unt  termin  i  fecundi,  fcu  mulri* 
plicantes&c.  ficut  hic  uides.  ____ 


facit 


Hoc  eft,7  mcnfuracdeutrocg  uino  comixra^recipiunr  ?  men# 
furasdeuinouiliori.Ergouna  mcnfura  dc  utrocp  uino  com* 
mixra,recipit  ^  unius  menfurar  de  uino  uiliori. 

Irem  7  menfurse  comroixtar  ex  utrocg  uincrecipiunt  duas 
menfurasckuinopreciofiori.Ergo  1  mcnfura de urrocg  uino 
fic  commixta^continet  \  unius  menfurar  de  uino  preciofiori. 

Probo  fic* 

Vna  menfura  de  uiliori  oino,  facit  6  Ergo  £  menfurae  de 
codero  uino,  faciun 1 47$.  Item  1  menfura  de uino  prcciofiori 
facit  13$:  ergo  f  menf. de eodem  uino  faciunt  3 1  Faciunt 
autem  (ut  probationcm  uideas)  4^  $  &t  3  f  &,dcnarioIos  8. 

Exemplumde  criplici  uino. 
rDe  triplici  uino.uolocommifcere  1  menfuram  uafentem 
7  $.Primi  uini  ualet  una  mcnfura  4  $  .Sccundi  uini  menfura  1 
ualet  6  &.Tertfj  uini  1  menf.ualet  9 

Sic  fta  c  exemplum  ad  a  lliga  tioncm. 

 4    6  |  | _9  Numeri  alligandf. 

 |  7  1  Numerus  ad  quem  d(c. 

1    x  |     |  1  TDifKTenciar. 


3 


Sic  ftat  ad  regulam  De  tri, 

k 

8       1         i        facit  £ 

4   i 


APPENDIX     REGV.     CO  MBINAT*  fOI 

Sic  ftac  ad  probat  ionem , 

*  4 

Ec fic  dc  alrjs  regulx  Alligacionis  operacionibus  QC  cxcm- 
plis>cx  rjs  quar  tam  func  dicta/acile  iudicabis.  De  alrjs  regulis 
( uidclicec  Aequalitatis,  AugmentijDecrcmenti  dCc.)  uidebis 
mencionem  ficri  in  Algebra  mca. 

Dc  regula  quadam  Hicronymi  Cardan/. 

POnic  Hieron.Cardanus  rcgulam  quandam,  de  combina* 
tionum  modis,rerum  quarumcunqp  poficarum,  quar  mihi 
admodumuidecurcflc  iucunda ;  eamcp  uideo  efle  ucilem  pro 
rjs  regulis,quas  libro  pfimodocui.de  inuencione  partium  ali* 
quorarum.quorumcunq?  numerorum.VoIo  igicur  deea  te  ex« 
cmplum  ponere  pro  rcgula  illa. 

TPoficis  numeris  hls  quacuor,  i.  3 .  y.  7.  uofo  brcufflimo 
compendio  /nuemre  numcrum  numcrorum  producendorum 
cx  mulciplicacionc  corum  intcr  ie.  Hoccft,  quocies  poiTic  fierl 
multiplicacio,  nouum  numerum  producens.] 

Regula. 

Ponc  progreflTionem  Geometricam  dupla?  proporcionalica 
tts,incipientem  abunicacc ,  habcncem  cerminos  quacuor  (  co 
quodexemplum  poficum  habeac  terminos  quacuor)flc"quot 
unitatcs  fecer  nc  cermini  progreflionis  illius,  redadi  in  unam 
(ummam,demprisunicacibusquacuor  (cd  q>  progrefllo  illaha 
bearcerminosquacuor)  cot  numeri produci  poflunt  cxmulci* 
pficactonenumerorumhorum,2.  3.  r.  7.incerfeomnibus  mo* 
dtsmuIcipIicatorum,ucfunc  6. 10. 14. ir.*i .  3f.  30.41 .  70* 
1 0 5-.  2  /  o .Ut  hi  numeri  finguli,numcran t  maximum  eorum,  id 
cft,i  i o .canquam  par ccs e/us  aliquo tx,  Vnde  ica  poteft  cxem 
Jumuariaii. 

C 
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TPofitis  his  numeris  quatuor,  2.  3 .  r .  7*  ,pducloe£  maximo 
numero  ^pueniente  ex  multiplica  tioe  eoru  inter  fc(  qui  cft  2  1  o ) 
uolo  compendiofe  inuenire  numeru  partium  eius  aliquotapr. j 

Regula. 

Quotunitates  progreflio  habet  geometrfca  hxc  r.  1.4. $♦ 
tot  babet  numerus  ifte  2 1  o,  partes  aliquotas* 

Habet  autem  progreffio  barc,  j  .  2.4.8.  quindccim  unitates. 
Vnde  tot  partes  aliquotas  etiam  habet  numerus  ifte  2 1  o,uide* 
licet  1.2. 3. $-.7. 6. 10.  14.  ir.  2 1.3  j-.  3  0.42. 70.105-. 

Sicnumerus  ifte^  1  o.compofitus  cx  incompofitis  nume* 
tisidis  2.3.5-.7.1  i.habet partesaliquotastrigintaunam,(icut 
pragreflib  harc  1.2.4.8.  i6.habet  triginta  unam  unitates, 

Etflcdealfjs. 

Et  ut  fTniam  f  andem  appendicem  hunc ,  dico  efTe  impoflibile, 
ut  Arithmetica  talis  fcribi  poflitabhomfne.quaeomnes 
huiufmodi  regulas  6V  fpeculationes  continear, 
ita  ut  nihil  amptius  artt  illi  aliquid  egrc* 
grj  fuperaddi  pofsif . 

tlNlSs 


102 


Iacobo  Mflichio  Mcdtdnae  do- 
dori,fuopatronoobferoando,Michaei  ;        v  aai/muAc 
Stifdiusfalutcmdicit.  /W^^V  ^ 


Rcdo  tc  crcdcrc,  uir  human/ffimcquod  ne- 
minimortaliu  magis  gratificari  ftoduerim 
mco  hoc  laborcqua  m  tibi.  Satis  hoc  teftatur 
libermagnusille,qui  occafioncm  prsebuir, 
ut  ifta  mca  Arithmctica  tandcm  aederetur. 
Illum  cnim  tui  gratia  fcripieram,  tc necp  iu# 
l"Pl^»SP*^ly  bcntc  necp  rogante,fed  fpontc  mea,  quate* 
nustibidiligentiam  meam  teftatam  faceremtqua  ex  paucis 
Arithmeticar  prarceptis,quae  l  te  accepcram,tantam  potuerim 
(Deo  fic  dantc)  copiam  exprimere.Videreenim  potes,quata 
copia  illam  unicam  regu!am  tuam  dc  inuentionc  digitouim, 
fub  extradione  radicum  cubicarum,  adauxerim  in  Iib.primo, 
cum  prarter  eam  nihil  haberem,qno  iuuari  poftem  ad  inucnien 
das  radicum  furdefolidarum  &  bfurdefolidarum  extradiones; 
Vidcbam  quidcm  Apianum  ifta  fcirc,fcd  ille  prorfus  nthil  d6 
cebat  dc  ca  re,nifi  cp  punda  fignanda  fignficabat .  Quid  uero 
nunc  promoucrim  hoc  libro  fecundo ,  tuo  iudicio  committo 
deccrncndum .  Cum  autcm  fcriptus  fuiflet  liber  ille,  cuius  iam 
paulo  fupcrius  memini,cV nihil  interim  minus  cogitare,qua%m 
uthuiufmodi  ftudja  mea  aliquando  prodiruraeiTent  in  lucem, 
accidit  forte ,  ut  dominus  docftor  Iuftus  Ionas  ad  me  quadam 
node  declinaret  in  hofpitium,uir  uidelicet,cuius  ego  comitatc 
6C  facilitatem  erga  inferiores  fe,fatis  mirari  nequcam  ,8C  ego  el 
(cum  hilariseflemfuper  tantohofpire)  proderem  illum  hbru* 
promifit  feoperam  daturum  quatenus  typis  excufus  arderetur, 
qudd  uidereteumelTe  refertum  tam  uarrjs  Algorithmis,  bon* 
copia  exemploru  probatis.Id  quod  ipfe  poftca  praeftitit  egre* 
gia  fedulitate  ac  fidcVnde  ficotcaufam  prarcipuam  &  prima, 

C   ij  quod. 


EMSTOLA  NVNCVMTORIA, 

cjudd  fcr/pta  fit  Arithmetica  hacc  £  me.in  te  rerjdo:  /ta  eaufam 
qudd  typis  fit  ardi  ta,rci)do  /n  prar  fatum  dominum  DocSorem, 
qui  tunc  erat  ep/fcopus  meus.  Et  cum  poftea  opus  a  Typogra 
ph/sdirTerretur,aded,ut  cVegonihil  ampl/us  illud  curarc mf 
contcntus  quodiBibliopoIa  quodam,pecuniammihiproIa# 
bore  meo  promiilam  recepiflem:  accidit  uxorcm  meam  ad* 
uerfa  ualetudine  conflidari  adeb  miierrut  ad  flctum  plcruncp 
commouerct  ufcinas,  quac  eam  compaflionis  ftudio  frequenta 
bant .  Quam  cum  ope  fuaChriftus  perpharmaca  fcVconfilia 
tua  reftituiiTet9cVcgodebitafacerepararem>refiftcbas>aflreue# 
ransexiguum  officiom  tcmihipracftitifle.Cum  autem  non 
perfuadcrer,ut  exiguum  ducerem>curafle  uxorem  comodam, 
fjdclcm  ,cx  inaducrfis  conftantia  probatam,cccpidenuomc 
conferre  ad  priorem  ratione  gratiflcandi  tibi  per  Arithmetiea. 
IHis /gitur,qui  necp  eam  nolcbant,necg  uolebant  excudere, 
promifimciocupletaturum,utuel  ficdetentamtamdiu^dema 


damTypographoexhiberetur,qui  huiufmod/  artium  ftudia 
diligentrfus  curarct.Tandem  ita  focceflit.ut  pro  uoro  talem  iru 
uenircmus,  qui  de  peregrinis  charaderibus  nihil  (ut  alrj)  con# 
qucreretur,fed  par  ncgotio,  S>C  uellet  cYpoflct .  Et  fic  Iibrum 
fecundum  tandem  conftdcntcradaux i  tdecimo 
£uclidis,ut  non  fruftri  ad  me,cV  i  mead 
Pctreium,redicrit  exemplar  i  capri 
gitatc  fua.  Valc  felicitcr. 


nibus  eorum  er/peri 


hanc  occafionem  alrj  cui- 


m 
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ilBER     SECVNDVS,    DE     N  V» 

meris  irrationalibus  ♦ 

De  eiTcntia  numerorum  irrationali  um, 

Caput  i» 

e  r  i  t  o  difputatur de numc r is irratfonalibu3,a* 
ueri  fint  numeri,an  firti.Quia  enim  in  Geometri 
,  cisfiguris  probandis.ubinosrationalesnumeri 

■jajjMBldeft 

[ffillllTl  l'i  jfj  i  nj  ii  1i  numcriprobarcnon  potc* 

ra  nt,certc  ex  demonftrationiDus  quas  nobis  cxhibcnt:moue* 
mur  8c  cogimur  faterf,  eos  uere  eue,uidelicet  ex  effeclibus  eo- 
rum>quos  lcntimuseiTercales,certos,at^conftantes. 

At  alia  moucnt  nosad  diuerfama(rcrtionem,utuidelicet 
cogamurncgarc,numcros<rrariona1es  efle  numcros.Scilicet, 
ubicos  tentaucrimus  numcrationi  fubfjcere,atcpnumeris  ratio 
nalibus  proportionari,inuenimuseos  fugerepcrpetuo,  ita  ut 
nulluseorumin  fe/pfo  praccifc  apprchendi  poflit :  idquodin 
rcfolutioib  js  eoru  fcntimus,ut  inferius  forte  fuoioco  oftenda. 
Non  aute  potcft  did  numerus  uerus,qui  talis  eft  ut  prarcifione 
carcat.&adnumeros  ueros  nullam  cognitam  habcatpropor* 
tionem.Sicut  igitur  infinitus  numerus.no  eft  numerus;  fic  irra 
libnalis  numcrus  non  cft  uerus  numerus,q>  latea  tfub  quadam 
rfnfTnitatis  nebula.  Sitcp  non  minus  incerta  proportio  numcri 
trrationalis  ad  rationaiem  numerum.quiminflnitiad  finiuim. 

Deinde,  finumcri  irrationales  efientnurneriueri,runcaut 
ciTent  integri,aut  eflcnt  fracUFracftos  autcm  numeros(ut  ftet 
difftncftto  debita)  uoco  cos,qu<  conftant  numeratore  &  deno- 

C    irj  mfoatore 
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minatorcita  ut  inter  duos aliquos numeros  /ntegros cV /mme 
diatoscadant :  ucsjieu2!  cadic/nter  8  cV?.Necpen/m  ^aut 
•^.  inter  fraclos  numeros  recipio,fed  inter  integros  cVc. 

Quod  autem  numeri  irrati onales  non  fint  numeri  /ntegrr, 
facile  oftend/tur.  Quilibetenim  numerusirrationalis>cadic 
mter  duos  aliquos  numeros  immcdiacos.Vc  6  cadit  inter  x 
cV  3  cV/%io./fci  i.Ai2./fci3./fci4.%/friy,cadunr/ncer  3  cV4, 
Et  (icde  alijs.Satisautem  conftat,ut  inter  duos  numeros  inte- 
gros  immcdia  tos,nul!us  cadat  numerus  integer,  id  quod  ratio 
uocabuli  manifeftetradir.  Ergo  nullus  numerusirrationalis 
poteft  cfle  numerus  intcgcr,cu  linguli  cadant  inter  imediacos. 

Item  nullus  numerus  irracionalis  poteftcfle  numerusfra- 
cftus.  I  mpoil  ibilc  enim  cft,ut  ex  multiplica  tione  numeri  fracci, 
in  fe,fiac  numerus  integer.  Sed  numeri  irrationales  multiplica 
tione  fui  in  le,faciunt  numeros  integros :  ut  6  in  ie  quadrate 
facit  6,8C  6  in  ie  cubice  facit  ^cVcErgo  numeri  irrationa^ 
les  non  funt  numeri  fracfti.  Antecedens  patet.Sienim  denomi- 
nator  non  numcrat  numcratorcm,  multominus  quadratum 
denominatoris  numerabitquadratunumerator/s.Item  multo 
minuscubusdenominacoris  numerabit  cubumnumcratoris, 
ut  rTac  numerus  inreger  cVc.Vnde  ficur  nullusnumerusince^ 
germultiplicatione  lui  /nfepoteft  producerenumcrumfra- 
dum,ficnuIIusnumcrusfraclusmuItiplicatioc  Cui  infepotcft 
producere  numerum  /ntegrum. 

Item  quihbet  numcrusfracftus,cerram  habet  cognitamcg 
proportioncm  adquemlibet  numeru  integrum ;  fed  nullus  nu? 
mcrus  irrationalis  habct  ccrtamcognitamqjproportionem 
ad  ullum  numeru  uel  integrum  uel  fraclum,  ut  paulo  fupcrius 
dixi.Ergo  numerus  irrationalis,  ficut  no  poteft  eflfe  numerus 
integer,hc  etiam  non  poteft  efle  numerus  fradus. 

Icem  licecinfin/ti  numeri  fracti  cadant  interquoslibet  duoi 
numeros  immediatos,  quemadmodum  etiaminffn/tinumeri 
irrationales  cadurtf  /nter  quoslibcc  duos  numcros  /ncegros  im 

mcdiatos 


ARITHMITICAfi    L  1 1  E  R    II,  I  04 

^nediatos.Exordinibus  tamen  utrorumcp  facilc  eftuidere,ut 
nullus  corum  cx  fuo  ordinc  in  altcrum  poiHt  tranfmigrare. 
NihiIigiturcft,ficogitesnumcxu  aliqucm  irrationalempofle 
coincidcrc  cum  aliquo  numcro  frado  propter  mfinitatemfra- 
dorum.Sed  uideamus  ordincs  quorum  mentionem  feci. 

Ordo  fracftorum  intcr  2  6Y  3. 

ccps  ininrlnitum. 

Ordo  medialium  cadcntium  intcr  z  &C  3 . 

J%T.A**Jl7*A  8.</c*o.*/rt.  1  i.%/c*  12. /c*  13, 

14.^  u.yct  16. i7.»/ct  i8.y^  io.yce zo.y^ 21. 

,/rt  22.^  23.  M  14. ir.y^  26\  J&n.JVb  18  •  A% 
%/%%  2  o .     2 1  • »/%%  a  i.      2  3 .  J&  *4*  */%%  2  6*.  E  t  fic  dcinccps 
i  n  in  finirum. 

Non  tc  moueat  in  ordioibus  illis,  quod  nulla  feruaturucl 
proportionalitatura  ucl  progreffionum  lex .  Rcs  ordincs  fic 
poftulant» 

Quid  Euclidcs  fenfer/t  de  numeris  irra* 
tionalibus,    Cap.  ii# 


l  a  n  e  negat  Euclides ,  propofitione  quinta  fut 
decimi ,  numeros  irrationalcs  cflTc  nuroeroa# 
dmniam>tnquit,  ouarum  quantitatnm  com* 
mumcanttum  c(f  proportio  tanqua  numtti  ao 
numcrum.  Sequiturcerte,  proportionc  duarum 
quantita  tum  no  communicanrium^non  cfie  tahquam  numeri 
adnumerum.Vt  ficutproportio%/%  24ad/%6,eft  proportio 
tanquam  numeriad  numerum ,  uidelicet  tanquam  4  ad  2 :  fic 
proportio  %/%  24  ad  J%  8 ,  cft  proportio,tanquam  non  numcri 
ad numerum ,  uidelicet  tanquam  J%  1 2  ad  2 .  Sic  A  8  ad  J%  24 
*ft  proportio  tanquam  numcri  ad  non  numei  um,uidclicct  ta  n 

quam 
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quam  x  ad  J%  \  i.Satis  igitur  patet,Eudidem i  ncgarc  numetof 
irrationaJcs  cfle  numeros.Hinc  Campanus,qui  Euclidem  in* 
tellexit,afleruir  propofitionem  undecimam  iecundi  libri  Eudl 
dis,non  polTe  probari  per  numcros.  Dodior  autcm  fuit  Cam- 
panos,qu4mutignoraueritundecima  illampofle  probari  per 
numeros  irrationales:  fed  negauit  hoc  quod  Eudides  ncgat,ui 
delicct  quod  numeri  irrationales  fint  numcri. 

NectamenEudidesuoluit  eos  omntno  cfle  nihrt,cumcis 
pulchre  ufus  fit,  tanquam  numerorum  imaginibus,  prarfertim 
in  fuo  dccimOjUbi  eos fub  duplici  cofideratione  tratfau  r,uide 
licet  in  ,ppofitionibus  prioribus,tractauir  eos  tancp  abftratfros, 
nominequantitatu ;  &:  in  reliquis  propolltionibus  libri  iliius, 
tradauii eos tanquam  contrados ,  recfro  uidelicct  cV  pulchro 
ordine,  Quod enim  Eudides  uocabulo  qnantitatis  nofuc rit  li 
neas,fuperficies,arque  corpora  generaliter,  hoc  loco  r  ra  dare, 
fedpotius  abftra&os  numeros  irrationales^quos  poflca  trada 
ret  contrados,uidetur  ipfe  htis  indicare,&  primo  in  ckfinit  io 
nibus.  Aliter  enim  Ioquitur  de  commcnfurabilitate  cV  imcom 
mcnfurabifirare  cjuantita  t  um,  atqp  aliter  de  comenfurabditate 
&  mcommenfurabilitate  Iincarum,ut  ftudiofe  fignificaflc  uide 
aturjincas  non  comprchendiiubquatitatfs  uocabDlo,eo  loco. 
Si  autem  fineas  no  uult  comprehendi  fub  eo  nomine,  quid  rum 
uolet?  Num  copora  &  fuperficics  C  At  corporum  nullam  facit 
mcn  tioncm  per  totum  ltbrum  decimum  •  Et  ne  quidem  fupcr* 
ficics  curat  in  decimo  tra<3are,nift  quantum  ratiodicendorum 
de  Iincis  ipfum  cogir.In  cuius  rei  fignum  (pecies  fuperficicrum 
irrationalium.data  opera,diflimuIat,ac  negligit  aded,ut  ne  iU 
las  quidem  nominare  uoluerir.  Sic  em  propofitione  Lxv.dicit: 
Si  duar  fuperficies  coniungantur,quarum  altera  fit  rationalis, 
altera  uero  medialis  &c.Dicereautem  poteraf,Sifueritfuper- 
ficiesbinomialis  &C.  Et  propofitione  fequenti,cum  dicere  po- 
tuifler,Si  fuerit  fupcrficies  binomialis  tertiac aut  fcxtac fpecid* 
fic  dixit ;  Cutn  coniuQdat  fuerint  du«t  fuperficies  mcdialea 
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(has  folummodo>id  enVtnediales ,  ex  irrationalibus  nominat) 
incommenfurabiles  dCc.  Sk  propofitione  103  fimili diftimula 
tionenoluitnominarerefiduales  fuperficies  primarcVquarrae 
fpeciei.Etfequenti  propofitionc  noluit  nominare  fuperficies 
refidoales  fecundar  ci*  quintar  fpcciei,cum  tamc  de  his  fpecicbus 
ageret.  Et  fimiliter  propofitione  1  o  r  noluit  nominare  fuperfi* 
cies  refiduales  rertiat  8(  fextae  fpecici ,  ut  certo  fcias  eum  de  fu* 
perficiebus  nihil  agere  uoluiile  in  decimo.niO  quantum  linea* 
rum  irrationalio  expofitio  hoc  exegiiler.Seide  his  etiam  alibi 
dicamin  locisiuis. 

De  definitionibus  dccimi  libri  Euclidi  s. 
Caput.  11  u 

o  integram  tracftationem  numerorum  irra# 
t/onalium,  pertinet  liber  decimus  elementorum 
Geomctrix  Euclidis ,  Ideo  uolo  illum  huc  ad  me 
recipere,  fufpcctamcp  illius  difficultatem  (  Deo 
uolentc),pfligare,cV  &  definitionibus  eiusincirie» 

In  deftnitionibusaute  phrafim  propofitionum  fuarum  pau* 
cis  fubindicat,  eascp  nihilominus  uice  argumenti  pofuuTe  ui# 
detur,quod  ordine  meminerit  quantitatum,linearuro,fuperrl* 
cierumqijCV  i  fuper  ficiebus  ad  lineas  poftca  rcucr  fus  (1 1. 

TPrimo  mcminitquantitatu,diccns:Quantiratee  quiflus 
fueritvnaquantitadeaanumerane.comfnfurabiUa  Oicun- 
tUr.Vt J%  no^cV  A6oo,numerat*/%  24  cVo  Quibueucro 
non  fuerit  vita  quantttae  communie  eas  uumcrane,  cicuu» 
turtncommenfurabilce.ut,/fci8  dCj^i6i, 

Volo  hic  i  principio  buius  tradationis  mear  ponerc  ffgura, 
(  utpagina  uerfa  uiJes  )  in  qua  omnia  qaardc  definitionibus 
diccnda  ucniut,  tanquam  in  Ipeculo  qi:o  Janiinfpicerc  poflis. 
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Quadratum  illud  modicum,  fignatum  Iitcra  e  ,  eft  mcnfura 
commtinis  quadrari  Iincac  a  b,&:  quadrari  lincar  b  d.  Ergo  qua 
drata  nominatarum  linearum  funt  comcnfurabilia .  Numeraf 
autem  quadratum  e  ,  prardida  illa  quadrata ,  qucmadmodum 
unitas  namerat  quemlibet  numerum  rationalem  :  fcilicct  dum 
Enumerat  quadratum  maius,facit  i8,&exminorefacit9. 
Numeratctiam  e  tripIicatu,ambo  quadrara  flla  &c,Iam  fi  con 
iraha5(exemphgratto)hancquantitatem%/i  6,ad  quadratu  e, 

fida 


AHITHMBTICAB    LlBEK    II.  IOC? 

faclet  quadratum  linear  a  b  A486' :  cVquadratum  linear  b  d  fa* 
ciet  %/%  1 944.Et  fciesiam  quantitarem  6  cfle  menfuram  com 
muncm  ucriufq?  quantitatis.  Scics  etiam  5-4  ( id  c ft,tripla m 
ad  y%  6  )  numcrare  utrancp.  Atcp  ifto  modo  facile  dabis  quot# 
quotuolueris  exempla  quantitatum  commcnfurabilium. 

Harcideo  dixi,  ut  intelligas  quim  comodum  fit  confidcrare 
numerosjmodd  ut  funt  abftrarti ,  modo  ut  funt  contrarti .  Et 
quamuis  res  harc  algorithmum  requirar,quem  inferius  ponam 
capite  fexto,  nihilominus  tamen  pergam,ut  deftnitiones  rcds 
dam  perfpicuas. 

Sic  autem  iudicabis  quantitates  cfle  commenfurabiles  aut 
incomenfurabiles.Pofifjs  duabus  quantitatibus,fl  ex  diuiflone 
unius  per  alteraro,proueniat  quotiens  rationalis ,  tunc  quanti 
tates  illae  duar,erunt  comcnfurabiIes,feu  (quod  idcm  eft)  com 
municantcs, Vt dum  diuidoy%7z6oopery%  2904,  tuncpro* 
ducttury%  zj*,ideft  r.Suntergo  quantitatcs  illat  adinuicem 
commenfurabiles.Sic  dum  diuido>/fc  7*600  per  J^6^6^, pro 
ducitur  y%ir|,ideft  \\.  funtergoquantitatcs  illorctiam  com- 
menfurabiles.Si  uero  ex  diuiflone  uniusper  alreram  fTat  quo- 
ttens  irrationalis,  cruntduxquantitatcsillxincommcnfurabi 
les, fcu  (quod  idem  cft ) non  communicantcs. Vt  dum  diuido 
y%48  per  y%  8,producitur  quotiens  ille  irrationalis  J%  6,  Ergb 
quamitates  illae  funt  lncommenfurabiles. 

Vt  autem  inueniendae  flnt  menfurae  communes,  uidcbimus 
circa  propofitionem  tertiam  decimi . 

FSecudo  meminit  Iincarum.dicens :  [&inrc  potcntia  coni* 
mcnfurabilca  oictmtur  >  quarutu  quaorata  nunierac  vna 
communie  fupcrftcice.]  Qfoafi  dicat :  aliter  Ioquimur  de  com 
menturabilicate  &C  incommcnfurabilitate  quantitatum(id  eft, 
numcroru  irracionalium)  abftrartarum :  atqj  aliter  loquimur 
deeifdem,quando  contrahuntur  ad  lineas .  Quando  enim  lo- 
quimur  decommenfurabilitate  quantitatum  ,tuncnulla  uti- 
murdeterminatioediftindtoois,(edfimpIiciterdicimus,duas 
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quant/tacc«,aut  c(Tc  commcnfurabilcs,  aut  frtcomenfurabncj. 
Sedquando  Ioquimurde  commcnfurabiIitatclincarum,tunc 
utimur  aliqua  dctcrminationc  diftinguunce  »cV  non  tam 
fimplidcer  Ioquimur.Vc(exempIi  gratia )  lincas  a  b  cV  bd, 
fuperiorisflgurayiocamus  commenfurabiles.iednon  fimpli- 
citcr ,  funt  cnim  in  CeipQs  ad  inuiccm  incommcnfurabilcs ,  fcd 
uocamuscascommcnfurabilespotentia.Quialincar  quarum 
quadrata  numerat  una  communis  fupern*cies(uc  quadrata  line 
arum  a  b  cV  b  d,  numerat  fuperfTcies  e,  itcm  ucrancg  ecia  nume 
rat fuperrTcics  k  e  L^fcilicet ternarius  numcrat  9  cV  1 8)  dicficur 
commenfurabiIes(eriam  fi  in  femetipfisadinuicemfintincoms 
menfurabiles)  potentia.  # 

Deinde  adliuc  aliam  rcftrfdtionem  facimus.Cum  cnim  om 

commcnfu- 
,)  Item  mul 


. -V^  L  ~  ^Lyt  |  ncts Imc*  longicudinc  racionales,  ad  inuiccm  fint  c 
ur^  <X£;Mj**L-J rabilcs pocencia cV longitudinc (uc a sad a  b cfrc. ; 

rae  Iineaeracionalespocentia  tantum,  fint  adinuiccr 


—  ,  -  Jinuiccm  comrncn 

iurabiles  potctia  6V  longitudinc  (ut  eft  b  d  ad  b  d  f,  td  eftV*  1 9 
ad  /&  7  2.  icem  b  d  f  ad  b  d  f  g,  <d  cft  /%  7z  ad  /%  1 6 1 cVc.)  Icem 
mulcarcciam  alia*  Iine*  irracionales  longicudine  cVpocenria, 
H m  ad  inuicem  commcnfurabiles  pocencia  cV  longicudine  ( uc 
d t  b  c  ad  b  c  h, id  cft ,  J&  16 2,  ad  /**  z s 9  2  cVc. )  quarda m  ucro 
in  ieipws  Unc  admuicem  incommcnfurabiJes,licet  quadrata  ea» 
rum  finr  commenfurabilia ( utfunt  linear  a b cV b  d ,  id eft  1  & 
8) :  ideo  quafdam  Jineas  uocamus  commenfurabiles  longi 
tudine  cVpocencia,ideft,commenfurabiles  fimpliciter : alias 
ucro  uocamus  commcnlurabiJcs  potcntia  tantum ,  id  cilcorru 
mcnfurabilcs  fccundum  quid. 

Sequicur: 

*irice  rtutcin  potcntia  inconumnfurabilce  otcuntur  ,qua- 
rum  quaorata  non  numcrat  ona  communie  foperftciee.  Vt 
Ifnear  luperioris  f?gura%A  b  cV  b  c.icem  b  d  cV  Bc.Impoflibile  au 
iemeft,ucduacIineacpocencia  incoramenfurabiles,  poflmc  efte 
longitudine  coramenfurabiles;  ficutneceflTeeft,ucdua-Iine:e 
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longitudinc  con>en(urabiles,finteria  potcria  comenfurabilet* 
Omnes  tiero  lineae  trcdccim  fpecicrum  irrationalium,quas 
ponit  Euclides,funt  potetia  incommcnfurabilcs,ad  quamlibet 
lineam  rationalem :  ficut  omncs  linear  potentia  tantum  ratio* 
naJes,funt  potcntia  tantum  commenfurabiles,  ad  lincas  ratio- 
nales  longitudine. 

Vnde  fequitur  in  Euclide :  (Due  cum  ita  ftnt.  manife|rum 
ejr  .quoo  cutltbec  (ttiee  pofi  tc  .niultc  alic  linec  funt  tncommen 
furabile*,qucoam  tn  longituoinc  tantum,quc&am  inlongi* 
tuotne  etpotentia. 

Ltneam  pofitam  uocat  cam,  qua  (ut  mox  dicet)  ratiorina* 
mur.  Ea  non  cft  alia  ,quam  rationalis  longitudine.  Omncs  aSt 
linear,quatad  lineam  aliquam  longitudine  rationalem  >  funt 
commcnfurabiles  potentia  tantum(ut  funt  omnes  lineac  poten 
tia  tantum  rationales ,  (icut  paulo  fuperius  dixi )  funt  ad  cam 
mcomeruurabiles  longitudine  tantu  ,ut  fatts  patet  •  Et  omne  J 
Imca?,quac  ad  lincam  aliquam  IongitadinerationaIem,funt  po 
centia  tncommenfurabilcs  ( ut  funt  omnes  Hneae  trcdccim  fpe 
cicrum,ficut  paulo  fupcrius  dixi )  (unt  etiam  adeandem  longt 
tudine  incommenfurabiles.  Scilicet  pofita  Knca,  fuperioris  fl- 
gura,eft  a  B,ad  hanc  eft  incommenfurabilis  longitudine  Iinea 
fi  d,cV linea b  d  f,& linea  bdf g,6V linea bdfg B.gt ad eandem 
pofitam,eft  incommenturabilis  in  longitudine  &C  potentia,Ii* 
nea  b  c,6V  linea  b  c  h  ,  cx  Iinca  bchi,& linea  bchib,& linea 
g  b  n  :  item  etiam  linca  g  b  1  ,cVc. 

Sequitur : 

<3mme  autcm  linca  po/tta  >  a  qua  ratiocinamur ,  vocetur 
rationalie.  £iiice'cg  ct  commenfurabi(ce>otct1rur  rattonalce* 
l£ibtm  autem  tncommenfurabilc8,otcuntur  trtationaCce. 

Lineam  pofitam  uocat  eam,  i  qua  inctpimus  ratiorinatio- 
nem,qua  oporfct  cfle  rationalcm  in  longitudinc.  Inripit  enim 
ratioc/natioifcnfibiliternoto.NulIus  autem  fenfiis  pcrcipit 
iinea  cflc  trrationalem:  tcd  irrationaus,ex  ratiocinatione  fada 
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i  rationali,apprehenditur  cflfc  talis .  Sunt  autem  ualdc  uarix 
ratiocinationes,a  lineis  8C  fupcrficicbus  rationalibus,ad  irrati 
onales  Iineas  dC  fuperficies ,  quarum  unam  excmpli  caufa  uolo 
poncre,fecudum  figuram  priorem*  Sitlineapofita  a  8,  figurar 
fupcrioris : quae cum diuifa (it  in  tres  partes  inter fc  arquales, 
abea  ad  diametrum,ficraciocinor.Lineam  a  b  diuidit  ha*cpar 
ticula n o, fecundum  huncquotientem4,&  eadcm  particula, 
n  o>diuidit  diametrum  b  m  fecundum  huncquotientem%/%r8» 
Ergo  (icut  pro  linea  A  B  ponitur  numerus  3 :  fic  pro  linea  o  u, 
feu  b  d  ( eaedem  enim  funt)  ponitur  quantitas  J%  1 8  .Et  non  po 
tcrit linea  dd, aliam quantitatem recipere, nifi muteturdiui 
fio  lineae  A  B « Nec  linea  B  c  (ad  quam  poftea  ulterius  pergo) 


tetur  diuifio  lineac  poutar ,  id  eft,  A  B ,  tunc  omnia  uidebuntur 
mutari. Vt  f?  A  b  diuidatur  in  partes  8,  tunc  B  d  habebit  hanc 
quantitatem  J%  1 iS  :  dC  quadratum  eiushabebit  128.  Linea 
uero  BC  habebit  hancquantitatcm  J%%  8 1 9  z  : &C  quadratum 
etushabebit  J%  8 191.  dC  eandemquantitatem  habebitctiam 
fupcrficics  concenca  fub  a  b  $C  b  g.  Atcg  ita  omnia  dependent 
idiuiflone  lineac  pofitac. 

Vbi  Euclides  poftea  dicit,quod  Iineaccommenfurabilcs  fcu 
communicanccs  Jinex  pofitx.cV  quac(caufa  fundamenti)dica 
tur  rationalis  (cum  uidelicet  talis  fit  6C  longitudine  QC  potetia) 
dicantur  rationales:  eidem  autem  incommenfurabiles,(eu  non 
communicantes,dicantur  irrationalcs,  ego(fecundam  ea  quac 
dixiiuperiuscap.x«)(icarguo.Linea  b  D,fuperiorisfigurae,€ft 
incommenfurabilis  Iineac  pofitac  a  B(quia  nullamhabentmen 
furam  communem  eas  numerantem)  ut  J%  1  8  uere  eft incomm 
menfui  abilis  huic  numcro  3 .  Ergo  b  d  non  dicitur  rationaf/s, 
fed  irrationa!is,cV  contraria  huic,quas  fuperius  dida  funt(uide 
licet  quod  huiufmodi  quantitatum  Iineacdicanturrationales) 
(unt  falfa.Dicic  cnim  Euclidcs  hicqaod  lineac  incommenfura* 
bilcs  lincac  pofitac,id  cft,  rationali  in  longitudincdicantur  irra 


tionales. 
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4lona1es.Refpondeo((ecundumeaquar  fuperiusdixi  cap.z.) 
licct  linca  B  d  incommcnfurabilis  fit  longitudine.ipfi  linear  po 
fitar  b  D,norTtamen  cft  ci  incommcnfurabilis  potentialiter,& 
1k)c  fufiicic  ut  ipfa  linca  b  d  dicatur  rarionalis.lllaj  autelincar. 
quar  nccp  longitudine,  neqj  potcntia  commcnfurabilcs  funt. 
linear  pofitar  ( ficut  funt  bc,&mp)  dicuntar  folummodo  irra 
r  ionalcs,  apud  Euclidcm. 

FTcrtio  mcminit  Euclides  fupcrficicrum  nonalia  ratione, 
quimqubd  illis  utatur  ad  ufum,pro  lineis,commodum,atty  ex 
cisrariocinetur  ad  Iineas  ut  iam  dicam.  Dicit  itaq? :  [Omttte 
quaOrata  fuperftcic*5a  qua  per  bypotbeftm  rattoctnamor.oi 
aturratioualie.  J£t|uperfktee  ci  conimetifuraWtce  Oiciitur 
rattonalee.(StOerti  aurem  non  communicatee^tcutteur  irr* 
tiottalee.  £atera  vevo que  tn  tllae  quafcratae  fupet ftciee  pof- 
fuMt.Otcutttur  irrattonalta.] 

Propofitione  decimaquinta  fui  dectmi , incboat  Euclidcs 
curfum  ratiocinationis  fuar principafcm,d  lupcrrTde rationali, 
contenta  fub  I  neis  rationalibus  in  longitudine,ut  fuo  loco  ui< 
debimus.Scilicct  (ut  S>C  hoc  Ioco  ctiam  hanc  rcm  parum  tanga 
mus ) ficut lineam quadrati  abnm, fupcrioris  figurar.quam 
Coftamuocanr,  cogiturtiocarc  rationalcm :  fic  linca  quadrati 
B  D  F  G  etiam  uocat  rationa!em,cum  utraq?  lincarum  fit  cofta 
quadrati  rationalis.Ltcct  aurcm  quadrata  illa  duo ,  fpccie non 
dtfTcrant,cuai  unum  arquc  fit  rationalc  ut  alterum  linear  tamc 
quadratorum  illorum  inucniunrur  difTerre  fpecie.  Atque  ita  ex 
fuperficiebus  duabus  rationalibus  quadra tis,  ratiocinatur,  6C 
colligit  tandcm  duas  fpecies  iuas  rationalium  Iincaa-.  Dcinde 
i?cut  lineam  B  D  uocat  rationalcm,i  quadrato  fuo  rarionaIi,cu 
ius  eft  cofta,fic  lineam  B  c  uocat  medialem,5  quadrato  fuo  mc* 
diali,cuiuseft  cofta.Atcp  ita  cx  talibus  lincisquadratorum,ui- 
delicet  mcdialium,forma  t  fibi  Euclides  fpcciem  irrationalium 
linearum  primam. 
Reliqua  in  ckfinitiorubus  fcdliora  fun  t  ,quara  ut  expofitioe 
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rgeant :  fcilicet  quadratum  linear  a  b>prxfupponitur  rafiratio 
cina  tioni,  quali  Euclides  omnia  inuenit,quar  propofait,  i  pro- 
pofitione  fui  decimi  quintadecima  ufcp  in  fincm  Itbri  illius  6Vc 
JStfupcrftciee,  inquit.  q  t  c  tUi  funt  comntenfurabilee  ( ut 
eft  quadratum  lineae  b  d  )c>tcuntur  rationalce.  JStbetti  autem 
non  commenfurabtlcd  (uteftquadratum  lineae  bcitem  qua* 
dratum  lineae  m  p  uel  p  f ,  conftans  ex  duobus  quadratis  ra tio* 
nalibus,figurae  noftrar,c\'fuperficicq  duplicata  )  oicuntur  irra 
tionalce.iatcra  vcro  ( fic  redit  i  fupficiebus  ad  lincas,ut  often 
datfe  omnia  quar  de  fuperficicbus  dicit,  dicere  propter  Iineas) 
que  in  tllae  quabratae  fupetficiee  pofjunt  (uteft  Iinea  a  b ,  ite 
linea  m  p)  btcuntur  irrattonalia.  Quia  funt,ut  oportetjongi- 
tudine  &  potentia  irrationalia . 

De  fpeciebus  numerorum  irrationalium, 
Caput  iuu 


t  a  v  t  e  m  nihil  negligam  eorum,quar  ad  ftatu- 
tam  .i  me  tracta tionem  pertinent ,  uolo  (a  ntecjj 
propofitiones  Euclidis  ad  manusrccipiam)  de 
fpedebus  numerorum  irrationaliumabftraclo- 
rum  agere.  Sdntautcmquardam  fpccicsprinci* 
pales.quardam  minus  principales.  Deprincipalibus  prius  di- 
cam,poftca  dicam  de  alrjs  fpeciebus» 

De  fpeciebus  principalibus  numerorum  irra  tio? 
nalium  abftractorum. 
V  Quincp  autem  funt  fpecies  irratto 
nalium  numerorum  abft  radorum^ 

PRima  fpec  ies  uocatur  Simplicium,c\!  hacc  continet  Media 
Ics,Sunt autcm  mediales numert,  quardam  radices  furdar, 
numerorum  rationaIium,cV  fubdiuiduntur  in  fpccies  infinitas. 
Prima  mcdialium  fpccies  continct  quadrate  mediaJes,  quo- 

rum 
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rum  fignum  eft  J%.  floc  cnim  fignum,  fi  prscpona  tur  numcro 
rationaIi,radiccm  quadratam  northabenti,continuoex  ratio- 
nali  fit  medialis  quadrate. 

Secunda  rncdialium  fpccics  cotinet  cubice  mediaIes,horum 
fignum  cft  %/rt.Quod  fl  prarponatur  numcro  rationali,  radice 
cubicam  no  habenti,fit  cx  rationali  mcdialis  cubfcc.ut  Jft  1 6. 
Quado  autcm  prarponftur  numero  rationaltfiabcntf  radicem 
cubicam,tunc  manetnumcrus  rationalis.  utyrt64,tacit4.Sic 
quando  flgnum  mcdialium  quadrate,prarponiturnumero  ra» 
tionali  quadrato ,  tunc  manct  numcrus  aliquis  rationalis .  uc 
yfci6,facft  4« 

Tcrtia  fpccics  mcdiaIium,uocatur  zenfizenfice  medialium: 
horum  fignum  cft  J&*  Si  hoc  fignum  prarponatur  numcro  n5 
habcnti  radiccm  zcnlizenficam,  necn  zenficam,feu  quadrata, 
ninc  crTicitur  numerus  medialis  zcntizenfice.ut  Afc  i+.Si  aute 
prarponatur  numcro  non  habcnti  radicem  zenfizcnficam,ha* 
bcnti  ucro  radiccm  quadra  ta^unc  cfficitur  medialis  quadrate. 
ut  ^4,facit «/%  9.Si  ucro  prarponarur  numcro  rationali,ha* 
benti  radiccm  zenflzenflcam,tunc  manct  numerUs  aliquis  ra* 
tionalis.  ut      i  2?6,facit  6. 

Quarta  fpccies  mcdialium,eft  furdeiblide  medialium:  horu 
fignum  efty^.Qtiod  fl  numerorationalifueritprarpoflrum, 
qui  non  fit  furdefolidus ,  conftituitur  medialis  furdeiolide .  uc 
✓j?  1 2  •  At  Jjt  3  2,  facit  2,  cxc. 

Quinta  fpecies  dicitur  medialium  zenficubice:horum  fignti 
eft  J%ft  .ut  J^ct  1 1 .  A  t  J%rt  3  6,hci  t  J  6  :S>C  Jict  2 1 6,  facit  j%  6 ; 
QCj(ft^66^6yidcit  6. 

Sextar  fpccici  excmplum ,  cft  Jbp  1 2  :  eft  enim  medialit 
biurdefolidar* 

Septimar  fpcciei  exemplum  Jm  1 2 :  eft  enim  numerus  me» 
dialts  zenfizenzcnfice. 

Odauar  fpcciei  cxeplum  Jcct  1 2 :  eft  em  cubicubiceroediaF. 
.    Nonac  ipeciei  exemplum  Jtf  1 2 :  eft  em  zenfurdefblide  med. 

E  Dccimac 
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Decimac  fpeciei  cxeplum,  Jcfiu;  eft  em  cfurdefolfdar  med. 

Vndeciroac  fpecici  exemplum,%/%%ct  i  z# 

Duodecimar  fpedei  excmplum ,  %/d/?.  Et  fic  de  alrjs. 
Extjsfpeciebuspoteris  iudicarede  alrjs.Horum  autem  (igno- 
rum  inuentionem  doccbo  in  mea  Algebra. 

Licet  autc  hae  fpecics  dicancur  Simplices,tamen  figna  earO 
inucniuntur  eflTe  compoflta  farpiHime.  Vt  hsec  figna  funt  com 

pofita :  %/%* .  %/%*.     .%/«*.%/*/?.  %/*%* .  j%bp.  Mfi .  %/%*^ 

%/%crt.c\c.  Sed  hare  fequcntia  flgna  funt  fimplicia : %/% .  %/c*.  Jfl. 
Jbji.  Jcfijdfi.  cVc.Satis  autem  inteIligis,utuox  figni,c\  figura 
flgnr  fc  muto  ponant. 

Exiftimoego(  utde  ratione  uocabulidiipucem)  Mediafes 
dici,propcer  media  proporcionalia.quac  pcr  mediales  numcros 
inueniuncur.  Pocer  is  enim  (medialium  bcncfiao)  in  cer  quosli- 
/  1  tf.  cy. $.    betduosnumerosanediaproportionalia  cofticuere,quocquot 
Iibucric.Sed  de  hac  inuentionc  infra  dicam  fuo  loco. 

Numcri  etiara  rationales,redudi  ad  figna  medialiu  (de  qua 
rcdurt  ione  in  Algorithmo  medialiu  dicam)  ufus  (uoshabenr. 
Nam  quocies  medialium  aliquisuenerir  mulciplicandus,aut 
diuidendus,per  numerum  rationa!em,tunc  racionalis  illeredu 
cicur  ad  fignum  iliius  mediajis.  Sed  hzrc  ad  Algorithmum  per 
tincnc.  Item  numcriracionales  fubfignis  mcdialium  rcdudi. 
pulchcrrimc  probanc  regujas  Algorfthmorum  quafcunc£>de 
numeris  irracionalibus  dabi!es:quocies  uideliccc  proexempjo 
regular  probandar  afiumuncur  cxc.Sed  & harc  ad  Algorith* 
mos  perrincnc. 

rSecunda  fpeeics  numeroru  Jrracionau'um,uocatur  Com* 
pofitorum :  QC  habet  duas  (ubfpccres. 

Prima  uocatur  bimedialium,c\  fit  ex  additione  medialis  nu 
mcri  ad  media!em,ciufdem  fpeciei  medialiu.  Vr  %/&  1 1  -f-%/fc  8, 
itcm  M  i  i-f-M6,item  %/frfr  18 -f-%/fc*6,ite  Jfi  z8  -\-Jflii  cVc 

Secunda  fpecies  compofitorum,  uocatur  binomiaJium :  QC 
fit  cx  additionc  mcdialis  numcii  ad  rationakm,ueI  ad  media.- 

ttUL 
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Iem,alterius  tamc  fpcciet  medialiu.  Exemplu  primi  rf-f-  J%  i ». 
item  J%  1 2 -f  z •  Exemplum  fecundi  y^i»-f-^rt  n,iteat 
y%i*-f-y%&!2,cVc. 

De  fignis  iHis  duobus  -f-  cV  — . 
Quando  addcnda  funt  duo  incommcnfurabilia,  ucl  duo alr  - 
qua,quorum  proportio  fgnoratur  ( ut  in  coflicis  numeris  fere 
ubicp  ffrj  tunc  interponimus  fignum  hoc-f-  ipfis  addendis, 
dicimusep  ita  coropletam  eflfe  additioncm.Et  hac  rationcuo» 
catur  (ignum  additorum. 

Simili  ratione  uocamus  fignum  hoc — ,fignum  fubtrado- 
rum :  dum  em  fubtrahere  uolumus  a!iquid,ab  alio  fibi  incom* 
menfurabili ,  aut  abco,  cufus  proportio  ad  fubtrahendum  eft 
ignota,tunc  utimur  illo  figno.ut  in  excmplis  tanquam  compo 
(ltorum  uidcbis  paulo  infcrius. 

rTertia  fpecies  irrattonaliUm  numcrorum ,  uocatur  radi- 
caliumcompofitorum.Suntenim  numeri  irrarionalesfpeciei 
illius,  radiccs  quadratae  compofiforum  numerorum.  Vt  /f> 

j%  1 1  -\-  y%  8.  ltcm   6-f-*/%  i  i.cVc. 

PQuarta  fpecies  irrationalium  numcrotum  uocatur,tancg 
compofitorum.  Quanquacnim  (utrationcm  uocabuli  rcdda) 
numerifpccieihuius,nonr7antperadditionc  ficut  compofiti, 
fed  per  fubr  radioncm :  tamen  (unt  per  omnia  fimiles  compo- 
(itis,  ut  Euclidcs  prolixe  probat  *  Subdiuiditur  crgo  ctiam  ifta 
fpccies,in  duas  fubfpecies. 

Prima  uocatur  refidualiu  bimcdialium :  cV  fit  cx  fubrraclio 

ne  medialis  i  mediali,ciufdc  fpccici  mcdialiu.  Vt  J%  1 1  — J%  6. 

i  tem  Jfi  24 — Jct  1 8.  Et  fic  de  ahjs. 

Secunda  fpecics numcrorum  irrationalium  tanquam  com- 

pofitorum,uocatur  refidualiumbinomialium:  cV  fit  ex  fubtra- 

dione.Pnmo,medialisnumeri  i  rationaIi:ut  n — J%  140. 

Secundo,rationalis  i  medialt:  ut»/fc  200 —  1  z.Tertio,  media* 

lis  imediali,aUerius  fpeciei :  ut  7%  1 2 — Jt*.  60.  itcm  Jct  1 2 — 

J&  1 8.  itcm  Ji  1 2  —  J&  8  0,  Et  fic  de  alijs. 

E   rj  Qiiinta 
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TQuinta  fpecies  irrationaltum  numerorum  Aiocatur  radi- 
calium  canquam  compofitorum,  Sunc  cmm  numeri  foeciei  d- 
lius,  radices  tyndmtii  numerorum  tanquam  compoficorum. 
ut  J%  Vfc  12 — 8 .  item  %/$.  6 —     6*.  item  J%J%  i  a  —  z.  item 
.J&6o  —  7%%  i  oo  .Et  fic  de  a!rjs. 

De  fpcciebus  minus  principalibus. 

NVmeros  irrationaIes,fpecierum  minus  prmcipaliurn, 
(quorum  uium  forte  eciam  in  Algcbra  mea  uidebimus) 
quantu  pofifum  breuiilimiSjin  genere  laltem,  comprehendcre 
tentabo.  Scilicet : 

rPrimo,quidam  eoru  fiunt  additione.ut  funtTrimcdiales, 
Qj.iadrimcdia!es,cVc.ItcmTrinomiales,QuadrinomiaIes  c\c 
ExempIumdcTrimcdialibus.  . 

Exemplum  de  Quadrimcdialibus. 

y/c*.  z4-f-%/r*  8 -f-s/clf-f-jcS.  z. 

Exemplum  de  Trinomialibus. 
iz-j-w/fciz-f-v/cfciz. 

Exemplum  de  Quadrinomialibus. 
%/^2oo-f-w/y?iooo-f-y%r€.io-f-yfc^z.  • 
fSecundo.quidam  eorum  fiuntfubtradione.utfuntrcfi* 
duales  trimedialiter  ,cVrefidua!es  quadrimcdialicer  cVo  Iccm 
refidualcs  trinomialiter,cV  refidualcs  quadrinomialiter.&c. 
Exemplum  de  refidualibus  cr  imedialicer. 

y%z4 — y%8 — J%6. 

Exemplum  dc  rcfidualibus  quadrimcdialiccr. 
zo — ;/*fcl7 — v/%%8 — Jlfti. 
Exemplum  de  rcfiduahbus  trmomtaliter. 
%/fcio — %/ctzo — Jfi  zo. 

Exemplum  de  refidualibus  quadrinomialircr» 
1 6 — y%  1 8 — %//?7 — Act  z. 
FTertio,qutdam  eorum  fiunt  additione  t\  fubtradione, 
quoram  fpccics  numerabit  ncmo. 

Exemp/a 
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Exempla  huius  gcncris  funt :  J%  ^o-f-^io — 8. 
Item6~-f-yfc*8-f-s/rt  10 — y*i4 — y. 
Et  fic  de  aln  s  innumerabilibus  cxcmplis. 

rQuarto,quidanttorum  fTunt  cxtracftione  alicuius  radicis 
de  numero  aI/quo,fupr$  pofitorum  gcncrum. 

Exempla  huius  generis  firat  harc,  dC  fimilia . 

j&  2  o-f-4-f-  J&.  6 . 
»o — 4 — //?8. 

%//§ .  8-f-Vc*.  i  o  — J%  ioo. 

TQyicquid  fam  reftatnumerorum  lrrationalium.comprci 
henditur  fub  aliquo  ouatuor  gencrum  prxdidomm. 

Vt  (  exempli  caufa )  hoc,  7% .  6-f-  J%  8.-f-.y&.y*  io — *. 
comprchenditur  fub  primo  genere. 

Et  hoc excmplum  J%i .  %/%6*-f-2. — .  J%t&  .Jct  8  -f-  i u 
comprehenditur  fub  (ecundogenerc. 

Ethoccxemplum,  6-f- A,2o-f—  %/%i2. — .«/%8.  compre 
hendttur  fub  tcrtio  gcnere. 

Et  hoc  cxeplum  Jfr.  J%.J%  *o — J% i o.  -f-V#. %/%  8 — */fc2. 
comprehenditur  fub  qua  rto  generc.  Et  fic  de  alijs  omnibds. 
Nihil  autempoteft  cfie  reliqui,  quin  fubaliquo  genereprae* 
di&o  comprehendatur. 

Quid  Eudides  col  legerit  cx  prardi&is  fpecie* 
bus,&  ut  colledorum  illorum  ufus  (it. 
Caput  v» 


i 


.  B  R  v  M  Eucl/d/s  dec/mum  ( quem  multi,  alrjs 
clemcntorum  fuorum  libr/s ,  longe  difficiliorcrn 
»!  eflecxiftimanr,ficut  illis  alrjs  multo  eft  prolix/or) 
Ji,  egobreuiiTlmum  facflimumfcp  hoc  capite  rcdda, 
lEftMjMiifej  atcpintegrum,antcquampropofitioeslibri  illius 
aggrediar,ut  &C  hoc  caput  uice  al/cuius  argumenti  prarmittat; 

E     irj  Primo 
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Primo  diuific  Euclides  untuerfos  numeros  rationalcs,in 
quadratos,c\  non  quadratos.  Atque  ita  ex  duabus  illis  fpecic- 
bus fuis, contraxit numeros  ad  fuperficies  quadratas.  Etfic 
mox  inuenit  iuas  lpecies  illas  duas,linearum  rat/onalium.Vt 
9  &  1 8  (Rgurce  quam  pofui  cap.  3  )contracfti  ad  fuperficies  T  R, 
faciunt  latera  3  8cV&  1 8 .  Itacp  ( modo  hoc)  primo  omnium,  de 
fpectebus  numerorum  irrationalium  rccepit  fpeciem  medialiu 
quadra  te,ut  ftatueret  ex  ea  ipeciem  rationalium  Iinearum  fe- 
cundam,id  cft,potentia  tantummodo  rationalium, 

Secundo,numeros,ex  ipecte  illa  medialium  quadrate,rece 
ptos,contraxit  ad  faperficies  quadratas  (  ut  in  figura  noftra  ui 
dcs  medialenfhumeru  1 6 1  contractu  ad  fuperficiem  fignata 
litera  S  )  &  uidtt  latus  quadrati,  racere  numerum  zenfizenfice 
medialem(uideItcW%fci6z)  &  ficreccptaeft  illa  aliafpecies 
medialium  num  croru,  ut  ex  ea  ftatueretur  fpecies  prima  irra- 
tionaliumlinearum.  Atcp  ita  cx  infinitis  fpecicbus  medialium 
duar  folummodo  fpecies  exceptae  funt;  uidclicet  fpecies  media* 
Iiumquadratc,ut  ex  ea  ftatucrctur  fpecies  Itnearum  rationa» 
fium  fccunda ,  cV  fpecies  medialium  zenfizcnficc,  ut  ex  ea  fta* 
tueretur  fpecies  prima  Itncarum  irrationalium. 

Tcrtio  tranfiuit  ad  fpeciem  numerorum  irrationalium  com 
pofitam.  Et  primo  recepit  ex  bimedia  libus,  il  los,  qui  quadra  te 
effcnt  bimcdialcs :  Ccd  illos  noluit  uocari  bimcdiales,at  eos  uo 
cauit  binomiales.Bimedialium  uero  fpecies  rcliquas  omnes  re# 
iccit,nifi  q>  bimcdtaleszenfizenfice  interim  dilTtmuIauit.ut  /ru 
ferius  intelliges.  Secudo,ex  binomialibus  rcccpit  aliquos,uide 
licct  iIlos,quos  uiditeile  copofitos,ex  uno  numero  ra  tiona!i,ct 
ex  altero  quadrate  mediali  *  Reliquas  uero  fpecies  binomialiu 
omnes  cotempfit,cx*  rcicctt.  Atcg  ita  ex  omni  genere  copofito^r 
folumodo  duas  ipecies  excerpfitCut  iam  dixi  )ca  s'q;  Binomiales 
uocari  uoIuit,ertam  fi  eftcnt  bimediales  quadra  te. 

fBinomia  illafua  Euclidcs  diuifit  primoinduo  genera. 
Ad  primumgenus  reiecit  omnia  quae  eflcnt  quadrata  (de  qui 

bus 


Arithmeticab  Liber   iu  112 

bus  inferfus  proprfum  caput  inftituam) :  quar  uero  non  cffcnt 
quadrata  binomia,  conftituit  fubgcncre  fecundo  bmomiorCL 

Subutrocg  aut  gencre  binomiorum,conftituit  trcs  fpccies; 
Primam,quac  contineret  binomia  coftitQta,ex  partc  rationali 
maiore,cY  mcdiali  partc  minore.Sccunda  m,quar  contineret  ea 
q  cx  partc  rationali  minore,  cV  ex  parte  mediali  maiore  eilent 
conftituta.Tcrtiam,quac  cotineretca  quacexduabus  partibus 
medialibus  coftituta  cfler.Et  fic  fartac  funt  fex  fpcs  binomiopr. 

I  Binomiales  autc  numeros  primar  fpccic i,contraxit ad 
fupcrficics  quadraras>uidit'q;  Iatcra  quadratorum  iHoruimeflTe 
binomialcs  Iineas>modo  primar,modo  iecundar,mod6  tertiar, 
modo  quartar,modb  quintar,modo  fextar  fpcciei. 

Vtexw-f-A  2$5-*,fit7-f-  Etex  H-f-A»  1 

fit     1 8-f-4.        Et  ex  9  8-f-%/fc9  6q  o,fit  %/%  s  o-f-  A  48 . 

Etex7-f-y^48,fTt  Et  ex  )o-f-y%87^»r?t 

y&n-t-j.     Et  ex )  x  -f-  j%  768,  fit/%  »4  -f~y%  8. 

Vt  autem  ifta  fiant,infri  fuo  loco  pulchre  doccbo. 
Ethar  funt  fex  binomialium  Iinearu  fubfpecies,comprehenfar, 
fubfecunda  fpecie  irrationalium  Itnearum  Euclidis. 

2.  Binomiales  numeros  fecundar  fpeciei,  contrartos  ad 
fupcr  ficies  quadratas,uidic  facere  latera  facicntia  numeros  bi- 
mediales  zenfizenfice.  Et  tales(  ut  partescompofitionis)  inxer 
fe  multiplicatar,femper  faciut  numeru  rationalcm  Omplicitcr. 

Vtexy^is  -f-4»fif^%8-f-y^2. 

Ex  talibus  igitur  lineis,  conftituit  fpccicm  irrationalium  Iinca 
rumfuarum  tertiam. 

a .  Binomiales  numeros  tertiar  fpccici  ,contraclos  ad  iu* 
perftciesquadratas,uidithabere  latera  facientia  numeros  bi# 
mediales  zenfizenfice.  Et  tales  quidem,qui  partium  multipli- 
catione  inter  fcfaciant  femper  numcru  medialcm  quadrate. 

Vt  ex  y%  ro -f- y%  48  .fliy^  1 8 -r-f- 8. 
Ex  talibus  igitur  lineis^conftituit  quartam  fpeciem  irrationa 
Iium  linearam,eas'c$  lineas  uocauit  Bimediales  fecundas:nam 
pjtiorcs  uocauit  Bimcdiales  primas. 
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Sunt  prceterea  quidam  bimcdialcs  numer/  zcnfirenficc, 
quorumpartes  intcr  fe  multiplicatae ,  necg  faciunt  rationalcm 
numerum.neq?  medialem  quadra  te,fcd  medtales  zenfizenffcc 
faciunt.Et  tales  abiccit  a*  fpccicbus  fuarum  Iincarum  irrationa? 
lium  ,eo  quod  i  nulla  fubfpecic  binomialium  profluanr. 

Potcft  ergo  haec  fpecies  tcrtia  bimedialium,  dici  Spccics  bit 
medialium  abieda.  Et  fic  patet,quod  licet  numerorum  media 
Iiumzenfizenfice,nuIIumexcludati  fpeciebus  fuaruml/neap 
irrat  ionalium^tamcn  bimcdialium  zenfizenfice,multos  exclu- 
dif,uc  iam  uidimas. 

4.  Binomialcs  numeros  quartae  fpecici.contrados  ad  fiu 
perficics  quadratas,uid{t  habere  latera,  facient/a  radices  bino 
mtorum quartorum. Et tales  lincas  uocauit,Iincas  maiores. 
Fccitfcp  ex  e/s,fpec/em  linrarum  fuarum  irrat  ionalium  quinta* 

Vcex  6  -fw*  2 ,  fit    .       J\  2. 

c; .  Binomiales  numeros  qu/ntae  fpccic/,  contrados  ad  fu 
perficicsquadrataSjUidithabcrclatcrajfacicntia  radices  bino 
miorum  quintorum. 

Vt  ex  y%  6  -f- 1  ,fit  J%J%6-f-t. 
Et  taleslincas  uocauitpotentcs  rat/onafecVmed/ale.Patetcg 
fatis  appellat/on/s  huius  rat/o,ueIex  /pfa  p/chira  numer/ :  fcili 
cet J\*  J%  6  -f-  *  /n  fe  ducftus  quadrate,facity^-f-  z .  Vides 
ccrte,ut  potentia  haec  cot/neat  rationalem  numeru  z,c\  media 
Icm  numcrum  /fc  e>.  Conftituit  autem  fpcciem  lincarum  fuaro 
fexta  m,ex  hu/ufmod/  numerorum  Iineis. 

6.  Binomialcs  numeros  fextae  fpeciei,  corrados  ad  fupcr 
ficiesquadratas,uidit  habere  Iatcra,facientia  radiccs  binom/o 
rum  fextorum . 

v  t  ex  j%  6  -f-  y%  i  ,fi  t  y%.  /%  <s  -f- i. 

Et  ex  Hneis,hu/ufmod/  numeros  rerentibqs  conftituit  lept/ma 
fpeciem  linearum  fuarum  irrationalium. Vocauitq?  I/ncas hu 
iufmodi,porcntcs  duo  mcd/al/a.Rat/o  appellat/onis  fim/l/s  efl 
rat/oni  appcllat/onis  linearum  fuperior/s  fpecici» 

Et 
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Et  harc  funt  ferc  omnia  quac  doctt  Euclides  in  fuo  decimo, 
ufcuad  piopofuioncsdc  Refiduis  .  Quac  autcm  docetinillis 
propofitionibus  rcfiduorunvfac/Iime'  intclliguntur  cx  pracce* 
dcntibus.atcp  brcuiflimis  tradi  poflimt. 

TRcfidua  d/cunfur/Tanquam  compofita.Talia  cn/m  funf, 

Sjalia  compofita :  ficuti  Algorithmi ,  cV  propofitioncs  Eucli- 
is  fatis  teftantur .  Sic  aure  ca  produccrc  potcris,  cx  binomrjs. 
Pro  figno  additorum,ponc  fignum  fubtrartorum,  manctibus 
numcris  tuar  linearcompofitac.tunc  mutafti  compofitam  in 
tanquam  compofitam.fimilis  fpccici. 

S/c  cx7-j-A4S,fit7— Al*  .  boccft.cxbinom/oprimo, 
fit  Tcfiduum  primum. 

Ef  cx  A 1 8  -f-  4 ,  fit  /fc  i 8 —  4 .  hoc  cft,cx  binomio  fccundae 
fpec/et,fif  rcfiduum  fecundar  fpecici. 

Et  cx  y%  s  o  -+-  A  4»  fi 1 A  S  0 — ^  *4  8  .hoc  cft,cx  lincis  bino 
tnialibus  tertiae  fpcctci.fiunt  lineac  refiduales  tcrtiac  fpccici. 

Etex6-fV%  1. fit  6  — J*s  2.boccft,cx  binomio  quarto,  fft 
rcfiduum  quartum. 

Et  cx    6-f-  i,fit  y%  —  2.  hoc cft,  cx  binomio  qu/nto ,  fit 
rcfiduumquinrum. 

Etex/^-f-A  x.fitA^  — A  i.hoccft,cxbinom!oicxto, 
firreliduum  fcxtum. 

Sicut  igimr  fubfpccicbinomiorum  (quaccft  fecuda  fpecics 
irrationalium  lincarum)  conf  incntur  fcx  fubfpccies  binom/o- 
rum :  ficiubfpecierefiduorum  (quac  cft  odaua  fpccies  irratio* 
nalium  lincarum)  contincntur  fcx  fubfpecics  rcfiduorum. 

Itemcx/%%8-*-/%%  x,fit  — *.hoc cft,cx b/me# 
diafiprima,fitrefidualisbimcdialisprima.Et  cx  ralibus  lincis 
conftituit  Eudfdes  fpcciem  nonaTuarumlinearu  irronalium. 

Sic  cx  M 1 8  -f-  /%%  8 ,  flt  A%  1 8  —  M  8  .hoc  cii,cx  b/mc- 
diali  fccunda,fit  reffdualisbfmedialis  fecunda.Et  cx  talibusli# 
ncis  conftituit  fpecicm  lincarum  fuarum  irrationalifi  dccima. 

F  Itcm 
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Item  ex  %/%%  6 -f-7*fc  2 ,  fit  %/%%  6 — s/tf£i .  Sicnt  autem  prfor 
numerusrerjcitur,utnoneomputeturinter  fpecies  bimedia- 
lium  linearum :  ita  poftcrior  quocp  rerjcirur ,  ne  inter  fpeciei 
refidualium  bimedialium  recipiatur.Et  ficutprior  non  fluitab 
aliquo  binomio,cuius cflct  radix  quadrata :  fic  pofterior  non 
potcft  eflc  radix  quadrara,alicuius  rcOdui  binomialiter. 

Item  duo  numeri  hi,%/%%  3 1  -f- %/%%  i,dC  %/*%  3  2 — %/fcfc  2,  (unt 
longitudine  commenfurabtles  ad  inuicemjuntcp  eiufdem  fpe 
ciei.Sunt  cnim  ambo  mediales  renfizcnficc.  Scilicet,prtor  fa 
c/t  %/$%  1 6x :  pofterior  uero  ( id  eft,  3  2 — %/f#  t )  nfhil  aliud 
fadtquim%/£%  2.  Sicubicpeft,  ut  dum  partes  compofirionis, 
longitudine  funt  c5men(iirabiles,<n  unum  coear  mediale,&c« 

Deinde  ettam  ex  %/% .  6  -f-  %/fc  2,  fit  %/fc,  6 — Vfc  2 .  hoc  eft ,  ex 
linea  maiore  fitJineaminor,mutatione  uideltcet-f-  in  — .  Et 
funt  Iinear  m  inores/ub  ipede  undedma  irrationalium  Iinea^ 

Exex  %/%.%/%  6 -f—  2,fit  %/*.%/% 6 — 2  .hoc  eft,ex  potente 
rationalccx  mcdialc,  fit  componens  mcdiaie  cum  rationali. 
Tales  uero  linea:  conftituuntduodecimam  fpeciem  irrationa* 
lium  linearum  •  Ratioappellationishuiuseft,quod  quadrata 
huiufmodi  linearum  (uteft  %/%  6 —  2)  faciant  medialem  fuper 
rTciem.cum  rationali  fuperficie  fibi  fuperaddita.ut  fi  2  addatur 
ad  %/$  6 — 2,tunc  fit  %/%6  mcdialis. 

Demum  ex  %/#.  %/fc  6  -f-%/%  2 ,  fit  %/%.  %/%  6 — %/$  2 .  hoc  cft,cx 
potente  duo  medialia ,  fit  componens  mcdiale  cum  mediali. 
Patct  ratio  appcliationis  exratione  appellationis linearum 
fupertorfe  fpeciei.  Et  ex  illis  lineis  tandemconftituitur  tertia* 
decima  fpecies linearum  irra tionalium. 

Hatc  funt  quae  Euclides  docet  in  fuo  dectmo 
elemcntorum. 

Pe 
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Dc  Alaoruhmo  medialium  • 

Caput/ vr. 
portet  aurc pro abfoluta  priorum a  tq? fubr 
fequentium  didorum  cognitioncnos  Algorithr 
mos  aliquot  perluftrare  ,quorum  tres  neceflfarios 
elTe  ludico.Primum  uidclicet,de  numerfs  mcdia» 
libus.  Sccundum,dc  irrationalibuscompofitis& 
fanquam  compofitis.Tcrtium,  de*  radicibus  compofuorum  QC 
f  anquam  compofitorum. 

Algorithmus  medial/um. 
FDe  reprarfentatione  numerorum  irrationalwm,  atquc  de 
eorum  pronaciat  ionc  >fa  tis  dictum  cft  in  fupcrionbus  caplnb. 
Reftat  igitur,  ut  aliarum  operationum  fpccies  perfpiciamus: 
ftdaris  excmplis  opportuniSjdocimum  Eucltdis  cum  tota  irra 
tfbnalfum  tractatione  reddamus  tacilcm  atqj  pcrfpicuum  • 
De  mulciplicatione  c\diuifione# 
rMultipIicatiocV  diuifio,  in  hoc  Algonthmo,  prccccdunt 
Cuia  docfcfnx)  additionem  cV  fubtradioncm. 

Regula  prima. 
Quando  medialis  mulciplicans  &  muttiplicandus,in  muT« 
fipIicationeCatq^indiuifione,diui(or,&diuidendusmedialfs) 
habuerint  idem  (ignum  radicale,tunc  numeri  ad  figna  radicas 
lia  pofiti,  multiplicantur  autdiuiduntur  peromnia  fecundum 
regulas  Algorithmi  comunis,&  quod  prouenit  (fiue  ex  multi 
pucauonejiueexdiuifione)  icmp  recipit  idcm  fignu  radicaie. 

Excmpla  rcgular. 
Iftc  mcdialis  numcrus  ^248 ,  multiplica  tus  pcr     6 ,  facic 
%/fr  1488.        Sic  7*1488  diuifus  per%/fc6,facity%  148. 

Item  Jz*.  f  2  96  multiplicatus  per  »/rt  14  ,facit  */(*  1 8 144. 
Sic  rurfum  Jc*.  1 8 1 44  diuifus  per  Jct  1  i$6fycit  Jct  1 4. 

Item  %/%%  f  1  multiplicatus  pery^  1 3 ,  facit  15-6. 
Sic  J\\  1  f  6  diutfus  g  jtfi  1 3  ,tacit      1 *,  Et  fic  dc  alrjs  medial, 

F   fj  Si 
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Secunda  regula. 
S<  mcdiales  multiplicandi ,  aut  diuidcnd/,non  habucrfat 
idcm  fignum  ,tunc  reducuntur  ad  idero  fignum.Quod  cum  fa- 
cftum  fueriXflt  deinde  operatio  fecundunuegulam  priorem. 
De  redurtione  ftgnorum  radicaltum  diuerforum 
ad  idem  fignum  radicale. 
FModus  rcduccndi  figna  radicalta  diuerfa,  ad  idem  fignG 
(cuius  memtnit  fccunda  regula  multiplicationis&diuifionit 
mcdialium )  fimilis eft  quooammodo  rcdu&ioni illi,qua minu 
tiae  reducuntur  ad  eundem  denominatorem,  . 

Sic  autem  opei  aberis. 
Pone  fignum  uniufcuiufcp  numeri ,  fub  numero  fibf  appofi* 
to,quemadmodum  poni  folctdcnominaror  minutiae  ,fub  fuo 
numeratorc.Etquiddeindefaciendum  fit,faciledifcesex  pi* 
dura  exempli  quod  ponam,  Vt  uolo  reducere  J%  y  Qc  Jft+ ad 
idem  fignum,fic  ftabit  cxemplum  adregulam. 

J^—^Jct 
Iuxta  figni  Jct  fignificationem,multipIicab/s  r  cub/ce,  facit 
i  xr.quem  numcrum  pone pro  s.  Deinde  multiplicab/s^  zen- 
fice  feu  quadrate,iuxta  figni  fignif7cationem,facit  1 6,  quem 
numerum  pone  pro  4.  Dcmum  adde  figna  ( eft  enim  harc  addi 
tio  fignorum.quardam  multiplicatio )  Ticit  J%ct  fignum  com- 
mune  pro  utrocp :  Ccilicet  J%ci  1  zr  &C  J%ct  1 6 ,  taciunt  id  quod 
/%  r  8cVc*  ^MuItipIicafus/git^r  pery^.facit  A^iooo, 
Sic  medialis  ille  numerus  2000  diuifus  per  /%  r.faciWct^* 
Sic  ftabitexemplum  ad  regulam  redudionis, 

f  ^^'lOOO 

Multipf/cata  r  zcnficubicc,faciunt  1  rtfir,  cV  2000  zenfice 
faciunt  4000000 :  &t  utriqp  praponc  fignum  commune ,  ui* 

dclicct 
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delicety^.Diuidcergo/$&tf  4°°000«  perA**  i  rrfir.fa- 
dc/*%*  irtf.Sed  hoc  nihtl  aliudcft  quaW*4>ut  infcrius 
ctiamdicam. 

Aliudexcmplum. 
Volo  multiplicare       i z  per  6*.  fic  ftabit  cxcmplumad 
reducftionem  • 

6V 


y0<- — -A% 

Multiplico  6  zenfizenficc  C  prOpter  fignum  zenuzentlcum 
hocAfc)facit  izotf.Sed  iinonmultiplicopropterfignfiVo,  ( 
quod  fignat  nuilam  eflTe  fadcndam  multiplicatione.  Itacp  mul 
tiplicoA^i  i  perJte  i  lQ^fadty^irm.  Sic  dum  dufdo 
A%  i  f5T*  pcr^%  i  *.  tuncproueniuntAfci  106".  hocelt,6T* 
Etficdealrjs.Vt^^multiplicatusper  3 ,  facit  y^r^muItipH- 
caturcnim^^per  Sic^rt  6multipUcaaispcr  $  ,fadt 
1 6 1 :  multtplicatur  cnim  M  6  per  i7.cVc. 

Habcnt  autcm  rcducliones  illae  (dc  qaibus  iam  Ioquor,ut  dc 
ijs.qua;  ad  multiplicationcm  fcV  diuifionem  medialium  diuer* 
farum  fpecicrum ,  funt  neceflfariac)  liia  operationum  compcn* 
dia.qua:  fiunt  modd  in  figni  alicuius  abicdione,  modd  <n  fignl 
alicuius  aflfumprionc  • 

Exemplum  dc  abfecftione  figni  radicalis* 

Volo  reducerc  ad  idcm  fignumhos  duos  numcros*/^  1 0 14 
6C      2 1 6 .  Vtor  igitur  regula  hac. 

Quando  numcro  praeponitur  fignum  radicale ,  fignincans 
xadicem.quam  numerus  habet,tunc  extrahitur  radix  illa  quam 
fignum  figniflcabat,**'  flgnum  ipfum  dcletur.  Itacpcxtraho  ra- 
dicem  furdefblidam  de  ioi4,facit4,cWeto'cpfignofignificatc 
radicem  furdefolidam,  manebit  4.  Et  de  altero,abrjdo  fignu 
Ognificans  radicem  cubfcam  ,cxtrada  prius  radice  cubica* 
Manet  igitur  J%  6 ,  fic'03  ftant  rcdudi  ambo  ad  idcm  fignum 

JU'J*6'  F    iq  «M 
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Aliud  exemplum  dc  aflumpt/one  figni  radicaf/s. 
Volo  rcd  ucere  Jc*  i  cV  Jyfi.6  ,  multiplieo  numerum  pr/orii 
medialis  /n  fe,6Y  addo  fignum  zenficae  radicis.  Siccrgo  ftabut 
reducft/  J^ct^ .  J%ct6. 

Multiplicanones  rnedialium^quadratafjCubicarj&c. 

FMedialiscjuadrate  multiplicandus  quadrate,deIeto  figno> 
rel/nquitprodudum.  utJyS  infe  quadrate,facit  6. 

Sicmedialis  cubicc.multiplicanduscubice^deleto  flgno  re» 
linquit  producW.  ut  Jct  6  in  fe  cubiccfacit  6.  Et  fic  dc  aliaru 
fpecierum  medialibus . 

SedJ%6  /n  fe  cub/ce,facit  J%ii6.  Vnde  radix  cub/ca  dc 

^ii6,facity%(J,cVc. 

SicVctrfm  fequadrate,fac/t^3(J.  Vnde  rad/x  quadrata 
€X7ct)6yt2citJc*6. 

Sic  J*ti6  in  fe  quadrate,facit  y<*<uVnde  radix  quadrata  ex 

Jtirt6,ficitJrt6., 

Et :  ficut  A**it\  k  cob/ce,fccit  J%6 :  fic  rad/x  cubica  ex 
J%6thcitJ%&6. 

Et ■ficut  J&6  /n  fe  quadratcfacit^  S  fic  rad/x  quadrata  cx 
J%  <S,facit  J&  6.  Et  fic  de  alijs. 

Fluunt  ifta  omnia  cx  cognitione  fuperioru,idco  nolui  Iedo 
rcm  hoc  loco  grauare  pluribus  regulis  rrumri. 

De  additione  tX  lubtrartione  medialium. 

Fln  fuperioribus  fatisditfum  cft,ut  incommenfurabilia 
addantur  per  interpofitionem  fign/  additorum,  &  alterum  al> 
altero  fubtrahatur,  perinterpolJt/onemfigni  fubtradorum. 
V  t  J\  1 1  ad  A^facit  J\  1 1  -f-J*  6.  S/c     i  *  aV*  i  *  reltnqu/c 
J%ti — Jctu.  • 

Etprartcr  ho?c  fatis  conftat  reguladeaddendisaut  fubtra* 
hendis  med/alibus  /nter  fe  arqualibus.  Nam  arquale  fubtrartu 
abarquali,nihil  relinquit.Et  arquale  additum  aequali,  co/ncidit 
cum  duplato  alter/us  ex  eis.  Vt  J\  6  duplatum,feu  multiplica 
tum  per  z,produc/t  aggregatu  ex  J&  dC  A  *,id  «V**4.  cVc. 

Rcftat 
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Reftat  regula  danda  de  additione  6V  fubtradione  medialiu 
commcnfur abilium &  tnarqualium  adinuicem .  VtfimtVVig 
6cy^8.Qu6denim  fint  commenfurabiIes,patetexdiuifionc 
unius  pci  alteiu.  ur  /%  18  per^%  8,facnVfc  *  £,hoccft,  i^feuj. 
Vnde  proportio 1 8  ad  /fc  8,  cft  tanquam  3  ad  2.  Sicutergo 
aggrcgar5 ex  3  &  2  (id  eft  5-)  ad unitatem  (quac  eft  tcrtia pars 
cx  3,&dimidiaparsex  2  )  facit  proportionem  quintuplam : 
tfc  necefle  eft  ut  aggregatum  ex  J%  1 8  cV  J%  8;fit  quintuplum  ad 
dimidium  ex  J%  8,(eu  (qd*  idem  eft )  ad  tertia  partem  ex  J\  1 8« 
Vnde  cum  dimidium  cx  J%  8  fit  7fc  2,fatis  patet  ut  ex  multipli*- 
cationey%  2per  r,ideft,pcr^  i?  proueniatneceflario,aggre 
gatum  cx  7%  1 8  8c  %/%  8  additis ;  (cilicet  /fc  5-0,  facit  quantum 
V%  1 8  cV y%  8.Et cft  fatis  miranda  res,calcula uoncm  heri prar* 
cifam,in  rjs  quac  prarcifam  quantitatem  in  feipfis  non  habent* 
Scd  addamus  etiam  Geometricam  demonftrationem. 

Quadratum  diametri  A  B,arquatur  quadratisduobusduo 
rum  Iaterum,  A  F,&  F  B ,  ut  habct 46  primi. 


3  * 


B 

Sic  quadratum  diametri  b  c  arquatur  duobus  quadratis  duo 
rumlaterum  bg&gc,  Videsautcm,mexutrac£diarnctro, 

facla 
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facfia  (icuna  diamcter  A  C,cutus  quadratum  arquabirur  duobus 
quadratis,duorumlatcrum,uidelicet  ae&e  c.Cumautcm 
dumcrcr  a  b  ,  faciat  fua  longitudine  J%  1 8>&diametcr  b  c  u- 
ciat  J%  S,faciatC£  aggregarum  ex  eis  5-0,  fuxra  ca  quar  fupe* 
rios  tradidi :  poreris  iam  uidcre  an  flgura  rcfpondear,  id  eft,an 
diamcrer  a  c  cxlaccrtbus  ae&ec  faciat  J%  r  0. 

£a  cciam  quar  dc  fubtrartionc  commcnfurabilium  medialiu 
dicenda  uentur»funr  tjs  quar  iam  dufta  funt  feie  fimilia :  fctlicet 
J%  8  ab/fc  1 8>relinquft/%2.  nam  ,pporno  eorueft  ^ut  patuir. 
Iam  fi  fubtra  hatur  2  i  3 ,  remanet  unitas quae  eft  dimidiu  ex  u 
Ergo  d/midiu  ctiam  cx  /%  8  relinquitur,  dum  J%  8  fubtrahitur 
dc  1  S.Refpicit  cnim  1  ad  /fc  8,tanquam  minus  ad  minus.Ec 
3  refpicit  ad  /%  1 8  ,tanquam  maius ad  maius :  (ci\ic€t  /%  2  rel  n 
quitur.  Eft  enim  J\  2  dimtdium  ex  J%  8,Sc  tercia  pars ck  J%  1 8. 
VndeffB  C,fuperioris  ftgurar,abfrfndatur  de  a  8,tuncrehnqui 
tur  a  i,inferior is  figurar/acitcg  a  i  (ucfatfs  uides)  /%i.Summa 
eft.Quarre  propor  tionem  addendorum  mcdialium  autfubtra 
hendor  u,qua  inucn  ta  ,ex  lnfpcdione  rerminor  u  erus  fatis  uide 
bis,qd  fit  facicndu,fiuc  addendi  fint  mediales>fiue  fubtrabcdi. 
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Poteft etiam  hac  figura  demonftrari  mult/plicario  cV  diui* 
fio.Seilicet  BCcft  dupla  ad  i  c.Facic  autem  B  c  8.Ec  regula 
muItipI/cationisdocet,ut  mult/plicatio/*  8  per  x,feu  petJ%+ 
faciat 7%  3 1.  Vide ergo  an diameter  I  c  faciat  3  2 ,  ex  lateri- 
bus  1  k  dC  K  c,  Sic  dc  triplatione  poteris  figuras  facerccV 
probare.cVc. 

Item  (ut  de  diuifionis  demonftrat/one  etiam  dicam )  1  c 
diameter  facit  y^i.Et  B  C  cftpars  dimidia ipfius  1  Cquae 
facic  y%8.  Vide  iam  an  B  c  tantum  faciat5cx  laceribus 
BG  &  6 C« 

Vel  per  regulam  De  trf ,  poteft  ex  eadcm  flgura  hac  demon 
{trari&multiplicatio&diuifio.  Vt,  L  C  facit  BC,quantum 
facit  FB^hoccft,ifacit%/%8,quantumfacit3  CVel.quantum 
facit  e  c%  hoc  eft,  y  1  Vcl  fic,  b  c  facic  G  C>quantum  facit  A  hC 
hoc  eft,v/^  8  facit  i.quantum  facft  /%  1 8  ?  &c. 

Imo  per  regulam  De  rri  mediales  commenfurabiles  QC  ad* 
dere  &  (ubcrahere  potcs,  td  cjd  exeplis  paucis  indtcarc  fat  erit. 

Primum  cxcmpfum  addit/on/s. 
V Volo  addere  /&  8  ad  /fc  f  8.  Primo  quarro  proport/onerrt 
/nter  illos  mediales,  quac  eft  }•  Huius  proportionis  terminot 
addo,  facit  5-«        Igitur  fic  colligo : 
ifacit  5\ergo/fc8,facit/*5*o« 

Vel  fic  pono  atcp  probo: 
3  facit  t*  ^go  /fc  1 8  facit  J\  yo. 

'  Exemlpum  fubtratf/on/s. 

Volo  fubtrahere/fc  S  i/fc  5-0.  Proportio  eft  f.  Subtraho  /gf 
tur  z  i  5-jemanct  3  .Sic  igitur  pono  numeros  ad  regula  De  tiu 
x  facic  3 .  ergo  J\  8  facit  /fc  1 8. 

Vel  fic  ponoatcp  probo: 
S  facit  3.ergo/%5-Q,facit/%i8. 

Secundum  exemplum  additionis. 
TVoIo adderc  /rt  1 6z ad  /ct 20 j8 . Proportio  eft }. Addo 

G  tcrmtnos 
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^crmlnos.facir  10.  Sic  crgo  pono  numeros  ad  regulam  De  tri. 
jfacit  lo.ergov/rti^fac/r/c^ooo. 

Vel  fic  pono  atcp  probo: 
7  facit  i  o,  ergo     2oy8,  facir/c*6*ooo. 

Exemlpum  fubtradion  is. 
Volo  fubtraherev/c*  161  aVrttfooo.  Proportio  eft  ~,Vnde 
j  1 1  o,remanent  7.Sic  ergo  pono  numcros  ad  reguIamV 
3  facit7.ergo/c*  lo^facit/ct^orS. 

Vel  fic  pono. 
i  o  facit  7.  ergo  /rtrfooo.facit  JcZ  io  r8. 

Vel  fic  pono  exemplum : 
Volo  fubtrahere  M io r8, a*  /*  6*000.  Proportio  eft 
Vnde  7  i  i  o  ,remanent  3 .  Sic  ergo  ftabut  numeri  ad  rcgulam. 
7  facit  3 .  ergo     2  0  5-  8 ,  fa  cit  /ct  1 6  2 . 

Vel  fic  pono  6C  probo : 
fofadt  3.ergo*/c^^ooo,facitycti6i# 

Tert/um  exemplum  addirionis. 
T Volo  addere      24  3  ad      3  8  8  8 .  Proportio  cft  f .  Hos 
terminos  addo,facit  3 .  Sic  ergo  ftabit  exemplum. 
1  fad 1 3 .  ergo  /^143  ,fadt     1 p  £8  j . 

Vel  fic  ftat. 
*.3«/**3888,fadt /2^106*83. 

Exemplum  fubtracftionis. 
Volo  fubtrahere /^24 }  ,i  J&i96S 3 .Proportio cft Sub# 
trano  1  i  3,remanent  2.Vnde  ficftatexemplum. 
1.  2.  y^  243,fadtv/^  3888.  * 

Velficftat. 
3»  *♦  v/^ip^83,facit%/^3888, 
.  Vclficmutoexemplum. 
Volo  fubtrahcre  /^  3888,5     , 96$  3  .Proportio  eft  ^  .Sub 
Craho  2  a  3  ,remanet  1 .  Vndc  fic  ftat  exemplum. 
*•  1«  /**3888,fadt/ftz4i# 

Vcl 
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Velficftar, 

Etfic  dc  addi't(onc&  fubtraclionemcdiahum  altarum 
(pecierum  fimilia  facics, 

Dc  ufu  illorum  medialium,quorum  Euclidc* 
nullam  mcntioncm  facit  in  fuo  decimo: 
cYdeduplationecubu  Cap.  vir, 

TS  i  Euclidcsin  fuo decimo,duabtis  folamodo 
fpeciebus  medialium  numerorum  utitur ,  tamen 
no  elt  putandum,media!es  numeros  aliarum  fpe* 
cierum,e(Te  adco  fteriles,ut  ufu  careanr,6Y  Arith 
mcticis  Geometricisq;  fpeculationibus  nihil  con 
fcrant.Quantum  uero  illis  conferat,  expcr/mur  tum  maxime 
quando  eaquaede  rationalibus  numerisdidicimus,  transferre 
conamur  etiam  ad  numeros  /rrationaIes,ut  funt  progrefliones 
ArithmeticaCjQfbmetricar^HarmonicarjCV  Cotraharmonica?* 
Icem  proportfonum  diuifiones,dc  quibus  hoc  Ioco  exemplo^ 
caufa  aliqua  u/deb/mus,et  primo  de  proportionu  diuifionibus, 
De  proportionum  diuifionibus, 
D  proportionum  diuifiones  pertinct  ars  poncndi  mcdia 
—  proportional/a,  quotquot  libuer/t,  /nter  numeros  quoi* 
cuncp.Eam  artcm  uolo  iam  paucis  doccre. 

rPrimo.  Si  unum  medium  conft/tuendum  fit  /nter  duos 
liumerosaliquos  rationales,tuc  rcc/piendi  funt  primacfpeciel 
medialeSjU/delicetmediales  quadrate:utfunt%/%i.  v%,6\c 
Si  autem  duo  media  proportional/a  fint  conftitucnda,crunt 
tiD/nccelTarrj,fccundaefpeciei  mediales,uidelicet  mcdiales  cu* 
bice:  ut  funt     i.  %/<*  3 ,       %/re  y ,  cVc . 

S/uero  tria  media  proportionalia  uelis  conft/tuere ,  opus 
habebis  medialibus  tertia?  fpccici ,  uidelicct  medialjbus  zenfi- 
zenfice,  ut  funt  hi,     if     3 ,  J\\  7,  A%  <>♦  &c. 
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Et  fi  quatuormed/a  proporrionalia  fint  confhtuenda  ,uti 
oportctyt  quarra  fpecie  meaialium:  uidelicet  mediales  furdcfo 
lidc  recipiendi  crunt.  ut  funt  hiJfiiJfo  Jfa  QCc, 

Etficdcinccps. 

fSecundo.  Cognita  fpcdemedialium  recip/enda,coftituc 
progreflionemGeometricam.cuius  tcrminus  primus  fituni- 
cas,&  fccundus  terminus  fitquoticns  diuifionisnumerorum, 
Jnrerquos  conft/tuenda  /unt  media  proportionalia,  minorcui 
delicct  diuidcnte  maiorem.Itacp  fccundum  radicem  illampros 
greiTionis  progrcdere,donec  tot  habeasmcdia^pporrionalia, 
quot  conftiruenda  rueranr.  Notum  ucro  cft,ut  numerus  termi 
norumfemper  excedat  humerum  mediorum ,  binario :  nam 
ubifunt  media  ,oportet  eHe  extrema* 

FTertio .  Pracpone  cuilibet  termino  progrefftonis  fadar, 
fignum  radicalcmedialium  iIIorum,quorum  fpecics  tibiuten* 
da  cft,ut  dixi  (iiperius :  aidelicet,fi  unum  mcdium  fitconftitu- 
endura  ,recipiendum  eft  hoc  fignum  J% .  fi  duo  mcdia  fint  con- 
ftituenda,recip/endum  eft  hoc  fignum  »M.EIfic  deinccps. 

TQuarto.  Exrradtis  radicibus  fignorum  extrabendis,  dclc 
figna,quorunvradices  funt  extracfbe. 

Vt  (exempli  grat/a )  fi  uideris  fignum  radicalc  quadraroru 
prccpofitum  numcro  quadrato,  tunc  extratftam  radicem  illam 
ponc  abfque  figno  illo .  Et  fic  de  alrjs  fignis  intcllige  fimilia 
efle  facienda. 

rQuinro.Pro  extrem/s  progreflion/s  tuae  fartar^pone  tuos 
fiumeros,inter  quos  conftituenda  funt  media,c\'  per  m/norcm 
multiplica  mcdia  fingula .  Sed  fingula  harc  tc,exemplura 
quod  iam  ponam,doceb/t  pIenius,fuo  ordine. 

Exemplum. 

Volo  ftaruere quinq*  media proportionalia  inter  6 &  1 8. 
Primo  recipiougnumhocmcdialiumquintaf  fpeciei  ^ct, 
flludq*  releruo  in  ufum  qucm  uidebis. 
Secundoconftituo  piogreflionem  inc/p/entcm  ab  unitate, 

cuius 
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ruius  progreflion/s  rad/x  fit  quotiens  d/uiflon/s  j 8  per  6*  •  i .  3« 
Et  quia  quincp  media  requ/ro,  /dco  ponendi Tunt  termini  pro# 
grcfltonis  feptcm:  uidelicet, 

i.     3.     5>.     27,     8i.    243.  7»?« 
Tert/o,finguIis  tcrmin/s  illis  prarpono  fignum  radicalcqo? 
mihiprimo  reieruaueram.tunc  ftabit  progrefllo  fic: 

i .       3 •        9*  v/fcc*  27.  y^ct  8  I/  /fcc*  2 4  3 .  v/fcrt 7  * 
Quarto,cxtracftis  radicibus  fignorum  delendorum ,  fic  fta- 
bit  progrcfsio : 

i.yir^3.%/rt}.v/%5  .vtep.vVtiV*.  3. 
Qu/nto,multiplica  fingulos  term/nos  illos  pcr  6  (quieft  mi 
nor  numcrus  corum  intcr  quos  conftituenda  funt  media  pro* 
portionalia)  tunc  habebisextrcmos  tuos  terminos,cum  inter- 
pofiris  fuis  medrjs  proport/onalibus  inuentis .  ut 
6. y&c*  130068.  v/(*.648,v/%io8.v/c*  1044.*/%^ 1 l 3 374°8» 

Qiiod  autcm  fit  continua  proport/onalitas,  per  illos  tcrmi- 
nos  fcptem,  potcris  probarc  fecundum  ca  quae  dixi  libro  1 .  dc 
proportionalitatc  Geomctr/ca.  Vt  fi  probarc  uelis  hunc  termi 
num  /fcct  1 39o68.mcdiarcproportionaIitcr,intcr  6 
multiplica  Jtf.  648  pcr  6  ( id  cft,per  Jrt.  2 1 6 )  facit  v/rt  1 3  oo68# 
dc  quo  cxtrahc  radiccm  quadratam.facit  J%<X  1 3  0068. 

Etficdealijs. 

Dc  duplationc  Cub/. 

VT  autcm  ufus  iftc  medialium  numerorum,ab  Eucl/de  ne 
gle&orum  in  fuo  Iibroelementoru  decimo,mag/s  appa* 
reat  efle  illuftr/s ,  uolo  8>C  ego  numeros  mcdiales  cubice,  ad  I i- 
neas  contrahere,  &  corum  benefic/o,  expedire  quarftionem  dc 
dup!at/onecubi,quamuideo  4  qu/buidam  anx/e&Iabor/ofe 
efle  tradatam,  magnis  dc  ca  rc  uolum/nibus  confcr/pt/s. 

S  tigiturcubusduplandusaltitudinc  fcxpedum.  Rec/pio 
primo  Imeam,ad  menfuram  alt/tudinis  cubi  dupIand/.Sccudo 
rccipio  lincam,qu«c  ficdupla  ad  ahitudinem  illam  cubidu- 

G   iij  plandi 
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plandt(&  fi  cubus  triplandus  cfTct, rccipicnda  cffct  lincaad 
altitudinem  cabi  triplandt  tripla}&  flc  deinceps).  Atcp  ita  in* 
ter duas  illas  Hneas receptas,inuenio duas alias Iineas, q  pro< 
portionaliter  mcdicn  t  mter  eas.Erit  autem  prior  Iinea  ((ic  pro 
porttonaltter  medians) menfura  cubi  ficndi,qui  fitduplusad 
cubumdatum  atcflduplandum. 

Numeri  ad  Iincas  con  tr  ahcndi  fic  ftanr, 

Cubi  harum  radicum  funt  hi : 
%l6.         431,         864.  I7i8# 

Vides  certe  cubum  (ecandu,eflfe  duplu  ad  cubum  primu.  Ec 
cft  6  radix  cubica  primi  cubi :  atcp  ^43  a  eft  radix  cubica  fe* 
cundi  cubi.Reftat  ergo,at  ^43 1  fortia  tur  linea  iuftae  longitu 
dinis,  uc  q  menfura  (it  cubi  Hend^qut  faciat  fua  folidftate  43 1+ 


Sic  autem  lineas  fllas  commodiiTtme  inucnfes. 
Prfmo  protrahe  duas  lincas  obfcuras  >  tnteriecantes  fefe,ad 
quatuor angulos redos: ut funt tlla: pertranfcCtes lb  &  kc» 
Ecficltncam  minorts  cxttcmitatis  dcfigna,  a%  puncfto  interfc* 

•  dionis 
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dionis,  deorfum,  fupcr  obfcura  m ,  Gcat  uides  defignatam  cfle 
lineolam  A  B.Lincam  autcm  maiorfs  extrcmitatis,dcfigna,fu- 
per  alreram  Iinea m  obfcuram ,  ab  eodcm  pundo  in  ter  fedio- 
nis,dextrorfum,Gcutuidesderignatam  Iincam  A  C.De/nde 
ad  menfuram  A  B»abfcinde  A  D,de  a  c,  ica  uideltcet,  uc  a  d  cV 
A  B  fint  arquales.Poftea  diuidc  a  d  induoa;qualia,inpGclo  IU 
Diiiidc  fccundo  A  E  in  duo  arqualia,in  punclo  F.Tertio  diutde 
F  E  in  duo  aeoualia,in  pundo  i ,  Ec  cuc  in  pundo  i  pone  pedem 
circini  immobiIem,cY  altcrum  pedem  circini  excende  in  pun* 
ctnmc,  idcfcin  fmem  Iineac  maiorisextrcmicacis  :  atcp  itade- 
fcribefemicirculum,utuides  KHLC  defcribi  lupra  diamc- 
trum  kc, Accp  ica  habes  duo  media  proportionalia,  uidelrcet 
KA.&L  A,pofica  inter  cxtrejnitates duas,  b  a  6V  a  c  .  Idqood 
ex  ipfa  Bgura  factle  cft  uidere  incelligenti  propofi  t  ioncm  Eucli 
dis  nonam,  libri  clementorum  fexti :  fcilicet  k  a  ,  eft  medium 
proporcionalc  inccr  a  bcV  a  L.Eceacaufa  (uideliceccaufa  pro 
bacionis  )  defcripfi  femicirculum  fupra  lineam  LB,uidelicet 
B  K  G  L.Eceadcm  ratione.qua  k  a  mediac  proportionali* 
cerinter  d  a6V  a  L,mcdiac  etiam  l  a  proporcionalicer  intcr 

K  A  6Y  A  C. 

Video  autem  hicquandam  diiputattonem,denumer/s  hru 
tionalibus  contracfcis  ad  lineas  :  fed  illam  oolo  relinquere 
contentiofis. 

Cae terum  quae  dediuifione  proportionum  ulcerius  dfcenda 
funt,uoIo  referuare  ad  caput  tequens. 

De  progreflibne  Geomecrica  medialium  cVc. 

VTiles  etiam  lunt  medialcs  numeri  ( quos  Euclides  in  fuo 
decimo  neglexic )  ad  ftatuendas  uarias  progrelTiones, 
modo  facilimo.  Scilicec : 

Pofica  progrcfTtoneGeomecrica  numerorum  racionalium 
quacuncg ,  ft  cuilibet  termino  pracpofueris  idem  fignum  radi- 
cale,tunc  ftatim  facla  eft  progrefllo  medialium  geomecrica.ut 
6*         ii.        14,      48«      96.  facit 
*/ct6f  vteu.  ^24.  %/re48.  t/rc^,  Et  fic  de  alrjs» 
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QuandoprogreflTio  Geometrica  medialium  quadrate.incfc 
pit  ab  unitatc,tunc  femper  inter  duos  rationales  cadit  unus  rae 
dialis,ut  hic  uides: 

Quando  progreflio  Geometrica  medialium  cubice,  incipit 
ab  unitatctunc  (emper  incer  duos  rationaIes,cadunt  duo  medl 
ales,uthicuides: 

i,yc*2./rt4«  2.  Jrt  i6.%/ct3i.4* 

Sic  quando  progrefilo  Geometrica  mediaY/um  zenfisenfice 
incipit  abuniratc,  tunc  iemper  interduosrationales.mediant 
tres  mediales :  &  fic  de  ahjs  in  infinitu.  Scilicet  in  progreflione 
Geometrica  mcdialiam  furdefolide,  mcdiant  (emper  quatuor 
mediales  (nter  duos  r  a  tional  es,cVc» 

De  progrcffionibus  med/al/um  generaliter* 

POflta  progreflioneArithmetica  terminorum  rationafium, 
fi  termini  ill/  mult/plicentur  per  numerum  aliquemmedia 
lenyunc  ontur  progreflio  Arithmetica  medtalium. 

Pofita  progreflione  Geometrica  terminorumratfonalium, 
fi  termini  illi  maltipficentur  per  numcrum  aliquem  medialem> 
cunc  oritur  progreifio  Geometrica  mcdialium. 

Pofita  progreflTone  Harmonica  terminorumrationalium» 
(i  termini  illi  mul  tiplicentur  per  numerum  aliquem  medialem,, 
func  oritur  progreflio  Harmonica  medialium* 

FProgrefllones  rational/um  numerorum 
multiplicandarper  J%  2. 
20«    5-0.   So.  Arithmet/ca# 
2o«    40«    80.  Geometrica. 
2ov    32«    80«  Harmonica. 
Progrefliones  medialium. 
*/fc8oo*  y^yooo.    %/%  12800,  Arithmeticar 
*/%8oo.  ^3200,  /fc  12800*  Geometr/ca, 
y%8oo.  ^2048.  v^i2Soo#  Harmonica, 

Obfcrua 
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Obfcrua  etiam,  ut  Geometrica  mediet  inter  Arfthmeticam 
&  Harmonkam:  nam  mcdia  etiam  trium  progreflionum  con 
fhtuunt  Geomctricam.Scd  hacc  alioloco  fuerant  obfcruanda. 

Dc  proportionibus  irrationalibus  r 
Caput  vn u 

R  E  v  1 S  adhuc  reftat  tradatio  proportfonum;, 
practer  illa  quae  in  Iibro  primo  tradita  funt.Brcuis 
inquam,cb  qudd  fere  omnes  regula?,  darar  de  pro 
portionibus  rationalium  numerorum,quadrent 
ad  proportioncs  medialium,dc  quibus  mihinunc 
breuibus  cft  agendum,breui  hoc  capite. 

Docui  autcm  libro  primo,  proportiones  autefle  rat/onales 
aut  frrarfonales.  Sunt  uero  proportioncs  illar  omnes  rationa* 
Ies,qua?  tcrminos  habent  commcnfurabiles.  Quaeautem  ter- 
minos  incommcnfurabiles  habcnr,funt  irrationales.  Vndc  quf 
fibct  numerus  medialis,ad  numeru  ratfona1em,haber  propor- 
tionem  irrationa!cm.Non  aute  omnis  medialis  ad  medialem, 
habet  proportionem  irrationalem :  fcilicct  J%  6  ad  ^£24  ratio* 
nalcm  proportionem  habet,uidclicetdtsplam. 

Quando  unus  tcrminus  prnpnrrinni&arinnalis.  fucrit  irra 
tionalis.tucnecefle  eft  reliquu  terminu  eiufdem  proportioni£ 
etfam  efle  irronalem.  Ifta  notiora  funt,&  ut  excmplis  egeant, 
Quando  unus  terminus  irrationalis  ruerit  irrationalis,tunc 
rerminus  rclfquus  poteft  efle  tationalis* 

Quando  unus  terminus  proportionis  irrationalis  fuerft  ra- 
tionalis,tunc  necefle  eft  reliquum  tcrminum  che  irrationalcm. 

Sunt  autem  proportioncs  irrationalcs  minutiar  proportio- 
num*rationaIium.inVfc<>ady%2  ,cftminutia  rrfplar  propor- 
tionis.Eft  cnim  dimidia  pars  trfpla*.  Sfc  6  ad  3  i,eft  terria 
pars dupke  proportionis :  ut  patct  cx ljs  quae  ditfta  funt capire 
praxcdenti  ,de  duplationc  cubi.  Patct  ctiam  cx  regula,quae  do-* 

H  ccr; 
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cet proportiones  dcnominare :  fciHeet diuifo t  ermino mafore 
per  minorem  dcnominatur  ipfa proportio ,  ab  illo  diuifionrs 
fluoticnte.Vt  dmiio^43  2  per  6,  feu  per^  2  i  producitur 
iHe  quotiens  yrt  2.  Et  fignific^^ 

Wgnum  aw  radicalc.fignificat  p.artc  tertia  nofatar  ,pportionis. 

Vndcpropofitis  numerisrationalibus  quibuscuc*  fiutrocfi 
terminopiarponatur  fignum  radicale  quadratorum,  mox  eric 
proportio  illa(quareratintcrduos  illosnumeros  rationales) 
diuila  in  duo  arqaalia,alteraee  Pars  diuifionis  illius  p  numeros 
illos  ic  fignatos  rcprarfentata .  ut  3  ad  2 ,  racit  fcfquialteram. 
aed 3  ad  J%  2 .facit  dimidiam  partc  fcfquialtcra-.Et  fic  fimi- 
lia  intclligenda  funtde  fimilibus.  ut^3  ad^  2,facir  rertiaro 
parrem  fefquialtcra*  proporriois.  Sic^  3  ad/**  2,facitqoar 
cam  partc  (efquialrcrarproportionis.Sic^^  ad^2,facit  quin 
cam  partcmfefquialtcrar  ,pportionis.  Et  ficdcinceps,utfacr1e 
lit,dare  proportionem  mationalem  medialium,  fub  qoacunqj 
petita  denominatione,  ficut  facileeilproportionem  propofirl 
denominare,ut  iam  docui.  Vt  fi  danda  fit  pars  fexta  proporrio 
nis  tr/pla>  fupertripartientis  quintas,  tuncfecundum  quotien, 
1  Ct  ejf~.  <       tem  dcnommantem  proportionem  ipfam,uidelicet  3 1 ,  inue- 

l^l   iiio hos duos numerg^fe&j;  (  ut I.bro primo de ^port  ionibus 

aocu<)ns  ergo  terminis  inuenr/s.prarpono  fignum  medialium 
text*  fpecie/.uidelicet Art.  utJ&\%  ady**  5-.  cft  fexta  pars 
tnplar  lupertripart/entisqu/ntas,&:c. 

De  proport/onibusmedialium  ^adorum, 
FReguIa  quar  da  tur  de  proport/onibus  denominandis,nu! 
lam  omnino  exccptionem  habet.Dum  igitur  ucncrinr  txbimc 
oialium  rraclorumproportionesdenom/nandar.diuide  fradu 
maiorem  per  minorem :  uel, fi  dubiras  uter  fratforum  (tt  ma- 
ior,rcduc  cos  ad  eunde  denom/narore,cV  reiedis  dcnominato 
ribu>,d/uidc  numeratores.  utea  cft  proportio  infV*  }  cxV%?, 
9 cit inter    %  dc  3  ,uiddicet  ,pportfo fefquiortau* dimidtat^ 

De 
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De  proportionibus  irronaltum  numercjt  rationalibus. 

rProportionesrationales,  irrationafium  terminorum^nf- 
hildi^ruti^pottionilxjsraiionalibus^rationaliu  termino^. 
Scilicct  cadem  proportiocft  omnino  inter  6 6C  3,qua?  eft/nter 
y/\  24  cV  J%  6 .  Dupla  cnim  eft  dupla ,  qualiiercunqj  fignecur 
fcu  reprarlentctur,  cVc. 

Dc  proportionibus  denominandis  4  quotientc 
habente  ftgnum  additorum  autfubtractoft. 

rProportioncs  illar,quarum  terminus  minor  (  dum  diuidit 
rcrminummaiorem)racitquotientem  habentem  fignum-f- 
aut  — ,  dupliccm  habent  denomina  tioncm,  ut  proportio  qua 
facit  io-f-y%7r,ad  r  (cuiusquoticnsdcnominans  ipfam,eft 
3 )  uocatur :  ucl,dupla  plus  dimidia  tripla? :  uel uocat, 
dimidia  duodecuplae :  ut  fatis  uides  ex  hac  reprarfenratione, 
2+^'fcilicct  dupla  addita  ad  dimidiam  tnplar,facit  dimidiam 
duodecuplar.  uidclicct  *  ad  ^.fach^  {*•  sic  etia  1  o — J%  ys 
ad  r,dupl/cem  denominarionem  haber,ut  uides  cx  hac  propor 
tionisrcpnefcntarionc,1-^  ^fcilicetdimidia  tripfce/ubtracta, 
S  dupla,relinquit  dimidiam  fefquitertiar,cxc. 

Dc  Algor/thmo  proportionum  irrationalium. 
V  Algor/thmus  proportionu  /rronalium  ex  eifdcm  omn/n<y 
regulis  coftat,cx  quibus  Algorithmus  rationaliu  proportionQ 
conftat,ut  hic  nihil  opus  fit  ulla  alia  rcgula .  Scd  forte  cxcmpla 
lccftor  aliqu/s  requiret :  haec  non  grauabor  apponere,  prauer 
ca,quae  paulo  fupcrius  pofui. 


Exemplum  additionis. 

^*'8  ad  f  fa»  \ 

Exemplum  multiplicationis- 

y*,8duplatafacit* 


Exemplum  fubtra<ftioni«. 
t  abWnety*,8uel/ 

Excmplum  diuifionis- 

9  dimidiatafacity^uel^18, 
H  1} 
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De  Aloorithmo  numerorum  irrationaliura 
compofitorum ,  &  tanquam  com* 
pofitorum*  Caput  ix* 

X  Algof  fthmo  mcdialium ,  atq?  cx  Algorithmo 
fignorum  additorum  &  fubtracftorum^conficitur 
Algorithmus  nurocrorum  irrationalium  compo 
(itorum  dC  tanquam  compofitoru.  Algorithmnm 
33!  autcm  mcdialium  habuimus  capite  fexto.Reftat 
igitur,uc ctiam  Algoriihmum  fignoit horum  -f- .  —  .ponam. 
De  reprarfentatione  Qc  enunciatione. 
rS/gnum  hoc  -f-  (quad  additorum  dicitur)figntficat  plus. 
Ut  1 2,ficcnunciatur,Scx  plus radicezenfica de  1 2. 

Signum  ucro  hoc —  (quod  fubrracftorum  dicitur)fignificat 
minus.  ut  J%  1 2 — J%  8,  fic  enunciatur5Radix  zcnfica  de  1 2  rai 
nus  radice  zenfica  de  8.  Et  fic  de  alrjs. 

Regulae  additionis  cVfubtradionis. 
r .    Eadem  figna  idem  fignum  ponunt,nifi  dum  in  fubtra- 
(ftione  numeri  prarpofterc  ponuntur. 

2.  Diuerfa  figna  commutant  fpecies  ,5C  A  ponit  M,  S 
uero  ponit  5 . 

Rcgular  multiplicationis  6V  d/uifionis. 
1«    Eademfigna  ponontfignumadditorum. 
2.   Diuerfafigna  ponuntfignum  fubtracfrorum. 

Diciuero  fatis  nonpoteit,quantam  uim  habeant  harcduo 
figna  -f-  6V — ,perregulas  illas  quatuor.  Noneniro  feruiunt 
folummodo  irrationalibus  numeris5fcd  etiam  CoflTicis ,  ut  fuo 
loco  copiofe  dicam.VixautemiuntreguIarintota  Arithme* 
tica  alia:,quas  magis  uelim  commendari  mcmoriar ,  quim  has 
cjuatQOr.Etea  caulaiIIas/tDdiofefubbreuitatetaIicoartaui5ut 
obfcuritatem  etiam  inuoIucrer.Sed  euoluenda  cft  illa  obfcuri* 
tas  cxpofitioiHbus  6V  exemplis,quatenus  breuitas  prardida 
permaneat  commoda.  Primo 
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FPrimo.  Eadem  figna  idem  fignu  poneredicuntur,  quado 
(ponitur  fignum  -f-,cx  codem  figno  bis  pofito.Vt  uidcs  in  cx- 
cmplis  duobus  addjrionis,cx  addito  cV  addito,  fferiadditum : 
&  in  duobus  atrjs  exeplis  additionis  uidcs  cx  fubtrado  &C  fub* 
tttdo,ficrifubtra&um. 

 Exempla  additionfs.  

Exemplum  lecundum» 


1  •  Excmplum  primum. 

6-f-V%l8 

^io-f-y%5"o 


^7r-r-^i8 


.Excmplum  tcrtium. 
>/fexoo  —  3 


Exemplum  quartum. 

%/*&*4J — </&t6z 
_   ^%48—  V&J*_ 


Dieuntur  autcm  Addita,quae  fcquutur  fignum  additorum. 
Sic  fubtrafta  dicuntur  tlla.quar  icquuntur  fignum  —  .Numert 
cnim  qui  fcquuntur  fignum  aut  fignum — ,  pertinent  ad 
ipfum  fignum.Numeri  uero,qui  prarccdunt  fignum-f-,  aut  fiY 
gnum  — 5nonpcrtinentad  fignumipfum,  Sequuntur  autem 
numcri,non  flgnati  figno-f-,aut  figno  — ,  rcgulas  numcroru 
fignatORf  figno-f-.ut  uidcbis  ex  quibufda  exeplis  fcqucntibus. 

Excmpla  fubtracftion/s. 


A**4J-f-A%'** 

/&4*-W%*  i* 

Non  puto  efle  necefle,ut  de  medialium  fubtra&ione  aut  ad- 
ditione  te  ulterius  moncam .  Necg  necefle  cfleputo,utpIures 
(pecies  mcdiaWum  inducam  pro  excmplis,cum  dtis  fcias,ea 
quac  dc  his  dico  qua:  ponuntur ,  intelligenda  efle  fimiliter  de 
jjs  quat  non  ponuntur, 

H  iij  Secundo 
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FSccundo .  Scquitur  exceptio  inexemplis  fubtra&iorrfs. 
Nifi  (inquit  regula )  dum  in  fubtratfione  numeri  pnepoftcre 
ponuntur.  Dicuntur  autcm  numeri  prarpoftercponi,  quando 
in  fubrracftione  maius  ponitur  fub  minore,quaOuidclicetma- 
ius  poflit  fubtrahi  a  minore .  Hoccafu,  cadcm  figna  non  po* 
nunt  idem  fignum,  fcd  ponunt  fignum  diucrfum ;  fcilicer,ex 
-f-  &-f-  non  fiet  -f- ,  fcd  fiet  minus .  Sicex  > —  QC — non  fier 
— >fed  fiet  -f-.  ut  uides  in  exemplis  fcquentibus. 


Exempla  de  exceptione  in  fubrra  Aione. 


As°-f-  2 

A18—4 

A8— x 

De  fola  fubtradtone  poftunt  dari  excpla  exceprionis :  nam 
in  additione  ponunteadem  figna,idem  fignum,fine  ajiqua  ex* 
ceptione.Satis  autcm  uidcs.ut  numeri -f-z  dC  -f-  4,1'tem  —  z 
& — 4>ponantur  pracpoftere :  fcilicet  maior,qui  fuerat  fubtra, 
hendus,ponitur  infcrius  ,fub  minore.Et  ex  ifta  prarpoftera  po- 
fitione,  flt  etiam  prarpoftera  opera  tio,  uidclicct  ut  fupcrior  ab 
inferiore  fubtrahatur.  Itacp -f  —  i  ab-f-4,facit  —  2 :  & —  2  ab 
—  4,facit  -f- 2. 

Sequuntur  alia  cxcep  tionis  exempla. 

4  —  A*-    

In  priore  exemplo  ponuntur  prarpoftere ,  numeri  priores* 
Vnde  ex  eis  fit  —  2 .  In  pofteriorc  ucro  ponuntur  6  QC  2 
pncpoftere,ideo  ex  eis  flt — 4,&c. 

FTerrio .  Sequitur  regula  fecunda,  dicens :  Dfuerfa  figna 
commutant  fpedes.  Loquitur  autem  regula  de  fpeciebus  opc 
rationum  Algorithmi.Quod  ideo  dico ,  ne  exiftimes  fpcdeov 
aliquam  mediauum  efte  mutandam.  Commutare  fpedes, 

fiofia 


y%72-f-z 

A 1 8  — 4. 
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( (cnfa  regular )  eft  fubtrahcre,  in  cxcmphs  additionis :  dC  aaV 
dercin  exempl/s  fubtrartionis,ut  tiidebis. 

Exempla  additionis  pro  rcgula  fecunda. 


J%i6i —  i 


Videsutinexemplis  illis  additionis.fiat  fubtraclio, in rjs 
numeris  quos  rcfpiciunt  figna  diucrfa.  Signa  autem  non  rcfpi 
*iunt  rctrorfum,  quarc  in  i)s  qui  prarcedunt  figna  illa  diuerfa, 
non  fit  fubtracuo  fed  additio. 

Exempla  iubtraclionis  pro  regula 
cademfecunda. 

»/%l6*2-f-I  J%i6i — % 


Vidcs  &C  hic,ut  in  exemplis  fubtracnonis ,  fiant  additioncs 
<h  numeris  illis  quos  fi^na  -f-  & — rcfpiciunt. 

V  Quarto.  Regula  Ioquit  de  ponendis  fignis  /Il/s-f-cV — . 

A,inquit,ponit  M.  Hoccft,inadditione  C  qua?  pcrliteram 
A  defignatur)  pomtur  Dgnum  numeri  maioris(id  quod  litera 
M  defignat .  Et  s  ponit  s .  Hoc  eft ,  in  fubtrartione  ( quae 
perliteram  s  defignatur)  ponitur  fignumnumerifuperioris, 
id  quod  (ecundum  S  defignar.  Exemplum  horum  uidere  po 
tesin  cxemplis  fupcrionbusqaatuor  proximis>quorumduo 
funtdeadditione,cVduode  fubtraclione .  In  additionum  cx- 
tmplisnoncurandumeft annumerus  maiorC  cuius  fignum 
poni  dcbet)  ftet  fuperius  (iue  inferius .  Et  in  fubtra&ionc  non 
cft  curandum,an  fuperior  numerus  (cutus  fignum  poni  debeO 
fit  maiorfiueminor. 

Al/a 
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 Alia  excmpla  additionis. 


8 — Aso 

V.  sf 

J%i+i —  ir 

24 — 

■/*72— 4 

30 — y?i72 

Primo  addo-f-8  ad —  1 2  ( id  eft ,  fubtraho  propter  diuerfa 
illa  figna-f- 6C — )  facit  —  4 .  Deindc fimilitcr  addo  -f-%/$24* 
ad  — (id  eft,fubtraho)  facit  -f-A  72. 

Secundo,in  fecundo  cxemplo,  addq -f-  J%  yo  ad  — %/fc  242, 
O'dcft,fubtraho)facit  — yfc72.Deinde-f-  24  ad -f- 6 ,  fa* 
dt -f-  30. 

Exempla  fubtradion/s. 

*/%7» — 4  I     3° — A72. 

 8   

 ^242  tz  24  A242   

Primo,fubtraho  -f-  8  a  — 4  (ideft ,  addo  propter  diucrfa 
flla0gna-f-c\  ■ — )facit  — 12.  Deinde  fubtraho  — 
£  -f- A  7  2  ( id  eft,addo )  fac/t  -f  -  A  24 1 . 

Secundo,in  fecundo  excmpIo,fubtraho  -f-  5*0  i  — /fj  7  * 
(ideft,addo)  facit  —  ^242,  Deindefubtraho-f-  6 ,4-f-  30, 
remanent  -f-  24. 

Sicutautem  fruftra*  ponitur  cifraante  figuram  figniffcauV 
uam  (uthic  08)  fta  fruftra  poneretur  fignu-f—  antc  numerot 
initiales  fcu  fundamftales  (ut  fic-f—  %/fc  72  — 4 )  nihilominui 
ramen  fub/ntelligitur  fignum  -f-  prarponi  cuilibct  numero 
initiali(eufundamctali,nificxprcflehabeat  fignQ  fubtradtoit. 

Cautela  quxdam  utilis  pro  quibufdam 
fubtradionibus. 

FQuando in ordine (uperiori  occurrerit  locus  uacuus,tu» 
pone  inlocum  illum  cifram  femper  fignatam ,  figno  hoc  -f-. 
Et  tunc  operaberis  fccundum  regulas  additionis  &  (ubtra#> 
dionis  datas*- 

Excmpla 
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Excmplacautclar. 
,/%o-f-irf  '%i8o-f-o 

 J%)io  8  /%3io  8 

14  —   8  A*o  

Vidcs  in  cxemplo  priorrrut  fubtraxerim  7%  3 1  o  —  8  dc  1 6, 
&  ut  y^o.i.mhili  fignum,  pofiicrim  in  locum  uacuu,cum  figno 
additorum  fubintelligcndo. 

Sic  tn  poftcriore  cxcmplo  fubtraxt  ^320  —  8aVfc  1 8  o,pos 
fuieg  o  in  Iocum  uacuum,cum  figno  -f-  exprctfb. 

r Vcl  pro  cautcla  i1Ia,hac  uterc rcgula .  Commuta  fingula 
flgna  illa-t-cV  — ,inr)squa:  dcbcntlubtrahi  C  ideft,ubiinue 
ncris  _|_>tu  pone  —  &  ubi  inueneris — pone  tu-f-  )  ficc$  uno 
ordine  omnia  fcribe  ,uidelicet  poft  illa  i  quibus  ficri  debct  fub# 
tradio ;  dcinde  reduc  reducenda, 

Exemplam. 
Volo  fub tr ahere  J%  1 8  o  —  8  de  J%  3 1 0. 
Sic  ftabunt  par  ticulae. 
/^310— y%i8o-{-8. 
Redudae  particulae  (id  cft,fubtra<fto  A 1 8  0  dc  /fc  3  20) 
fic  ftabit  r elict um  fubtradionis* 

8f-y%io# 

Altudexemplum  illiusregulac 
Volo  fubtrahcre  8 — 7%  1 1  dc  J%  7  *  —  4* 
Sic  ftabit  ordoV%  72 — 4 —  8-f-y&  1 2« 
Sicftabitordorcducftus:y%72-f-V%i2 —  1 2# 
Egofblco  in  huiufmodi  numerorum  exemplis  omnta  fic  po 
nere,ur  rcferantur  omnia  ad  numcru  fundamcntalem  fcu  initia 
lcm ;  uariata  cn/m  rclationc  ta!i,oporterct  uariare  etiam  (arpe 
regulas  aliquas- quod  non  uidetur  eile  confultum» 

De  multiplicationc. 
PRegula  muttfplicationis  &  dfuifionis  prima,  fic  dicit: 
Eadcm  figna,ponunt  fignum  additorurm  Siue  igitur  multipli 

I  ccs 
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ces  plus  in  plus,  fiue  mult iplices  m/nus  in  minus ,  fcmper  po* 
ncndum  eft  flgnum  -f- .  Vt  -f-  8  in  -+  <5,facit  -f- 48.Sk  —  8  in 
— tf,facit  -f-  48. 

Secunda  regula  ficd/cit : 
Diuerla  figna,ponunt  fignum  fubtraflorum .  Vt  fi  mufti* 
ptices  -f-  8  in  —  6  ,fa  cics  —  4  8 .  Sic  —  r  in-f-7,fadt  —  35- 
Exemplum  multiplicat/onis. 

6 — y%  20 

 8  —  ^45-  

~-  48-f-?o — Ai  x8o  — v/^l6io  

Hacc  addita,feu  ad  lc reduda,faciunt  78 — /fcj78o^ 
Aliudexemplum. 

A**88  —  A^48 

Afti'18  —  

yftioi-f-  18  —  A18S — J%ii6. 
bc  iicde  alns  exemphs. 

De  diuifione. 

TDiuifio  probatmuItipIicationem,ficut  mult/plicatiodiui 
Gonem, ut      42—l/&tso — y%^o-f-jo   (8  —  y*4r. 

Vides  hic  fumma  multiplicationis  cx  pr/mo  exemplo  pro* 
du(5tam,diuifam  pcr  multiplicandum,atcp  in  quotiente  redrjue 
multiplicantem. 

Sic  fumma  mult/plicationis  fccGdi  exemph  ,d/ui/a  per  mul- 
tiplicantem.produc/t  multip!icandum.  ut 

Sed  huiufmod/exempIa,d<cutur  excmpla  artc  fada  feo  pa* 
rata:quachoc  locoet/am  ideo  ponereuoIu/,ut  f3tisfaccrcm 
regulis,  auas  dc  mult/plicatione  cV  de  diuifionc  pofui.  V/dcbis 
enim  in  Algebra  al/quando,  ut  profit  cognitio  talis  fignoruro. 
Oporcct  auic  .neminiife  regularum  (  de  diuiuone  medialium) 

pofttarum 
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pofitarum.  Vt  dum  quoticntem  uclis  quarrere  in  i o  2  pcr  di* 
uiforem^i28,ipfumdiuidendum  rcducasad  firaile  fignurri 
ciquodhabetdiuifor,  fcilicct  numcrum  figni  multiplica  infe 
quadratc:&  flcrccipict  produdum  lllud  fignum  zenfizenficu, 
fcilicet  cx  y%  19 1  flet  A%3  686*4  ,&  cx  ^28  8  flet  J&S  1944,  & 
cx  Az  1 6  fiet jtfS466?6,QC  cx  1 8  flet «/fcfc  1  04076\Qudd  autcm 
pofui  mcdialcs  zenfice  pro  medialibus  zenfizcnfice,  feci  brc- 
uitatis  gratia,ut  paucis  multa  fignifiearem,cx'  ut  uno  ordine  to 
tus  poflet  compledi  diuidcndus  cum  quoticnee. 

Et  fi  in  cxcmplo  pofito  nondu  uidcs  rcgulas  iJIas  pcr  omnia 
quadrare  ad  diuifionem,ita  fac.  Exemplum  illud  iam  pofitum 
inucrtc  paulifper,hoc  modo: 

— y?(i88 -j-y%io2-f- 18  —  y^iio'  (y%%i88# 
— y%^i6i  -f-^%128. 

Atcp  ita  pcrge  diuidendo  ut  prius,  fcilicet  —     1 6i  diuidens 

 y^82044,facictquoticntem-f  y^288,cVc. 

Sic  firoile  uidebisin  aIterocxeropIoquodpofai,fi  ilfud  fic 
inucrteris : 

—  y%i28o-f-48-f-30 — J11610  (8 

— y%  20— f—  6 

Scd  tame  regularitcr  nihil  potcft  efie diuifor,  nifi  quod  i  fignis 
-f-  cV  —  fi c  folutum,ut  eft  rationalis  aut  mcdialis  numer us. 

Vnde  cum  ttbi  occurrcrit  diuifbr  qui  habcat  fignu-+.  uel  — , 
regula  quadam  mutandi  erunttermini  proportionis,qux  fuc- 
rit  inter  diuiforem  cVdiuidendum,ita  ut  terminos  diuidens  riat 
aut  numerus  rationalis.aut  medialis. 

Regula  iuxta  x  vi  1  i.feptimiEuchdis* 

rDiuiforcm  tuum  fcribito  bis ,  dC  in  altcro  corum  com* 
mura  fignum  additorum,  uel  fubtradorum  ,in  fignum  di# 
uerfum ,  ( hoc  eft,  fi  habucrit  fignum  -f- ,  facito  pro  co  —  :  fi 
autem  habeat — -  ,facito  pro  eo  -f-  )  d(  illam  fummam  fic  mu- 
tatam  in  diueriumfignum,multiplica  in  utruncp  terminum 
tuae  propor  tionis,  hoc  cft,in  diuiforem  tuu,&  in  diutdendum. 

1  rj  Sic 
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Sic  ctiim  fict  ,ut  cx  diuifore  com  pofito,  aut  tanquS  compoftro, 
fia  t  diuifor  ratfonaIis,aut  mcdialis,  &  nthilommus  tame  manc 
bit  proportio  prior  illarfa  >  ut  non  p ofTi t  niii  dcbitus  quoticni 
prouenirc,ex  ca  diuifione  flc  parata. 

Sumpta  cft  hacc  rcgula  ex  decimaodaua  propofitionc  fcptf 
mi  libri  Euclidis , quar  fic  dicit :  Si  unus  numcrus ducatur  tn 
duos,tantus  crit duorum  indc  produdorum,  altcr  ad  altcrum, 
quantus  duorum  mul  t  ip  hca  t  orum  era  t  altcr  ad  alterum. 

Excmplum  diuifionis  prt  mum. 
Volo  diuidere ,  66 — %/%  2000  ,pcr  8  —  J%4s*  multiplico 
utruncp  (idcft,diuiforem&  diuidendum)per  8-{—  /fc4r.Tunc 
fit  cx  diutforc.i.cx  8 — %/fr4T«ea  multiplicatione,  i  $,nouus  dis 
uifbr.Etex  diuidendo.i.66 — ^2000. ca  mulriplicatione,  fit 
ai8-f-%/%7xio,nouus  uidelicct  diuidcndus.  Prouen/tautcm 
exdiaifione  illa,ifte  quotiens  i  2-f-  %/fc  20. 

Proba.  Hoc eft,  mal tiplica  1  z-f-  J%  1 0  in  8 — /fc  45- ,  tunc 
proucniet  66 — J%  2000. 

Exemplum  diuifionis  fecundum. 
Volo  diuidcrc  6  pcr  J%  1 2  -f-  /%  6.MuItipIico  igi  tur  utnmcfl 
pcr%/fc  1 2  —  J%  6 ,  tunc  cxJi  1  i-f-J%  6,  fit  6  nouus  diuifor :  &C 
ex  6  diu/dcndi9,fit%/%43  2  — J\i  1 6,nouus  uidclfcet  diuidcdus. 
Diutde  ergo,  &  inuenies  J%  1 2 — 7%  6, 

Probatur  pcr  multiplicarionem  quoticntis  in  dtuiforcm:  fd 
licet/fc  1 2 — 6  it\J%  1 2-f-%/%  6,facit  6. 

Aliudexemplum. 
Volo  diuidcrc  Jy^i  2  3  28 — J&  1 03  68  pcr  6,fadt  diuifio  illa 
1 8  —  /fcfc  8,  Et  fic  de  alrjs, 

De 


1 
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Dc  Binomf]s  &  Refi  duis,atcp  de  corum 
radicibus  quadra  tis  cxtrahcndi  s. 
Caput  x* 

A  D  i  C  v  M  extradtio  cx  binomrjs  8c  refidufs,res 
talis  eft ac  tanta,ut  fola  fufficiat  ad expcdicndas 
omnes  diftkulta  tes  totiusdecimi  Euclidis.  Et  0 
uis.ut  brcui  fententia  dica  m.quid  habeac  ille  ded 
mus  ,audi.  Habet  primo  mediali  a  quadrate,&  co 
rum  radices.Habct  fecundo  binomia,6Y  corum  radices.  Habct 
tcrtio  refidua,&  corum  radices.  Sic  itacp  habcs  totfi  dccimum. 

Radices  aut  medialium  quadrate,funt  mcdialcs  zenfizefice. 
utradix  quadrata (dc  talibus  enim  folis  hicagitur)  cxVfc^cft 
J%%6 ,  ut  etiamfuperius  in  Algorithmo  medialium  docui. 

Radices  ex  binomrjs  primae  fpeciei,funt  binomia.  Volo  aut 
amodo  dc  fpecicbus  numerorum  irrationalium  Ioqui,more 
Euclidis,uidelicet  ut  funt  contracti  ad  lineas. 

Radices  ex  binomrjs  fecuda:  fpcciet  QC  tert  iar ,  fu  t  bi  mediales, 
Sic  radiccs  cx  refiduis  primar  (peciei,  funt  reGdua. 

Radices  cx  rcfiduis  fecundat  dC  tertise  fpecici,  fun  t  refidualcs 
bimedialitCT. 

Itac^ficutnumerorumrationaliam  quidam  fnntqaadrati, 
quidamfuntnonquadrati:  fic  numerorum  binomialiumqui- 
dam  funt  quadrati,quidam  non  quadrati .  Itemetiam  quidam 
refidualium  funt  quadrati,quidam  funt  non  quadrati. 

fQuadratos  binomiaIes,£binomialibus  non  quadratis: 
item  refidualcs  quadratos,a  refidualibusno  quadratis,fic  certo 
cognofces.  Si  dirTerentia  quadratorum  particularum  habucrit 
proportionem,ad  quadratum  particular  maioris,  tanquam  nu 
meri  quadratiad  numerumquadratum,erit  binomium(aut 
rcfiduum)  huiufmodi  particularum  abfque  dubio  quadratum. 
Si  aut  talis  proportio^non  fit  proportio  cancp  numeri  quadrati 
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adnumerum  quadratum,non  eritbinomium  takquadratum, 

nec  refiduum  tale  quadratum  erit. 

Excmplum. 

Volo  fcire ,  utrum  quadratum  fit ,  hoc  bfnomium  y%7y  -f- 
J^pi .  Quadrata  particularum  funt75'&7*:  horum  ditTe- 
rentiaeft  3.Diuidoerg0  75"per  3  ,cVproduconumerumqua*: 
dratum  15-. Itacp  neccffe eft ,  ut  prardidtum  binomium  habeat 
radicem  quadratam. 

Aliud  exemplum. 

Volo  fcire  de  hoc  refiduo,  an  fit  quadratum  14*8  —  36. 
Quadrata  particularum  funt,  I4r8,&  1 196:  horum  differcntia 
cft  1 6 u  Diuido  igttur  145-8  pcr  1 6  ifiC  facio  quotientem  qua* 
dratum, uidelicet  9 ,  Ergo  neceflecft , ut  pofitum  refiduum  Gt 
quadratum,habeat'q;  radicem  extrahendam» 

Aliudexemplum. 

Volo  fdre  utrum  44-}-  1 1  y  i,habeat  radicem.  Quadrata 
particularu  funt  i9)6,&L  1 15-1; dirTcrentiaeft784.Quardum 
diuidit  1 9  3  <S,fadt  quotientem  quadratum,uidelicet  2  ^.Ergo 
necefle  eft,ut  propofitum  binomiu  habeat  radfce  quadratam. 

Si  binomium,aut  refiduum,fuerit  fub  prima  fpecie,cV  diffe* 
rentia  quadratorum  fit  numcrus  quadratus,tunc  neccfle  cft  bi* 
nomium  illud,aut  refiduum,habere  radicem :  ut  patet  inexem 
plo  proxime  pofito.  Si  autem  binomium,  aut  refiduum ,  fuerit 
fub  alia  fpecie  quim  fub  prima,fuerit'cg  differentia  quadratop?, 
particularum,  numerus  quadratus,  tunc  impoflibile  cft,ut  bi* 
nomium  propofitum,aut  refiduum,fitquadratum. 
V  Radicum  uero  extradioncs  fic  fiunt. 

Primo.  Pro  binomio  aut  rcfiduo  tuo(de  quo  radix  cft  extra 
henda)  pone  dimidium  eius. 

Secundo.Rccipe  quadrata  particuIarO  dimidrj  illius  fic  po# 
fiti,ca  q;  quadrata  fubtrahc  ab  inuicc A'  radice  r .  hcli  iUi*  ferua. 

Tcrrio.  Rccipemaiorem  particulam  dtmidrj  ( tui  binomrj, 
aut  refidui,primo  pofiti  loco  fui  integrOeamep  primo  adde  ad 

radiccm 
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rad/cem  prtus  fcruatam,cVradix  quadraca,  illius  aggrcgaci, 
crir  particula  prima  radtcisquam  quarris. 

Quarto.Eandem  radicem  rclicfti  prius  feruatam,fubtrahe  X 
priore  itla  partiaila  maiorc  (illius  dimidrj,  quod  primo  pofue* 
rasjoco  fui  integri,dum  dimidiares  tuum  binomium,aut  rc(i< 
duum).Etradix  quadrata  illius  rdieli  nouiiJimi,crir  particula 
fecunda  radicis  quam  quaeris. 

Duabus  crgo  particulis  tuae  radicis  inuentar ,  interpone  fi- 
gnum  additorum  uel  fubtra&orum.  Nam  fi  fit  radix  binomtj, 
intcrponendum  eft  fignum-f-  .Si  autem  fit  radix  rcfidui ,  tunc 
incerponcndum  cft  fignum  —  • 

Exemplum  primum. 
fSttradix  excraheda  de  hocbinomio  prfmo,  3  8-f-y*i8t# 
Pono  primo  pro  integro,dimidium  eius  hoe,  i9-\-J^7  *• 
Secundo  recipio  quadrata  particularum  illius  dimidrj,uide 
licet  3  6  i,cV  7  2,ea'cp  ab  inuicem  fubtraho,  tunc  relinquuntur 
289  s  huius  relidi  radicem  quadratamextraho,atquc  refcruo, 
quar  eft  17, 

Tertio  recipio  19  (  hoceft,  particuTam  maiorcm  dimtdtj,bi 
nomrj  mei,  primo  pofiri  loco  fiif integri )  cV  addo  ad  radicetn 
relidi,  prius  ferua tam .  Hoc eft ,  19  addo ad  1 7,  facic  3 6.  Etex 
faoc  aggregaco  excraho  radicem  quadratam ,  facit  6 ,  uidelicet 
priorem  fcu  maiorem  parciculam  radicis  inueniendar. 

Quarco.  Minoreparticulam  radicis  inueniendar  ficquarro» 
Radicem  reliJti  prius  feruatam  ,id  eft  1 7 ,  fubtraho  i  pariicula 
maiore dimidij  ill/us,  qcPpriu-s  fuerat  pofitum  loco  fui  inregri: 
fcilicet  17  fubtraho  I  »9,rcmanent  z .  Radix  itacp  illius  no* 
uiflimt  rclifti  ( id eft ,  >/%i )  crit particulafecunda  radicis  meae 
inueniendar . 

Itaqpduabus  particulis  radicismeacinuentfs,uidelicec6& 
J\ 1  >  incerpono  fignum  addicorum,eo  qudd  fic  radix  binomtj* 
Vndc  fic  ftabic  radix  inucnta; 

Probacur 
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Probatur  operatio  per  muliiplicationcm 
radicis  infe,Ut 

 -  

Summa,  38  -  j-  */%*88.  

Secundum  cxcmplum. 
P  Volocxtrahere  radicem  quadratam  dc  hoc  refiduo  7%  1 8 
— 4 ,  fccundae  fpedd  .  ^  ■ 

1 ,  Prointegjoillo,ponodfmidium  ciushoc/V5 —  *• 

2.  Particularum  quadrata,id  eft,1^ &4,  ab  inuicem  fub* 
traho,rcroancnt| .  Ethuius  rdidi  radixquadrata  fcdt  A?» 
quamrc(eruo,ueiy%£.  . 

1 .  Recipio  (<d  cft,particulam  maiorem  d/midr),bi* 
nomrj  dimidiati  ( addo'qj  ad  h\  ( id  cft,  ad  radicc  rclidi ,  pnuj 
rcfcroata)tadt  7%  H         llacF  «ta*  alt  Prior  P«ncula  &c 

4.  Eandem  radiccm  reli<?ti,prius  feruatam  ( id  cft ,  7%  J  ) 
fubtraho  i  y%  ^| ,  rcmanet  ex  ea  fubtradioe  >/%f ,  fcu,/%  i.cuius 
radix  quadrata  fadt  y%%  x  JEt  eft  fccuda  parcicuia  radids  meat 
inucniendar» 

Itacp  radicis  mear  particulac  funt  */%%8  cV  y%%  i.  Quibus  in# 
terpono  fignum  fubtra(fterum,e6  quod  radix  fit  refidui.  Vnde 
ficftabit  radix  inucnta ,%/%%  8  — y%%i. 

Probatur  operatio  per  mulciplicationem  radids 
infequadratcut 
A%8  —  */%%* 

 A%8— i/jfta  ^  

%/%8-f-»/%*—  *  —  *  "* 

Summa,y%i8 — 4,  

Tertium  excmplum. 
rSitextrahendaradix  dc  hoc  binomio  tcrtfo, 

%/%  3 *  -j-  y%  24. 

Prfmo. 
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Primo,pono  dimidium,fadt  J% 

Secundo,relidum  cx  quadratis  ab  inuiccm  fubtradis.eft  2 , 
cuiusradixeftV*2# 

Tcrtio,addo  A  8  ad  J\  2,  fedt  /|  1 8  »cuius  radix  quadrata  fa 
dt  J&tiSfii  cft  particula  prima  mear  radids, 

Quarto/ubtraho,/%2ab  J&  ( ideft.radicem  relidi  prfos 
feruatam,*  particula  maiorc  ilJius  quod  primo  tanquam  dimi 
dium  intcgri  binomrj  pofltum  focrat)  fadt  fubtraflio  J*i:  cu* 
ius  radix  quadrata  cft  /**2,  &  cft  particula  fecunda  mcac  radi* 
cis,quar fic ftat inuenta,A% i8-f-V%%2#  Probatur; 

A%l8-f-%/%%* 
 A%'8-f-Aft2 


>/fr  1 8  -f- A  *  -h  J%  *  6 


Summa,  J%  3  2  -j-  24* 
FTentabo  nunchuiufmodi  opcrationum  recWcTcrationc, 
numeris  (quos  ,p  exeplis  pofuOcotradis  adfupflcies  qdratas: 
tlt  binomiu  hoc  3  8    J%  18  8 ,  flc  cotrahit  ad  fupficie  quadratu. 
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CertC  iridcs,ut  radix  etas  6-^-J\  2,muItipIYcatfofie  fua  tfi 
fc,conftituatlupcrnciem  lianc,diftributa  per  fuas  partfculas, 
quaru  duarCquac  (unt  rationales)in  numero  abftrado  coeunt, 
f«*  ciunt  q?  particulam  eius  maiorem :  &  reliquac  duar  etiam  co- 
cunt/aciuntcp  particulam  eius  irrationalcm, 

Meditans  igftur  regulam  de  extracftione  huiuimod/  radico, 
refpexi  ad  particulas  talis  compofitionis,  fciens  eas  efle  opor- 
tereetiamreiolutionisparticulas,eascp  ■  ■  .  . — — , 
pofle  Gc  proportionaliter  poni,ut  dimi  i  /      t  * 

dium  partis  mtnor is ,  dcbinomio  (aut  1  ^  7  z  I 

rcfiduo)  femper  fit  medium  proportionale ,  inter  partes  duas 
particulaemaioris,debfnomio,autrefiduo.Vidi  igitur  nihd 
cfleopus,nif?  regula  tali,  qua  quilibct  numerus  rationalis  aut 
mcdialis.podct  diuid i  in  duas  partcs,inter  quas  copfticui  pof- 
(ir  numerus  aliquis  propodtus.  Vt  (exempli  gratia  J  qoarftio 
fit  talts.Numerus  ifte  3  8  ,diuidendus  eft  in  duas  partes,quar  in 
Ccrle  multiplicata?,facfant  7  u  Quarritur  ergo,quantae  fint  par 
rcs  illx  f  Quia  autem  admodum  facile  eft  ,huiufmpdi  regulas 
f  ormare,  per  Algcbram  (  quar  fertiliflima  eft  regularum  ior* 
mandarum)  contuli  me  ad  illam,  atque  illius  ufu,  compofui  iU 
lam  quadrimembrem  regulam,  quam  hoc  capite  pofui ,  feciep 
hoc  fccundum  ea  quar  iam  recitaui. 
! 

Iam  fiquis  ftudiofbrum  meoexemplo  uelit  conftruere  regu 
lam  de  inuentione  radicis  cubicaccx  binomio  cubico,aut  refi* 
duocubico,recipiatbinomiumaliquod  cubicum.  Vt  eft  boc, 
•.j-*-f-y%24ioo  ;cuiusradixcubicaeft  it 

l  i 
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h* 


X1  C 


-t-  * 

Binomium  autcm  illud  contradum  ad  cubum,  ccinitur  fub> 
iftis  particulis  compofitionis,  «| 

1  i*  I 
Copofitur*  igit  regula  deextradionib*  cubicis  cx  binomrjs 
&  refiduis,refpiciat  ad  drfftratfionc  particula  pofitamA  fciat 
efle  ^portionalitatecontinua  inter^fuprcmas  particulas.fci* 
licetinter/fcS  cV  u^funtn&:  Ai^^uomedia^portiona 
lia,fciat'q;particulas  mediaksad  k  additas.perficere  portione 

K  ij  binororj 
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bfnomrj  cubfci  minorem,  ficut  particube  rationalcs  pcrfiduoc 
portioncm  dus  maiorcm. 

Pofitis  igitur  particulis  perfidentibus  portionem  cubid 

binomrj  maforem,  hoc  modo,  icru-  

tctur qua racione aut rcgula diuidat  I  o  |  '^1  o  |  *r* — 
J%  24100  C.i.minorportio  binomrj       |       o  / 


cubici )  in  duas  partcs ,  tta  ut  tcrtia 
pars  maioris  partis,f?t  mcdium  pro* 


o| 


portionale intcr  /  ^ dC  2 y 2 —  334: talis cnim rcgula expediet 
cotum  ncgocium  dc  extradionc  cubica  binomiorum  &  refidu* 
orum,cVc.Zcnfizcnrusljabetparticu!as  fedccim.  Surdcfoli- 
dos  habct  triginta  duas  j  Ocut  c  t  iam  I  ib.  j  .0  ftendi^&c, 

Dc  fccundo  cxemplo. 
PHoc  refiddum  J%  \  % — 4,fuit  cxemplum  fecundum» 


U>Qtrahitur  auteni  primo,eiusbiQomiumad  fuperfTcicm 

qua 
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guadratam.  Eius  au  t  binomium  eft  A  1 8  -f-  4 ,  Vnde  nihtl  dif- 
iert  extradtoradtcisrefidu/jab  cxtradionc  radicis binoratj ■ 
quan  t u  a  t  tine  t  ad  operationem  illara  quae  flt  /uxta  regulam : 
ntf?  qudd  fignum  —  ponitur  in  rcftduis,ubi  Ognfi  -f-  ponttur 
in  binomns,  Qui  autcm  in  tell/git  multiplica  tionem  quadrata, 
illc  etiam  tntelligit  radicis  ex tradioncm, 

Sic  autem  habct  mul  tipl/ca  t/o. 

 y%%8 — j^z  

Prima  multiplicatione  C  id  eft,  J$ft  8  in  J%%  8  )  conftituitur 
fupcrficies  ABC D,quae facit  J%  3.  Secunda  multiplicatk>ne,uj 
dclicet  — J^i  in — 7<fcfc  i,  conftituitur  fuperflcies  quadrata 
-f-A*.  Tertia  multiplicatione,uidelicet  -f- Afc  8  in  — 
fit  fupcrficies  e  fubtrahenda  i  fuperflciebus  duabus  prius  con- 
ftirutis,  uidclicet  ab  A  B  C  DficV*  t,  ToIIititacp  fuperflcics  e, 
fupcr  ficicm  A  B.  Sic  fuper flcies  F,quar  fit  ex  quarca  mult/pl/ca 
rione9tolIitctiamfibiacquaIcm,uteftAC.Scd  A  prius  fublata 
fuit  pcr  fupcr ficiem  E.Ideo  intelligatur  fapcrflcies  J%  %  in  locOi 
A  fuccciftfte.cum  J%  i  &C  a  (int  sequales  •  Itaqp  fuperficics  F. 
fubtrahit  ctXJ^i.  Et  ficcandem  manct  fuperfictes  d  fola.quae 
facit  J%  1 8  —  4 .  Et  eft  illa  fuper  fic/es  de  qua  cxtrahitur  radix, 
mcdiantcfuperficieb/nomial/,y^i  efabcd( 

TDe  tcrtio  cxcmplo  non  cft  opus  dicere :  cft  cnfm  pcr  onu 
nia  fimile  primo  cxcmplo.  Nifi  qudd  part/cular  in  tcrtio  cxem* 
plo  ,omnes  fant  irra  tionalcs,  SC  radix  eft  bimcdialis. 

Si  autcm  qua?rat  aliquis  dc  radicibus  trimedialium  cV  trtno* 
mialium  c\'c.  illi  refpondeo  pcr  figniff  cationcm  huius  fcqucn- 
iis  figurar  .Nemo  enim  omnia  ipcciatim  rcccnferc  poteft* 
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Mulriplicatuseft(utufdes)  numcrusflle  1 1  x  quadratc ,  qui 
habet  tres  figuras,tanquam  tres  radicis  particulas,&c« 

De  Algorithmo  minuriarum  irrationalium, 
&deprobationequadam  huiufmodi 
Algorithmorum,   Cap.  xu 

p  E  ka  T  i  o  illa  fccundiexempli,  incapitepra?- 
cedcnti,de  cxtracfrioe  radicis  cx  rcfiduo,admonet 
me,ut  non  negligam  poncrc  Algorithmu  minu# 
tiarum  irrationaIium,c6  q>  illudexcmpla  progrc* 
diatur  pcr  regulam  illam  exr  raclionis,  fub  minu 
cjs  irr  onahbus,  Conibt  aut  Algorithmus  ille  ex  regulis  Algo 

wbbmk 
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rithmi  minutiar  um  comunium,cV  ex  regulis  integrorum  irra* 
tionalium  numcrorum  ,u  t  uidebimus. 

Dc  repraefcntatione  6V  pronuncia  tionc, 

fQuando  fignu  radicalc  ponitur  ad  mcdium  minutia?  ,ttmc 
fignum  illudreferrur  adutrunqp  terminum.At  fidenominaiio 
aliqua  ponacur  ad  mcdium  minutiae ,  non  rcfertur  ad  utruncp 
Cerrainum/eo'  ad  numcratorcm  folummodo. 

Exemplum  ucriufcp,  J%  \  ft\facic  \  f£* 

Minut/a  reprarfentata  fub  intcgro  al/quo  numero.addito  ad 
ffninuc>am,pronunciacuriub  frartura  /ntegr  i,facicntis  cum  mi 
nucia  iHa unicam  minuciam  •  VtJct  i~.  pronunciacur  iuxca 
bancrcpracfcncacioncmyrt-jfj  fic.Radixcubicade  ipi.diui- 
fa  per  radiccm  cubicam  cx  i  zy.  Vel  pronunciatur  iuxca  hanc 
repfencatione/^V91 ;  fcilicec  radix  cubica  ex  1 9 1  ,diuifa  pcr 
Vci  ^pnunciari  poceftiub  hac  rcpracfencacioe  Vi*4ff?£ooo 

Mmu  tiae  irr6nales,quar  non  ftant  in  minimis  luis  ccr  minis, 
f  educunc  ad  minimos,ea  rcgula,qua  minuriar  comunes,quam 
uidelicct  rcgula  pofui  Iib.  1  .cap.  1.  Vt«/*rt  ±  cxV%c*  5,1'dc  func. 
Ide  ecia  eft      ,ut  paccc  ex  redud/onc  ad  idem  fignu  radicale* 

De  Addicione  8C  Subcradionc. 
FVtautem  AJgorithmus  ifte  minutiaru  irrationalium  con 
ftet  cx  algorithmo  minutiarum  comunium,  6Y  cx  algorithmo 
Jnregrorum  numcrorum  irrationalium,  pulcbre  patct  ex  iftis 
duabus  minutrjs  addendis  aut  fubcrahcndis. 

s  J  *  , 

Pr/mo reducuncur  ad arquales dcnominacores,  pcr  molr  1 i  j.  li 
rationem  in  cruce,  iuxca  algorithmu  minutiarum  comunium': 
non  tn  omn/no  abfqj  regulis  Algoriihmi  mcdtaliu,ut  faris  pa 
iec  cx  numeracoribus  prardi<fr/s,cVex  algorithmis  fupcrionb. 
Slc  autem  ftant  reducfe  ad  eundcm  denomina  toiem. 
y%ioo-t-Vrti4  -f-  Azoo 
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Iam  poteris  addere  aut  fubtrahcre. 


Additiofacit 

IO 


Subtradio  fadt 


IO 


In  additionibus  &  iubtradionibus  huiufmodi ,  referuantur 
denominatores,donec  numeratores  fuerint  cxpedhi>cVtunc 
dcnominator  rurfum  fupponitur  ;  id  quod  exempla  pofita  fati» 
probant  atcp  dedarant, 

De  Multiplicatfone* 

rNumeratores  ( i  nquit  regula  comunis  AlgorithmO  mul# 
dplicentur  inter  fe,&  denominatores  inter  fe  multiplicentur : 
fed  fic  tamen,ut  figna  radicalia  fint  reduda  ad  idem  fignum  ra# 
dicale,  ut  dicit  regula  integrorum  numerorum  irrationalium, 
Aequalitas  autemcknominatorum,quac  inadditionerequiri 
tur,  in  mul  tiplica  tione  non  rcquiritur* 

Exempluro* 


/fc8oo-f-<A*5-i84 

I  Mi$i6 

1  o 

10 

Primo  reducuntur  numeri  ad  acqualia  figna,antequam  intex 
lemuItipJicentur. 

Sic  autem  fta  t  cxemplum  redudionis. 
Soo  5-194  i?$6 
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10  10 
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Iam  poterismultiplicare  aut  diuiderc. 

Mulrfplicatio  facit  ^llo79^ffl^^Jx61\Ccilicet 

funt)  fac/t  yfcrtiioTQram.  Defodc  ^iir^tf  in 
/irt^a7jirffffadt^tfi*oiijo9(frw#  Hoccft/*79^_tfi+#t 

Dc  Diuifione. 
rD/uifio  requirftrcdudioncm  utrancp.i.reduclfonem  acT 
eofdcm  denominatores.  Et  rcducftionem  ad  eadcm  figna  radi- 
calia .  Dum  uero  rcducftio  ad  cofdcm  dcnominatorcs  farta  fue 
*it,rcnciuntur  dcnominatores ,  &  fit ditiifio  per  numeratores» 
Vt  uolo  diuidere      5- 1 2  o  o  o  ooo-f-V^ct  268738  $f 
pery^rt  2  35-0296»  10 


I  o 


Rciedis  igitur  denominatoribus,diuido 
s  1 2  00  0  0  0  o  -t-Vfcrt.  2  6  8  7  3  8  s  6»per  y^rt  2  3  ^9 1?€* 
Facit  diuifio 

Dc  probationeregularum  numerorum  irrationaliunv 

OMnes  regulas  Algorithmorum  irrationaliumnumero^ 
integrorum  cV  fraftorum,  inuenics  efle  probas,per  rario- 
nales  numeros,pofitos  fub  fignis  radicalibus,  quemadmodum 


«/*49-f-^*8 

5* 

•  z 

Hac  minutiae  reducffcead  aequalcs  denominatores, 

ficftabunt: 

yfriprf-y-yrt&f  %/rt  15-625- — ^225- 

10  10 
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T Adduntur  autcm  nnmcratorcs  ad  fe,  Qt  aggrcgato  fupp» 
oitur  denominator  communis .  ut 

»/^14389 — 
10 

FS/c  /n  fubtradi  o  ne  fiibtrahuntur  numcratores  ab  inuice, 
&  rclitfo  fupponitur  dcnominator  communis,  ut 

%/c£  6*4-^*106 

rvolo  nunc  fllos  numcros  (quos  ad  fc  addid/,cV  ab  /nu/cf 
fubtraxi;  ctiam  muItipIicare.Reduco  autcm  cos  piimo  ad  ca# 
dcm  Ogna  radicalia. 

Redudio  ad  idcm  fignum  radicalc. 


M 

facit 
10 

^  244  i4o^*r--y^  1 1 3^0^25- 

Wultipl/catiotantumfacit,quantumdiuiCo  fupcriorispcr 
iwcriorcm ;  utrobicg  cniminucnics  1  f\ 
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De  furd/s  radicibus  binomiorum  &  rcfiduorum, 
&dc  AJgorithmocarum.  Cap,  xn. 

QgnRMMl  ICVT  radices quadratar binomiorum 8C refiduo 
rum,prouen/unt  ex  binomrjs  QC refiduis fperfel 
primar,fecundar terria? :  fic  furdar  rad/ces  bino 
miorum  &  refiduorum,  proueniunt  ex  binomijs 
QC  reftduis,fpec/ei  quar  ta*,quin  tar  ,&  fextar. 
Surdar  rad/ces  binomiorum  quartac  (pccici,uocantur  maio 
res:  utJ%.  e>— f — y% 1 1. 

Surda?  radices  refiduorum  quartac  fpecici ,  uocantur  mino- 
ns  :ut  J%.6 — J%tu 

Surdar  radices  b/nom/orum  quintar  fpccie/,  uocantur  po* 
tentes  mediale  cVrationale :  ut    j\  6  2. 

Surdar  radices  refiduorum  quintar  fpeciei,uocantur  compo* 
nentes  mediale  cum  rationali :  ut  J%.J%6—<  1* 

Surdar  radices  b/nomiorum  fextar  fpeciei ,  uocantur  potcn* 
tts  duo  medialia:  ut  J% .  J%6o -f-J%  14. 

Surdar  radices  refiduorum  fextar  fpeciei ,  uocantur  compo* 
nentcs  mediak  cum  mediali :  ut  J%.  J%6o — /£24, 

Derefolut/onibus  furdarum  radicum. 
iLgorithmus  radicum  furdarum  complcdftur  ffngula 
riter  fperfem  operationum  quandam  ,quam  Refblutio 
Inem  uocamus.Cuf  opponitur  alia  fpecfesoperationfi, 
quat  uocatur  Compofitio.  Ad  rcfblutionem  pertinent  propotl 
tiones,3 9.40,4  f.  hbri decimi.  Adcompofitionemaute  pertf* 
nent har  trespropofitiones,  3  3 . 34  .  3  5-.  ut  fuo  loco  uidebimus. 
Item  ad  opcrationes  illas  refpfciunr  propofitiones  il!ar,quar  ui^ 
denturciTeomniumdifficilima?,utfunt  I7.i8.2^,ftem7 1.7*. 
73.1tem77*78.7^. 

Atct  uero  fub  rad/ce  qualibet  ma/orc,duar  afiar  radices, 
jquar  refpondeant  propofitioni  27.  decimi,in  quas  /pfa 
I  tadix  maior  refoluit,Refoluitur  aut  illa  eadem  regula , 

L    ij  quaro 
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cjuam  fuper/us  capite  decimo  pofui,  de  extraclionibus  radicfi 
quadrataru,ex  binomrjscVrefiduisquadratis.  Ideoilla  regula 
hoc  cap/te  ueniet  repetenda  per  fingula  exempla  refolu  tionum 
furdarum  radicum.  Vt  fub  hac  radice  maiore  y%.  24  -f— $  2, 
latent  har  duacradices^.  1 2  -\-J%6,&J%.  1 2— y%6.Har,inqua, 
funt  duac  radices,porenria  /ncomenfurabiles  (ut  loquitur  pro- 
pofitio  uigcfimaieptima)  fuperfic/emeg  medialem  cotinentcs, 
quarum  quadrata  paricer  accep  ta,  fint  rationale. 

TEas  autem  radices  ficinuenies,per  regulam  prardiclam. 
Primo  redpe  dimidiu  quadrati  radicis  toar  ,fac/t  1 2  -j-^  13  8. 

Secundo ,  quadrata  particularum  fubtrahe  ab  inuicem,  cV 
relufti  radicem  quadratam  fcrua.Vt  138  a  /44.  ,rcmanent  6, 
huius  radix  quadrata  eft  v/*6,quam  referuo. 

Tertio,pa rticulam  marorem dimidrj ,  quod  pr/mo  pofitum 
fuit.i.  1 2,addo  ad  radicem  referuata,facit  1 2-f— J\6t  Ethuius 
f  adix  quadrata,uidel/cet »/% .  1 2  eft  maior  radix,/nqua 

refolu/turdata  radix» 

Quarto,eandem  radicem  pr/us  feruatam  (ideft,/fc<S )  fub- 
craho  &  pr/or/  particula  roaiore,fumpta  de  dimid/o  primo  po< 
fito  C.i.i  12)  fac/t  12  —  :  dC  huius  relirt/  rad/x  quadrata, 
uidel/cet      12  —  /fc6,eftminor  radix,in  quamre/blu/tur 

rVt  autem  tllar  duar  rad/ces  y%.  1 2  -f-</$  6,8*7*.  1 2 — 
</n  quas  refoluta  eft  radix  /Ila  ma/or,y^.24-f-y%  5-5-2)  refpon 
deantpropofition/  x  x  v  1 1.  dec/m/ ,  pulchre  oftendit  figura 
fequens  pofita :  fcilicet  partes  refolur/onis  funtpotent/a  /nco* 
menfurabiles .  Eft  enim  1 2  -f-Vfc  mcommenfurabil/s  huic 
1 2  — J%6 :  quia  ftint  numer/  /rrat/onales  d/uer/arum  fpec/erQ, 
ut  ncccfle  fit  eos  efle  incommenfurabiles  potentia.Pa  tet  etiam 
ex  d/uifione  unius  per  alterum#Tal/s  enim  d/u/fib  facic  quoii- 
entcm  urationalexn* 
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v%.  1 1— 6   s      i  i-f-/^, , 


I 

os 
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% 
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Secundo,dux  tllae partes rcfolutionis connent  fuper rTcicm 
medialem  (ut  requirit  propofitio  illa  uigefimafeptima).  Vides 
enimut  fuperficies  hafc^i  38  contineatur  fub  A  B  (faciente 
V%,  1 1  — V%6)  &  B  c,faciente 1 1  ->-Vfc  <>♦ 

Tertio>uides  ut  quadrata  accepta  paritcr  (ut  Ioquitur  propo 
Citio)  id  eft,ad  fe  addita/aciant  rationalem  fuper  ficiem.lcilicet 
12 — J%6  additum  ad  1  z  -f-  /&6,facit  14* 

De  compoOtione  partium  refblutarum,id  eft, 
de  additione, 

I T  uero  partes  illse  fic  refoIuta?,iterum  componatur,feui 
!  ad  fe  addan  tur3ac  alla  corapoCtione  feu  adduione  refti* 

L  uj  tuant 
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tuant  priorcmradiccm.i.  x4-f— /fcyy  2  •etiam  pulchrerrc- 
dicat  tlla  eadem  figura .  Sciliccr  ( ut  brcuiffirnc  dicam )  adde 
particulas  quadrati  ad  fe,facit  5-5-2.  unde  24-f- 

J%SS  *  tantum  facit,quantum  /%.  1  2-f-/fc6,-f-./f;.  1 1 — /*6. 

Et  ut  rem  hanc  plcnius  cognofcas  •  Multiplica  hoc  aggre* 
gatum(tanquamradicem  quadrati  poffti)in  fequadrate,6Y 
produclo  praepone  (ignum  radicalequadratoru,  uiddicet  hoc 
/fc ,  tunc  uere  addidim  illud  quod  in  le  ita  mult  ipIicaucras.Eft 
enim  regula(cuius  rationcm  cx  flgora  pofita  facile  poffis  per- 
fpiccre,6c  quam  uarrjs  quocp  exemplis  probare  poiTis)  additis 
duobus  numeris  quibulcuncp,0  aggrcgarum  ex  eis  compofitu 
mukiplicetur  quadrate,eritradix  quadrata  produdi,  sequalis 
aggregato  priori.  Melius  autem  tradi  non  poteft  additio  hu# 
iufmodi  numerorum,quim  mcdiantc  mulriphcatione. 
Sic  uero  ftarexemplum  ad  mulciplicatfoncm* 

 y%.  1  z  -f-%/%6.  j—    1 1 — jy>  

I X  -f—      d  -f-  II  — 

'44 — ($-1,^.144 — 6 


Particulce  autem  har ,  multiplicationis  huius,  faciunr  24-f- 
5-1:  undey&.24-f-/%y5"*cft  aggregatum  additionis  hutus 
radicis  >/% .  1 2-fVfc6  ad  hanc     1 1  — 
Hatc  dc  additione  fufficiunt. 

De  Multiplicat/onc. 
|Amen  multrplicatioforte  cgctpleniore  cxplicatione, 

?>ro  rjs  qui  minus  (unt  exercitati.quim  ut  excmplum  po> 
itum  intell/gant.  Volo  igitur  rjs  exemplum  multiplica 
tionis  datum}exponere  pcr  (ingulas  particulas,ut  cx  illis  de  re* 
liquis  iudicare  pofsint. 

Notum  ucro  eft,  ut  ad  multiplicationcm  quadratanyuime 
rus  multiplicandus  bis  lcribatur;  ut 

1 2  -f-  /fc6.-f-.  y%.  1 2 — s%  6 
y^iz-f-  /^-f-v^.  1  * — j\6 

Primo 
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Primo  igitur  multiplico  J%.  i  i-\-J%6  in  fchoc eft,tW&.  i  x 
-j-J%6tfacit  i  i-f-*/fc  tf.Qoia  fignum  folummodo  deletur.tunc 
continuo  fft  quadratum.  Sic  ctiam  multiplico  J%.  11 — J%  6  in 
fc.i.delcto  figno,facio  hocprodudum  i » — J%6.  Harc  aut  duo 
produda  quadrata,uidelicec  i  i-f-J%6,6>C  1 1 — >/fc£,addita ad 
fe/aciut  »4#ut  fatis  patet  ex  algorithmo  horum  fig.  -f-  cx" —  ♦ 

Detfnde fequit  m ulti plica tio  in  cruce.  hoc  tft,  J%  1 1  -f- 
multtplicarur  in  J%.  n — J%  6.  Hic  certe  non  eft  mulciplicatio 
quadrata ;  non  efh  funt  arquales  numeri  inter  (e  mult  iplicandi. 
J\.  u-\-J%6 
J%.it—J%6 

D  iflimula  intcrim  fignum  primum  radicale.quod  in  ucrafcp 
parriculas  uim  fuam  extendit.hoc  eft,multiplica  quadrata  in- 
tcrfe,proradiciWdIfcec  iifn  n/acic  i44.Deindein  —  J\6 
rfn-f-y^,facit — 6.Vnde  6  fubtrada  i  144 ,  relinquunt  138» 

Icacp  mulciplicacio  harc  cota  facic  J\  1 3  8.Nam  1  x  in 
facicquidem  -f-V*8<*4»fcd  nin  —  J%6hcit  —  J%  S^.Etflc 
alcerum  toIlicaIcerfi,qu/a  diuerfa  figna  comucanc  fpeciem,cVc« 
Atqp  ita  nihil  remanerex  iJIa  mulciplicacione  /fc .  1  i-\-J%6  fn 
1 1  —  ,nifiV%.  1 44 — rf.hoc  cft,/fc  1 3  8 .  Non  enim  negli* 
gendum  cft  figna  radicaIc,quod  primo  ruerat  diflTmuIa  tum. 

Deinde  icerum  mulciplicatur  J%.  1 1  -f-  J%  6  in  J%.  1  x  —  J\  6 
(ut  pcrriciatur  multiplicatio  in cruce )  facit  iteru  J%  1 3  S.unde 
J%  1 3  8  duplari  debcc,facf  c  J%  r  r  z.  Haccex  figura  patcnt. 

TEx  ifto,inquam,exepIo  expofico,  carcera  facile  iudicabis. 
Volo  in  nihibminus  aliud  ponere  exemplu  mulciplicationis; 
uidelicct radix hxc  J^*ix-f-J^  6  Qt  mulcipUcanda pcr 6«. 

Sic  ftac  exemplum. 
J% .  1 1  -f-  J%  6 
J%)6  J&ix?6  

^*-43*-f-A777<S. 
Cum  enfm  primu  fignum  radicale  fic  commune  fignum  ad 
utranc^  part/cula  m  mulcipltcandi,fic  uc  1 1  multiplfcet  canqua 
rocdialis  quadrate^t/frtfniuitiplicet  tanc$  mediaKzcnGzefice. 
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Frobatur  hxc  opcratio  per  numeros  rationale*. 

J%  ?6 

</fc,  468-}-%/*  1866*4 
Hic  muUfpltcantur  y  pcr  6 , facit  3  o.  Vide  ergo an fumma 
multiplica  tionis  fadat  3  o.Scilicet  %/fc  1 8  66  X4,facit  4  j  i:dC  43  t 
ad468,faciunt^  qoo.  id  eft,  3  o. 

Aliudcxemplum. 
Vo!o  multiplicare  */#.  1  i  -f-  A  6*  P«  A ' *  -f-      « Reduco 
multf  plicantem  ut  ftet  fub  forma  r  adicis  furdar,uidelicet  ut  fter 
fubfuo  quadrato  fic/%.  1 8  -j-  J%  1 88« 

Vnde  flc  ftabitexemplum  ad  multiplicationem  ♦ 
*/%.  11 -f-*/*6 
 »/%.  f8-f-%/%i88 

A«»'*^ft'7*M-A4'47*-f-  A'944 
Diflimulato  enim  ligno  communi,  multiplicatur  quadratu 
unius  in  quadratum  alterius,  &  reponitur  poftea  flgnum  radj 
ealecommune,ad  produdam  fummam. 

DcDiuiGone. 

X  fjs  quac  dida  funt  fuperius  capite  nono,de  diuifione, 
cVex  rjsquaeiamfuntde  multiplicatione  dida ,  facilc 
J  cft  iudicare  de  dfuifione  Algorithmi  huios.Id  quod  ex# 
emplis  paucis  fufticiat  admonere. 

Exemplum  diuifionis. 
Volo  diuidere  A.4 3  2-^7776  per  6.Sic  ftat  exemplumv 
JfrAW-hJliiiffi    ( J&  »  z-f-i/*  6\ 

J%yf*-  Jw*W 

Aliud  exemplum  pulchrumv 

Volo diuidere  %/*,  5-88 -f-  J%  34848  per  */%.  1 1  -f-  */fc  8. 

Primo,multiplico  diuiforem  per  J% .  1  2  —  J%  8  ( fccundutn 

regulam  datam  dediuifione  cap.o.)facfty%  1 3  6  diuiforc  nouu. 

Secundo, multiplico  ctiam  diuidendum  per  J%  #  / * — J%  8» 

fedft 


H 
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fa  cf  c  nouu  diuidendum  numcru  hunc,  A .  6  r  18-^-/^3519x8. 
1 M u ido  ergo /%.  5- 18  pcr  »/%  1 3 tf,  cxV%.  */%  3  3  2 9  2 8  diuido  pcr 
A%  1 849  6,t  unc  proucnic  ille  quocicns  %/%,48  ~f-  «/%  1 8.  Eft  auce 
«/%%  1 8496,idem  quod  «/%  1 3  6. 

Probo  fic. 

Quocientcm  illum  %/%.48  -+-«/%  1 8  multiplico  per  diuifbrcm 
illum  /%.  1  x  -f-%/%  8,tunc  ,puenit  mihi  tfta  radix  furda,  j88 
-f-y%  34848 :  &  illa  fuit  primo  luicepta^utdfuiderecur  pcr 

•/%,!2-f-%/%8. 

De  Subtracftione,  cVdereliquo  negotio  capicis  huius. 

IrabicurforOcan  aliquis,cur  prartcr  morem  omnium 
Algorichmos  fcnbentium,interpo(uerim  multiplicaci- 
onem  cV  dtuifionc  addittoni  &  fubtradioni.Sed  ut  hoc 
faccrcm,fuit  /n  caufa,quod  addicio  non  pocuitabfcp  mulciplica 
rionedoceri.Quia  ergo  addicio  &  mulciplicacio  concurrcbanr, 
&C  tllar  operationum  fpecics  ambar,quadrabantad  ffguram  illa, 
qua  ego  27  decimi  uolui efle claram ,  eiTercp  res  ed  perdurta, 
uc  diutfio  nihil  egercr  nif?  paucis  exemplis,  quac  protracfh  in 
alium  Iocum,  eguiiTetrepetitionemuItarum  regularum.uolui 
eam  (obmifla  intcrim  fubtradione)multipIicacionic6cinuare. 
Icacpbreuiracisgratia,&  uc  Algorithmusille  inregeraccpco- 
tus  in  uno  loco  haberecur,hunc  ordinem  obfcruaui. 

De  fubtradione  aucem,cV  de  addicione,  radicum  furdarum 

iHarum,quar  func  ad  inuiccm  commenfurabiIes,id  cfl:,  quar  ha- 

bent  ad  inuicem  proportionem  rationalem,  utenda  efl  regula 

quamdcdicapite  6.  deadditionecVfubcradionemedialium. 

Vc,y%.  J%6— y%2fubcrada  i  y%.y%4  8  <*—,/%  i*2,rclinquit 

96 — A  ^i.Cumenim  fincfubproporcionccripla.fic 
ftanc  ad  regulam  De  tr/. 

1«  *.«/%.«/%* — A*»facit%/%.y%9^— y%3  2. 

Vel  ficpono  6V  probo. 

3. 2.  «/%.  v/%486— Ai^^iacic  «/%.  y%9<? — y%)  2. 

M  Vel 
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Vel  proba  per  addmonem  fic. 
i  ♦  3  •  — %/fc  z,facir  %/%.  %/fc48  6 — %/%  1 6  u 

Item : 

a.3 .     A  $6  —  %/**  z  .facit  %/%.  %/%486'  —  %/fc  f  6  *♦ 
Et  ficdealrjs. 

;  E  fubt  raflione  autem  (urdarum  radicum,  ut  ad  propo 
jfitionem  Euclidis  7 1  decimi  pcrtinet,  ftem  ad  77,utere 
.mult iplicatione,  fecundum  regulam  hanc. 
Subtracfto  numero  aliquo  quocuncp,ab  aIio,fi  relidum  mul 
riplicetur  quadratc,  erit  radix  quadrata  produdi  arqualis  reli* 
tfto  priori* 

y*6\  */%.u-j-%/^^ 
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Vt  flt  fubtrahenda  harc  radix  furda,  J%.  i 1  —  ab  hac  ra* 
dicc  y^.  1 2  -f-  /fc^  (  Tunt  enim  potentialuer  incommenfurabi* 
ks,continentes'c^mediaIe,quadrata'qp  earum  pariteracccpta 
faciuntrationale,utuuItpropofitio7i  )  fubtrahe  eam  primo 
per  interpofitionem  Ogni  fubtraclorurrj,  hoc  modo ; 

Atqueitajiocreliclumtotum  multiplica  quadrate :  uidelicet, 

Hat  particular  additar,feu  in  unum  numcrum  reducftar,  faciunt 
x4 — J%  yyz.Tanta  uideliceteft  fuperficies  D.cuius  radix  qua 
drata  eft  /%.  24— r  z.Et  dicit  radix  fuperficiei  ta!is,Linea 
minor,ut  docet  propofitio  7 1  .©i,inquit,liuca  oc  Itnca  octra- 
brttur  (ut  e  F,  id  eft,  J%.  1  2  —  J\6  detraWturde  FH.i.dcv^.  1* 
-f-  /fc  ^ )  fucrirucp  potcnttaltter  incommenfurabilc*(ut  cum 
E  F  fitlinea  minor,6Y  F  H  fit  Jinea  maior,fint'qj  per  harc  diuerfa 
rum  fpccierum  Iinear,necefle  eft  easefle  incommenfurabiles, 
non  folum  Iongitudine,  fed  etiam  potentia)  ccntiuentceeij 
rticoialc(ut  in  figura  uides  fuperficie  K  contineri  fub  e  f  cV  e  i  , 
«jeft  fuperficies  medialis)quaorataeg  earrm  amboparitcr 
aeccpta  fecertnt  rattonalc (, ut  quadratum  linear  e  F.idcft, 
, z — Qc quadratum Hnear  F  H,id  eft , (uperficies  ABCD, 
quae  facit  1 2  -}-%/%  6,  pariter  accepta,faciunt  24. )  rcltcta  linca 
erit  irrattona(id,t)ocabitut 'q?  linca  minor-ut  linea  g  H,faciens 
14. — y^yj-z.SedderjsIatius  in  propofitionibus  dicam. 
De  radicibus  potentibus  rationale  &C  mediale. 
Nter  illas radices  furdas.de quibus iam dixi ,  &  illas  de 
quibus  reftat  ut  dicam,pulchra  cft  dirTeretia.  Illar  enim 
radiccs,de  quibus  fuperius  dixi  in  hoc  capite  (ideft,ra> 
dicesquar  ueniunti  binomvjs  cVrcfiduis  quartacfpeciei )  non 
habet  ahquas  fubfpecies  alias.Har  uero  radiccs.de  quibus  iam 
dicam>fingulat  fuashabct  fubfpecies,utdica  in  ^politionibus. 

M   ij  Scd 
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Scd  de  refolutione  potentium  medialc  &  rac/onale  dicenda 
cft,quanquam  modus  huiufmodi  rcfolucionum,  nihil  uariet  I 
rcgula  daca  capice  io.de  excraclionibus  radicum  quadratarura 
cx binomrjs  QC  refiduis  quadratis.  Vt  fit  refoluenda  harc  radix 
potens  i  mediale  dC  rationalc,*/*  .  J%  zos  ■+-  8. 

y*.    *— 6.       y%.  y%  s  *  -t-  * . 


I 


4 

4 

f  i  Dimidiuquadraciradicis  rcfolaendac^facicy^rx-f-^ 
2,    Quadrara  parxicularum  ab  inuiccfubtrada.rclinquut 

3 6 ;  fciliccc  16  iyi,rclmq  lit  36.  cuiusradiccm  (.1.6)  referuo. 
? .    Addo«/^  5-z  ad  6  c  id  eft,  ad  radicem  feruatam)  facit 

J\  s        &  huius  radixq  uadrata^deiVfc.  A  r  x  -f-  tf,eft  pau 

rcfokitionis  maior. 

4.  Sub# 
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4.    Subtraho  radicem  feruatam  i     r  2 ,  fadtV%  r  2  -^-  67 , 
Huius  radixquadrata,  qux  eft  J% « Vfc  j-x — 6,  eft  pars  rcfolu- 
tionis  minor. 

FHar  uero  partes  refoIutionis,refpondent  propofition/ z8. 
ut  uidesex  figura.  Sunt  enim  potentialiter  incommenfurabi* 
les,qufa  differunt  ipecie:  dC  contincnt  fupeoficiem  rationalcm, 
quia  multiplicatione  fua  inter  fe,faciunt  4 .  G t  ambo  quadrata 
carum  pariter accepta,funt  mcdiale :  nam  s *  -f—  6  ad  J%  rr 
— * addita/aciunt y% r t.        ^ o  Jr 

Compofltar  ueropartes  ha?,reftituunt  radicem  priorem,  ui- 
del/ce  t  J% .    1  o  8  -f-  8 . 

Scilicet  mult/plicandar  inter  fe.fic  ftant . 

Haec  multtpticata  addira  ad  fc,  faciunt  J%  208  -f-  8 « cui  praepo 
nendum  clE  fignum  %/%. 

De  radicibus  componentibus  mcdiale  cum  rattonali. 

mgggr  Omponentcs  mcdiale cum  rationali,  fuint  ( iuxta  pro* 
||M§|pofitionem  72,)  ex  fubtradione  partium,  quales  dcfcri 
K§Hflbit  propofitio  iS.Vt  fitcompones  mcdiale  cumratio 
nal  i,  J%  o  8 — S .  1  fta  radix  f?  t  cx  fubtra  dionc  J%.  J%  s  1 — 6 
dc/%.y%yi-f—  6 :  fcilicet  a  b  dc  BCfubtrarta,relinquit  BD, 
Refpodet  autem  a  B  dC  BCpropofitioniz8.item7z.Etiuxt» 
propofitionem78,oportetutex  DC  poflis  inucnirequantita* 
tes  abcV  BC.Inueniesautemeasex  DCperreguIam  illamra 
dicum,facpe  iam  rcpetitam:  fcilicet,dimidium  quadrati,de  hac 
rad.ce,         108 — 8,facit  A  —4. 

Secundo.Quadrata  particularu  abinuicem  fubtra(fta,relin 
quunt  3  6  j  fcilicct  1 6  i  s  i,relinquit  3  6.  cuius  radice  6  referuo. 

Tert<o,addo  A  r  2  ad  6fiC  huius  aggregati  radix  quadrata, 
facit  mihi  b  C# 

M  irj 
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Quarto.  Subtraho  6*  i  vfy  r  x,  &  hufus  fubtradionis  rchcluY 
facitmihi  a  B  • 

Probo  pcr  fubtracftionem  hoc  modo* 

A*      + 6. — «y^.^r> — 6  

Harcmulriphcata  adfc  add»ta,faciunt%/fc  208 — 8;cuiusradix 
c(tVfc.%/fcxo8  — 8,. 

Dt 
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De  radiribus  potentibus  duo  mcdiaha. 
J  N  refblutionibus  radicu,  uenientium  a  binororjs  textae 
l  fpeciei(quar  uocanturpotentesduomedialiaXonfide* 
.1'randa  uenit  propofitio  2$>dccimi.  Illicnim^pofitionl 
refponderedebent  partes  rcfoIutionis.Vt  fit  refoluenda  harc 
radix  potens  duo  medialia ,  1  xS  -f—  9 1  erunt  Parlcs 
refolutionis  illius  har :  /fc .     3  2.  -f-  3  ,cV  /fc  Vfc  3  *  —  3  ♦ 

Suntautem  harpartes  /uxta  propofitione  19  primo  incom 
menfurabiles  potentia.quia  funt  irrationales  fpeciediffcretes. 

Secundo,continent  fuperficiem mcdialem hanc,*/^  »3 «uc 
uides  in  hac  figura, 

%/*«V*3*— 3»  »/W*32-f-3« 
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Tertio,  quadrata  earum  adfeaddita ,  faciunt  hoc  mcdiale, 
J%  1 2  8.Et  funt  medialia  illa  duo.incommenfurabilia.ficut  opor 
tet,ut  necefle  fit  etiam  J%$ 2  (id  efhduplu  huius  */%  1 3)  cV  J%  \  x% 
ad  inuicem  cile  incommenfurabilia  medialia.Sicenim  propo* 
fitio  19  dicit :  Duas  lineas  inuenire,potentia  incommenfura- 
bilcs,fuperficiemcg  medialem  continentes,quarumquadrata 
pariter  accepta,fint  mediale,  incommenfurabile  duplo  fuper- 
fidei,unius  hnear  in  alceram. 

rModusautem  refolutionis  nihil  uariat  4  regula  farpius 
iam  repetita :  fcilicer, 

Dimidium  quadrati  ipftus  radicis,  quam  pro  exemplo  po# 
fui,faciWfc  }2-f-*/%i). 

Item  quadrata  particularum  ab  inuiccm  fubtratfa  rclin- 
quunt  9.  cuius  radix  eft  3  ♦ 

Deindeaddo  3  ad^  3 2  ,fadt/fc  3 i-f-  j.  Cuiusradfx  hcit 
J%  •  J%  3  2~h  3 •  & eft  pars  maior  refolutionis. 

Demum  fubtraho  3  aVfc  3  2,relinquitur  A  3  2  — -3  .cuiusra* 
dix  cft .  J%  3  2  —  3  ,&  eft  pars  minor  reiblutionis. 

Probatur  pcr  additionem  fic, . 



A3*-t-3-W*3*—  J-f-</*ij-f-y%ij. 

Hat  particulac  additac ad  fe,  faciunt 1 28  -f-  7*  9 1  •  Cuius  ra* 
dix  quadrata  facit  J%.  J%  1 2  8  -f-  J%  9  2. 

Aliud  exernplum  refolutionis. 
r  In  hoc  cxemplo  fequenti,  refoluta  cft  radix  hacc  potcns 
duo  medialia,  J% .  J% $6-f-  J% 40« 


Arithmbticae  Libbr   i  u  141 

A  .  A  24  — A  H<        A  •  A  H-f-  A  »4« 
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Sequittir  aliud  cxemplum. 

In  qtio  refolutatn  uJdes  radfcem  hanc  potcntenijmcdiale  & 
rationale.  J%.  y%j-6-f-6  ,m  pocentem  duo  mcdia  Jia,  &  m  com- 
ponentemmediale  cum  mcdiali'. 
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De  radtcibus  componcn  tibtis  mcdialc  cum  mediali* 

Andem  omnium  nouifltma  furdarum  radicum  fpecies 
(inccr eas  quas  Eudides  tradat )  fuo  tam  ordinc  uenic 
tradanda :  ca  uocatur  fpecies  Componentium  mcdialc 
cum  mediali.Cuius  appcllationis  ratio  fatis  patet  ex  fupcrio- 
ribus  •  ea  ei\  nouiflima  fpccics  irrationalium  hnearum  apud 
EucIidem.Fiunt aute  linex illius  fpcciei ,cx  fubtractione radi 
cis  iurdar,a  radice  furda^qutbus  conueniunt  omnia  illa  quatha, 
bct  propofitio  29  ,&  propofitfo  7  3  ,uidelicet  ut  fint  incommen 
furabiles  potcntia  ,quod  fupcrfTcicm  medialcm  contincanr,  & 
cp  quadrataearum  ad  (eaddita,faciant  fuperficiem  med/alem, 

inconv 
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A32— 3  JC 


A*3 


A31— 3  - 


^♦^32—3, 
B 

A.,/%32—  3« 


fncommenfurabiTem  e/,quam  cont/ncnt  /pfae  radices,ficut  harc 
figura  illa  omnia  pcr  cxcmplum  darc  habct  ♦  Excmplum  aute 
flgurae  infcr/ptum,eft  dc  hac  radicc  componcntc  mcdialc  cum 
mediali, Ji .  xs — A  <?x.Harcfit,fiV*.  y*3  2  —  3  fubtraha 
tur  ab  hac  3  x  -f-  3 .  ut  /n  figura  uides  fubtrah/ a  B  dc  b  c, 
arcg  ca  fubtraclione  relinqui  d  c. 

Rcpcricnda!  ucro  funt  C/uxta  propofTtioncm  79)  I/near  A  b 
6C  B  cpcr  lineam  D  c.  Regula  ca  eft ,  quam  fepiflime  repetita 
u/des  pcr  exempla  capitis  hutus,  .&  capitis  decimi. 

1*  »  $ 


MlCHABtlS  STlPELIf 

f  •    D i m idium  quadrati ,  radicis ,  pro  exemplo  poftti,  c  ft 

*/%32 — A*3. 

2.  Quadrata  particularum  ab  inuiccm  fubtrada,  relin* 
quunr  $> 1  cuius  radix  cfl:  3  • 

$ .    Addo  3  ad  J%  3  2 ,  fic  7%  3  *  -f-  3  •  cuius  radix  eft 
A  3*-f-3-  cVeft  b  c. 

4.  Subtraho  3  ZJ%$i£tJ%  32 — 3.cuiusradix%/fc.  %/%32 
—  3  •  cfi  A  B# 

Probatur  per  (ubtracftionem  fic. 

A.A3*-h  3-— —  3» 

 _yW*3*-r-3. — .vW%3*— -3«  

Aliud  exemplum  de  hacfpecie. 


Arithmeticae  Liber    iv  14$ 
In  fuperiorf  cxemplo  fubtrah/tur  hacc  radix  componens  mc 
dia1ecummediali,*/W*i4 — /%i4»ab  hac  radicc  potcntc 
duo  mcdialia,/*.  /%  14-i-J*  14.  &  rclinquitur  haec  radix  com- 
poncns  medialc  cum  mcdiali , 96 — /fc  40. 

Sequitur  excm  plum ,  <n  quo  componcns  mediale 
cummediali/ubtrahiruripotente  duomedialia, 
&  reJjnquitur  coponens  mediale  cum  rationali. 
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Dc  his  plcnius  uidcbimus  in  propofitionibus. 
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Depropofitionibus  Euclidis,qufbus  ipfc  nur 
meros  irrationales  abftracftc  confidera* 
tos  tracftaflc  uidctur.  Cap.xnu 

rdinem  propofitionum  Euclidis,  ut  ipfe  cas 
pofuit,  excmplaribus  etiam  grarcis  uariantibus, 
nemo  iam  amplius  ( ut  puto)  fatis  oftendere  po- 
teft .  Quanquam  enim  ego  fim  ignarus  Linguae 
grsecat,tamen  hoc  ita  cflfe  didid,ab  honcftiflimis 
cVegregie  dodis  hominibus  magiftro  Dionyfio  Ronero  Eflc* 
lingenfe>&  magiftro  Ioan.Heinrico  Mayer  Bcrncnfe,  atque 
domino  Adolpho  i  Glauburgk  Francofordienfcqui  mepro 
fua  eruditione  pulchre  iuuerunt.Cum  enim  illiuoces  intellige 
rcnt  graccas  propofitionum  decimi,cV  cgo  rem  ipfam,  fartum 
eftutiucundifiTimaconueriatione&communicationenosmu 
tuo  iuuaremus.  Itaq*  totum  mihi  decimum  Euclidis  intcrprc 
tati  funt,oftcndcrunt'q?  pulchris  rationibus,  demonftrationes 
propofitionum.quasgrarcusliabct  codcx  ,non  cile  Euclidis, 
fed  Thconis ,  Id  quodego  etiam  ex  ipfa  tradatione  propofi* 
tionum  uerum  efle  multiplicicer  fenfi ,  quemadmodum  pluti* 
bus  oflendam  • 

De  propofirione  prima* 


[Ecfte  6V  pulchre  incepit  Euclides  i  praxi  quadam ,qua 
Ifigntficare  uoluit  minimamin  numero  irrationali,  non 
erfc  dabilc  ■  Sicutcnim  in  fuo  fcptimo,  tracftaturus  nu- 


merosrationa!es,incip(timinimo  quodcft  in  numero  racio- 
na1i,id  eft,ab  unicace,dicens:Vnicas  cft,qua  unaquaeqj  res  una 
dicitur,  cxc  •  Ita  hoc loco  etiam  incipit  de  minimo  proponere, 
quod  cft  in quantitate  fcu  numero  irrattonali.  Quod  autcm 
uanticacum  appcllationeuoluerit  numcros  irrationales  figni 
cari,oftcndi  in  (upcrioribus,atc#  oftendatn  etiam  in  fcquenti 

bus> 
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bus,non  obftantibus  Theonis  demon(trau'onibus,qui  ea  quae 
Euclides  propofutt  de  numcris  irrationahbus,tranftulit  ad 
quantitatcs  continuas. 

Sic  autem  proponit  Eud/des: 

rpo(iti8  ouabue quantitatibue  incqualibue,  ft  a maiovt 
anfcraturmaine,  quam  firoimioium  ipftue  maiorie.eta 
relicto  tterum  fuStrabaturmatue  quam  fttoimioium  ctuf- 
ccm  rcIicti,iocg  fcmpcr  ita  pat,rclinquctnr  tanocm  quatttae 
quc  ftt  miuor  quautitatc  pofita.] 

Hic  infcro  fic.Ergo  data  quantita  tc  quacunt^,quantucuncp 
fit  parua,dabilis  eft  alia  quae  (it  minor  ea,  ut  impoitibile  fit  dari 
aHquam,qua  minor  no  pofltt dari ,  Qudd  igitur  alrj d/cunt  dc 
continua  quantitate,uideliccteam  diuidi  in  fcmper  diuifibil/a, 
hoc  Eudides  proprie  dc  numeris  irrationalibus  uult  /ntelligr, 
ut  plen/us  uideb/mus  ex  propofitione  fccunda  •  Obferuemus 
cV  hoc,qudd  in  hac  propofitione  pr/ma  dicit  de  partibus  d/m/* 
dio  maioribus,potius  qudm  de  ipfis  d/midtjs,cum  tamen  ex  d/« 
midi js.fecundum  ea  qua?  proponit,  /dem  fequatur .  Certe  iat/s 
manirefteoftendit  Eudides,(e  non  loqui  de  lineis,aut  de  fupcr* 
ftciebus  hoc  loco ,  fed  proprie  dc  numeris  irrationalibus .  De 
numer/senimirrrationalibus  non  lemperpoteft  recip/dim/* 
dium.necp  de  partibus eius  cVc.  cum  ratio  Theoricac eis  abftra 
dis  nonmag/s  admittat  minutias,  quam  numeris  rationali* 
bus  abftradis.  De  lineis  autem,&  de  partibuscius/empcr  po 
teftrecipidimidium,per  10  prirrri* 

SicigiturEucIidcs  ftatim  ipr/ncipio  uolu/t  Icdtorem  efte 
admonitum ,  ne  ic  loquentem  de  numcris  irrationa!ibus,inteU 
ligcret  loqtii  de  Iineis  dC  fupcrficicbus  &C.  Optime  enim  uidit, 
utdecensfuerit,flornaretabftrados  nonnullis  propofition/- 
bus,quos  tanto  I/bro  ftudeba  t  nob/l/tare  con  traclos. 

Vc 
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De  fecunda  propofitione. 
D  primam  propofitionem  pulchre  fcquitur  fecunda, 
co  quod  primam  optimc  conffrmet  harc  fequcns,egre- 
gia  manuducftione,  per  calculationem ,  qua?  adualiter 
tcndat  in  infinitum,per  continuam  diuifionem  feu  fubtracft  io- 
ncm  partis  a  parte .  Cum  autem  quantitas  continua  ultra  a  to- 
mos  nonrccipiatacftualcmdiui(ione,  fatispatetetiam  ex  hac 
iecunda  propo(ttionc,EucIidem  uoluifle  loqui,in  his  propoft* 
tionibus  prioribus>proprie  de  numcris  irronalibus  abftractis, 

Sicautem  dicit : 
T  Qi  fuertnt  buc  quantitatce  incqualce  ( sequalis  enim 
arqualem  mox  tollcret )  et  fiat  fubtractto  cotttinua  vniue  a 
rcliqua.et  reltcti  Dniue  a  rclicto  altcriue>ct  in  tali  fubtracrioc 
nuttquam  occurrat  reltctum  quoD  nunicrcrprecefcene  tdi- 
aum>incommenfurabtlc6  cruntillequantitatce.] 

Ex  fcxta  propofitione  uidcbimus,  ut  Euclides  hac  fecunda 
propofitioncprincipalilTTmc  uolucritindicare  infinitam  conti 
nuationcm  fubtracftionum ,  qualem  per  cxcmplum  conuenit 
oftendere.  Vt  fint  quantitatesduac  pofitar.y^jScVfc  8. 

Subtraho  primo  J^6  de  %/%8,cx"  rclinquirur%/fc8 — %/fc  6\  Ica$ 
uides  %/fcs  elTc  dtuifam  in  fy6jk  %/&8  — %/%e». 

becundo,fubtraho  %/%8  —  %/fco*  dc  %/*£,&  relinquitur 

y^i4  —  y%8. 

Tertio,fubtraho%/%8 — %/$  6"  de  %/fc  24  —  %/fc8,&  remanet 

Quarto.fubtraho  iterum%/%8  —  J\6  dcj%$+ — %/fc)  i,relin 
quitur%/fco6  — %/*7  2. 

Quinto,fubtraho%/%8  — J%6  deJ^6 — %/f;72,  &relinqui- 
tur/%iro —  %/%ii8. 

Scxto,fubtraho  %/*8  —  J%6  de  %/%  1  ro — J%  1 28 ,  dC  rclinqub 
tur%/%  1 16 —  A  200. 

Septimo,fubtraho%/fc8  —  %/%  6dc  J%  116 — %/%2oo,&rel/n* 
quitur%/^io4— %/^288. 

Ocflauo) 
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O&auo.fubtrarWfciQ* — J%  288  de/fc9  —  ^,&rc]in* 
quitur  ^fc  3  o  x  — J%  384« 

Nono,fubtraho  104 — ^188-  de  Jfy  92. — J^  84,  cV  rc# 
linquitur  7%  1 3  5-  x  —  J%  r  3  5-0, 

Et  fic  dcinceps  in  inffnitum. 
Scmper  en/m.cxclufo  eo,i  quo  farta  eft  fubtrac?fo,recfpiutt 
tur  duo  numer/  reI/qu/,cV  fubtrahinir  minor  i  maiore. 

rin  prardida  cont  inuattone  uid/mus  J%  8  — J%6  contincri 
fexies  in  J\  6\<deo'cp  J\% — J%6  fex/es  fuit  fubtracfia  cot/nue. 
S/aate  tentaflem  illud  fept/mo  fubtrahere,fubtraxiflem  ipium 
dey%t94 — y%i88,cVproueniflTcty%384 — «/%)oz.  Quia  uero 
particula  pofita  ad  ffgnum  fubtrartorum  ma/or  eft ,  particula 
rel/qua,fignum  eft  certum,non  potuifleV%8 — J%6  fubtrahide 
y%  1 94 — /fc  1 8  8 .  Pate  f  hoc  ctiam  diuifione  J\6  per  J%%  — J\6* 
Facit  enim  quoticns  diuifionis  ttlius  J\  \  1  -j-  3  ,  qui  refolutu» 
k\  rationalcm  numerum  integrum,facit  6,cVc. 

Dc  propofic  ione  tertia. 
|fde  iaro  ut  terria  propofirio  /equaturad  iecundam,me- 
jdianteoppofita  fecundar,quar  fic  habet:  S/fuer/ntduar 
[quantitares  /narquales,  cV  fiat  fubtracftio  cot/nua  unios 
£  rel/qua.cV  rel/cftt  unius  i  rel/cfto  altcr/us,cV  /n  tali  fubrracTione 
occurrat  relirtu  quod  numeret  prarcedens  relicftumLtunc  com 
menfurabiles  erant  illarquantitatcs.Adhancitacglcquitur  tet 
tia  propofitio ,  quar  fic  habet : 

^Propofhie  ouabue  quatitatibue  mequalibue  conit  nfit 
rabtlt$ue>majrtmam  quaurirate  eae  numcraiuc  tnuemre.j 

Operare  iuxta  oppofitam  fcamdar,  tunc  inuenies  quantita 
fem  maximam,numeranrem  propofiras.  Erit  autem  maxima 
quant  tas  earum,rel/ctum  illud,quod  cx  fubtrad/one  fui,nihil 
relinquif.  Exempktm* 

Propofit/s  duabus  quant/taribus  h/sVfc  1  sssi>&J%H  zoo, 
fubtrahoy^ \^ss *  dc ^43  *o°,tucremanery%tfo  1  i.Subtraho 
fccuudo  Jtf?  1 1  dc  J%  1 ss  S  Munc  rcmanct  J%  1 7  28.  Subtraho 

O  teuio 
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tertio  A  1718  deJtf? 1  2  ,tunc  remanet  ^17 28  .  Subtrafio 
quarto*/%i7*8  de%/%i7*8  ,tuncnihil  remanet.  ltaqj  J%tji$ 
cit  maxima  menfura  quantitarum  pofitarum* 

Fropofitio  quarta. 
iTvibue  comenfurabdibuequantiratibue  propoftcia, 
imartmamquanutatemeae  contmuiutcr  mjmerau- 
ItemtnuentreJ 
Continuemus  hanc  fequentibus .  Cum  enim  necetTc  fit,  ut 
intcr  commenfurabiIesquantitares,cadant  proportfonesratio 
nales  (quarfunt  tanquam  numeri  ad  numerum  ,  ut  loquunrur 
propofiriones  immediate  fequentes  )  qucrre  eas  per  diuifione, 
ut  noftiex  fuperioribus .  Moxautem  ubi  infpexeris  terminos 
proportionum  earum  rationales ,  uidebis  quid  Gt  facicndum. 

Exemplum. 

Propofitis  his  tribus  quantitatibus,  5- 5- 2. 7%  2764S* 
A43  zoo.  inuenio  tcrminos  proportionum  carum  rationales 
cile ,  3 . 4 .  s .  in  quibus  mox  uidco  unitatem  e(Te  maximam 
menfuram  fingulos  numerantem .  Eft  autem  unitas,pars  rer- 
tia  primi,c\  parsquarta  fecundi.cV  pars  quinta  tertq.Sic  tertia 
pars  minimar  ex  cribus  propofitis  quanricacibus,  erit  maxima 
quanritas  numeransfingulas  ciium :  cVharc  etiameric  quarta 
parsiecundae  quanricacis,  &  pars  quinta  cerrfar  quantitatis. 
Siueigitur^iyj-f^diuidat  per  3  (  feuperyfco)  fiucy^o^S 
diuidaturper4(feu  per/%16')  fiue/^43  loodiuidatur  pery, 
femper  proucniet  menfura  earum  maxima. 

Eft  igitur  quantitasmaxima,numeransduas,  cres,  aut  plu- 
res  quanriraces,canquam  unitas  quardam  incroduda,  qua  nu- 
mertirrationalescommenfurabilesreducantur  adnumerarto 
nem  prarcife.  Vt  uel  hac  fola  rarione,decuerit  Euclidem  irr3rt 
onalcs  numeros  abftracre  coufideracos  non  negligcre. 

Pertinec  autem  ad  numeratione  numerans,qui  faciat  quoti 
cnrcm,probaturationeTheoricar,id  eft.qui  fit  rationalis  atct* 
inreger  numcrus.Ratio  autcm  Thcoricac  (exempli  gratia )  no 

probac 
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probat  quoticnrcm  proucnrentem  ex  diuifionc  J%$6  per  J%%; 
necp  probat  eum  qui  proucnit  cx  J%  1 8  pcr  J%  8  .  Sufficit  ucro 
ad  commenfura  tionem quotiens  rationahs,liuc  ille  fit  intcgcr 
fiue  fracfhis  • 

De  propoficfonc  quinca,&  eius  oppofita, 

'fitSi  Vper/us  farpc  farta  cft  mcntio  huius  propofitionis 
Ip^Sl  quintacut  quar  apertiilitne  neget  numcros  irrationalcs 
j^Saefle  numeros. 

Sicautcm  dicit : 

V  <3ntnium  ouarum  quantitatum  commcnfurabilium» 
tfl  proportio  tanquam  numeri  ao  numerum.] 

Vtproporcioy%r8oad/fc  80, cft  propor tio  tanqua  3  ad  l* 
Sunt  igicur  propor  tionum  quxdam/iumeri  ad  numerum  ,uc  j 
ad  i :  quxdam}tancj  numeri  ad numerum,ut«/%r8o  ad/$8o; 
quaedam  ueto  numeri  ad  non  numerum,uel  non  numeri  ad  nu 
merum,ut  1  iad/%4S,uciyfcr  2  ad  2 .  Etquia  proportio  r  1  ad 
/&4S luxta  Euclidcm.no  11  eft  proporcio  numcriad  numcrum, 
nccg  eft  proportio  tanquam  numeri*  ad  numer  um.rgitur  fecun 
dum  ipfum  J%  48  non  eft  numcrus,  tVc. 

Hoc  etiam  habet  oppofica  qurntayjuam  Theon  facit  Eucli 
dis  leptimam,  Ea  fic  dicit : 

T &mnium  ouarum quantitatu  mcommenfurabiltum» 
non  cfr  proportio  tanquam  numeri  ao  numerum.] 

VtproportWfc24ady$8,cfttanquam  1 2  ad  »/$48  :  ucl efl 
tanquam  7%  1 2  ad  2  ,id  cft,tanquam  numeri  ad  non  numerum: 
uel  tanquam  non  numcri  ad  numerum,  uc  dixi  paulo  fupcrius. 
Ergo  J%  r  2  non  eft  numerus,fed  eft  numcrus  irracionalts:ficut 
homopidus  non  eft  homo/ed  eft  homo  prclus. 

De  propoflcione  fcxta  ,cV  eius  oppofita. 

Ropofttio  fcxtaEuclidis  eft  conuerfa  qu/nta?,  ficuf  op* 
pofira  fextae cft  conuerfa  oppofitae  ipfius  quintar.Et  op 
pofitamfcxtae,faatTheonoclauam  Euclid/s. 

O    ij  Sic 
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Sic  aurcm  dictt  fcxca : 

t3ifuertntbucquantitatee,quatum  proportto  vntuedb 
altcram ,  fit tanqtiam  numert  ao  numcrum»  eae ouae  eom* 
mcnfurabtlce  c(fe  ncceffe  eft.] 

Vt.quiaproportioA  180  ady%8o ,  efl  tanquam  numcri  ad 
numerum  ( id  cft,  quia  eft  racionalis  proportio )  ideo  neeeiTe 
cft  ac  termini  llli  fint  commenfurabiles.Sic  ctiam,quia  propor 
cio  J%  14  ad  J%B  ,non  eft  proportio  tanquam  numeri  ad  numcj* 
(id  eft,quia  cft  irrationaiis )  ideo  necctle  eft,ut  termini  illt  (int 
incommcnfurabilcs, 

Sicut  dictt  fequens  propoficio pppofita  fcxtar: 

fQi  fuerint  oue  quantttatee,quarumproportiovniue 
ab  altcram  .nou  fit  tatiquam  numert  ao  numcrum,eae  buae 
incommenfurabtlee  e|fe  neccffc  cft.  ] 

Hic  obferuabis,ut  hae  dua:  propofit/ones,  uidelicct  fexta  cx* 
cfus  oppofita,non  folum  conuertantur  ad  quintam  &  eius  op* 
pofitam,fed  pertingant  ulterius  ufcp  ad  fecudam :  (ciiicet  cum 
fccunda  dicafftunquam  occurraMn  fubtracftionum  continua* 
tionejclicSum  quod  numcret  prarccdensrel/clu^juncrandein^^^ 
pofltm  fcirede  propoficisquantiC3cibusduabus,anfinc  incom 
fnenfurabiIes,cogor  cogicare  mc  nunquam  pofie  hoc  fcire,pro 
pter  inf7ni'cami!lamconcinuattone.Ath/c  mthi  fuccurrit  pro* 
poficio  fexca  cum  fua  oppofica,cV  docenc  hoc  propricquod  fe- 
cunda  uidebatur  docere.  Vt,quia  J%  1 80  ad  «/£8o,habet  propor 
tioncm  quam  habet  3  ad  z,ideo  necdFe  efteas  eiTe  commenfu 
rabiles.Qiifa  uero»/fc  24  ad  %/%  8,nonfacitproportfonemratio 
nalem  (cu  J%  14  diuifa  per  J\  8,faciat  J%  3 )  ideo  ncccfie  eft  eas 
efleincommen(urabiles,cV  continuationem  illam  fubtradio* 
numCde  qua  propofitio  fecunda  Ioquicur)progredi  in  infiniru, 

De  propoficione  quam  Campanus  facic  iepcimam. 
|^mLIa  propofitio,quam  Campanus  facir  feptima,Theon 
rft  ofacit  nonam  Jntcmpeftiua  autcmeft  appcllatfoiuper* 
J£§iJ^ffcierum ,  quam  Campanus  habet,  &C  iincatum,  quam 

Theoa 
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Theon  habet .  Sed  appclla  tioncs  illas  pofuit  forfiran  Euclides 
tpfc,ut  negaret  hoc  idem  obftinate ,  quod  in  propofittonibus 
praecedentibus  negauerat,uidclicet  numeros  trrationales  nega 
uerat  eflfc  numeros,quos  nunc  uehemcrjus  negare  uidetur  clie 
numeroSjita  ut eos  potius  dic/  uelit  fupfiaes,  aut  aliquid  aliud 
huiufmodi :  fbrte  qudd  uident  eos  prxcifam  fuiquantitatem 
non  habere,necp  haberc  menfuram  omntbus  irrationalibus  nu 
meris  communem  (qualis  cft  f  n  rarior  ahbus  unitas)quar  ralia 
funt,ut  numcris  maxime  conucniant>uiderit'q?  ipfos  commen 
furabiles  numeros  irra  tionalcs  habere,  hoc  quod  fuperrTcicbus 
coueniet  maximcuidclicct  Iatera  ad  inuicem  proportionalia , 
quemadmodum  propofitione  z^oclaui  ,rationaIesnumeros 
fimiIes,uocat  fuperrlciales,  QC  propofttione  i^odaui,  talium 
numcroru  radices  quadratas,  uocat  latera  /eu  lineas ;  uel  foxte 
uoluit  EuclideshancCcumfibi  fimilibus )  eflc  clementarem, 
quales  habet  caput  fequens. 

Sic  autcm  habetpropofit/o. 

F"<5mnfam  cuarum  quanttratum.q  uarum  latcra  ( id  «ft, 
radfcesquadratae)  lottgtruoine  funt  comenfurabtlia.  c(r  pro- 
-portio  vniae ab  alteram  >  tanquam  nurtwt  q  uaorati  ao  nu* 
merumquaorarum.] 

Vtquia  y%%x43  ady%fc48,efttanquam  3  ad  2 :  ergo  Jl  »41 
ad  v/^48,eft  tanquam  quadratusnumcrusad  quadratum^uides 
Hcet  9  ad  4.Stc  enim  propofltio  harc  cotinuatur  ad  propofitios 
nes  prarcedenrcs.  Loquunturenim  propofitioncspnrcedentes 
de  proportionibus  fimplictbusnumeroru  irrationaiium .  Haec 
autem  loquitur  de  proportionibus  eorumc6pofitis,&  de  par* 
tibus compofitionis  ea rum, quac funt  radices earum  ad  inuice 
commenfurabiles.fimurqj  romm  inuoluit  Algorithmum  pro* 
porrionum  compendiofiiTtme.  Nam  fi  radices  quantitatum 
djartun  commenfurabiles,bisponantur ,  pofitarcg  proporrio- 
ncsad  fe  addantur ,  compofita  producitur  proportio,  quae  eft 
ianquam  numerus.quadratus  ad  numerum  quadratum. 

O  iij  Vt 
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^*%48  A48  ^48. 

Ec quia  duplatio eft  mulci phcatio  per  2,  &  dimidiatio eft  diu< 
fio  per  x.lnuoluitur  etiam  multiplkatio  hoc  loco  atcp  dtuifto* 

De  propofi  tione  oppofita  propofitioni  prseceden  tf. 
On  fruftra  etiam  oppofita  prarcedentis  propofitionis 
j  ponitur :  fed  quemadmodu"  prarcedcns  propofitio  com 
i  plicat  Algorithmum  proporttonu  rationaliumjiaben- 
tium  terminos  irrationales ,  ita  harc  coroplicat  Algorithmuin 
proportionum  irrationalium. 

Sicautemhabet: 
r<3nintum  ouarurn  qoantitatum,  quarom  latera  fongu 
tuoinc  funt  tncommenfurabilia,  non  tft  propcrtto  vniue  a& 
altcram,tanqaam  numeri  quaorati  ab  numeru  quaoraram* 
Vt  quia  1 8  ad  8  non  habet  proporttonem,quam  ba 
bet numerus  ad  numerum  ,tdeo  1 8  ad  J\  8 ,  non  habct  pro* 
portionem,quam  habet  quadratus  numerus  ad  numerumqua 
dratum.  Vt  autem  Algorithmum  irrationalium  propottiona 
inuoluat  iila  propofirio.uidere  poteris  ex  fimilitudinc  corum 
quar  dicfta  iimt  circa  propofitionem  prarcedentem, 

Scilicet^*'8    ad  ^**'8  facit7*/8 
Item  <**'8    de  facir  A*,g 


^8  uc  A8  f"*  Jte 
Ttimjffj  8duplata,  facit 


Item  4i8  dtaiidiata,facit  « 
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De  propofictonibus  conucrfis  duarum  prarcedentium. 
IxjnftC  D  fuperiores  duas  propoficioes  immediace  prarceden 
jOKJ8t tes,(cquunturduaraliap  propofitiones.quarum  prior 
§§§£j?'  eft  conuerfa  prions  exduabuspra-cedenribusA  pofte 
n'or  eft  conuerfa  poilerioris  ex  prarcedentibus  duabus. 
Sic  aucem  habet  propoficio  prior; 

F"St  fuerirproportioquantitanevriiuea^altcram.Wtt* 
quam  proportto  numert  quaorattao  numeru  quaoratum» 
latera  earum  erunt  in  (ongttuotne  commen|urabtlta* 

Vtqaia  proportio%/%x43  ad  %/$48 ,  eft  tanquam  proportto 
numeriquadran  adnumeru  quadratucnyideo ad^/^S 
commenfurabiliseft  longitudinc.  Sicut  igicur  fexta  propofitio 
cVetusoppofira.docenctudicarededuabus  propoficis  quanci- 
tatibus.ucrumfinr  commenfurabilesuel  incommcnfurabiles, 
(ic  harcqux  modo  pofica  eft,docet  quancicaces  commenfurabi 
lesdare.Vtquia  14  ad  6  habet  proporttoneeam ,  quamhabet. 
quadrarus  ad  quadratu,tdeo  J\i<\  ad  »/fc6,eft  longitudinecora 
menfurabilis:&  y'^%14  ad  y%fc6,eft  potecia  tm  comenfurabilis* 
Sic  uero  haber  propoficio  oppofica  huic  quar  iam  trartata  eft« 

rl£t  |i  uon  fuertt  proportto  quantitatte  vtttue  ao  altera, 
tanquam  numertquaoratt  aorromcrumquaoratum,  latera 
carum  in  longituotuc  tucommetif  urabtlia  cruut. 

Vt  quia  y%i4  ad  non  habent  proporttone  numer/  qua' 
drati  ad  numerum  quadracum,ideo  */fcfc  14  ad  /$fc6,non  eft  lon 
gitudine  commenfurabilis.Habet  igi  tur  har  cpropofitio  ufum 
egregtum,fcilicec ex  ea  producuntur  numeri  binomiales &  re- 
fiduales.Si  enim  receperis  duos  numeros  racionales ,  quorum 
neurer  fir  quadracus,8c"  quorum  proporcio  non  fit  canqua  qua* 
dr2ti  numeriad  quadratum.tunc  radices  eorum  addirar  per  fi- 
gnum  additorum,dabunt  quantitatem  btnomialem  terriar  fpe 
Ciei,aut  (extar.Si  aut  minoreoru  fit  quadratus  (ut  1 8 cV  9)  tunc 
rad/ceseorumdabuntbinomtalemquancitare  zuel  rfpeciei, 
Et  fi  ma  ior  eorum  fit  quadratus^ut  3  6  &  1 8 )  tuc  radices corum 
cjabunc  bioomiaJetn  quanti  ca  tcm  prirnar  uel  quartar  fpccici. 
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De  propoficionibus  illis,quar  ex  proximis  quatuor 
pratcedenctbus  dcducuntur . 
X  illis  quaruor  propofi  tiorubus  proxi  mo  loco  pofftis 
lequutur  alia?  quatuor,  quar  ex  propor  tionu  exemplii 
pulchre  oftedunt  .Eas  Thcon  optime  trahit  ad  lincas, 

Prima. 

^a^iccecorttcnfurabilc^comcfurabiliababetquacrata* 
Applicatio  Theonis, 

Linear  quae  in  longitudine  funt  commcnfurabilcs,  ctiam  po 
tencia  fanccommenfurabiles, 

Vc  quia  7%%  1 944  &' z4  a  d  inuicem  func  commenfurabb 
les,nccene  eft  uc  /%  1944  &  7% 24  ad  inuicem  finc  commenfura- 
biles.  Patcc  hoc  ex  Campani  fepttma. 

Icem  fic  pacec.  Proporciocommeniurabilium  term/norum, 
cft  racionalts  (oc  docec  6  huius  decimi)  Proporc  10  aacem  racio 
nalis,eft  proporcio  insegra :  proporcio  uero  irr3tionalis,eft 
proportio  fracta.  Impoflibile  autem  eft,  ut  res  integra  ftattra» 
<fta,cx  duplationefui.Ergoimpo(fibileeft,ut  termtni  propor- 
tionisrationalcs.fianc  incommenfurabiIes,fi  ipfa  proporrio  cki 
pletur;  id  quod  fit3dum  loco  radicum  ponucur  earu  quadrata. 

Secunda. 

(Duancttatee  commenfarabtlce,non  ncceffario  ponnnt 
rabicce  commcttfarabtlee* 

Applicatio. 

Linrar  qaar  pocencia  func  commenfurabiles,  non  neceftario 
func  longrftudtne  commenturabiles. 

Vt  J%  J4  cV  J%  24  func  comenfurab/Ies :  rsdiccs  ucro  ponunf 
incommenfurabiles  has%/%%5*4  flC%/fj%  24 .  Patct  hoc  etiamex 
proportionum  applicatione.  Nam  ficut  nameri  inregri  2IU 
quando  dimidiatione  fui.ponunt  numeru  fraclum:  fic  propor 
tio  inrcgra,aliqn  flr  proportio  fracta,pcr  df  midiatione  fui,8Cc# 

Tcrc/a. 

3tabtcee  commenfurabilee,  non  ncccffario  ponuntqaa- 

fcrato 
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vtata  tncommenfurabilta*      Applica  tio. 

Lineae  quac  long/tud/ne  fvmt  /nco  mcnfur  abiIcs,non  ncccfla- 
tio  func  potcntia  incommcnfuTabilcs. 

Vty^HcV/^x-f.funtadinufcem  /ncomrnenfurabiles,  cV 
tamen  ponunt  quadrataharcad  inuicem  non  incommenfura- 

Patet  hoc  etiam  ex  proportionum  appl/cationc.Sicut  enim 
fieri  poteft,ut  numerus  fracftus  dupla  tione  fui,fiat  intcger :  fic 
rTeri  poteft  ut  proportio  fracfta(td  eftairrationaits)  duplationc 
fui  f7at  integra  ftu  rationalis. 

Quarta. 

(Duanriratcefncommcnfurabtto  necfffariobabentraW-' 
cce  tncommcnfurabtlce* 

Applicatio. 

L/neac  quar  potentia  funt  incommenfural>iIcs3ncccfle  eft  ut 
longitudine  quocp  fint  incommcnfurabilcs. 

Vt  qu/a  y%8  cV  J%6  fiint  /ncommcnfurab/Ics,  necefle  eft,  ut 
cVrad/ces  (Int  incommenfurab/Ies,  uidel/cct  %/fcfc8  dC  J^\6. 

Patet  hoc  etiam  ex  proport/onum  appl/cat/onc,  Namficut 
nullusnumerusfradus  d/m/d/at/one  fu/  fit  /ntegcr;/ta  nulJa 
proport/o  /rrat/onaIis,dimidiat/one  ru/  fit  rational/s. 
De  propofitione  quam  Campanus  f^cit  oclauam. 
1  Anc  propofitionem  quamThcon  facit  duodecimam» 
Campanus  fac/t  otftauam.Habet  autem  tres  concom/* 
J  tantes  propofi  t/ones .  Et  trada  tion/  earum  refooden* 
falia  qusedarr^quae  v  1 1  Iibro  traclau/t  Euclidcs, 

Nam  quod  d/cit  pr/or: 
P*©ifuerfntbnc  quantttatce  vnt  quanttrari  commcnft*- 
raPifce,ipfaequocpaptnaicc'  comcnfurabilce  cffcitcce|fcc|f* 

S/mileeft  huic: 
S<  fuerint  duo  numerf  contra  unum  compofit/ ,  /pfos  quoca 
COnrra  fe  compofitos  efle  oportet. 

Vtqu/auterc|horum,34i  cVy(J,compofituseftcontra  2  r. 

P  necefle 
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ncccfle eft, ut  fpf?  quocp contra  fe  fint compofiti . 

Sic  quia  utracp  quantitatum  harum  J%  7  2  &  yfc^huic  ter* 
tiac  funt  commenfurabiles  v/fcS,neceiTeeit,ut  etiam  inter  fe  OqC 
commenfurabilcs» 

I  ccm  huic. 

VQi  ftiertnt  ouc  quamitatcd,quarum  vna  alicui  rertic  ftt 
cortimcnfrjrabilie^altcra  ciocm  tertic  incomcnfurabtli>crunt 

fcuc  quantiratcd  tlic  iitcommcnfura&lca. 

Simitis  eftharc: 
St  fucrint  duo  numcn'5quorum  unus  contra  aliquem  afium 
fit  compofitus,cValter  conrra  cundein  fit  incompofitus,  erunt 
illiduo  nurncrt  contra  fc  incompofiti. 

Vt  quia  cx  his  duobus  numcris ,  9  6Y  s ,  alter  contra  4  cft 
compolitus ,  reliquus  ucro  eft  incompofitus  contra eundem, 
rieceiTc  eft  ut  duo  numeri  pofiti  fint  contra  fc  mcompofiti. 

Sic  quia  poftertor  quantitas  exhis  duabus  J^y  2  &  */fcr*,eit 
comenfurabilis  huic  tertiaryii^cV  eidem  pr/or  fit  incomenfu 
r  abili  s,nccc!Tc  eft  ut  pofitae  duar  fint  ad  inuicc  incomefurabiles, 

Item  haec. 

VQi  fticrintoucquantitatca  commcnfurabifc0,aItcracp 
carum  fucrit  incommenfuraflilia  altcut  alt;  quantitati,  tmic 
rcfiqua  ciocm  incommenftirabtlie  crit. 

Similis  eft  harc: 

SifueTintduonumericontra  fccompofiti  ,6Y  aftcr  eorum 
fi  t  conrra  aliquem  alium  incompofitus^neceflc  cft  ut  etiam  re- 
liquus  contra  illum  fit  incompofitus. 

Vt  quta  illi  duo  numcri  6  Qi  S  ,funt  contra  fe  compofit/,  cVa! 
tcr  eorum  fit  contra  5-  incompofitus,  neceflTeeft  ut  etiam  ttli* 
quus  fit  contra  cundcm  incompofitus. 

Sic  quia  hx  duar  quantitates  7  *  cV  J%  98  funt  commenfas 
rabilcSjOV  altcra  earum  eft  incommeniurabilis  ad  J%  z^ncceilc 
ctt.ut  ctiam  rcliqua  incommenfurabilis  fit  ad  candcm. 

:  d< 
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KSFVfc  De  propofitione  quam  Campanus  facit  nonam. 

■gvrc  Dhanc  propofitionequam  Campanusnonam  facir, 
V&i    ccThcon  i6,fequunr  ctiam  fimilia  cx  Euclidis  feptimot 

Namquddhaccdicit : 
^Si  fuerint  ouc  quanriraree  commenfurabilce ,  rotuiti 
quoqac  cr  eie  confcctum,\>trtcp  carum  comcnfuraSilc  crit. 

Simileeft  huic: 
Si  fuerint  duo  numeri  compofiti  contra  fe ,  totum  quocg  ex 
eis  corfedum  contra  utruncp  erit  compofitum. 

Vt  fi 98  &  xi  adfeaddantur.flenti  i^.Etquta  98  &  2 1  funt 
contra  fe  compofiti,erit  1 19  contra  utruncp  compofitus, 

Sic  quia  J\  7 1 ,  cV  J%  1 6 1.  funt  commeniurabiles ,  erit  etiam 
J% 45-0  ad  utruncp commcnfurabtlis,ed  quod  fit aggregata  cx 
J\-ji  8(Vfci6i. 

Item  huic  oppofitac  priori : 
VQi  fuerint  bue  quantitatee  tncommenfurabi(ee>crit  a<j 
fjregarum  earum»Vtricp  uico/nmcnfurabtlc . 

Similis  eft4 

Si fuer/ntduo  numcricontrafeincompofit/,quf  ex  ambo- 
bus  coaceruarur,ad  utruncp  eorum  erit  incompofitus. 

Vt  1  o  &  1 7  faciunt  i7,quia  ergo  1 0  &  1 7  funt  conrra  fe  in# 
compofiti,necefle  eft  ut  17  fit  contra  utruncp  incoropofitus. 

Sic  quia  J%  8  &  A 1  1  funtincommen(urabiles,ncceirc  eft  ut 

1 1  -f-  v/fc  8  contra  utrunqj  fit  incommenfurabilis* 

Item  harc  quar  cft  conuerfa  nona?  apud  Campanum. 
VQi  fuerint  ouc  quatitatea,fucritc$  actcjrcctatum  cr  cie» 
\>tricp  parrium  iflarti  commcnfurabilc ,  crunt  ctiam  parte» 
inttt  fe  comnicnfurabtlce. 

Similisefthuic. 
Si  numcrus  ex  duobus  coaceruatus  contra  urruncg  fit  com< 
pofitus,neceiTe  cft,ut  duo  illi  numcri  ex  quibus  ra(fta  cft  coa# 
ccruatioafim  contra  fe  cornpofiti» 

P  rj  Vt 
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Vt  quia  1 19  aggregatus  eft  ex  9S  &  1 1 ,  QC  coatra  utruncjr 
corum  eft  compo?itus,neccfle  cft  ut  98  contra  2  1  fit  copofitus. 

Sic  quia  */fc4y o  eft  aggrega ta  ex  *  &  A » 6 1,  &  cft  com* 
mcnfurab  il  is  ad  utrancg ,  ideo  neccfle  eft  ut  ^7 1  ad  y$  1 6 1  fit 
commenfurabilis . 

Item  haccoppofita  immediate  prarccdentis. 

WQi  fucrint  chjc  quantitatce,fucrtt'qj  acictregatum  ereie 
vtricp  partium  tllarum  tncommenfurabilc,  cront  etiam  par 
tce  tllc  tnter  fe  incommenfurabtlee* 

Similis  eft  huic. 

Si  numerus  ex  duobus  coaceruatus,contra  utruncp  Gt  inco- 
pofi  tus,ncccfle eft  ut duo  illi numcri ,  ex quibus  fada  cft  coa^ 
ceruatio.ftnt  contra  fe  incompofiti. 

Vt  quia  2  7  coaceruatus  cft  cx  1  o  Qi  1 7  ,&  contra  u  trunqj  cft 
incompofitus,necefle  eft  ut  1 7  contra  1  o  fit  etiam  incopofitus. 

Sic  quia  A 1 2  -f- </fr8  eft  incommcnfurabilis  his  fuis  par ti- 
bus  A 1 1  &  */&8,ideo  partes  illaeetiam  ad  inuicem  funt  incom 
menfurabiles. 

De  propofit/one  quae  apud  Campanum  cft  dccima, 
ISjBSSjXca  propofitione  quam  Campanus  dccimam  fac/t,8c* 
SB^Thcon  undccimam  Jiabcmus  pulchrum  excrcitium 
fi&&S  multiplicandi  atq*  diuidcndi  pci ntimeros  irrationales 
cjtiofcuncp:  qucmadmodum  cx  fuperiore  propofitionc  ,  quam 
Campanus  nonam  facit,  cumadiundis  fibi,  habemus  exerd* 
Cium  addcndi  cV  fubtrahcndi  per  eofdcm,ut  fic  duac  propofitio- 
nes  illx,  cum  fibi  adiuncftis,integrum  Algorithmumornoium 
numcrorum  irrationalium  rcfcrant. 

Sicautemdicit: 

^Omniumquaruorquantttatfi  ptoporcionafiarri,ft  fbe- 
rit  prima  eommcnfurabtlie  fccunfre>crit  et  tcrtia  comrotnfu 
rabilie  qnarte. 

-Exeplum  huius  uidcre  potcris  ex  his  4.  termints  regulse  Detcu 
A**       J%*9*       */fcia,  ^27, 

ff 
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TSi  vero  ptima  incomcnforabilid  faertt  fccartbe»  tcrtsa 
quoque  incomoienfurabilidcrit  quartc.Vt  hic ; 

%/*8.  /fci8.  /|>7i 

Vidcamus  nuncexercittj  gra  t  ia,ut  ea  qure  feptimo  libro  Etl 
dides docuit de  numeris ra  n  onaIibus,conueniant cum  numc 
ris  irra  tionalibus,de  quibus  hoc  loco  docuit. 

Si  fucrint  quatuor  numcri,pportionales  (inquit  zo  feptimi) 
quod  ex durtu  primi  in  ultimum  producitur,rcquu  cft  c<  quod 
producitur  ex  dudu  fecundi  in  tertium.E  t  fl  quod  ex  primo  in 
ultimum  producitur,  arquum  fuerit  eiquod  cx  fccundo  in  ter* 
Cium,illi  quatuor  numeri  funt  proportionales. 

Si  fuerint  quatuor  numer  i  ^porrionales  (inquit  1  $  (eptimi) 
permutatim  quooj  proportionales  erunt. 

Sifuerintquatuor  numeriproporttoales  (iuxta  1 1  fcptimi) 
facic t  diuiflo  fecundi  per  pr imum,  quantum  diuiflo  quarti pcr 
cer  tium.E  t  fl  fccudus  diuifus  pcr  primum,  fecerit  id  quod  quar 
Cus  diuifus  per  tertiu  ,erut  qoatuor  numcri  illi  propor  tional  es. 

Si  fuerint  quatuor  numeri,  quorum  fecundus  primum  to< 
tks  contineat,quoties  quartus  tertium,  cont/ncbit  ( iuxta  9  & 
1 0  feptimi)  tertius  primum,quoties  quartus  fccundum. 

Si  fuerint  quatuor numeri,  quorum  lecundus  toticsconti* 
neat  primum.quoties  quartus  tertium  ,contincbun  t(  iuxta  5-  & 
6  feptimi)  fecundus  QC  quartus  paritcr  accepti,  primum  QC  ter# 
tium  pariter  acceptot  ,quotics  fccundus  continet  primum  &c» 

E  uclides  etiam  hoc  flgno  teftari  uoluit ,  fe  hic  Ioqui  de  irratio 
nalibus  numcris  propricflcut  in  leptimo  de  rationalibus ,  q> 
utrob/cp  cccperit  a  propofi tionibus  (imilibus « Sic  cnim  prima 
/eprimi,flmilima  cft  (ecundac  decimi :  dC  fecunda  fcptimi,Gmi* 
limacfttertia;  decimi;  Qi  tercia  feptimi,fimilima  eft  quartae 

P  <rj  D* 
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Depropofiuombus  quibus  Eudides  utiiurtancp 
elementis  quibufdamadcompofirionem  lua 
rum  tredccim  fpccierum,  Cap.xnn, 

Idit  Campanus  uir  enidi  tus,propoficioncs  quaf* 
dam  decimi  Euclidis  efle  elcmentarcs ,  fi  ad  reli* 
quas  comparcntur  :  idco  eas,pu!cherrimo  ordir.e 
obferuato,collocauit  inter  dccimam  ordinis  foi, 
c\ qutntamdccima,tanquam  intet ftir ium  quod* 
dam.quo  diftinguerentur  propoficioncs  irrariona  lium  nume* 
rorum  abftradorum  ( ut  cgo  uidco)  &  propofitionibus  irratio* 
nalium  lincarum,id  cft,  irrarionaliu  numcrorum  con  traero^ 
Hac  ucro  ratione  ego  eas  uoco  elementares  propofitiones ,  q> 
fecundumeas  producanrur  lineac  mdifferencerucilesaccpfa- 
ucilcs  ad  propoficiones  rerum  pr/ndpalium.quac  indedmo  tra 
danrur,  adco  uideliccc  informes  funr,ur  ad  nullam  ufum  ccrtu 
uidcantur  clTe  regulara?,nifi  reftrirt/onibus  ccrcis  corrigantur, 
ita  uc  climinacis  inucilibus  Iincis,toIummodo  uciles  proferanr* 
HoCjinquam.uidic  Campanus,  erfi  nonuocaric  eas  elementa* 
res,id  quod  cgo  ex  ordinc  cius  uideo, 

De  primapropofitione  elemcnrari. 
i  Lemcntaris  propofit/o  prima,probIcma  eft,c\  modum 
/nuention  is  reqiririr,qui  quadrangulis  recfcangulis  ab- 
Jfoluitur,  quibus  figur/s  folis  utitur  Eudides  /n  fuo  de- 
cimo,  nifi  quod  cas  al/cub/  dimidiacas  recipic  per  diagonalcs, 
id  eft,triangulares  orthogonaliter.  Sic  autemdicit ; 

Fpropofitaquacunquelinca  recta>ouae  et  iiicormricnfu* 
rabilea  inuemrc,  vnam  ui  loncjitubtne^alteramiuloucjitis^ 
fcine  et  potentia . 

Propofita  linea  quaconoj,  conft/cue  ad  menfuram  eius  qua- 
dratum,tunc  diametcr  cius  ncccfTario  crit  /ncommenfurabfliJ 
longitudfne  tantum,ad  linca  propofitam.  Mcdium  uero  pro- 
portionalc  inter  coftam&  d/ametru  quadrat/,critcidem  lineae 
propoficae  irKommcnfurabilis  Iongitudine  &  potcntia* 


Vt  pofita  Iinea  A  B,erft  cf  incommeniurabilfs  longitudinc, 
finea  a  Efeu  BC.Eteidemlineae  A  b,  eritincommenfurabilis 
longitudine&potentia,linea  B  D« 

Excmpfa» 

Vtfi  ABfccerft<S,faciet  Bcy^7x,c\B  Dfactet^ij-^i.  - 
Item  fi  a  B  fecerit  y^.faciet  B  C  J^si^dC  B  D  faciet  ^  i i« 
Item  fi  a  B  fecerit4-f-y%  i  z/aciet  B  C  Jfa 1        14&.B  D 
faciet  A%  r  1  i-Wftfr*88  ♦  Et  ficdealijs.  *Tt5* 

Sed  in  huiufmodiexemplis  femper  maneteadem  proportfo  ■ 
linearum  inuentarum  ad  lineam  propofiram.cum  diamcrer  ad 
cofta  quadratieiufde  habeat  ^pportione  dupla?  dimidiarjftcVc, 
Si  igitur  mutareuelis  proporriones,  utdecet,  oportet  rccipere 
quadrangula  rcclangula  altera  partelongiora,ut  pagina  ucrfa 
uides  fadum. 

Si  propofi ta  linea  a  b  recipiatur  pro  primo  latere  quadran 
gulf  redanguIi,cV  pro  fecundo  Iatere,recipiat  B  d  fac/ens  pro* 
portioncm  fefqufaltera  ad  A  B  ,erit  B  c  incomenfurabilis  longi 
tudinetantum,adA  b:cV  b  Eeritincommenfurabilislongitu* 
dine  QC  potenjtia  ad  a  b. 

Vt fi  a  b  fadat 6/acfet bd^&bc facict  1 1 7, 6C  b e £u 
ciztJffiqzii, 
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ftctnfi  ABfecer^y^3z,facict  b  dJ&i6i  :  &  BCfacieC 

Icem  (7  a  b  fcccrit  Jl^aciet  b  d  %/*7  x :  &  b  c  fadct  */fc  1 04, 
cV  BEfaciet*/^  3  3*3. 

I tcm  fl  A  B  fcceri 1 4 -f-v/^  f  *,  tunc  fadet  B  D  6-f-  y$  1 7 :  & 
B  c  fadet  /fc  y  x-f-  %/fc  3  o :  &  b  e  faciet  cibtf      31-*-  J%&6%* 


rSed  funt  ,pportiones  aliquar.quas  nifi  caueri  s,decipiet  tc# 
In  uniuerfo  autem  genere  proportionum  multiplirium ,  irem 
in  uniuerfo  genere  mnlfiplicium  fuperparticularium  propor* 
tionum,nuIIa  e  ft  quac  te  decipere  poflit.Er  m  uniuerfo  genere 
fupcrparticularium  proportionum ,  una  folummodo  eft  pro- 
portio quam  cauere debea  s,uidelicet  fefquitertia. Nam  fi  B  D 
faciat  ad  a  b  proportionem  fefquitertiam,erit  B  cad  a  b  com 
tnenfurabilispotetia&Iongitudine,cV  B  Eeritad  ABcomen 
(urabilispotentia  tantu.Vt  fi  faciat  ab,  6-f-yfc*7,faciet  bd 
8-f-y%48,&Bcfacietio  -f-y%7y,cV  B  Efaciety%<$o-t-%/H?» 

Item  in  uniuerfbgenere  fuperparrtentium  nulla  erit  propot 
tio  alia  qua  poflrs  decipi,  fi  iblummodo  caueas  fuperfeptiparti- 
cntcm  ocfhuas. 


Scd 
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rScd  tn  genere  multiplicium  fuperparttentiu  infinmc  func 
proporciones  caucndcc.  Sed  illac  tamen  adeo  mirando  ordine 
ucniuntjiit  facile  poflint  uitari.  Nam  in  qualibct  (pecie  propor 
tionu  huius  gencris,duac  folumodo  funt  ^ppoTtiones  cauencfce. 
Scilicer,m  fpec/edupla  fupcrparticnce ,  cauenda  eft  dupla  fu* 
perbipartiens  quintas:&  dupla  fupundepartiens  duodecimas* 

In  fpccie  cripla  fuperpartiente  ,cauenda  cft  cripla  fuperfri- 
partiens  feptimas :  &C  tripla  fuperquindepartiens  fedecimas. 

In  fpeciequadrupla  fuperparticnte ,  cauenda  eft  quadrupla 
fuperquarpartiens  nonas :  &  quadrupla  fuperundeuiginpar* 
tiens  uigefimas.Et  fic  deinceps  in  infinitum. 

Cur  aut  propofitio  hacc  quacrere  iubeat  lineas  utroq?  modo 
incommenfurabiles,potfus  quam  commenfurabiles  (id  eit,de 
ufueius)  dicam  infcrius. 

  Dc  fecunda  propofitfone  elemcntari. 

wrgviEfpicit  hxc  propofirio  ad  dccima  fcxti,ficut  praeecdens 
pj  KWrc^piclt  a^  nonam  (exti.  Recipit  enim  dimidiatum  qua 
tr  VEsSldrangulum  recftangulum  pcr  diagonaIcm,td  eft,ortho 
gonicum  rriangulu ,  dioifum  in  triangulos  orthogonios  duos 
partiales,  &C  fecundum  diuiftoncm  talem  colligit  quatuor  tcr* 
minos  regulas  De  tri,  utuidebis  in  explicationepropoficionis 
huius.  Eaficdicit: 

F<3mntum  quatuor  Itncaru  proportionalium ,  (t  prtnia 
ranto  ampliue poffit  qua'm  fecuuoa»  quantum  cft  quabratil 
altcutud  Ittiee  commerifurabtlte  ftbttn  loncjttuoine  ,nccc|fc 
cfl  tctttant  quoquc  tanto  ampltue  poffe  quam  pofltt  quarto, 
quantum  eft  quaoratum  alicutue  lineac  commenfurabilte 
ftbi  tn  loncjttubiue. 

Vt  I7  prima  fit  7%48  ,&  fccunda  fit  6,  poterit  prima  48,cx"  ie# 
cunda  3  6 :  QC  cum  difFerentia  potcntiarum  fit  1  i,erit  linea  er- 
ceffus  Ai  z  communicans  longiori  inlongttudine.Quacuncp 
igicur linea  pofica  pro  cercia ,  (i  ad  ipfas  ponatur  quarta  pro- 
portionalis,id  quod  Het  per  regulam  De  tr  i,  poterit  etiam  ipia 

Q_  tercia 

•  ■ 
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tertia  ulcra  quartam,talcm  quantita tcm ,  ut linea  quadratura 
eius  comunicet  ipfi  tertiae  in  longit  udine,  Ocut  uides  in  figtmu 


a  B  ponic  a  C,  ergo  B  E  ponit  B  d. 
Ec  a  b  ponit  B  c,crgo  b  e  ponit  e  d« 

Videscertcex  ipfa  figura  rationem  propofition/s  huiust&ilJ 
cet Ocut  fe  habet  B  C  ad a  b,0c  neceflar  io  habebit  Ce  E  D  ad  B  B« 

Prarcipue  autem  obferuandum  eft  ,ur  prima  cV  fecunda  (id 
eft,  a  B  dC  a  c )  fint  Hnear.  longicudine  cantum  incommenfura- 
biles,feu  pocencia  tantum  commen(urabiIes,aIioqui  inutiles  fe 
ret  propoOtio  harc  lineas  pro  libro  deci  mo.  Sed  de  ufu  Iinearu 
cjemenrarium  harum  dicam  drca  rTnem  huius  capitis. 

OppoOca  pnemiflar. 

rontniani  qaatuor  linearam  proportionaliam,fi  prima 
potenttor  fuerit  fccunoa,  quaorato  alicuiue  linee  incommcn 
furabtlie  ftbi  in  longitaoinc,  crit  quoquc  tcrtia  potcntiot 
quatta,quaorato  altcuiue  lincc  incommcnfurabtlieftbi in 
longttuoinc* 

Exetn* 
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Exemplum* 


«*4 


Quia  trfonguli  or  thogonrj  a  b  d»&  d  b  c,(imt  fimfles  fnter 
fe,idco  neceile  eft  ut  habeant  latcra  proportionalia,  ut 
ADponit  DB,ergo  DCponit  cb. 
Item  a  D  ponit  a  b,  ergo  d  c  ponit  D  b  . 
Hoc  eft :  A  5- 1  ponit  4  lineam  (ibi  longitudine  incomenfura- 
bilem,crgo  J%  i  »7  ponit  6  (ibi  in  longitudine  comeniurabil  jf. 

Recepta  eft  autem  figura  cxftauac  fexti,loco  figurae  propofi- 
tionis  decimar  fexti,caufa  rei  dilatandae. 

Demonftratio  ucro  Omilitudinis  anguloru  geomethca  cft, 
fed  quia  pauds  expediri  poteft,  uolo  eam  tentare. 

Angulus  a  communis  eft  triangulo  totali  a  d  c,cV  parriafi 
a  b  D :  ergo  neceflfe  eft,ut  angulus  C  fit  «equalis  angulo  a  D  B. 
Ergo  etiam  neceflc  eft,  ut  angulus  B  D  c,acqualis  fit  angulo 

D  A  B ,  6Vc  • 

Sicbac  rTgura  facile  demonftracur  proportionalitaslinearu 
geomctrice  ex  fimilitudfoetrianguIorum+Eft  enim  angulus  E_ 
trianguli  totalis,communis  triangulo  partiali  b  d  B.Item  aru 
gulus  Atrianguli  totalis,eft  communis  triangulo  partiali 
AB_C,Ergo&c, 

 >  Q  « 
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Dc  tertia  propofitione  elcmcntari  ,&  eius  conuerfa. 
iRcuifumma  explicantur  tlmul  quatuorpropofitfonec 
elementares  fequentes9fatisueroofx  pbfitae «  Sdlicef, 
Ifuperrlcies  diuidcns  lineam  Iongiorem,uocetur  e  (ut  in 
ftgura  uidebis  infcrius )  dC  quadratum  complcns  longiorem 
lineam  uocctur  F.Linca  longior  uocetur  a  bA;  breuiot  uoce* 
tur  a  D.Et  linea  exceflus  uocetur  B  d.  Partes diuifae Iongio- 
ris  Iincce  uocentur  \  c  dC  c  b.  His  praemiiTis ,  ftchabet fumma 
omnium  propofitionum  elementarium  qux rcftant. 

Summa  breuis, 
Si  fupcr  fictcs  E  fuerit  quarta  pars  quadrati  breuioris  linear, 
(itcg  fuperficies  F  quadrata,  unumconftituens  quadrangulum 
cum  EydC  C  B  fit  commenfurabilis  ipfi  a  Cnecclle  eftutetiam 
D  b  fitcommenfurabilis  ipfi  a  b  :  ut  habet  dementaris  rertia. 
£t  uici (Tim(ut habet eius  conuerfa)  fl  D  b  fuerit commenfura* 
bilis  ipfi  A  B,nccelTc  eft  ut  ctiam  C  B  fit  comcnfurabilis  ipO  a  c# 
Et  econtrarioCut  habet  elementaris  quarta ,  quar  eft  tertiar  op~ 
pofita )  (I  c  B  fuerit  incommenfurabilis  ipfi  a  c,  neccfle  eftut 
etiam  D  B  fit  incomm cnfurabilis  ipf?  A  B.Et  uiciflim(ut habet 
eius conuerfa) fi  db fuer/tincommenfurabilis ipfl a b, neceflc 
cft  ut  etiam  c  b  fic  incommenfurabilis  ipfl  A  C« 
Sic  autem  dicit  tertia  clemcn  ta  ris. 
FQi  fuerint  bue  Itnec  inequalce,  quarum  longiorcm  cn 
utoat  fuperficf ce  ftbt  appUcata  in  buae  partee  commcnfura* 
bilee,ftte#  fupetftcice  tlla equalie  partt  quarte  quaoratt  hrtce 
breuiorte>cui  fuperfictet  oeftt  fupcrpciee  quaorata,x>t  no  com 
pleat  totam  Itncam  lottgiot  cm>ncce|fc  eft  tpfam  Uncam  lon* 
gtorem  taitto  ampltue  poffe  quim  pofftt  hnea  breutor,quati 
tumcff  quaoratum  ahcutue  hncecommcnfurabilieeftcrri 
loncjtori  t  n  longt  tuoitte. 

Conuerfa  eius* 
F  Si  fuerfnt  t>uc (tnee ittcqua(ce «qnarii  foncjtor  ftt potcu* 
tfor  brcuiorc  augn  lentoViuafcratt  linee  commcti  furafrhe  loit 

Qioxi 
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xttort  tn  loitgi  ttiotnc,  aotungaturqj  longtort  fuperficice  cqua 
iteparttquartcojjafcrati  $reuioridlinee,cuifuperfktet  fceftt 
quaorata  fapcrflcice,x>t  noncompJeattotamlineamlongto 
t  cm,necc(jc  tfl  fuperftcicmftbia&iunctam  cnutocre  limam 
Iongtorcm,tn  fcuae  porttonee  ftcommenf  ui  abtlce» 

Excmplum. 


\ 

A 

4 

Longfor  lineaeft  a  B,faciens  fua  long/tudine  AioS.Qoam 
diuidic fuperffcics J£,in  ACcVcB.EteftcB Iatus quadrat/ $% 
f aciens  fua  long/rudine    1 3  .L/nea  uero  longior  fuperflc/ei  Ig 

a  c,facit/fc  1  i7.Ipfa  uero  fuperficies  i£,fua  area  fac/t  39« 

Linea  exepli  breutor  ( ./.  a  d)  fac/t  iua  longitudine/*  1  yd? 
unde  arca  eius  facit  1  ?6.  cuius  quarta  pars  arquat  fogtfc/e/  l£. 

LineacxccfTus,ideft,DB  facit^j-iicVcfty^yrconamen^ 
furabilis  /pfi  longiori.id  eft,  ^208  in  longitudinc :  fac/t  cnim 
/ong/or  ad  /pfam  I/neam  exceflus5proport/oncm  duplam .  Sic 
c  b  commenfurabilis  /n  longitud/ne  cft  ad  A  C,  fadt  cnim  a  c 
ad  c  b  proport/onem  triplam, 

Q,  iij  Quod 
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Qjjod  autem  d  B  fit  hnca  cxccfTus>fatis  patct  ex  pcnuluma 
primi ;  fcilicct.y  z  eft  ditTercntia  intcr  208  Qt  ij6, 

Circa  hancpropofitionem  obfcruandar  funt  proportiones 
numcrorum  quadratoie  ad  numeros  quadratos,atcp  caucndar. 
Si cnim  C  B ad  a  c  talcm  aliquam  proportionem  habuerir,re- 
fpondebunt  quidem  linca:  propofitioni  huic  tertia?  atque  eius 
conuerfx:  fed  linea:  illac  inutiles  erunt  pro  decimo  Euclidis, 
cum  flnt  omnes  merae  rationales.Et  ego  quidem  ex  hac  propo 
fitione  QC  f?gurisexemplorueius}obkruauiproportionesiIlas 
quas  circa  propofitionem  elcmentarem  primam  po(ui,&  qua* 
rum  mentioncmetiamfecihb.  i.cap.i. 

De  propofttione  ultima  clcmen  tari,6V  etus  conuerfa. 
[Ltima  propofitio  elementaris ,  cft  oppofita  tcrtiar  cle* 
mentari ,  cV  conuerfa  eius  eft  oppofita  conueriz  ipfius 
tertiar.  Requirunt  aut,haecultima  cV  coueria  eius/linca 
rationalem  aut  medialem,  pro  linea  exempli  longiore :  aliis 
enim  lineaeexemplorum  ipiariyiihil  facerent  ad  ufum  decimi. 
Itacp  rationalis  linea  aut  medialis ,  fumpca pro  linea  Iongiore 
exempli,diuidenda  erit  in  partes  duastncommenfurabiIes,per 
fuper  fictcrn  i£.Quod  uc  fiac  mox  dicam,  pofitis  prius  propo* 
Otionibus  ipfis» 

Elementaris  ultima* 
r@i  fucrtut  ouc  lime  ineqoalee,qoarom  longtorem  oitit 
batittboae  partee  incommenfora0ilee>foperficice  cqoalie 
quarte  partt  qoabratt  brcuiorie  Uncc,  ita  cp  bcftt  ao  cioe  com 
p(etioncfupcrftcicaqtiac>rata,critlon(|iorpotentior  brcoiorc 
aogmemo  qoabrattltnce  incommenfora0ilie  ipft  longtoii 
tnlongttobine» 

Conucrfa  ultimar  huius. 
r@i  fucrtnt  bue  lincc  tneqoalee ,  qoarom  fongtor  fit  po- 
tcnttor  breotorc  aogmcnto  qoabratt  lincc  incommcnf brabi 
lieipft  longiori ;in  longitobinc,abiotigatnrc£ei  fuperficice 
«qoajteparti  qaartcqoabrati  brcoiorieUncc.bcfocritc^fu^ 

pcrftac* 
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perftdee  quaoratcucccfie  cff v>t  ipfa  fupcrfictee  abiuncta  afc 
canfcc  linea  longtorc  fruftat  tn  fcuae  porttonce  tncorocnfur. 

Exemplum* 


LincaAB,n«  Ac,tf-f-y$ii# 
cb,6 — /&n#  AD,y%9^. 

DB,y$48.  CE,y%24» 
Excmpla  harum  propofitionum  fic  forma*tur  feu  ffguranf « 
Prtmo  omnium  pone  quadratum  cuius  eofta  fit  refiduum 
binomiale  aut refiduum  btmcdialCjtunc latus longius  fupcr fi- 
ciel  A5,crit  linea  binomiaIis,aut  bimedialis  ( in  fuperioru  pro* 
pofitionum  cxcmplis  crit  commoda  cofta  quadrati^ ,rationa 
lis  autmedialis,adquamlatus  fupcrficici \l£  longius  habeat 

Sroportionem  numcriad  numerum^dummodo  numeri  illi  no 
nt  quadrati)  cV  cum  cx  utracg  fuperfide  6Y  $  una  fiat  fupcr 
fides>defcribe  fuper  eam  (emicirculum,  ut  commodepoflis  fi* 
gnare  lineam  brtuiorcm  cxemplt.atcj,  Ii  neam  exceflus ;  utram 
ltber  autem  primo  poteris  fignare. 

'^•'JJfneam  cxcmpli  breuiorem  primo  uoluer/s  fignare,  runc 
rccipe  lineam  quar  dupla  fit  ad  raediS  proportionalc  intcr  cofta 
quadratt  $  &  la  ws  longius  fupcrflcici  Z£,  erit  cnim  linea  talis 
menfura  lincac  breuioris  tui  exempli,Patet,Nam  medium  tale 

pro* 
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proportionalc  eft  latus  tetragonicum  arcar  i£ ,  iuxta  uhimairr 
fecundi.Et  cum  quadratum  lincae  fignandarjit  ad  arcam  illam 
quadrupla,ut  propofitiones  dicunt,ncccfle  eft  ut  linca?  habcat 
proportioncm  duplam,iuxta  i  o  odaui,  cVc,  Signata  aut  linea 
exempli  breuiore  ( ut  uidc3  fignatam  A  D)  patcbit  fpacium  fi- 
gnanda:  lincae  cxcclTus,abfc#  maiore  aliqua  opera  quaefitum, 

Si  uero  lincam  exccrfus  feu  augmenti,  uclis  primo  fignare, 
tunc  abfcinde  coftam  quadratf  S  & *atcrc  longiore  (uperficiei 
J£,Qt  remanebit  tibi  menfura,hneae  exceflus  feu  augmenti  fim 
gnancta.Vnde  neceflfe  cft,ut  C  B  cxiftcnte  commenfurabili  ipfi 
a  c,comenfurabiIisetiam  (it  db  ipfi  a  B.Cum  cnim  commen* 
furabile  fobtrahitur  i  fibi  commenfurabiIi,necelTe  eft  ut  relidu 
remaneat  commcnfurabile  toti,  6C  fingulis  partibus  totius  ipf? 
toti  commenfurabilibus.iuxta  ocftauam  decimi.Sic  etiam  d  b 
exiftente  commenfurabili  ipfi  a  b,  necefleeft  ut  c  b  commcn* 
furabilis  fit  ipfi  C  a  ,  ot  didtum  cft  fuperiuscirca  elementarem 
tertiam .  Sic  ex  cadcm  ratione,  fi  C  b  fit  incomenfurabilis  ipfi 
A  C  (quod  ad  propofitiones  hasduas  pofteriores  pertineOne* 
ccflc  eft  ut  D  B  fit  etiam  incomenfurabil  is  ad  a  b,  Et  uiciflim, 
fi  d  B  fit  incommenfurabilis  ad  a  B,necefleeft  ut  c  b  fit  incom 
meniurabilisad  ac. 

De  ufu  propofitionum  elemcntarium. 
■Tj^Tg  Agnum  ufum  habent  propofitiones  clcmentares  ad  ea 
B  Wm ^uac  ,n  ^ccima  Euchdis  tradanf ,quod  paucis  hoc  loco 
fiiaLfclhbuit  referre. 

rCum  enim  occurrant  propofitioncs  no  paucar ,  in  quibus 
requiruntur  lineae  Iongitudine  incommenfurabilcs  fibi.ut  funt 
baedecimi  propofitiones ,  17«  18.  24.  iyvi6«  30.  3 1. 32. cV 
muha?  aliac  Jtem  non  paucae  occurrant,in  quibus  rcquiruntur 
lincae  fibi  Iongitudine  &C  potentia  incommenfurabilcs ,  ut  funt 
hx  decimi,27. 2  8. 29. 3  3  .  34. 3  y.&  aha?  nonulhe.non  miru  eft  ($ 
prima  elemetaris(ut  rcliqua  breuitatis  gratia  hoc  loco  tranfea) 
rPponit  requiredas  lincas  utrocg  modo  incomenfurabiles  c\'c. 

Itcnv 
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Fltem  (ut  de  fccundaclcmcrari  ctiam  dicam)  fecis  pulchru 
eft  uidercut  cx  binomrjs  primis  producanr  binomia  fecunda, 
&  rurfum  ex  fecundis  fiant  prima :  ut  hic  utdcs. 

8  ponit  A  43,crgo  /fc  48  ponit  6. 
Jtemy%48.  6.8. 

Eodcm  modo  fiunt  ex  binomijs  quartis,binomia  quinta:  $C 
rurfum  cx  quintis  fiunt  quarta. 

E(t  ctiam  fecunda  clementaris  mirc  utilis  ad  inucnrioncs 
linearum ,  quales  rcquirunt  propofitiones  24 .  i? ,  xC .  ut  fuo 
loco  uidcbimus. 

rEx  tertia  elcmentari  fiunt  btnomia  &  refidua  primi  ordi# 
nrs  peculiaritcr :  reliqua  fuis  locis  exponam. 

TEx  quarta  elemcntari,pioduci  t  Campanus  lineas,  quafes 
mihi  abinirio(dum  dectmum  Eucltdismcditarer  attentius) 
fuerunt  ditFicilimar,  antcquameas  coepifiTem  cognofcere.  Hac 
funtpropofitionum  17, 18.  ip.luica^Dereliquisdicammlo 
cif  fuis  ut  tnciderinr* 

De  propofitiombus  dccimi  Euclidis3quas  dc 
duplici  fpecic  rationalium  liiicarum 
propofuit.    Cap.  xv, 

VA  B  V S  propofit/on ibus  Eucl/des,  fpec/em  ra* 
jtionalium  lincarum  duplicem,  tlluftrare  uoluir, 
jntequam  fpecies  irrationalium  linearum  aggre- 
deretur.  Atque  ita  ordiri  uoluit  prtncipalem  Iibri 
fuidedmi  tratfationcm.ab  ilJis  propofitfonibus 
duabus :  quarum  prior  ordine  Ca  mpani  cft  quintaJecima,or* 
dine ueroTheoniseft  uigcfima  :  altera  autearum,  curoordinc 
Campani  fit  fextadecima,ordinc  Theoniscft  uigefiroa  pnma. 


1  ^ 

1  L 


R  Dc 


■  *  r 
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T)e  propofftionc  priore.quar  c ft  apud  Camp.  f  r«  ^ 
"I  Ccc  urEuclidcs  incipiat  i  fupcrHcicbus  rationalibm, 
concencis  fublincis  racionahbus  primae  fpccici,memar 
J  uidelicet  definicionu  fuarqm^quibus  fignificauir  qualf- 
bct  ra  tiocinationc  rcrum  irrationalium.oporiere  initiu  caperc 
irealiqua  rationali.  Sicautcm  proponit: 

rOucltbct  fupcrpciea  rcctatigula.qtjam  cowti :ncnt oac 
Unctyin  loncjtttsbirte  rattorialee,ratioriahe  cfc\ 
i  Vides  ccrce,ut  primam  fpecjem  ra tionalium  linea  rum , i d  cft 
ronaliu  fimplicit,fcu(ut  tcxtus  Ioquit  )ra  tionaliu  longirudlne, 
uolueric  boneftarc  propria  propofitione.alioqui  fic^pofuilTer; 

rQuaelibcc  fupcrficies  recftangula,quam  concinrnt  duae  U* 
neae  racionales.comenfurabiles  in  longitudine,rationalis  cft, 
-  Vcauc  differat  duae^portioes  hae(quap  tn  prior  Campanf, 
alccra  Theonis  cflc  uidccur)  fcquca  figura  lucuknccr  dcclarat. 


— —  

Sc  (licct  qu  ad  ra  n  gul  u  A  B  C  D  per  tinc  t  a  d  pr  iore  propoficfonc, 
Quadra  ngulu  uero  ACFfi»  g  t  inct  ad  poft  erior  l  praccdenuu. 
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Noti  autetn  difccrn  it  tcxtus  propofi  tionis  altera  partc  lon- 
giorcs  fuperflcies,  i  fugfic/ebus  quadrat/s,  ut  hgnificct  utrafq? 
fupcrficies  redangulas  ciTcutilesad  inftitutum  (uum.Id  quod 
m  fcqucntibus  propofitionibus  manifcfte  probann  quibus  dc 
umfc^expreflisucrb/sdifterit.Quod  tlratione  \  ropofit/onis 
buius  pcculiarcm  aJ/quis  a  me pctat,  illud  reipondendum  cflc 
cenfco,  q?exutracg  fpec/c  quadrangulorum  rctfangular/urn 
proueniunt  linear  raubnalcs  fecundar  fpccici  ( id  eft,rationakj 
porentia  tanru)  per  I/ncas  ra  tionales  pr/mar  fpcc/ei.  Nam  quar- 
Tibet  fuperflc/cs  quadrata,cotenta  fub  1/ne/s  longitudrne  ra  tu> 
nahbus^diametrumhabetlinear  rarionalis  fecundac  fpec/e/,  /d 
eft,rat/onal/s  potentia  tantum:  &  hoc  nuncp  fallit,  At  fi  fupcr* 
ficies  quadrara  rat/onal/s,  cont/ncatur  fub  Iine/s  rattonalibu* 
fecundcc  fpec/d  (/deft,fub  1/ne/s  potct/a  tantum  rat/onalibus) 
d/ameter  modd  1/nea  pr/mar  fpec/e/  rationalium,modd  /ecudac 
fpcc/ei  cr<t,Nam  fi  cofta  quadrati  fecerit  ,/fc48,faciet  d/ameter 
e/us  y%9^.Scd  fl  cofta  fecer/t    so&dct  d/ameter  e/us  i  o. 

Superfic/es  uerorar/onalis,conrenra  fub  I/nc/s  rat/onalibut 
prima-  fpec/e/  (,i.Iong/tud/nc  rar/onahbus)  inacqualibus,facit 
d/ametrum  rat/onalem  /ccundac  fpcc/e/,fi  caueantur  proportio 
ncslatcrum,quas  pofu/cap/te  prarcedent/, c/rca propofir/one 
clemcntarcm  pr/mam.Nam  fub  proport/on/bus  /Hic  pofit/s/a 
cientd/ametrum,fcud(agonaIcm  lineam,pn'mar  fpecie/,cVct 

De  propofit/onc  pofteriore,qua?eft  apud  Camp.  /  6. 
raraRN  ifta  propofir/one  quar  apud  Campanum  c ft  1 6,apud 
iraca Theoncm  uero  x  i.magisplacer  rcxtusThconis  quim 
S2i3Campan/:ficut  /n  fuper/or/  mag  fs  placu/t  textus  Cam 
pan/  quim  Theon/s .  Hac  en/m  rationc  utdent  ambat  fpccies 
rational/um  1/ncarum  pulchrar  propofirar, 

S/c  autcm  habct  rcxrus.Theonis  fentent/a; 
rCunt  aoiuncta  fuerit  Itncc  raticnali  Tuperftcice  ratiorta 
liercctangulaJatue  e/ae  fccuntamcrft  rationale,  latenqj 

prtrno  commcnfurabilc, 

R    cj  Campi- 
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Campanus  aurem  ponft  (uam  lcxtamdedma.fta  ut  fit  con- 
lierfa  fuar  qumtardecimar,que  admodum  Thcon  fuam  1 i  ,hanc 
ponit  ut  fi  t  conuerfa  fuar  ufgtfimar. 

Sic  autem  habet  Campanf  propofitio, 

PCum  adiunda  fuerit  linear  ra  tionali  in  longitudme  fuper 
fic/cs  rationalis  redangula,  latus  eius  feamdum  erit  rationalc 
dn  long/rudine,lateric£  primo  in  longirudme  comcnfurabile. 

Sub  hacego  diuer  firare  (data  ratione)  mcd/u  teneo,  &  Eu* 
didem  propofitioncs  pofuitTe  arb/tror,ficut  dixi.Fieri  enim  po 
tuit,ut  Euclidis  propofitiones,  quar ad  manus Theonis  perue- 
nerut  poft  aliquot  lccula,alicubl  fuerint  mutatac,quicquid  tan- 
dem  fit  quod  de  Campani  exemplaribus  opinamur .  Facft  & 
hocmelibcnorem  fniudicando,qudd  propoOtiones  Eudtdis, 
non  funtcuangelfum  Clirift/.  Res  ficbabet, 

Duae  linear  ra  r /onalcs  commcnfurabtles  in  Iongirudine,  flue 
longinidine  ^lnt  ratfona!es,t?ue  fn  a  t/onales,  nuilam  condnere 
poifunr  fuperflcicm  alfam  prarrcr  ratfonalem.  Hoc  generale 
eftfiue  fuperflcies  flnt  quadratacftue  altera  parte  longtorcs» 
Etquidem  de  altera  parte  Iongiohbus,cxemplum  habes  fupc 
rioris  propofitionts. 

H/c  uero  ponam  exemplum  quadratorum,quod  fequitur. 
Eft  aurem  quodlibet  ens  fuo  arquali  commcnfurabile.Sic  cofti 
coftje  in  qtiadratoeodem.cVc. 

Quadrata  fuperricies,habesaream  numeri  quadra  t/,coftam 
tiaber  longitudt  ne  rationalem.Quar  ucro  arcam  habet  numeri 
non  quadratf.coftam  habet  longitudine  irrarionaIem,ut  uides 
cx  bocexcmplo  fequeat  i, 

Sed 
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V  Sed,ut  ad  difpurationcm  meam  reucrtar  ,hoc  uide  in 
textu  propofltionis  Ca  mpa  ni.Cum  propofitio  eius  fit  dc  lineis 
longicudine  rationalibus.fuperticicm  cont inentibus:  id  eu\(lC 
dc  lincis  primre  fpcciei  folumodo,  quid  opus  era  t  adrjcerc  hoc, 
Lateriqj  primo  in  longkudine  commenfarabilc •  Quafl  ucro 
poflibilc  (it,duas  lineas  longirudinerationaIcs,e(Ie  incommen 
furabiics.Vides  certcut  propofitio  iftanefciens  femctipfam 
trangat>&  Theonis  propofitjoni locum  faciat . RecSe  ucro  QC 
Commode  mcm  in/t  co  m  me  nfura  btli  ta  tfs,  a  t  non  rerte  determi 
nac  lineas  oocabulo  longitudinis.Siquidern  quarlibec  linca  ra* 
flbnalis  longitadine^conimcnfurabil/s  cft  cuilibet  linear  racio- 

R   irj  oaii 
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nalt  in  longfrudine:  ut  paulo  fuperius  indicaui.  Arnon  quarW* 
bec  Imea  rationalis  potentia  ratuum,c5mun/car  cuilibct  lincac 
rattonalipotentia  tantum:ut«/%i  i  communicaty^S.Atnon 
comunicat  cum  %/%i4.Et  (nc  dubites)  comunicarec\  comenfu 
rabilej  cflTe  omnino  idcm  importat.  Item  impoifibile  eftjinea' 
longitudinc  rattonale  comunicare  linear  ronali  potetia  tan  tu, 
Duar  aut  linear  rationalcs  incommenfurabiles,  non  polTunt 
cotinerefupet  ficiem  rationalem.  Vnde  fiduar  linear  rationalcs 
cx  utracp  fpecie  ra  tiona  lium,con  t  inean  t  fupcrficiem  quadran- 
gulamrertangulam .  Linea  quar  illam  fupcrficicm  potcft  ,erit 
irredialis,ut  habcbit  proxima  pr  opofitio,quam  ponam  ordine 
debito.  Harcomnia  mira  bicuitate  complicat  propofitioTheo 
nis,quorum  conflderationc  adducor,  ut  cr  edamcam  clTe  Eucli 
dis,&  non  cam  quam  Campanus  hic  ponit. 

De  propofitionibus  Eudidis,quas  pofuit  dc 
medialibus  lincis,qii3c  funt  Imcx primac 
fpccici  lincarum  fuarum  irratio* 
nalmm.   Caput  xvi, 

rraTionalivm  linearum  fpec/es pri  ma , 
uocatur  Medialium.Queadmodom  autem  hnex 
irrationales  longitudine  rantum,uocantur  ratio* 
nales potenda  tantum.co  q>  poffintin  fuperfTcies 
rationales :  fic  Ifnear  irrationales  primac  foedei 


finearum  irrational ium ,dicun rur  mcdtalcs»  eb  quod  pofimt in 
fupcrficics  mediales. 

PolTe  aut  in  fuperficiem  aliquam,  dicitur  If  nea,cuius  aream 
Jpfa  reddit  multiplica  ta  in  fc  j  ut  linea  quar  fua  longitudinc  ia* 
cft  6,dicitur  poffe  3  6,cVc. 

Sunt  igitur  linear  mediales , linear irrarionafes  fongfrudine 
&  potentia  ,potentes  fupcrficic  medialem.Vndc  nccp  harc 
cft  mcdiali5,nccp  hatc  Jm*fad  harc 

Dc 
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De  propoGiione  prima  racdialium  lincarum, 
a  Vnc tandcm uidebis  ufum  proprium  clcmcn taris pr^ 
K  mar,cx  propofitione  prima  de  medialibus  lineis  pofica, 
■  quae  eft  de  inuenrione  medialium  linearum  ,ut  merico 
fit  inifto  ordine  prima.Quxcum  (icapud  Campanum  X  i  x, 
apud  Thconem  cftxxu, 

Sic  aucem  habct : 
TCDoehbet  fuperficiee,quarn  continent  onc  (irtee  ratiorta 
Ies,potemia  tanturti  commertfurabilee.cft  trrattorialie.Otci* 
torqj  fuperpctee  meota(ie./£  tufcplatue  tetragomium,qi)00 
in  illa  f  uperficie  poteft,cf  t  tri :5itale  >oicitur'qp  Unea  mcotaltdj 
Quad  dicat:  Sic  inuenies  linea  medialem  Ji  coniungas  duas 
Koeas  rationales  potencia  tancum  commenfurabiles,  direCte, 
<nam  ad  angulu  redum  comunftur/upcr  ficiem  mcdialcm  con 
tfnent)  &  per  9  fexti  difponas  mcdiu  proporcionale  inter  ipfas 
coniun<ftas,runc  erit  mediumilludproportionale,  linea  mcUu 
lis :  cft  enim  medium  illudjatus  cxtragonicum  >  quod  in  lUam 
lupcrrTqem  medialcm  porcft.Eft  aucem iupcrficies meduiu 
•pud  Eurlidem  tilis  iblummodo,  ad  qualem  cotrahitur  owuc 
His  mediaits  quadrate,  id  cft.numerus  Irgni  huius«/|. 
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&  poteft  48.  &  B  C  facit  6,cV  poteft  36.  Eft  autem  mcdialisfu* 
perficies,ctimfadatyj(i7i8  .  Detndeuidef.utillaf  dua»  lineae 
a  B cV  B C flnt conum<ftsc diredc.conftituanr/qp  P  D  C,fiCfnter 
cascrccfrum  mediu  proportionale  &  D,faciens  fua  longitudine 
1 7  x8.Eft  aut  hoc  flgnum  peculiare  lineis  medialibus« 
De  propofitionc  fecunda  medialium,quar  apud 

Campanumeft  XX. 
Vncupauerat  (in  propofttioneprarcedenti)  partes  in* 
ftrumentales  medialium  linearu.utdelicct  lineas  rario- 
nales, potentia  tantum  commenfurabiles :  ideo  nunc 
(  propoHtionc  hac )  oftendit  modum  reduftionis  medialxum 
ad  huiufmodi  partes  inftrumcntales,diccns: 

r<f  um  aoiuttcra  fucrtt  linee  rattonclt  tn  lcngiruotnc.  fu  * 
perftciee  equahe  quaorato  liuee  mcciaIte,laruA  eiue  fecuncti 
potcruialiter  tattttim  ratioualc  ent , latcttq  primo  tii  longt- 
tuoutc  incoui  tncnfurabile. 

Certc  noncurat  Eurlideshoc.ut  ifta  propofltio  fitconuerfa 
priorfs,  alti*  linenr  rarionalinon  addidiiretdet**rminanoncni 
hanCjinlongitudine .  Et  confirmai  hoc  meam  lcnrcntiam  dc 
duabus  propofitionibusiiiicarum  rationalium,paulo  fuperiuj 
recita  ta  m.NVq;  enim  illar  debuerunt  ctli*  ad  inuicem  coriuer  fcc 
prarcilc.  Hoc  aucem  curat  &  agir  Eucl;des,ut  hanc  fpeciem  ir# 
rationafium  linearum  (id  eft.medialium)  expediac  propoficio 
nibus  fimilibus>tjs^pofltionibus,quas  de  flngulis  alrjs  fpeeie* 
bus  eratpoflturus .  bicauteuidcbis  eum  tradare  fingulas  fpe- 
ciesirrationaliumlinearum  reliquas,ut(cum  reltquar  fpectcs 
omnes  prarter  hanc  primam  concineanf  lineas  compoficas,atit 
tanquam  compoflcas  )  poft  cradationem  partium  compomio 
nis  earunvncipiat  trartare  partes  earum  Jnftrumentales,  »dqj 
no  aliter  faciat  quim  hic,  uiddicei  utuna  propofltionedoceac 
inucntionem  uniufcuiufcp  ipeciei.cValia  figniflcet  redu&ione 
adeafdcpartesinftrumenialcs,mcdianreliiiea  rarfonali  intotl 
gitudiue.cui  applicau  flc  fugrlctcs  quadrangula  rcrta^ula  &C. 
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Eft  autem  propofitio  ifta  facil/s,  maximc  fi  exemplum  adhis 
bcas  •  Rccipiamus  itacg  cxcmplum  fupcrioris  propofirionis. 
Scilicet  fuperftcics  ABCD(quaeacqua!!seftquadrato  edgh, 
eftc^hocquadratumlinearmedialis  HG)applicata  eft  Iineae 
rationali  in  longitudinc  B  C.  Ergo  necefle  cft,ut  latus  alterum 
fupcrrTcici  a  B  C  D,uidclicct  A  Blitpotentia  tantum  rationalc 
Qc  latcri  B  c  incommenfurabile. 

Propofitio  tcrtia  mcdialium,quac  Campanocft  i  r. 
]  tttnid  Itnca  comcnfurabtlte  linec  mcoialt.mcoialie  c. 

Vt  fi  diamcter  circuli  fit  linea  medialis,necefle  eft  ut 
Jetiam  femidiamcter  eiufdcm  circulifit  linea  medialis. 
Et  quamuis  hocgencraliter  uerum  fit,  nihilominus  tamen  uo- 
luit  Eudidesdequalibet  fpecicfua  ponercpropofitionem  fpc 
cialcm,dc  rc  hac,  fortc  ut  commcnfurabilium  cV  incommcnfu 
rabilium  confidcrationem  faccrct  commcndatiorcm .  Scd  de 
his  fuis  locis  dicam. 

Data  itacp  linca  mcdial/,quardam  mcd/ales  ei  commcnfura 
biles  erunt  in  longitudine.  VthaicJ&6,  ha?cy#9<*.Etquar- 
dam  potentta  tantum,ut  huic  J^6,hatc^  w-  Et  quardam  ci 
ncutro  modo  comenfurabilcs  crunt,ut  huic  Jte6,h*cJtfs  t  * 
Dc  propofirionc  quarta  mcdialium  lincarum, 
quacThconfcft  iy. 
iReui  propofitionehac,  mediale  non  excedit  mediale, 
rat/onali  parumpcr  diflimuIata,donec  fuum  aliuro  locu 
I  nueniat,pro  ea  nunc  illam  uidcamus,quam  Thcon  fa* 
cit  ui  gcfimam  quintam. 

rCDochbet  fuperfkice  qoam  comincnt  ouc  lincc  mcfcia* 
UejCommcnfurabtlce  in  longitu&me,mcl>ialie  eff. 

Exemplum. 


Scd 
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Scd  mfram  hic  uide  naturam  linearum,  cx  collattonc  media 
Lfum  Qi  rationalium  potcntia  tantum. 

Mcdialcs  linear  potcntia  tantum  commenfurabilcs ,  conti* 
nent  aliquando  fupcr  ficiem  rationalem,ut  habct  propofitio  fc* 
auens.  At  filongitudlne  fint  commenfurabiIes,nunquam  pof- 
(unt  contincrcfupcrfTcicm  racionalem,  ut  dictt  ^ppoUtio  harc, 
Rationalcs ucro Iinear potcntia  tantum,  fi  potcntia  tantum 
fint  commenfurabiles,non  poflunt  continercfupcrrTcicm  ratio 
nalem.  At  fi  longttudtne  fint  commenfurabiles ,  (emper  con  ti* 
nebunt  fupcrficicm  rationalem. 

Itaqt  mediales  linear  dure ,  quarum  numeri ,  diuifionc  unias 
peraltcrum.faciunt  numerum  rationalem, nunquamfadcnc 
numcrum  rationalem  ,  mulxiplicationc  unius  per  akcrum,ut 
habct  propofitfo  barc. 

£t  mediales  linear  duar.quar  u  numcri  multiplicationc  untus 
pcr  alterum ,  faciunt  numerum  rationaIem,diuifione  unius  per 
alterum.nunquam  faciunt  numerum  rationalem.ut  habct  pro 
pofitio  fequens. 

Atduxlinear  rattonales  potentia  tantum,quarum  numcri 
diutfionc  uniusper  aIterum,faciuntnumcrumrattonaIem,ctia 
mul  tiplica  ttone  unius  pcr  alteru\faciunt  numeru  ra  tionalem. 

Et  duar  linear  rationales  potcntia  cantum ,  quarum  numerf, 
multiplicationc  unius  pcr  a!terum,non  faciunt  numeru  rarto« 
nalcm,diuifione  unius  pcr  alterum  etiam  non  faciuntnumc- 
rum  t  ationalem, 

Dc  propofi  tionc  qumta  medialium  Iinearum. 
iNdpicEuclideshacpropoficione  fequeti  reipicercad 
compofitionem  bimedialium  lincarum  ,ex  lineis  medf- 
jalibus.  Et  co  pcrtincnt  problcmata  duo  illa ,  cx  qu/bus 
Thcon  fadt  propofitionem  18  &  29,  quibus  locu  aiium  dabo* 

Sic  autcm  dicit  harc  quinta, 
FOucItSet  fupetftciea  qua  conttnenc ouc  linte  mcNalcs, 
poccntia  cantti  comcn|  urabiUe>aut  ronalte  cft  aut  mcotaltd. 

Exeou 


1 
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tor+ 


Prfmo  A%  96  &  ^r4(unt  commenfurabfles  pofentia  tan 
tum,cV  contincnt  fupcrficiem  medialem  hanc*/fc 7  *.  Sccundo* 
A%5"4^^l4  5Cont,ncnt  ruperficicm  hanc  6,6Yfunt  com- 
menfurabilcs  potcntia  tancum.  Tertio,*/£fc  y4  &  Afc  3  •  »«4> 
conrincnt  36,^0 

Vnde  medium  proportionalc.inter  duas  lincas  mediales  po 
tentia  tantum  commcnfurabilcs,aut  eft  linea  medialis,utdum 
linesc  illae  continent  fuperficiem  medialem :  aut  eft  rational/s 
potentia  tantum ,  ut  dum  medtales  illz  continent  fuperficiem 
r at ionalcm  numcri  non quadrati :  aut  eft  rationalis  in  longitu 
dine,ut dum  mediales  lincar  illar, con tinent  fuper ficicm  ra  tio# 
nalem  numcri  quadrati. 

De  lineis  medialibus  duabus,Iongitudine  6C 
pocentia  incommenfurabilibus. 

I  fucrint  duar  Hnear  mediales  incommenfurabiTes  fongi 
tudine  &  potentia ,  contincbunt  illar  linear  fuper  ficiem 
JaS^irrationalem  ab  Euclide  non  receptam.Et  qucmadmo 
dum  illc  fuper ficies  tales  non  recipit ,  fic  li ineas  quac  in  illas  fu# 
perflctespoiTunt,nonadmittit.Qudd  fi  receperis  lineampo* 
tentiar  illius  prardicftar.cum  altcro  latcrum  fupcrficie/,c6ftitucs 
aliam  fpeciem  fuperficierum  i\  rationaIium,atcj;aI/am  fpecictn 
irrationalium  linearum  ex  quadratione  hu/ufmodi  fupcr  ftckpi 
&  poterit  concinuatio  talis  progredi  fine  finc. 

Scquitur  cxcmplum. 

S  rj 
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Cum  a  B  Hnca  faciat  J&  24,cV  B  c  fariat  J&  i  2,frcit fuper, 
flcies  a  B  c d  Jft  2S8  : &  in fuperfldemillam  poteft linca  e C. 
quarfachV*fc%288. 

Deinde  fuperflcies  corenta  fub  E  C  &  E  F  Ccum  C  g  fft  arqua 
Iis  C  D)  facit  Jm*  '7728,&:infupcrf7cicmillam  poteft  hg  I<- 
nea,qusfacir  Jygfti  17728. 

Deinde  fuperficies  contcnta  fob  h  g  &  H 1 C  cum  g  k  linea 
Iit arqualis  linea  g  f ;  facit  J%m  1 8 or<> 2  3 , 2 3  2 :  &  linea  qu* 
in  fuperhcicm  illam  potcft,  facuV*^  ,8oro  23 1232. 

Et  fic  dcinceps  finc  flne, 

Obferuandum  eft  etia m  boc  !oco,qodd  ex  mcdialibus  dua, 
bus.  ongftudine  &  potcntia  incommcnfurabilibus,  non  com. 
ponitur  bimcdial/s  linea  ab  Euclide  reccpra:  ncc  fubrrartionc 
uniusabaltera  r7trefidualisbimedialiter.quam  Euchdesreci- 
piat  intra  fpecics  fuas :  ideo  ctiam  noluit  ( &'  f?  ipfe  Euclides 
uolu t,Theon  nbluit )  ponei  e  propoliiionem  aliquam  de  me, 
d.alibusneutromodocommcnf irabilrfbus,  Similirationc  no- 
luit  Campanus ponere  Theonis  2  r>q  cft  de  inedial.bus urroq* 
modo  commcnfurabiiibus,ed  qudd  ncc  line*  tales/aciant  bi* 

racdialcs 
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mediales  Iineas,fi  coniungantur,aut  refid jales  bimcdialiter,  fi 
ab  inuicera  fubtrahatur.  Norum  eft  aur,ur  ex  talium  compofi* 
tione  aut  abfcilione,nihil  fla  t  aut  rcmanear  ni  (i  medialts  knea, 

De  propoiltionibus  Eudidis  quas  pofuitde 
fccunda  fpecie  irrationalium  linearum 
fuarum,  id  cft,  de  binomialibus 
lincis.      Cap.  xvn. 


Wk 


Afcuntur  primo  omnium  linear  potentia  tantum 
rarionales,de  rationalibus  Jongitudinc  ( id  eft, 
fecunda  fpecies  nafdrur ex  prima )  dt  fit  hoc  pcr 
primam  elementarem.  Scilicet  fi  fucrint  duac \i* 
neat  longitudtne  rar ionalcs ,  dired  ar  coniunctce. 
Scnonfueritintereas  proport/o  numeri  quadrati  ad  numcifi 
quadratu,tunc  mcdiu  proportionale  /nter  eas,crit  linca  ratto* 
nahs  fecunda?  fpecici.i.potcntia  tantu  rationalis  cnt  Iinea  illa* 
Naicuntur  lecundo  Iinear  mcdialcs,  id  eft,Iincar  primar  fpe- 
dei  irrationalium,de  rationalibus  linc/s  binis,ex  utracp  fpecie 
rationaliumfumptfs,ueIex  fecunda  rationaliumfpccie,fiad 
inuiccm  fuerint  incommenfurabtles .  Fit  etiam  hoc,modo  iam 
di<fto,pcr  primam  uidelicet  elemcntarem  :  fcilicet  mcdium  pro 
portionaleinter  lineas  tales,femper  erit  medialis  Iinea. 

Nafcuntur  tertio  Iinear  binomfalesOd  eft,Iineac  iecundar  fpe 
dei  irrationalium  linearum)  de  rationalibus  linefs,uidelicet  fi 
duar  linear  rationales  recipiantur  cx  utracp  fpecic  rationalium, 
ucl  duar  incommenfurabiles  ex  fecunda  fpede  rationaIium,con 
/ungatuiq;  War  linear  dircdeOd  eft,fic,ut  ex  duabus  reclis  una 
retfa  fiar ;  lemper  fier  ex  tali  coniunflione  fcu  compofitfone, 
l/nca  una  b:nomialis.  Et  hoc  eft,  quod  didt  propofitio  prima 
binomialium  barc  fcquens,quar  Campanoeft  30. 

rSieucltneeratioiialcd  potentialiter  tantmti  commu- 

S    itj  mcaiucs 
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nfattttee  tn  loucjum  oircctunicp  contunaantur ,  tota  f in ea  cjr 
bts  compoftta^cr  tt  irrattonalta,  otcet  urc#  25tnom  tum. 

Vtfiexcofta  quadrati  rationalis,cY  ex  diamctro  ciufderfl 
quadrati,rlat  una  linca  reda,  crit  dla  neceftario  binomialis* 

Vt  flc  A  B  ,  I  IjCrtt  A  C, 

y&  z88  •  Itacg  fl  ex  A  B  6>C 
A  C  ftat  una  linea  recfta,  c5 
ponetur  ( J%  2  8  8  -f- 1 1 )  li- 
nea  binomialis. 

SicAa  Btaciat  A 2.88, 
faciet  aC,  l^.Icacpex  a  b 
&  AC.eric  binornialis  k* 
hea  i4-f«y%i88. 

Sic  fl  a  b  faciac  J%  14,  fa  3 
cicc  ACv/%48.Itacpex  AB 
&  a  C  eric  binomialis  linea  haec,»/fc48  -f- A 14« 

Nafcuntur  deinde  ex  binomialibus  lineis  reliquarum  fpecie 
tam  irracionalium  linear.  Quod  ut  fiac,fu<s  locis  finguliscxpU 
cabunc  propoficiones  ad  harc  poficar  ab  Euclide. 

Ec  cum  contrariorum  eadem  flt  difciplina.pulchrc  oppont*- 
tur  refolutio  compofltioni,  per  aliam  propofitionem  Eudidis 
£equentem,quat  apud  Campanum  cft  3  6 .  Ea  fic  dicic: 

rjjmpoffibilc  cf!  bmomium  otuiot  inouaa  aliaeltncae, 
cp  er  qutbue  cou t u nctii  cft  cr nomtnatu  fub  earum  tcrmtuo. 

Obferoa  htc,ut  de  prima  fpecic  frrationalium  ( id  cft  ,de  mc- 
dialibus  Uncis )  nulla  propoGtiohuiufmodi  compofitionis  6C 
refolutionis  pofita  fit,necp  poni  potacrunt  talcs.  Sed  de  fingu* 
lis  reliquis  fpecicbus,tales  aliquas  poiuic  EucIidcs.Hac  igicur 
larionc  fcpara ta  eft  fpecies  medialium  linearum ,  a  fpeciebus 
rcliqu<s,tancjj  fimplex  i  compoficis,cV  i  compoficaru  fimihbus» 
ut  in  fupioribus  capicibus  de  hac  re  plura  me  dixilTc  arbitror. 

Icacp  binomialis  linea  refoluirur  <n  duas  lineas  illas  ex  qui- 
bus  cft  compofica,qiK*  uideliccc  funt  racionalcs  pocentia  can* 

tum 
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tum  commenfurabiles.  Vt  (exempli  grat/a)  1 1  -f-.y*  48  diuidi 
tur  in  1 1  &  A 48 :  &£  impoflibile  eft  ut  binomium  illud  diuida 
turinduas  alias  lineas  quaefint  rationales  potentia  tantum 
commenfurabiles.  Sunt autem  partes illar  pofitar  1  2  cY  J\ 48 . 
ex quibus nominatum  eft hoc  binomium  1 2  -f— J%  4S  fubearu 
partiu  termino  feu  dcfcriptione,quaIem  habet  propofltio  prar# 
cedcns,id  eft,prima  capitis  huius  propofitio. 

Poteft  quidem  1 2  -4-7*48  diuidi  in  6  QC  ^-f-^48 ,  Item  m 
ii-f-y^izcVy^iz.itemin^-f-yiii  &  tf-f-^i^.  Et  ficdc 
alrjs ,  Scd  ex  talibus  diuifionibusnon  fiuntduat  lincac  racionsu 
les,potentia  tantum  commenfurabiles. 

Scquitur  terria  huius  capitispropofitto,quae 
apud  Campanum  cft  17» 

r!Do<w1ineaa  inucuirerationoled^potcntia  tantam  com 
nsenfurabiie6>quarit  longtorplue  poflftc  brcaiore,qua&rat0 
linee  ftbi  in  (ongttactne  conimenfurabiita. 

PrarmnTts  duabus  ,ppofitionrbus  quar  de  binomrjs  loquun* 
tur  generaliter,  lequuntur  nunc  duar  aliar,  quat  de  binomtjs  lo* 
quuntur  fpecialiter.  Harumprioreft,quam  nunctrartamus» 
ca  eft  apud  Campanum  1 7  Eudidis,  at  apud  Theonem  eft  3  o 
Eudidis.Proponit  uero  harc  inuentionem  binomialium  linea 
rum>primi  ordinis  ieu  primar  fpeciei :  quales  rurfum  fubdiuis 
duntur  in  tres  fpecies  alias.id  eft,in  binomia  prima,in  fccunda 
&  in  tertia. 

Inuentio  autem  illa  quam  propon/t  propofitioharcopt/me 
perfTcitur  fecundum  propofitionem  elementarem  tertiam  fic* 

Regula  inuentionis  huius. 
Recipeduas  Kneasrationales  commenlurabiles  ,quarum 
proportio  non  fit  tanquam  numeri  quadrati  ad  numerum  qua 
dratum,cV  inter  eas  conftitue  medium  proportionale,  &C  linca 
dupla  illius  medrj ,  erit  portio  binomtj  breuior .  Linea  uero 
cdpoftta  exduabus  recep  tis  lineis,crit  portio  binomij  bngior. 

Excra- 
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Excmplum. 

Sint  receptac  8  &  6 ,  erit  medium  proport/onale  intcr  eas 
^48  Arndeporiobinomij  minorjCritv/fci^i :  QC  i4eritpor« 
tio  eius  maior.ltaq?  binomium  tnucntu  flc  ftabir,  14  -f-  J%  1 9 1* 

Huius  ordinis  binomia  » uidelicet  prima , fccunda,&Y  tertia, 
funt  quadrata.  Et  de  illorum  inuentione  fant  problcmata  tria 
fequentia , 

FBinomiumprimum  inuenire. 

Recipe duas  lineas  longttudine  rationa lcs,quarum  propor 
tio  non  fic  tanquam  numert quadrari  ad  numerumquadrati, 
dC  operare  iuxta  regulam  proximam  fuperius  pofitam. 

Vt  fl  receperis  6  dC  1 8,refpondebit  figura  propofltionis  elc# 
mentaris  tertiarCquac  fupcrius data  eft  folio  1  s jO.Scilicet  a d  fa 
ciet 7%  4 3  x,critc£  portio  binomrj  minor,6V  a  b  faciet  14. Vnde 
hoc  erit  binomium  primum  hoc  modo  imictum,24-j-V$4)x* 
F  Binomiu  m  fecundum  inuenire. 
FBinomium  terttum  inuenirc. 

Recipe  duas  lincas  potentia  tantu  ra  tionaIes,quar  flnt  co  m- 
menfurabilcs,ita  tamcn  ut  non  habcant  ad  inuicem  proporti- 
onem numeri quadrati  ad  numerum  quadratum,  cVoperare 
iuxta  regulam  (uperius  poflta.  Et  fl  inter  receptas  duas  Jncide» 
rit  mcdium  proportionale,quod  flt  longitudine  rationa!e,tunc 
produces  binomium  fecundum .  St  autem  medium  proportio 
nalc  fuerit  potentia  tantum  ra t io nale ,  tunc  produccsbino- 
mium  tei  tium. 

Exemplum  primi. 
Recepta  flgura  folrj  ir^recipe  prolinea  A  0^143  >cVpro 
c  B  rccipey?(i7,tunc  D  C  faciet  9.  Ergo  a  D  facict  1 8 ,  cx"  A  B 
faciet  »/%4  3  z.  Vnde  bfnomium  (ecundum  fic  ftabit  <n  numeris, 
v'H 3 i -f  - 1 8 : fcilicet  bad faciet nunc binomium fccunduxn. 

Exemplum  fccundi . 
Rccepta  flgura  hic  fupta  iudicata,recipe  pro  Iinea  a  c  J\  5-4» 

& 
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&pro  c  Brecipe%/%£,tunc  DCfacfet/fci8  .Ergo  A  D  fadet 
Ai*:  &  ABfac/etA^^ Itacp  BADfacietmodobinomium 
tertium  hoc^  96 -f>  72, 

Sequiturpropofitio  quarta  capiris  huius, 
quaeeftCampani  18. 

TDuae  Itneae  tnuentrc  rationalea,potentia  tantum  com 
menfDrabtlce.  quarum  loitgior  plua  pofltc  bremore,  quanttl 
cff  quaoratum  linee  ftbt  incommenfurabilid  in  longituoine. 

Proponit  hacc  inucntionem  binomiorum  ordinis  fecundi,fd 
eft,bfnomforum  non  quadratorum,uidcIicet  quartorum,quina 
torum,&  textorum.Et  fumitur  regula  inuentionis  huius  iuxta 
propofitionemelementarem  quartam. 

Regula, 

Rccipc  lineam  rationalem,  quam  diuide  in  duas  lineas  ittU 
tionales  longftudine  cV  potentia  incommenfurabilcs ,  cV  inter 
eas  conftftue  medium  proportionalc  &  erit  linea  dupla  ad  me 
dium  iIlud,brcuior  portio  binomrj  inueniendi.  L/nea  uero,quse 
primo  fuerat  reccpta,  erf  tportio  binomrj  eiufdem  longior. 

Exemplum. 

Sit  recepta  linea,  fac/cns  24 1  hanc  diuido  /n  1  x-±-J%  1  2,& 
1 2  —  A 1 2 ,  mcdia  proportionale  inter  partes  diuinonis  illiuj 
fac/ty%i3  x.Ergoportio  binomrj breufor,faciet%/%5-28  :&lon 
gior  portio  ciufdem,  faciet  24  ♦  ltacp  inuentum  binomium  ffc 
ftabit,  »4-f-y%5"28. 

PBinomfum  quartum  inuenire. 

Rccepta  figura  propofit/onis  elementarisquart«c(fupcrfua 
oftenfarolio  i$6  )rccipcpro  a  B  lincamlongitudine  rat/ona 
Jcm:utfi  ABfac/at  24,diu/do ea in  i2-f-Vfc48,&  12— y$48. 
<d  eft,in  a  c  &  C  B :  crit  igitur  mcdium  proportionale  inter  par  *  ^ 

res diuifionis hu/us hoc^o ^S.Erit igitui  a  d  (id eft,brcuior    i*4F  V?^ 
portio  binororj  inucniendi ;  Jji  1 1 2 ;  longior  autcm  portio,  '  v  *  <- 
erit  a  B.facicns  24,  7^*^  7^ ^^-f  ^-2JCI^ 

r  T  Bino- 
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rBinomiumquinturn  mucmrc. 
rBinomiom  iextum  tnucnirc. 

Rcc/pc  pro  A  B  lincam  potcntia  tancum  ra  tionalem.  Vt  0 
A  B  faciat ?6,diufde cam  in 7%  24-f-</%  8  cV /^24 — J%  8 ,id 
cft.in  aC&CB, Erit igitur mcdium  proportionalc intcr par# 
tcs  diuiOonis  huius  4«lgitur  linca  a  d  facict  8  ,&  eft  portio  bi 
nomrj  minor .  Facict igitur  B  A  D  C  <d  cft ,  J% 96  -f— $ )  bino- 
mium  quintum. 

At  fi  mcdium  proportionalc  fuerrt  linea  potentia  tantum 
rationaIis,incommenfurabiIisIinearA  B,tuncproduccturbino 
mium  fextum.Vt  (ia  b  faciat  J%  48,fit<qp  diuifa  in  a  C  (  facicntc 
/fc  1 2-f—  7%  r)  &  C  B  ( faciente 7%  1 2 — %%)  tuncmcdium pro 
portionale  faciet%/%7,&  linea  A  D facietA  28 . Facict itaqr 
B  A  D  (id cft,y^48  -\-J%x$)  binomiuro  fextum. 

Si  uero  mcdium  proportionale  cflTet  commeniurabile  lineac 
a  B,tunc  nullum  binomium  ficretex  B  A  D,(ed  fierct  linea  rati 
onalis  potentia  tantum. Vt  fi  A  B  faciat  J%  96 ,  diuidaturejj in 
*/%  24  -f-  j%  1 8  ficVfc  24 — J%  1 8 ,  facict  medium  proportionalc 
A  6,&  a  D  faciec>y%  24.1taqj  B  a  D  facict%/%2  /  6,  lincaro  uideli 
cet  potentia  tantumrationalem. 

FDeffnitiones  binomiorum,  uocat  Thcon  derinitioncs  fc* 
cundas,  propter  primas  illasquaea  principio  libri  decimi  po- 
nuntur,licet  fortatfis  fuae  fint,&  non  Euclidis. 

Prima. 

6i  fucrtt  $momium,cuiu6  loncjior  portio  potcntiorftt 
brcuiorc,aucjmeiito  quabratt ,  Itncc  commenfurabilie  etcem 
loricttori  in  lorigitri^rtrcfiierttq;  caocm  toncnor,conrmenfu> 
rabiltein  longttuotne.altcut  lureerationalt  in  longttuciite, 
ipfurtt  vocabttur  binomium  prtmum. 

Hoc  eft,binomium  quadratum ,  cuius  portio  longior  fuerit 
linca  rationalis  in  Iongitudtne,uocabitur  binomium  primunr. 

Seainda. 

©ifuerrt  btnomrum,  cutue  loncnor  portio  potcrrtiorfit 

ffrcoiorf 
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breuiorcaugmcnto  quaorati  ftncc  commcnfurabiltd  cicem 
longiori  ttt  longtaibtnc>fucrtt'q;  brcutor  portto  commenfura 
Stlte  in  longituotncaltcut  Itnec  ronali  in longituoinc> ipfum 
vocabtturbtnomium  fccunoum. 

Hoc  cft,binomium  quadratum ,  cuius  portio  brcuior  fuerit 
Iinea  r  a  tionalis  in  longitudinc.uocabitur  binomium  (ccunda, 

Tertia, 

Gt  fuerit  btnoniiunt ,  cuiue  fongtor  portto  potentf'or|tt 
brcuioreaugmentoquacrati»linee  commenfurabilid  cioem 
longtori  in  (ongttuoine,fucrit'c$  neutra  portiotium  commen 
furabilie  in  tongituoine  altcut  Itnec  rattonali  in  lcugttuoinc, 
spfum  oocaSttur  binomium  terttum. 

Hoc  cft jbinomium  quadratum ,  cuius  neutra  portio  fuerit 
longitudine  rationalis.uocabitur  binomium  tcrtium. 

lllaitacpbinomia  funt  quadrata,  in  quibus  linea  exceuus 
commenfurabilis  eft  in  longitudine,portioni  longiori.  Vndc 
17  linea  exceflus  fuerit  i ncommenfurabilis  in  longitudine  por- 
tiom  longiori,non erit  binomium  /Ilud  quadra  tumjUt  funt  bi- 
nomia  fequentium  trium  dcfTnitionum. 

Quarta  dcfinitio. 

©i  fuerit  binomium ,  cuiu8  longior  portio  potentior  fit 
brcuiore,augmetoquaorati  (ince  incomnicnfurabilie  etc^em 
longiori  in  longttuotnc ,  fueritq*  cabem  longior  commenfu* 
rabiltetulougtruotnealtcut  (inec  rationali  tn  (ougituoine, 
tpftim  vocabitur  binomium  quartum. 

Hoceft,binomiumnonquadratum,cuius  portio  long/oi 
fuerit  rationalis  in  longt  tudine,uocabitur  binomium  quartu, 

Quinta. 

Sifuerit  binomium,cuiu8  longior  portio potentior  fit 
breutore  augmcnto  quaoratt  linec  incommefurabilt8cioerrt 
longtori  tn  longituoinc,fucrit03  breuior  portio  comcnfuraM 
li8  tn  longiruoiue  alicui  linec  rarionali  in  longitucincipfum 
vocabituc  $iuomium  quintum* 

T  rj  Hoc 
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Hoceft,bmomiumnonquadratum,cuius  porfio  breuior 
fucrit  linea  rationalisin  longitudinc  ,ipfum  uocabiturbino* 
mium  quintum  ♦ 

Sexta. 

©t  fucm  btnomtum,  cuiue  longior  portto  potcnttor  fxt 
breuiorcaugmento  quac)ratt,Iinectncomcnfurabilt8  cifccm 
loncjtort  in  longitooine,fucrtt'q?  neotrapotttonum  commcn 
furabtlie  in  longitubine,altcut  linee  rattonalt  tn  longttuoine, 
tpfum  vocabitur  ftnomiom  fcrram. 

Hoc  eft,bmomium  non  quadrarum ,  cuius  neutra  porrionu 
fuerit  longitudine  rationa!is,uocabitur  binomium  fextum. 

rintra  circulu  unum  fpedcsbinomioruomnes  confignare. 


Rec/pe 
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Redpe  circulum  diametri  in  Iongftudtne  rat/onaf/s,cV pxim 
moconftitue  medium  proporttonale  mter  quarum  partcm 
diamctr/,cV  partem  eius  reliquam ,  ficut  uides  C  D  poni  intcr 
A  c  dC  C  B.Secundo  conftituc  mcdium  proportionalc  intcr  ter 
tiam  partcm  diamctri,cV  partem  eius  reliquam,  ficut  uides  F  E 
poni inter  af&f B,Tertio claude orthogonios,hoc eifyrahc 
lineas  a  d  b  e  a  redas. 

Binomium  primum  faciunt  a  d  C. 

Binomium  fccundum  faciunt  dbc, 

Binomium  tcrtium  faciunt  dbe, 

Binomium  quartum  faciunt  abe« 

Binomium  quintum  fadunt  bbf, 

Binomium  fcxtum  faciunt  aEF, 
Si crgo diameter  circuli  fecerit  1 1 ,  faciet  a  D  Cltf-f-«/|(&7« 

Et  dbc faciet  */%  1 08  -f-  o. 

Et  D  B  Efaciet%/fcioS-f-yfco6# 

Et  a  B  e  fariet  1  *-f-*/fcp6\ 

Et  E  B  F  fac/ety^o^-f-8* 

Et  a  E  P  faciet  j%  48  -f-y%  3  *• 

Propofitio  quinta  capitis  huius,  cV  ca  cft  48 
Euclidis  apud  Campanum, 

f(3i  fucrit  fupcrftcicd  binorrtio  prtmo,(iiiea'cp  tn  foncjttti 
fcinc  rattcnali  contenra.larue  quoo  in  eam  fupetftcic  potep» 
btnomtum  cflc  tieceffe  cft. 

Vt  fuperficics  abcdcII  fupcr  ficies  contenta  fub  duabus 
lineis illis  a  B  &  BC.Faciat  igitur  ab,  io-f-/fc7i (fcilicee 
AH.faciat  io,cVh  Bfaciatv/%72)faciat'q?  BC,o,tunc  BBfa* 
ciet y%i^i-f-3 : fcthcec  FKfacit3,&  KGfacity*i6i.Eftaut 
E B ieu  F Gjatus quod in fuperfTciem abcd  poteft ♦ hoc  eft, 
B  E  facit  quadiatum,cuius  arca  arqualisfit  areac  fuperflciei 
abcd,  f?cut  uidesquadratum  ebg  FelTearqualefuperfTcfeJ 
a  B  C  D,facit  enim  utraqj  earum  1 7 1  -f-%/&  s  8  3  *♦  Q.uantumefh 

T  irj  facit 
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fadt  fiiperfiries  Vi ,  tantum  facerc  debent  fuperfldes  *2(  &1D: 
&  quantum  facit  tantum  facere debent  25  cV  <C .  Dcbet  aute 
area  ipfius  21  facere area  1D  i z,& area  25 1 4j8,cV  tan- 
cundero  facere  debet  etiam  £. 

Cum  autem  a  b  linea  fit  binomialts  prima ,  fircg  B  c  linea 
longitudine  rationalis,necelle  eft  foperficiem  i£  ^  fuper- 
ficicm  binomialcm  primam.  ut  deducitur  ex  ea  propofitione, 
quar  in  hoccapiteeritieptima  feu  ultima. 

Sentetia  igitur  propofitionis  huiuseft  harc.Su  per  ficics  qua 
drangula  re<ftangula,contenta  fub  linea  longitudine  rationali, 
cVbinomialiprima,eftbinomialisprima,6i  fi  fuperficies  illa 
quadretur ,necefle  eft  tineam  quadraturar  illius, eiTe  binomia* 
lem  lineam  •  Et  quia  talis  linea  modb  cft  binomium  primum, 
modo  binomium  fecundum ,  modo  tertium ,  modd  quartum, 
modo  quintum  ,modb  fcxtum ,  ideo  ir  fine  propofitionis  non 
additur  uocabulo  [  Binomrj  ]  aliqua  determinario. Vnde  fi  aB 
faciat  \$  -f— %/%7x,cV  B  c  faciat  9  ,crit  Iinea  potes  in  fupernYiem 
l£  $  ( id  eft  ,Iinea  eb)  binomium  quintum .  Sf  aurcm  B  c  fa- 

ciat 
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dat  8  (  a  B  faciente  1 9 -f- A  7 2)  erit  Iinea  e  b  binomium  quar 
tum.Si  autem  b  c  faciat  6,er/t  Iinea  e  b  binomiu  fextum cVc. 

Sic  ex  (iiperficie  97  * )  r  fit  latus  tretragonicum,cxi* 
ftens  binomium  primum:  facietenim  7-f- 

Item  ex fupficie  34-f-V$i  ij-i.fitJatustctragontcu^cxiftcns 
binomiu  iecudum:  facit  cm  radix  cjdrata  areac  illius  J%  1 8  -f-  4, 

Itemex  98  -f-  %/%  9^00/acit  radix  quadtata  binomium  ter* 
tium,uidelicet       o -f-y%48,cVc. 

Eft  igitur  hsecpropofitio  talis,ut  requirat  extradiones  rad/ 
cumquadratarum  de  binomtjs  prtm/s. 

Sicilla  quarhancapud  Campanam  fequ/tur,u/delicet  49, 
requirit  extracftiones  radicum  ex  binomrjs  fecundis.Etalia  fc- 
quens  ( id  eft,Campani  5-0  )  requirit  cxtracliones radicum de 
btnomrjs  tertrjs .  Deindc  Campani  5- 1 ,  requirit  extracftiones 
radicum  dc  binomrjs  quart/s.  Et  5-  z  Campan/,  requ/r/t  extra- 
cltonesradicUm  debinomrjs  quintis.Et  r  3  Campani,requ/rit 
cxtraAiones  radicum  de  binomrjs  fext/s.  Sed  illar  propofit/o* 
nes  in  locis  alijs  traclabuntur. 

De  radicum  extradiontbus  exbinomtjs ,  habct  caput  Iibri 
huius  decimum. 

Propofitio  fexta  cap/tts  hu/us,quac  eft  apud 
Campanum  5-4* 

PSt  finee  irt  longttuoine  rationalt,  aoiungatur  rcctangis 
lum.equalcquaoratoGtnomij  ,latue  ciuefccunoum  ericbt«i 
nomtum  pnmum. 

Vt,ficut  uides  in  flgura  iam  data,re<ftangulu  abc  D(quod 
aequale  eft  quadrato  e  f  g  B)adiungif  linear  b  cin  longitudine 
rationali.  Eft  aut  e  f  g  b  quadratum  hu/us  lineac  e  B,quat  eft  bi 
nomium.Iracp  efgb eft quadratum binomrj,/d eftjarus e/us 
tetragonicum  eft  binomium.  Erit  igitur  necefle  ut  alterum  Ia 
rusredanguli  a  b  c  D(ideft,Iatus  a  b)  fitbinomium  primum. 

Et  cfl  hacc^ppofitio  fit  c5uerfa  prarcedent/s/ucr/tcp  illa  praece 
dens>de  extradione  radicts  ex  fugficiebus  btnomialtb.primis, 

quales 
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quales  radices  oportetcfle  binomialcs  lineas,ideo  hacprarfenti 
propofinonc  fignificatur.ex  multiplicatf'5e,ieuex  duclu  lineae 
binomialis,  in  ?e  produci  quadratu  quod  fit  arquale  fupcrflciei 
alicui  binomiali  primae.  bt  rale  quadratum,fi  redigatur  in  fu* 
perficiem  recftangulam  alrera  parte  long/orem,cuius  unum  la- 
tus  fit  Iinea  Iongitudine  rationalis ,  ncceflc  erit  (  utdocet  harc 
praefens  propofitio)  alteru  latus  illius  fuperficiei  quadrangulae 
altera  parte  Iongioris,efle  lineam  binomialem  primam. 

Binomium  autetn fiue  fir  primum,fiue  fecundum  ■  fiue  tcr- 
tium,  quartum,  quintum,  fiue  textum ,  fcmpcr  producit  bino* 
mium  primum,dum  in  (e  fuerit  multiplicatum. 

Seqountur  hanc  propofitionem  ( ordine  Euclidis )  quincp 
aliaepropofitiones,quae  alibi  tradabuntur.  Quarum  prima 
requirit  talem  multiplicationem  quadraram,quaeproducatbi 
nomium  fecundum.  Secunda  requirttmultipf/cationem  qoa- 
dratam  producentem binomium  tcrtium.Tcrtia  requiritmu] 
tiplica  ti  onem  quadratam,quar  producat  binomiura  qua  rtum. 
Quarta  requirit  talem  quadratam  multip!icat/one,quae  faciat 
binomium  quintum.Quinta  propofitio  requirit  multiplicatio 
nem  quadratam  ,facicntem  binomtum  (extum-  Sed  har  propo- 
Vitiones  in  alrjs  locis  fuis  tradabuntur.ut  dix/. 

Sequitur  propofitio  (eptima  (eu  ultima  capitis  huius, 
quam  Campanus  facit  60  in  ordine. 

PXDucltbetltnca  commcnfurabtit9  altctit  frnomtoruni» 
fob  eaocm  fpccte  btitomtnm  cflc  probatur. 

Hoc  cfUinca  commenfurabilis  linear  binomiali  primae,  nc< 
ceilario  cft  linea  binomialis  prima.Item  linea  commenfurabu 
lis  linear  binomiafi  fecunda?,cft  binomialis  fecunda.  Sic  bino- 
miali  tertiae  comenfurabilis,eft  binomialis  tertia  .&  fic  de  alrjs. 
VideIicet,commenfurabiIisquarrae,quarta  eft.  Quintac  com* 
menfurabilis,quinta  cft.Sextae,fexta  eft. 

Eft  prarterea  propofitio  ha?c  probatio  quardam  (uperiorum 

duarum 
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duarum  .Nam  fi  fuperficies  fit,cuius  alcerum  lacus  fic  linea  lon 
gitudineracionaIis,&alterumfitIinea  binomialis  prima,nc* 
cefle  cft  fuperficiera  illam  efTc  binomialem  prt  mam.Quod  cm 
propofitio  haec  docec  de  lineis  binomialibus ,  aerum  elt  etiam 
de  fuperffciebus,&  de  numeris  binomialibus.Commenfurabi 
lis  autem  eft  numerus  binomialis  linea?,numero,binomiali  fu- 
per  ficici.cuius  unu  latus  fuerit  linea  rationalis  in  Iongitudine . 
Ergo  fl  horum  alterum  fuerit  binomium  primum, erit cV  relu 
quum  binomium  primum,cVc, 

De  propo  fi  1 1  onibus  Eucli  dis ,  t  racftan  t  ibus 
bimcdialcs  primas ,  id  cft,  ipccicm 
irrationalium  lincarum  tertiam» 
Caput  xvni, 


m 


bmissa  e  ft  capite  decimofcxto  proportio 
quaedam  medialium  linearum,*  qua  caputhoc 
dccimumoclauum  coucnit  indperc.  Quod  cum 
fit  de  bimedialibus  primis ,  fi  t'qj  bimcdialis  pri* 
ma,nihil  aliud  qua*m  compofitio duorum  media 
lium  per  additionem  unius  ad  alcerum  facta ,  non  camen  quo* 
rumcuncp,fed  quac  finc  commenfurabilia  potentia  cancum,cV 
quorum  multiplicatio  inter  fe,faciat  rationalc  fimpliciter, 
tnericd  qtiarricur  quid  fia  c  ex  compoficione  duorum  medialium 
potecia  incomenfurabiliu,  aut  longitudinc  comenfurabiliam , 

Sic  aucem  habet  propoficfo  illa  capitis  huius  prima. 
rCDd€libecbtfferentia,qud  abuubatmeotaU  i  meoialty 
trrationalie  efle  proSatar. 

Requirit  haec  propoficio  collactone  medialium  incer  fc  qua- 
rumcuncp,quatenus  furTtcienciameius  cxpoficam  habeamus. 

1 ,  Mediale  collacum  ad  mediale,fi  fuerinc  ad  inuicem  lotf* 
gicudinc  commcnfurabilia,tunc  differctia  qua  abundat  maius 

V  imi- 
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a*minore,ertt  medialis.Vt  fi  confcrantur  harc  duomcdialia, 

A%i75-4»  A%34  •  quae  cum  fint  commcnfurabilia  Jongirudine 
*rit  diffcrcntia  corum  neceflario  medialis.  Eft  autem  differen- 
tia  corum  Jllm  irronalis  uidclicet  longitudine  cVpotentia. 

2 .  Itcm  mcdialc  collatum  ad  mediale, fi  fuerint  ad  inuiccm 
potentia  tantum  commenfurabiIia,runc  dirTcrent  ia  qua  abun* 
datunumabaltero.erit  irrationalislongitudinc  cV  potentia: 
eWt  enim  aut  refiduum  bimedialis  primi,  aut  refiduum  bimedi 
alis  fecundi.  Excmpluro  primi, 

Vt  fi  conferantur  harc  duo  medialia ,  J?&  7  2, 6V  J&  1 8,abun 
dabitmaiusfupra  minus,perhocrefiduurn  bimedialeprimu 
A747  * — J\l  1 8.       Excmplum  (ecundi. 

Vt  fi  confcrantur  ha?c  duo  mcdialia  ,^4j0  cYy^i3,erit 
ditTcrcntia  maioris  ultra  minus,in  ifto  refiduo  bimcdiali  fccun 
do,  %/^4yo  —  J#  1 8 ;  cV eft  illa  quoqidirTerentia  irrationalis, 
utroqj  modo,uide!icet  longitudinc  Qc  potcntia. 

2 .  Itcm  mcdialc  collatum  ad  mediale,  fi  fuerint  ad  inuicem 
utrocg  modo  incommcnfurabilia  ,  tunc  differentia  qua  abun- 
dat  unum  ab  alterceft  irrationalis  utrocp  modo,  QC  intra  fpc- 
cies  trcdecim  irrattonalium  linearum  non  recipitur,  Vtfi  harc 
duo  medialia  confcrantur^i  1 6  dC  J&  18,  crit  difterentia  eo 
rumharc^i  1^—^18. 

1 .  lam  fi  coroponantur  duar  Jineai mediales ,  quarum  diffc- 
rentiaeftmedialis.nonmutat  compofitio  illa  fpecicm.Nam 
linea  inde  compofita  manct  medialis. 

*,  Si  ucro  componanturduar  linear  mcdiales,quarum  diffe 
rcntia  non  recipiatur  int ra  fpecics  tredecim  irrationaliumlii 
ncarum:  reijcitur  etiam  compofitio  talium  Iincarum ,  ut  intra 
Ipecies  tredccim  illas.non  recipiantur  Iincar  tales. 

3.  At  fi  componantur  duar  lincar  mediales.quarurndtfTc- 
rcntia  mutct  fpecicm,c\  intra  tredecim  fpecics  recip/atur :  icd 
pitur ctiaro compofitio  talium  linearum  intra  fpecics  iUas  1 3. 
Compofitar  em  linear  tJlar  taJes  funt,dc  quibus  caput  hoc  atqac 
lcquens  ageqt.  r  pj0- 
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Propofitio  fecunda  capins  huius,  cft  Theonf  i8, 
i  Campano  autem  obmirla  eft. 
TDuae  lincae  inucnire  me$ialee,potcntia  tantum  com* 
menfurabilee>que  fuperficiem  rationalem  contineant* 

Hoc  cft.inuenire  duas  partes  conftituentes  lineam  b/mcdia- 
!em  pr/mam.  Vnde  harc  propoOt/o  continct  particulas.quibus 
defcribuntur  Iincar  bimediales  primar. 

Facilis  eft  aut  /nuentio  hu/ufmod/  part/um.  Rec/pitur  en/m 
b/nomialis  I/nea  ad  placitumA'  inter  portiones  eius  duas,cort 
ftitu/tur  medium  proportionale,  quod  er/t  portio  una  bimedia 
I/s  I/neae  tnueniendar. :  altera  portio  inuenitur  iuxta  i  o  fext/. 
Figura  inuent/onis  huius  eft  ifta. 


Sit  a  G  linea  b/nomiaIis,faciens i  i-f-  3  .Faciat  aut  a  f  3 , 
&  F  G  faciat/fci  z.tunc  medium  proportionale  inter  illas  por- 
tiones  erertum,uidelicet  F  B,faciet/fcfc  1  oS.  Ad  huius  itacp  me 
drjquantitatemrec/pio  A  B,itaut  a  b  (ic arqualisfpfi  FE.Itacp 
A  B  linea^ feundum  eam  acceptione  per  circinum  accepta,con* 
tinuetur,donec  ipfam  abfcindat  orthogonalis  ererta  G  C :  atcp 
ita  fac/et  a  C  bimcdialcm  primam,ciiiuspartes  compofitionis 

V   ij  funt 
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funt  Afi&6  C.Cum  eni  m  a  F  facfat  A  B^ncccflTc  cft  (  pcr  decf  * 

mam (exti )  fg fcu  b d facere  b c. 

Linex  illae  in  numeris  fic  ft abunt  ad  regulam  De  trf , 
3.    AfcioS.  */%%ioi. 
Certe  uides  terminumfccundum,&  quartum,  conft/tuerc 
bimediale  primum.  Cum  eni  m  quatuor  termini  illi  iint  conti* 
nue  proportionaIes,neceffe  eft  ut  multiplicarionc fecundiin 

?uartum,tantum  fia  t,  quantu  fit  ex  multiplciatione  terttj  in  fe. 
;acit  aute  1 1  in  fe  1  z.  ergo  1 08  <n  /fcfc  1 9  2,  facit  etia  1 1. 
id  quod  arguit  portiones  i Uas  inuetas  conftituere  bimedialcm 
priniam.  Mcdialcs  aut  Iincar  quar  contincnt  fupcrficicm  ratio- 
nalcm(ut  quarum  numeriinter  fc  multiplicati,faciunt  numcru 
rationalcm )  neccltario  funt commenfurabiles  potenxia  tantQ, 
ui  oftendi  fupri  capite  1 6» 

Aliudexcmplum. 

Vides  certe  ut  quartus  terminus  multiplicatus  per  fecunda. 
faciat  3  6tid  cft,ra  tionalcm  numerum,cum  tertius  in  fc  tantum 
faciat ,  dC  quatuor  illi  termini  fint  continue  proportionales. 
Cum  igitur  terminus  fecundus  cV  quartus,fint  medialiu  Iinea^ 
numeri,oportetutipfaelinexcompof?tar  faciant  bimedialem 
prfmam:  id  quod  fequcns  propofitio  docet,quar  cft 

Tertia  propoGtio  capitis  huius,quae  apud  Camp.cft  3  i « 

Ea  ficdicit: 

VQibucmebialte  potcmia  tantum  commcnfiu-abtlca, 
fupcrficicmcg  rattonalcm  continctce,  otrccte  coniunciantur, 
tota  linca  cr  bte  compeftta  crir  trrattonalte,  feiccturty  bimc 
ciale  primum  ♦ 

Videsutharc  propofitio  ufum  oftendat  inuentionis  illiur, 
quam  prxcedens  propofltio  requirif. 

VtfiexAB(faciente/fr%io8,inuenta'cg  per  af^  fG)& 
cx  B  c  ( faciente  1  o  z,inuet aeg  per  a  f,cV  a  b,&  f  G,feu  b  d) 
fiat  una  linca  illa  a  c,erit  ipfa  a  c  bimedialis  prf  ma,ut  fctis  dU 

cfrum 
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iftumcft  fuper/uscirca  pnccedencem  propoficioncrm 

Propofi  tio  quar t a  capitis  huius,quar  apud  Ca  mpanum 

cftxxxvi  i,flcdicic: 
THimtticXi  prtmo  fciutfo  in  fcuae  lincae  mcbtalee  Cfecun 
botn  urminum  fuum)impoflFibtlc  c(l  tocm  bimctoalc  fctui&i 
inaliatbua*  lineae  mc&alce  fub  carumtcrmtno. 

Hoc  eft ,  bimedialis  prima  hu/us  naturae  eft ,  ut  uno  modo 
pofltc  diutfi  folummodo  ,itautpartcs  diuifionis  contincanc 
(uperficiem  medialem*    o^ri^h  rt^J^r^ 


VcfiAC(raciensA%io8-f-y%%i9i)refoIuaturfa  A  B  & 
B  ccontinebunt  portiones  illac  fuperfiriem  rationalem  ( fiad 
angulum  recftum  apponantur)  facientcm  i :  ♦  Et  C  prarter  hanc 
unam  diuifioncm)impoflibiIc  eft  ut  a  C  diuidatur  in  duas  alias 
partesquaeappofitaead  angulum  recuim ,  contineant  (upcr* 
ficicm  ra  ttonalem. 

Propofitio  quinta  capitt  s  huius,quac  eft  apud 
Campanum  24,  ficdicit: 
FDuae  fincae  inucnirc  mc&talce potcntia  tantum  com* 
m  cnfurabilc* ,  f  u  pc  r  ftcicm'q$  ratton  alcm  con  t  incntce,  quarff 

V  irj  Jongior 
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(otigtor  flt  potentior  breutorc  quaorato  lince  commenfarabt 
Ite  cioem  loncjtort  ttt  loncjituotuc. 

Iam  dtuidit  Eudides  fpeciem  bimcdialium  primarum  li  nea 
rum,in duas alias  fpecies , quarum  prior  dcicribitur  per  banc 
propofittonem  pra;fentem,&  pofterior  defcribttur  per  propo* 
17  tioncm  lequentem* 

Sunt  igitur  Iineac  bimediales  primacfub  priore  fpec/e  tales, 
ut  portiones  eius  illae,  qua:  rationalem  continent  fuperffciem, 
liabeant  lineam  exceftus  quadratorum,  quae  ficcoftmenfuxa- 
bilis  in  longitudine  ipfi  portioni  longiori. 

Portiones  autem  tales  inueniuntur  iuxta  propofitionem  clc 
mentarem  fecundam  •  Si  uidelicet  receperis  binomialem  linea 
aliquam  ordinis  primi ,  hoc  cl\ ,  quae  fit  uel  binomialis  prima, 
uel  binomialis  iecunda,uel  binomialis  tcrtia,  &  opereris  ruxta 
modum  inuenicndi  poficum  circa  propofi  tionc  cap.  huius  u 

Vt  fi  recipias  binomium  hoc  iecundum,/$  1 2  -f— 3 ,  faciasqt 
ex  A  f  3  ,&  cx  F  g  J\  1 2,tunc  faciet  a  c  bimedialem  huius  prio- 
ris  fubfpecici ,  uidelicet  /fcfc  192-f-  108,  Potentia  autem 
maioris  portionis  eft  J%  19  z,cV  potentia  minoris  portionis  cft 
J%  1  o8.Excedit  aut  maior  potentia.potcntiam  minorem  in  hac 
differentia  %/%  1  i.Linea  autem  cxccifus  huius  cftV&  1 2  :&£  harc 
linea  exceflus  eft  comenfurabilis  ipfi  portioni  longiori,  Patet. 
Nam  J\\  1  p  2  diuifa  per  J&  1  2,facit  quotientem  hunc  rationa* 
lem  4.  Ergo  eft  ei  commenfurabilis  in  longitudine  &c. 
Propofitio  fexta  capicis  huius,qux  apud 
Campanum  eft  2  r. 

IHDuaa  ltneae  inuentre  meoialee  pocentia  tanrum  com- 
mcnfurabtlee,fupcrpctenrcp  vationalem  couttncntcs,  quaru 
lonmor  fttpotentior  breuiorequaoratolinec  incommenfura 
btlid  etoem  lonejtori  in  ioncjttuOitte. 

Hac  propofitionedefcribunr  portionesbimcdialisprrmar, 
pofteriorisfubfpeciei.Hufus  fubfpecici  Iincar,dtuidutur  in  por 
tiones  continentesfuperffdemrationalem :  fed  linea  exceuus 

earum 
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earum  potentiaru  cft  potentia  tantu  commcfurabilis  portionl 
longiori-  Portiones  aut  ifta?  inueniunt  etia  iuxta  elemcntare  z. 

Rectpitur  autem  binomium  ordinis  (ccundi,  feilicet  aut  bi- 
nomium  quarrum,aut  binomium  quintum,aut  binomium  fex 
tum  recipitur.In  illis  enim  linea  excefluseft  Iongtori  portioni 
incommenfurabilis  in  longitudine ,  Ideo  oportet  ut  linea  ex* 
celTus  mcdialium.quar  inueniunrur  per  portiones  binoraialiu 
talium,(int  ( iuxta  elementarem  lecundam)  tales,  quae  habeant 
lineam  exceflfus ,  incommenfurabilem  Iongitudine,  ipfi  por» 
tioni  bimcdialis  longiorJ, 

Vi  fi  recipias  binomium  quartum  iftud,  6-\-J%  6 ,  factascg 
ex  A  F  J%6>t\  ex  F  G  (S,tunc  faciex  F  E,  feu  a  d  J&  i  1 6 ,  dC  B  c 
faciety^%7776,<uxta  modumillom quem  pofuicirca  propofi- 
tionem  fecundam  capitis  huius.    Potentiarum  difrerentia  cft 
*/%y4oo.Vnde  linea  cxceflus  huiusfacir«/$% 5-400  ,&  harceft 
potentia  tantum  commenfurabilis  portioni  longiori ,  id  eft» 
J%\1Tj6 :  facitenim  diuifio  unius  per  alteram  J\  ij  dCc. 
Propofitio  capitis  huius  feptima,quar  apud 
Campanum  eft  40. 

rGifueritfupctfictcelineatn  longitubtne  rationali,bf* 
nomioep (ccunbo  contcnta  >(atu$  ciue  retragonicum  ertt  bi* 
nieotalcpnmum. 

Hoceft,fi  fuerit  iuperfides  quadrangula  redangulabino- 
mialis  (ecunda.erir  radix  eiusquadrata,bimedialis  prima. 

Vt  fi  a  B  faciat  ^194-f-  1 z  ( faciente  A  H  J\ 294,6**  H  B  fa- 
ciente  1 2 )  faciateg  B  C  9,tunc££  S  fuperftcies  erit  binomialii 
(ecunda : facietenim  J%i j 8 14 -f-  io8.Huius radix quadrata, 
(id eft,  mcdium proportionale inter  a  B  &  8C,fcu  B  K, quod 
eft  B  e  )  hciet  Jws  17496  -f-Afc  486 :  (cilicet  F  K  Iineola ,  fa* 
cietJ%%  486,  cVIinea  KGfaciety*;%  17496.  Sfautem  multipli- 
cetur  F.K  in  K  G ,  producit  fuperHcies  (f ,  aut  (quod  idem  eft) 
fupcr  ficies  25.  Acquari  autem  debent  amba;  fuperficies  ,uideli- 
cet  £  c\  23/uperficici  ^JJEc  hac  rauone  probabis  operauonerrt 

tuam 


KiCHAEllS  STJffElII 


jC 

tuam.Cum  autcm  fuperfldcs  S  &dat  r  08 ,  necefle  eft  ut  fupcr 
ficics  t  focfat 

Et  fic  habemus  iam  alium  modum  producendi  lineas  bime 
dialcs  primas ,  uidclicet  per  extradUoncm  radicis  quadiatae  ex 
binomio  (ccundo* 

Propofitio  capitis  huius  odaua,quac  apud 
Campanumcft  j-?* 

FSf  lineetnlongttttomc  rattonoli  aoiugamrfuperficiea 
cqualie  quaorato  bimcoiali*  prtmiJatu*  ciue  rcliquum>bi- 
nomiumfccunoumefreoporte&iN 

Harc  propofitio  cft  conucrfa  prarcedentfs, «  diat ,  q>  Iinea 
bimcdialis  prima,  poflit  fupcrficicm  quadratam  talem ,  quar » 
redigatur  in  ahcra  parte  longibrero,  cuius  unum  latus  fi t  linea 
in  longitudinc  rationalis  ,oportcat  latus  reliquum  efle  Hneam 
binomialcm  fecundam.Oportct  enim  ut  talis  fuperficies m  W 
nomialis  fecunda  ♦  Cum  aurem  altcrum  cx  lateribus  eius  hicnt 
tn  iogitudinc  rationale.nccefle  cft  ut  numerus  fupcrficici  ilHus, 

COOMDCBMi 
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eommcnfurabilis  fit  numcro lateris  reliqui ,  eo  quod  numerus 
fupcr  ficici  diuifus  per  numerum  lateris  illius  reliqui,faciat  nu* 
merum  rationaIem,illum  uidelicet  quem  babct  latus  ipfum  ras 
tionale  in  Iongit  odinc.  Vndc  oportet  (per  propoOtionem  ulti- 
mam  prsecedentis  capitis)  latus  illud  alterum  eile  Iineam  bino- 
mialem  (ecundam,cum  fuperfTcies  Ot  binomialis  iecunda. 

Vt  (ieb  (Ocut  uides  in  flgura  iam  primum  data)  Ot  Iinca  fa 
cicns  fua  longitudinc  y%fc  1 7496  -f-  ^486 ,  cum  OT  bimcdialis 
prima,potcft  fuperficiem  quadratam  binomialem fecundam, 
facientem  numcrum  hunc,  14-f-  loS.Itacp  OquadratO 
2$  A  7D  Crediga  tur  in  fuper  ticiem  l£  $ ,  ita  ut  B  c  faciat  n u- 
mcrum  rationalem  ( ut  eft  9 )  oportebit  a  b  clTe  binomialem 
fecundam,  cum  l£  £  Ot  fupcrOcies  binomialis  iecunda.  Vnde 
fidiuiferis  7^x38 14-^-108  per  ?,prouenietexdiuiOoneilIaa 
iz.  Summacft. 

Sicut  extradio  radicis de  binomio fecundo  facit bimcdiale 
primum,ut  uult  propoOtio  prarcedenstita  multiplicatio  bime* 
dialis  primi  quadrata,producit  binomium  fccundum,  quod  0 
recipiat  latus  unum  longitudine  rationale,erit  reliqoum  bino- 
miale  fecundum.Et  0  unum  fuerit  binomiale  fecudum,neccfle 
crit  reliquum  cfle  longitudine  rationale. 

PropoOtio  capitis  huius  ultima,quar  eft  apud 
Campanum  6t, 

rOuchbct  linea  commenfurabtlte  altcrutri  binicNahti, 
fub  eaoem  fpectc  Btntcoialte  cjfc  conuincirur. 

Vides  ut  propoOtio  harc  partim  pcrtineat  ad  caput  fequcs. 
Sententiacnim  eft,qu6dduabus  lineis  bimediahbus  propoOc 
tis,quac  longitudine  Ont  commen(iirabiles,Oaltera  earumOt 
bimcd/alis  prima,neccftefit  etiam  rcliquamcftc  bimedialem 
primam.Et  0  altera  earum  Ot  bimcd  ialis  fecunda,  necefle  Ot  cV 
reliquam  eile  bimedialem  fccundam.  Adde. 

Si  altera  earum  Ot  fub  priore  fpccie  bimedialium  primaru, 
crit  dC  reliqua  fub  priore  ipecie  bimedialium  primaru .  Si  uero 

X  altera 
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alcera  earu  fic  fub  poftcriore  fpede  bimcdialiu  primartl,neecfie 
cft  cV  rcliqua  efle  fub  pofteriore  fpeciebimcdialiu  primarum. 

Item  f?  altera  carum  fic  fub  priore  fpccicbimcdialfum  fecun 
darum,erit  &  rcliqua  fub  priorc  fpceie  bimedialium  fecund:pt. 
Si  ucro  altera  earum  Ot  fub  fpecie  pofteriore  bimedialium  fe* 
cundarum  >  crit£v.  reliquafub  pofteriore  fpecie  bimedialium 
fccundarum .  Exempla  adifta  fingula  facile  formabis  quot* 
quot  libueri  r. 

De  propofit/onibus  traftantibus  bimcdiales 
fecundas,confticuentes  fpeciem  irratio* 
nalium  lincarum  quarcam» 
Capuc  x  i  x» 

v  M  E  R I  portionum  bimedialibus  Uncis  adhi * 
biti ,  optimum  nobis  iudicium  faciunt  de  fpecic* 
busfuis.Nam  fua  multiplicatione  inter  (e,ratio- 
nafem  numerum  facientcs,mox  abfcp  ulteriore 
di(cuflionc,produntlineam  compofitam  ex  por 
tionibus  illis,quarum  numeri  ipfi  (unt,efle  bimedialem  prima, 
ut  nihil  opus  (i  t  ddcriptioni  linearum  fpeciei  illius  addere  par 
ticulam  iiIam,quod  portiones  debeantcflc  potentia  tantum 
commenfurabiles.cum  impoiTibile  fit  poi  ciones  lineae  bimedia 
lis  concincre  fuperflcicm  rarionalem,cV  eas  non  efle  commcn- 
furabiles  pocencia  tantum.Sed  de  lincisbimedialibus  ( de  qui* 
buserit  caput  prxfens )  iudicare  dcbemus,  non  ex  fola  multi* 
plicatione  numeroru  (portionibus  attributorum )  inter  fe,  fed 
etiam  ex  diutfione  eorum  inter  fe.Nam  17 proponancur  duac 
linear  medialcs.cum  aflignatione  fuorum  numeroru ,  quorum 
multiplicano  inter  fc  faciat  numerum  medialcm  quadrace.id 
quod  eft  lineas  ipfas  concinere  fuperrTciem  mcdialem,non  fta« 
lim  cercus  fum.de  propofitis  linei»,  quod  finc  porcioncs  linear 

bimcdia  !is 
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bimcdialts  fccunda?,e6  quod  mcdiales  Iinear,medialem  confti* 
tuentesltneam,ctiamcontincantfupcrficiem  mcdialem.Opor 
tebitergomeremulterius  explorare  diuifione  aniusper  reli* 
quum,  6Y  fi  ficcnam  prouenerit  quotiens  mcdialis  quadrate, 
tunc  fandcm  ccrtus  fum,mihi  futne  propofitas  Iineas  qua?  con* 
ftituant  bimcdialem  fecundam  :ut/fr%*  i6dCj^i2^tmu\tipli 
catione  fua  intcr  fe  faciant  J%  28  8 .  &C  dtuifione  maioris  per  mi 
norcm,faciunt  J%  1  f.Certus  igitur  iam  ium  numeros  iftos  con 
ftituere  bimedialefccundum.  Vnde  in  propofitionibuscapi* 
tis  huius  non  fuperabundat  particula  haec ,  potentia  tantum 
commefurabilis,  fed  fuperabundat  in  propofitionibus  capittj 
praecedentis . 

Propofittoprima  capitis  huius>qua?  apud  Theonem  eft  29. 
•    i  Campano  autemneglecfta  eft. 

riDuae  Uncae  inmmve  me&ialee  potcntta  ranturo  coni* 
iwnfurabtlee»quc  fuperftctem  coitttneant  nicotalcm* 

Hoc  eft ,  inuentre  portioncs  linex  bimedialis  fecunda;. 
De  talibus  uero  Iineis  erit  hoc  ca  put,  cum  conftituant  fpeciem 
irrationalium  linearum  quartam  apud  Euclidem.Satis  autem 
pauIofuperiusdixi\utharc  parttcula  propofition/s  ( potentia 
tantum  commcnfurabtlis)  fuperrluar  quidem  in  propofitioni 
buscapit/s  fuperioris :  in  propofitionibus  uero  capitishuius 
non  fuperfluar. 

Pro  inuentione  autc  Iinearum  huiufmod/, 
obieruanda  uenit  haec  medialiumconditio. 

F"Si  fuerint  quatuor  lineae  medialcs  act  inuicem  proportio» 
nalcs,  fuerjntq}  duae  mediales priores  tales ,  ut  conftituant  bi* 
medialem  prima  miduac  uero  mediar  mediales.rales  fint,ut  con 
ftituant  b/medialem  ab  Euclide  non  recepta  intra  fuas  (pecies, 
necefle  eft  ut  dux  mediales  pofteriores ,  cbnftituant  bimedia- 
lemfecundam. 

Iuxta  hacc  recipto  duas  portiones  btmedialis  prtmae,pro 

X   tj  duobus 
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duobus  terminis  regular  D  c  tri>  &  pro  tcrtio  t ermino  redpfo 
medialcm,quar  ad  (econdam  fit  Incommenfurabilis  utroc^  tno 
do,id  cft^cx'  pot  ctia  &  longitudinc,atq;  ita  per  regulam  De  tri 
( id  cft  ,pcr  decimam  fexti)  quacro  terminu  quarrum.  Et  crunt 
duo  termini  poftcriorcs  linear  tales ,  quar  conft  ituant  bimedia; 
lem  fecundam, 

Figura  inucntionis  huius. 


Vt  fiproA  B  redp/as  y&&io8,cVproEF  reci  pias  #  $  %JH  pro 
a  B  r ecipia s     1 1 6* ,t unc pro  BC uenier j 84. 

Scilicet, 

A  Edat  EU3(feu  b  F)ergo  a  Bdat  BC* 

Hoceft, 

*/**io8.    y^ioi.    A%*»6\  ^fc%3$4« 
ItacpHnea  a  c,id  eftv^r  1 6-j-Jft)  84,erit  b/medtalc  ftcundiJ. 
Sunt  enim  portiones  e/us  commenfurabiles  potentia  tanOT 
conftituunteg  fupcrficiem  medialem,  fi  ad  anguluro rcclum 
coniungantur» 

Propofitio 
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Propoficio  capicis  hufus  fecunda,quae  apud 
Campanum  eft  i  x. 
r©i  ouc  Ituec  mebtalee  potcn  rta  tanrum  commcnfura* 
bilee>fupcrfkiemqp  mebtalcni  contutcrce,otrcae  coiiiungaii 
tuv,tota  Ituca  ertt  trrattonalie>oiccrurq?  bimcoialc  fccunou- 
Repcticifta  propoficio  dcfcriptioncm  bimedialium  fecun* 
darum,atc$  ufum  oftendic  tnuentionis  illius  quam  praecedcm 
propofitio  requirit.Scilicet  pratcedens  requirit  partes  raateria- 
les  linearum  bimedialium  fecundarum,ideo  fequitur  hacc  redo 
ordincquse  doceat  muentas  partes  diredc  componere»atque 
i ta  bimediales  primas  fabrificare.  Vtfiex  a  b  6C  B  c  fupcrio* 
r is  figuracfiac  a  C. 

Propoficio  capftis  huius  tertia,quar  apud 
Campanumeft  38« 
r3tmet)ta(e  fecunbum^ntft  tn  buae  lincae  tantum  ,fub 
trrmino  fuo  btuibt  non  porcfi. 

Sfcut  prarcedens  propofitio  loquicur  de  compoGtione  bime 
dialis  iecunda?,ex  fuis  partibus  materialibus :  ica  hsec  propofi# 
tio  loquitur  de  refolutione  lineae  bimedialis  in  fuas  partes  illas 
materiales.  Scflicetquaelibetlinea  bimedialis  duas  folilmodo 
partes  habct  materiales,quae  fub  hoc  termino  finc,q  uem  habet 
propoficio  pratcedens :  uidelicec  quae  fint  coramenfurabiles  po 
tentia  tantum,contineantcg  fjperficiem  medialem>quales  par 
ces  (unt  hac  >  /fcfc  1  1 6.  3  84.  conftituentcs  hanc  lineam  bime 
dialem  /$#3  84  -f-  J^i  1 6.  Itaqj  non  poteft  diuidi  illa  linea  bim 
roedialis  fecunda,  nifi  tancnm  in  duas  Itneas  iMzsJtfk  1 
Afc3  84.  Practcr  has,uiquam,partes,non  habet  bimedialis  data 
alias,quae  fint  incommenfurabilcs  potent  ia  tantum,  conftitu* 
entes  medialem  fuper  fidem. 

Propofitio  capitis  huius  quarta,quae  apud  Campa 
numeft  neg1eda:quamuisenimeam  ponac,tamen 
nondignatur  eam  numero  ordinis.  Apud  Theo* 
nem  tatnen  cft  trtecfima  fecunda . 

X  frj 
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FDuae  lincae  tnuenii c  meoialce,potentta  tantum  com* 
menfurabilce,fupcrficicm'q;  mcotalent  contincntea.quarum 
loncjtor  bi  eniorc,tanco  ampliue»  pojfit,  quantii  cff  quaeratti 
alicutu*  Iiiiee,ipft  loucjiori  tn  louctituotnc  comctifutabilie. 

Hoc  eft,tnucntre  lineam  bfmedialcm  fecundam,qu;e  cont/< 
ncacur  fub  priore  fpeciebfmedialium  fecundarum.  Quemadr 
modum  enim  bimediales  prima?,fubdiuiduntur  induasalias 
fpetfes,uidelicet  in  fpeciem  btmedtalium  primarum  priorem, 
&C  in  fpeciem  bimcdialium  primarum  polteriorem :  ficbime* 
diales(ecundas3fubdiuiduntur  inbimediales  fecundas  prioris 
fpeciei,cx'  in  bimediales  iccundas  pofterioris  fpeciei. 

Inucntiont  s  huius  modus  cft  ille,  quem  pofai circa  propo 
fitioncm  ca  picis  huius  primam.  Attamcn  oporte  t  ut  duar  prio 
rcs  mediales  faciant  bimedia lem  primam  prioris  fpetftf ,  tunc 
enim  (fi  tertiam  rcceperismedialem,quar  fecundar  mediali  fit 
incommenfurabilis  longitudine  &  potentia )  quarta  tnuenu 
per  regulam  Dc  tri  >fcu  per  decimam  fextt  ,componet  cum  ipfa 
ccrtia  ,lirieam  bimedialem  fecundam/pcciei  prioris,id  eft,Iine5 
f  alem.ut  refpondeat  propofitioni  huic  quam  nunc  tracro. 

Rccipe  igicur  excmplum  fupcrius  pofitum,circa  propofitto 
ncm capitis huius primam.Scilicet pro  a  Erccipcv/fcfri 08 ,di 
pro  E  F  recipe  Afc  1 9  u  Conftituunt  autem  illar  duae  pofirar  H* 
neaeji  neam  bimcdialcm  primam,ipcctc<  prtoris.  Vnde  fi  rece* 
peris  pro  tertia Itnea  (id eft,pro  A  B)  J&i  1 6, quae ad  priores 
duas,utrocp  modo  cft  incommenfurabilis  (  fi  cnim  adunam, 
etiam  ad  alteram  Scc.)  oportet ut  tertia  illa  recepta,  quartaqj 
illa  inuenienda  (hoc  eft,  a  b  d(  B  C)  conftiruanc  bimedialem  fo 
cundam  fpeciei  prioris.Nam  fuxraelemcntarcm  fecundam, 
oportct  ut quarca  illa,id  efl  B  cfeu  Aft  3 84,  potentior  fit  quiro 
a  B  feu  1  6,quantum  eft  quadratum lineae  commenfurab/ 
!is  ipfi  in  Iongitudinc,cum  duae  priores  fint  talcs,fctfc 

cet  Ji%  1 9 1  potentior  eft  quim  fit  J%%  1  08  ,quadra  to  Iinear  cota 
menfurabilis  ipfi  J&  1  9 1  in  longitudine  c\c, 

Pxopo 
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Propofiiio  ca  pitis  huius  quinta,quac  apud 

  Campanumcft  26* 

riDuaalincae  inuenite  potentia  tantnm  commctifurabt 
f  ee.fupcrficictuq;  mcoialem  conttuence?,quartl  longior  brc# 
uiorc  tanto  ampiiue  poffir,  quatum  cfi  quaorarum  altcutua 
(incc  iucommcnfurbilie  ipfx  longioriin  lottgttubine. 

Et hoc eft inuenirc  Imeam  fubfperfei pofterioris  bimedia* 
lium  fecundarum.  Modus  inueniendi  fatis  cft  expofitus  circa 
propofitionem  prarcedentem ,  Oportet  autem  ut  duar  Iinear. 
medialesCper  quas  dua-  illar  inucniuntur)  fint  talcs, quar confti 
ruant  bimedialem  primam  pofterioris  fpcciei :  fic  cnim  fie  t,ut 
duat  mediales  inucniendar}component  bimedialcm fecundam 
pofterioris  fubfpeciei. 

Vtfipro  A  Erecipiasy%%r4,c\'pro  b  f  feu  pro  8  Drcci* 
pUsJw  1944 ,  &C  pro  a  B  recipias  7%*  108  :  oportebit  ut  pro 
b  c  ucniat  recipienda  ^3888.  Cum  igitur  priores  duar,id  eft 

T4  &  1 944 ,  continea  nt  iuper  rTci  em  ra  tionalem,  uideli 
cet  1 8  ,neccfle  eft  duas  poftcr/orescfcilicet  1 0  8  Qc  5888) 
continere  fuperflciem  mcdialcm  ,co  quod  tcrtia,id  eft  108, 
duabus  prionbus  incommenfurabilis  fit  utroq;  modo.Item  ne 
ecflc  eft,per  elementarem  fecundam,ut  duar  pofteriores  fin  t  po 
Ccntia  tantum  commcnfurabiIes,5<:  maior  tanto  amplius  poiTic 
quim  minor,quan  tum  facit  quadratum  lineae  incommcnfura- 
bilis  ipfi  maiori  in  longitudine,  hoc  inquam  necefle  cft, ed  o^ 
duar  pri  ores  mediales  fint  ralcs. 

Propofitio  capitis  liuius  fcxta,  quar  apud 
Campanumeft  5-0. 

^Qi  fucrit  fupcrficica  biuomiotertio,ac  linca  rationali 
tn  longituoinc  contcnta,linea  ineam  potcnaeritbimcoiaf* 
fccunouni  1 

Hac  propofitione  fignificatur  modus  alius  5  (uperiore  illo, 
propofitionis primac capitis  huius, quo  inucniantur  lineac bi# 
mediales  fecundar. 

a 
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Si  cnim  fuerit  (uperfic/es  binomialis  tertia>necefieeft  rad/ce 
e/usquadratam(eaeft  I/nea  potens/n  binomialem  tertiam) 
effe  Imeam  bimedialem  (ecundam.Necene  et/am  eft,ut  fuper- 
ficics  contenca  (iib  Hnea  longitud/ne  rat/onal/  una.alteracp  bi- 
nom/ali  tcr  tia,fit  binomialis  tertia :  ut  in  fuperioribus  oftcnd/. 


^^^^^ 

jC 
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Vtfi  a  Bfadaty^i^-f-^H.cV:  B  cfac/at  8,facictfuper* 
fldes  abcd  yii7i8-f-%/%i5-3^,qu2oporteteiTefopeTficiem 
binomialem  tcrt/am,ed  qudd  numero  e/us  commenfurab/Iis 
fit  numerus  later/s  eius  /rrat/onal/s.  Vnde  med/um  proport/o 
nale/nter  a  bcV  Bc,/deft  B  E,eritl/nea  b/med/alis  fccunda, 
eo  q> poffic (uperficiem  xqualem (uperfic/ei  abcd» 

Propofit/o  cap/tis  hu/us  ulri  ma,quac  apud 
Campanumeit  5-6. 
r<Eum  ab/uncra  fuerit  linee  in  loiigt  tuoinc  rationali  fupcr 
pctcs  rectanaula.eqnafte  quaorato  bimeoialie  fecunoi  Jaroa 
ctud  fecunbum  ftnomtum  terttum  effe  neceffe  cfi  ♦ 
Haec  eft  conuerfa  prarcedentis.  Vnde  ficut  prarccdens  docet 

radiccm 
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radicem  quadratam  extrahendam  de  binomio  tertfo ,'eiTe  \U 
neambimedialemfecundam:ita  harcfignat  multiplicatione 
bi  medialis  fecundi  in  fe,produci  binomium  tertium. 


Scil/cct Iinea  b e potcft iupcrffciem  efgb, compofitam ex 
23  J»  &  V  <L .  Cum  igitur  b  e  fccit  76S^-^i9i, fecit 
fuperficiei quadratac  pars,  £  3 , 3  8«f-f-  J%  1 9  2 ,  cV  pars  eius 
1D(Cfacity^768-t-  A)84.  Etlicetutracgearumfitbinomia- 
lis  fcxta,tamen  ad  fe  additac,ita  ut  fub  linea  rationali  in  Iongi* 
tudinecontmeantur,tanquam  fub  Iatere  uno,facient  ambx 
partes  fic  compofitae.binomialem  fuperflciem  tertiam.Nam  Ia 
tus  alter  u  erit  linea  binomialis  tertia,  ut  neceiTe  fit  fuper  ficiem 
tilam  ettam  cflc  binomiakm  tertianw 


Y  De 
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Pcpropofitionibus  Eudidis  traftahtibus  lineas 
maiorcs,qux  conftituunt  fpcciem  irratio* 
nalium  lincarum  fuarum  quintam, 
Caput    x  X. 

VPERIORES  (pccics  Iinearum  compofitarum 
ralcs  funr,ut  parrcs  compoOtionis  carum,fcu  ma 
reriales,  fint  ftmplices,  Sequentium  ucro  fpecies 
lincarum  compofirarumomnesjiabcnt  partes 
marcrialcscompofitas:  fctl/ccr  quarlibct  Imca  con 
tenra  fub  fpecic  aliqua  fequentium,duas  habet  partes  compo- 
(lt/onfs,quarum  una  cft  linea  quadrati  habcntis  additum  ,mc- 
diante  f?gno  additorum :  6V  altera  eft  linca  quadrati  babentis 
fubtradum>mediante  tfgno  fubtractorum.  ut  uidcbis  in  excm 
plts  propofitfonum  fpecferum  illarum. 

Harum  autemlpederum  prima ,  continet  fub  fe  Ifneas  quas 
uocantur  mafores,&  tales  Iinear  poifunt  fupcrficiem  binomia* 
fcm  quajtam,ut  uidebimus» 

Propofitio  capftfs  huias  prtma,  quar  apud 
Campanum  eft  27. 

PTDuad  Itticaa  imicnirc  potentta  tiicommenfurabifcd/a* 
pct-fictertitg  mcoialem  contincntcd.quarii  quafcrata  paritnr 
acccpta  ftnt  rarionale» 

Hoceft,fnuenire  partcsduas  matcriales,  componentes  \U 
ncammaiorem* 

Modu  inuentfonis  huius  deducft  Campanus  ex  clementari 
quarta,hoc4nodo :  Jpferecipitduaslineaselemctarisquartar, 
(ttt  figura  folio  1  5-6  oftendit)longforem  dC  brcuiorem,compcr 
nentcs  binomfalem  ordinis  fccundf,fd  cft,aut  bi  nomfale  quar 
tam,aut  quintam,  aut  fextam» 

Vt 
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Vt  fi  a  B  longior  faciat  u,8_  ADbrcuiorfadat,/*?*  .Sit 
autem  ABdiuifain  a  c  dt  c  B  ( facicntc  a  c  6-f-,/%ii*c\  C  B 
faciente  6  — 1 )  fic  enim  mcdium  proportionalc  C  £  intct 
a  c  di  c  B  facict  /fc*4 ,  cuius  dupla  fit  linca  elementaris  brcuior 
J%$6.  lam  fi  fecerisduo  quadrangula  altcrapartc  longiora, 
quorumaius  contincatur  fub  a  c  atcp  mcdio^pportionali  c  e, 
altcrum  ucro  quadrangulum  contincatur  fub  codcm  mcdio 
proportionali  atcp  fub  C  B,tunc  ambae  lincat  diagonalcs  duorff 
quadrangulorum  ilIorum,componat  lincam  maiorcm  ,funtcg 

Iincie,quae  rcfpondcant  propofitioni  huicnoftrae  primar, 
Vnde  Iiarc  crit  flgura  cxcmpli  ^ppofitionis  huiusaquar  fequitur* 


Cum  /git  A  D  fadaf  facictc  E  J^.Et  a  cf-j-J*  12, 
&  c  b  factet  6 — A 1  i.Quare  a  e  hcictJ*. 7*  -f- A  »7*3.  Et 
E  B  facict  A.  7  * — 1 7  *  8 .1  ta'q$  a  E  c\  e  b  funt  linear  inuentrc 
iuxra  propofirionem  prarfentem  •  Sunt  enim  potentia  lncom- 
menfurab.les,quemadmodum  omocslinearquac  fub  diucrlis 
n  Y   rj  (peciebus 
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rpecicbus  linearum  irrationahum  trcdecim  illarum  inuenfun- 
tur.Et  cotincnt  fupcrficicm  medialem  huius  numenVfc^ytf, 
Etquadrata  pariter  accepta  ,componunt  fuperficicmnumen 
huius  i44.Quodcftquadratum  GH  I  K,cuiusradixquadrata 
cft  A  B,feu  H  i.Ex  quo  fcquiturquadratum  Iincar  £  b  ,arquari 
quadrangulo  L  K  I  M.  Etquadratum  Iinear  a  E,arquari  qua# 
drangulo  glmh, Sequitur ulterius , lineam  a e cflTe medium 
proportionale  intcr  gh&h  m,  Itcm  lineam  e  b  cfle  medium 
proportionaleinter  Ki&iM. 

Item  17 drcuIo(dtametrum  habcntf  rat/onalem)  infcribatur 
pcnragonus  arquiangulus,  tunc  latusunum  pentagoniillius 
cum  linea  fubtenfa  uni  angulorum  rcfpondcbunt  propofitioni 
noftrar  prarfentu 


Vt  f?  a  B  diameter  tacfat  24 ,  fadet  Iatus  a  d  J%  4  3  6 0 
lyyio:  fldinca  ACfadet^,  360-1-  J%xs9%o.  Sunttguurlu 
ncae  ca&a  D,quales requiritpropoGtio  capitis huiusprima. 

Propofcio 


B 
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Propoficiocapitis  huius  fecunda,quae apud 
Campanumeft  3  3« 

rCum  conionctc  fucrint  buc  linee  potcntialitcr  incomen* 
furabtlee,  fuperhcicmcg  btmccialcm  contincntce,quarum 
ambo  quaorata  paritcr accepta  ftnt rationale,  tota  liitca crit 
irrationali  6»&cctiKC£  [inca  maior* 

Hoc  cft  quod  fuperius  dixi,partes,quales  hic  defcribuntur, 
componerc  lineam  maiorem.Vt  fi  cx  Iaterepentagoni,A  dcV 
ex  ac  linea  angulo  pentagont  (ubtenfa,ftat  una  hnca  ,cr it  ipfa 
linea  maior .  Sic  a  e  cV  e  b  figurae  nunc  pofita? ,  componunt 
Iineam  maiorcm. 

Vt  fi  A  c  faciat  %/fc4y  -f-  3 ,  cV  C  B  faciat  3 ,  tunc  facict  c  e  6, 
cVae  faciet*/%.9o-f-y%i6io,fic*EB  facierv-fc.  90 — %/%  16 io. 
Etfiex  AE&EB  fiat  unalinea,tuncipfafacietVfc  .i8o-f-%/fc 
15-010  .  Modum  addiuonishuiusuidcfuperius  capitelibrihu 
tus  duodecimo. 

Quarlibct  igitur  Jinca  maior  componitur  ex  linea  una  ma- 
iore5cVex  altcra  quae  uocatur  minor.De  Jineis  autem  minori* 
bus  infri  fuo  loco  dica  m- 

Propofitio  capitis  huius  tcrtia,qua?  apud 
Campanum  eft  3  9. 
r£tnca  maior  ,tt  ift  in  buas  lineae  tantum » c.r  quibue  con 
(tat,f  u(>  cansm  termino  oiuioi  non  potrff . 

Qitemadmodum  propofitio  prarcedcs  fuit  de  compofitione 
lincarmaioris,  ex  parribus  compofitionis  fuarmaterialibus  : 
ita  hacc  propofitio  eft  de refolutione  lineae  maioris,  in  partes 
coropofittonis  fuae.Quxhbct  igiturlinea  maior,re(oluiturin 
unam  aliam  linea  maiorc5cV  in  alreram  q  uocetur  Iinea  minor. 

Vt  fi  A  C QC  C  B  (ficut  uides  in  figura  proxime data)  faciant 
%/fci4  -f-  %/fc 1  i,cV  %/^i4 — J\  1  i,tunc  c  e  fodet «/%  1 1 ,  cV  a  e  fa# 
cict  y%.48  -f-Vfc  1 1  r  e  b  fac/et  */*.  48  —  /fc  1 1  r  1.  Si  autcm 
•cx  a  e  &  e  fl  nat  una  Iinca,tunc  ipfa  facict  %/&.  otf-f-  v/%4^08. 

Y  <ij  Non 
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Nonatrtetn  diuidi  potcft  feu  rcfoW*.9<*-f-V%4<*°$  fa 
duas  alias  partcs  fuas,  quac  fint  potcntia  incommenfurabilcs. 
contincantc^fupcrffciem  mcdialenvKquc  carum  quadrata  ad 
fe  addita  faciant  fupcrficiemrationalem,nifi  tantumtnduas 
i11as,,/V48-f-y%i  iy*.&A-48— ira.cxquibuiconftai. 
Prartcr  has  inquam  partcs  duas,impotIibik  crit  alias  duasin- 
ucnirc  lincas  aut  partcs.quibus  conueniat  prardiftus  tcrminus 
fcu  pdirta  defcriptKyn  quas  rcfolui  poflit  J\ .  96  -f-^  4  6  08, 
aut  cx  quibus  ipfa  conftct. 

De  refolutionc  autcm  huiufmodi  linearum ,  confulc  capf  ta 
librihuius  dccimum  &C  duodecimum. 

Propofitio  capitis  huius  quarta,quar  apud 
Campanumeft  ju 

T@t  Utua  rattonali  in  longttuoinc  $inomto'cp  qnarto  fo- 
pcrficte*  contin<atnr>  linca  qu<  tn  eam  potcfl  fupcrjtcicnvf* 

Itncamaior*  0  c 

Hic  fignificatur  alia  ratio  fnueniendi  1/neas  maforcs.Polita 

cnim  fupcrfifcic  binomiali  quarta ,  erit  radix  cius  quadrata  \u 

nea  maior.Vnde  fi  fuperficics  binomialis  quarta ,  contincatur 

fub  duobus  Jateribus,quoru  unum  fit  linea  in  longttudine  ratio 

nalis  QC  alterum  fit  binomium  quartum,tunc  mcdium  propor 

tionale  intcr  duo  latcra  tl  la ,  crit  linca  maior. 

Propofitio  capitis  huius  quinta,quar  apud 

Campanum  cft  $7. 

TSi  Itncc  in  longituoinc  rationali  aoiuncjatur  rcctangu* 

lum^cquumquaoratoUuccmaiorie,  crit  altcrumlatue  fiue 

binomtumquartutm 

Harc  eft  conuerfa  pra?  ccdentts.  Docct  igif  ur  cx  ductu  Itnca: 
maioris.ficri  fuperficiem  quadratam,  cuius  numerus  fit  bino* 
mialis  quartus.ideofcg  reduci  nofllt  in  altcra  parte  longtorcm, 
cufus  unum  latuscomenfurabile  fit  cum  fuperficic  ipfa  :  quod 
cum  ita  fit,  nccelTeerit  alterum  latus  cfle  in  longitudinc  ratio- 
nalc  ♦  Hscc  omnia  focilc  uidcs  cx  figura  fequcnti, 

Ex 
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Ex  hac  figura  ct/am  puTchre  apparent , ca  quar  dicla  funt  fn 
propofitiontbus  duabus  pnmis  huius  capitis :  uidclicct  parti* 
cular,quibus  defcribuntur  lincar  componetes  lineam  maior  em 
in  atcriali  ter,pulchre  hic  depingun  tur, 

Propofi tio  capitis  h  mis  ulriroa,quar  cft  apud 
Campanum  6x, 

rCBuelibet  (tnea  commenfurabtlie  ltnearmaiott,cft  ct 
ipfahma  ntaior. 

Vt  fi  dia mcter  circ ul i  a Iicu ius  (7t  linca  maior,  nccefle  cft  (a* 
tus  bcxagoni  citculo  illiinfcribcndi,cflc  Iineam  maiorem  &c. 

SigmV 
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S/gnificatur  hac  propofitione,Iineam  maiorem  habercpar- 
rcs  alias  prar ter  eas,quas  primis  duabus  propofitfonibus  capi# 
tis  huius  defcripfit.  Sed  cam  illar  partesprardKfraratCfcdefcri- 
ptar,dicantur  partes  materiaIes,poflunt  partes  illar(de  quibus 
uideturharcpraefenspropofitiodocere  )uocaripartes  ipOtod 
commenfurabiles.Deindc  ctiam  funt  aliar  parteseius,quar  uo* 
carf  poflint  partes  inftrumentales :  fed  illar  partes  non  intranc 
compofitionem  lmearum ,  quarum  partes  uocantur*  Sed  harc 
pertinent  ad  propofitionesduas  fuperiores. 

DepropofitionibusEudidis  traclantibus  lineas 
potcnres  mediale  cV  rationale :  &  hx  lineas 
conftituunt  fpccicm  irrationalium 
linearum  fextam*  Cap.xxi* 

n  A  harc  fpecies,quam  hoc  capite  tradabimus, 
dicitur  fpecies  linearum  potentium  rationalecV 
mediale  :cum  tamen  duae  (int  tales,  uidelicct  fpe- 
cies  linearu  maiorum,&  harc  fpecies  qua  nunc  tra 
rtabo.Scilicet  harc  eft  linea  maior ,  i  x  -f-  J%6: 
ea  poteft  foperficicm  hanc ,  1 1  -f— J%  6  •  <d  eft,  poteft  rarionalc 
hoc  i  z,c\  mediale  hoc «/fcrf.Harc  uero  linea,  J%J%  i  x-f-  i>per# 
tinet  ad  caput  hoc  prar(cns,uocatur'q?  potens  rationalecVme- 
diale,ed  qudd  poflit  hanc  iuperficiem  J%  i  *-f-  x,  id  cft,  poteft 
rationale  hoc  z,cV  mcdiale  hoc  J\  t i, 

Poteratautem  hoc  difcr/men  feruari,ut  linear  prioris  fpeciei 
uocarenturPotentes  rationalecV  mediale :  huius  uero  fpccici 
linear  uocarentur  Potentes  mcdiale  cV  rarionale.Scd  placere  no 
bis  dcbet  ueterum  autoritas,qua  facfhim  cft,ut  linear  fpeciei  pnf 
oris  uocatnr  fint  lincar  maiores,cV  iam  liberum fit  lineas  huius 
altcrius  fpcciciuocare  indifTerenter  Potentes  mediale  5t  ratic*- 
nalc,aut  potentes  rationale  8C  medialc, 

Vtksm 
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Pr i'm a propofitio  capitis  huius,eft  apud  Campanum  28» 

harcita  proponir: 

FTDoae  lintae  inuenire  potentta  tncommenfurabilee  >fu* 
pcrpcicmcB  rattonalcm  cottnentce,quarum  ambo  qnaorata 
parttcracccptafrnt  mcoiale. 

Hoc  eft,inuenirc  partes  ma  teriales  componentes  Iineas  fpe 
ciei  huius  fexta?5linearum  irra  tiona!ium,quas  uocamus  fpecia 
litcr  Potentcs  rationale  QC  mediale^ficut  paulo  fuperius  dixi. 

Rccipe  quadrangulum  rcctangulum  cotentum  fub  duabus 
lineis  longitudine  ra tionalibus ,  propor  t  ionemq;  duplam  ad 
inuicem habentibus (ut uides quadrangulum  abcd conten* 
tum  fub  a  B  QC  b  c ;  lineam autem  longtorem produc ad  mcn* 


r 
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furamtineaHiagonalisquadranguliillius  (ut  B  Efit  acqoaTts 
B  D)Dcindc crige  duo  media  proporrionalia,£  linea  b  E.unum 
i  mcdio  poncfto  linear  a  b  ,quar  fit  medium  proportionale  inter 
altcru  medium  proporcionale  erigatur  i  mcdio 
punrto  lines  c  E,quar  mcdiccproporcionalitcr  incer  Bi&u» 
Sic linea  ab,u:&! erit  B C,6\ 
Ltncac  autem  quas  requirit  propoficio,funt  BH&G  F.Facit 
autcm  B  H,  Jy.  /^480  -f-  3  6:  dt  G  F  facit,/fc.  /$6480  —  3  6\ 
Haec  inucntio  nunquam  tefallecracionem  poftea  dicam. 
Numcri  reliquarum  lincarum. 
BGfacito'.'  GEfacuVfciSo —  6*. 

B  1  facic  v/^y-f-  3 .     1  a  facit  9  —  »/fc4r. 

Propofitio  capicis  huiusfccunda,quarapud 
Campanum  cft  34« 

rtTurti  coniunctc  fucrtut  oue  linee  potentta  incomcnfura 
btlee,  fupcrfkiciuq;  rattonalcm  conttncmce  ,quarum  ambo 
quaorata  paritcr  acccpra  ftnt nuotalc , tota  linea  compofita 
crit  trrattonalie,oicctur'c#  potehe  rationale  ct  mefrale. 

Vttfex  bh&  GF,fuperiorisfigurarproximar,feorrisunam 
lincajCrit  ipfa  potens  ronale  hoc  \  44,  &  mcdiale  hoc%/%z  r^io, 
cumcompofitio  iUa  rlKiatlineamhanc,yfc. /£25-910 -f-  '44* 
Etquia  linea  illaeft  fempermedmmproportionaleinterA  B  D 
QC  a  B,hoc  cft,ip(a  eft  Iinea  quadratora?  fupejrTctei  binomialis 
quintar,Cotentar  fub  linea  a  B  rationali  in  Iongitudine,&  linca, 
binomiali  quinta  compofita  cxob&ba,  ideo  per  quartam 
capitis  huius  propofitionem  oportet  ut  fit  potens  rationale 
cx*  mediale. 

Campani  autcm  demonftrat/o  ( falua  reuerenria  tant/  utri  ) 
non  eft  foIida,id  quod  exemplis  faris  patet  quac  dabo.  Campa 
nus  cnim,dum  docctinuenire  lineam  potentemrationale& 
mcdiale,  rccipit  Iincas  iuxta  clementarem  quartam ,  tnjbuitc^ 
linear  a  cpartes,qualesrequiritfua  zr,qua:eft  fextacap.18. 
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Vt  fi  a  c  fadat  ^  8  -f-  %J6L  C  b  fadat  /*%8 — *,tunc 
C  E  fadct  y%fci,&  ad  ( id  eft,breuior  linea  clemetaris  quartac) 
fedet  J%%  3  i.Vnde  a  e  fadct  J%.  Jfai  -f-  4 2  &  E  B  f»c(et 
/&$z — 4.Etfunt  quidemAE&EB  Iineaclrefpondentespro- 
pofitioni*  noftrac  atq*  (upcriori,quac  rcquirit  inuentionem  hu- 
iufmodi  linearumrfiunten  hoc  modo  multa  ,imo  innumera  ex* 
cmpla.  Sed  ifta  inuentio  non  eft  conftans  &  perperua,  ut  iam 
oftendam  fequenti  exemplo. 

Recipiaturerrimpro  a  c  y^y4-f-y^x4Crcfpondcntautc 
particulac/^%f4  cV  A^H.ppofidoni  Campani  ij.ideft/extae 
capitis  f  8,acqueuthac  duac,/%%8,cV/fc*  i,quacfunt  particulac 
exempli  proximi  fuperioris  &C . )  &  pro  c  B  recipienda  uemt 
*%f4  — A%*4.atcp  ita  pro  A  D  C  id  cft,  brcuiore  linea  exem* 
pli  elementarisquartac)  prouenict  /fc?#6,  cum  pro  c  e  C  id  eft, 
mcdio  proportionali  inter  a  CcV  c  b  )  proueniat  J%%  6 .  Itacg 
a e faciet  J%>J%xi6-f-  iz.;cVe 8,7%,  J\ i 1 6  — 1 * facict. 

Z   rj  Scd 
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Sed  ufde ,  Duar  i\lx  linear  ae&e  b  ,funt  muen  tae  iuxta  tradi 
rionem  Campani,pcr  omn(at&  camen  non  componunt  pocen 
ccm  racionale &  mcdial c  fed  componunc  pocencem  duo  medi 
alia(idcft,linca  fequctts  ipecici,utdelicet/%.y%864 


Sequicur  figura  defcriptarum  linearum. 
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Sed  figora  harc,atcp  OmJles ,  tatis  declarancur  fuperius  cap.  1 1» 

Propofitiocapicis  huius  terria.quae  apud 
Campanam  cft  40. 

ftinta  potene  rationalc  ec  mcbialc  •nift  tniuicae  bua* 
cantum  fub  ccrmitto  caruni  non  biuibttm*. 

Vc  y%.»/^48o-f—  io\eft  pocens  rationale  $6 , &  mediale 
%fyo*48  o.Ea  diuiditur  in  */*  Vfc  1  6"  1 0  -f-  3  6*,$       '  6*  0 — 3 

hoc 
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fioc  eft,in  potentcm  rationale  &  mediale,atcp  in  componetem 
mediale  cum  ra  tionali.Et  hae  duar  partcs  funt  fub  termino  que 
habent  fuperiores  dux  propofitiones,id  eft,funt  potetia  incom 
raenfurabi1es,&  fupernciem  rationalem  cotincnt,cV  quadrata 
earum  pariter  accepta  funt  mediale. 

Item  */%,  z4,eft  certe  potes  rationale  &  mediale. 

Hacc  diuiditur  in  /fcVfci  1 6-f- i,6Y  J%J%i  16 — %/fc7  2.H0C 
3C  in  potentem  duo  medialia,cV  in  componentem  mediale  cum 
tnediali.Nihilominus  tamen  partes  har  funt  fub  termino,  qua 
lem  defcribuntpropofitiones  duse  fuperiores  capitis  huius* 

Qua  in  re  confiderandum  eft,ut  Cpecies  harc  potentium  ra» 
tfonalecV  mediale,fubdiuidatur  in  duas  fpecies,  quarum  prior 
contineat  lineas  refolubiles  induas  partes  fe  componentcs, 
quarum  Iongior  maneat  fub  (pecie  hacpotentium  rationaleS*! 
mcdiale :  ut  eft  J% .  ^48 o-f-  3  6»  Pofterior  uero  contineat  li# 
neas  refblubiles  in  duas  partes  fe  componetes,quarum  maior 
non  maneat  fub  fpecie  hac,fed  tranfeat  in  fpeciem  linearum  po 
rentiumduo  medialia,de  quibus  eritcaput  fequens;ut  eft, 
%/W*8*4-f-*4. 

Regula% 

Vtriufcg  uero  fpeciei  nuraeri  facile  rcperiuntur, 
Prlmac  fpeciei  numert  fic  inueniunt ,  Recipe  duos  numeros 
quadratos,quiadditiadfefadant  numerum  nonquadratum. 
lllum  igitur  numerum  nonquadratum  recipe  pro  prima  parti 
cula  cxemplt.prarpofito  illi  figno  radicali  zcnfico.Pro  (ecunda 
particula  recipe  radicem  quadra  ta  alterius  ex  duobus  reliquis 
quadratisiut  3  6  cV  $,faciunt  4  r  cVc.  Itacp  J% .  V^r-f-a ,  &  %/fc. 
A45"  —  3  icomponunt  potentem  rationalc  dC  mediale  prioris 
ipeciei,uidelicet%/fcVfc  1 80  -4- 1 1* 

Secundar  fpecieinumeri  (ic  inucniun  cur.Recipc  duos  nume 
ros,quorumaIterfitquadratus,&  reliquus  fit  nonquadratus, 
qui  additi  ad  fe,facian  t  numerum  non  quadratum.lllum  igitur 
cxaggregatione  prouenicntem  ,rccipe  pro  prima  particula 

Z   nj  exempli 
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cxemplijprarpofito  i\U  figno  radicalt  zenfico.Pro  lecunda  par* 
ticula  reripe  numerum  non  quadratum  illum,qui  prius  ad  qua 
dratumaddebawr,ercgidemfignum  pratpone  dCc. Vt  *34ad 
i44,faciunt}78jtao^y%.A378-t-V%i)4»&A.^J78--»/i 
z  34,componunt  potcnte  rationale  t)C  mediale  poftcrioris  ipe* 

ctei,  uidelicet    .    1  j  1 1  -f-  *4« 

Propofitiocapitis  huius  quarta,quaeapud 
Campanumcft  y  i. 
r3i  fucrit  fuperftaca  (inee  rationoli  atquc  binomto  quin 
to  contenta ,  linea  quc  tn  eam  potcfoconutncitur  efle  potena 
mcoiale  ctrattonalc. 

Exemplum  huius  oftenfum  eft  faperius  circa  propofitione 
capi.huius  i.ex  figura  propofitionis  primaecapitishuius. 

Scilicet lfnea figurac illius  ABDcft binomium quintum, f* 
dens  1 1  -f-  A 1 80.  S<  igitur  ex  a  b  &  b  d  fiat  una  Iinea  refta, 
efcg  coniungatur  ad  angulum  redum  linea  alia  aequalis  linear 
a  B,  wncfletfuperficiesbinomialis  quinra,faciensy%  2y$io- 
-f- i44.Huius  igit  radix  quadrata  facit  J%  .^15-920  -f-  144, 
hoc  cft.potentem  rationalc  QC  mediale ,  ut  eft  linea  compofit* 
ex  B  H  dC  g  F,illius  figurar  pracdidae» 

Itacp  hac  propofitioncdocet  Euclidcs  optimum  atcp  certifli 
nium  modum  inueniendi  lineas  potentes  rSnale  cV  mediale, 
Propofitio  capitis  huiusquinta,qua?apud 
Campanumeft  y8. 
f&i  Itnee  in  loncjituoinc  ronalt  attuncjatur  quabrangulu 
altera  parte  locuus,  qcf  (tt  equalc  quaorato  liuee  pctctie  rona 
lc  et  meoiale,aJteru  latue  eiue  binomiu  quintu  eijc  ncceflTe  cff . 

Hxceft  conuerfa  prsrcedentis,  docens  quadratum  linear  po 
tentis  rationate  QC  mediaIc,poflTe  redigi  in  fuperflciem  bfnomt 
alem  quintaiquod  fit,dum  ad  ipfam  Unea  quadrati  illius(id  eft 
•  ad  lineam  potetem  rationale  &C  mediale)inueniunt  duae  linex 
(canqua  ad  mcdium  proportionale)  extremar ,  quarum  una  fit 
tongitudine  rationalis  A  altera  fit  binorxualis  quinta. 

Vc 
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Vc  (1  ad  lineam  compoficam  cx  bh&fg(  figurae  primsc 
propoRtioniscapiris  huius)  inueniantur  duar  illap,  prima  A  B, 
(ecuda  a  b  d:uc!  ilia  prima  B  c,c\  illa  fecuda  abd  dupIicatacVc, 

Propofitio  capitishutus  ulcima,quat  eft  apud 
Campanum  63, 
V Qi aliqua liuea  coriicnfurabifit?  fuerit linee  potert  rortale 
ct  meoialc.ipfa  comprobacur  cffc  porene  ronalc  ct  meoialc, 

Vc  dacalinea  potencerationalc  cV  mediale,eritetiam  potcs 
rarionale  Cx  medialc,  cius  pars  dimidia,pars  certia3quarta, 
quinca  dic.  Iccm  eius  clupla ,  cripla ,  quadrupla,qutntupla  cVc. 
)iem  parcis  eius  ccrtiar,dup1a,tripla  cVc, 

Docec  igitur  harc  propofitiocx  una  Iinea  fpeciei  luiius  ,for# 
mare  infi  nitas  Iineas  eiufdem  fpccici^uideliccc  per  multiplica* 
lioncra  uel  per  diuifionem, 


Dcpropofitionibus  tradancibus  lineas  irrauo* 
naks  fepti mx  fpcci  ci,q  uac  funt  potenccs 
duo  mediaiuuCap.xxiu 

l 

1 N 1 T  hatc  fpecies  linearum  potencfum  duo  mc* 
dialiaXpecies  linearum  compofitarum.  Diuida* 
turep  fpecics  harc  in  duas.fubfpecies,quemadmo* 
dum  tlla  fupcnor.de  qua  dixi  in  capitc  pccdcntf. 
rPrimo  enim  funt  quardam  lineae  potetcs  duo 
medialia,quacre(bluuncur  in  partes  compofitionis  fuacitaut 
longiorearummaneatfubhac  fpecie ,  ut  linea  numeri  huius 
^WfcS^-h      i,Teioluif  iWfcV*  8cV%V%  14 — y?j6: 

manec  aucem  longior  (id  eft,  J% .  )  fub  hac  fpecie, 

id  e(r,  eciam  eft  pocens  duo  medialia  . 

r^Secundo  func  quardam  linear  poccces  duo  medialia ,  quae 
f  efoluuncur  in  parces  compofitionis  fua?,quarum  longior  non 

mancat 
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mane «  fub  fpccic  hacfcd  tranfcat  ad  fpcdcm  prarccdentfs  ca* 
pitis:  ut  7%.       -h  ^8  ,refoluitur  to    .  A 1 7  -f-  3  »  &  fa 

!  7 —  3  /Tranfit  aut  longior  haru  partium  ( .1.  J% .  y%  1 7  5 ) 
in  fpccfcm  potcntium  ra  t  ionalc  &  mcdiale,ut  fatis  uides* 

Propofitio  capitis  huius  prima,quac  cftapud  Camp.  29. 

flDuae  Itncae  inucntrc  potcntia  tncommcnfurabt(e6,fo* 
pcrfktem'c$  mcfralem  conttncntce ,  quarum  quabrata  paru 
ttt  accepta  ftnt  mcctalc,  tncommcnfurabtJc  fcuplo  fuperpctet 

vntue  linec  tn  alteram. 

Hoc  cft,inucnire  lincas  duas,  componentes  Uneam  potcnte 
duomedialia,qucadmodu  proxima  lcquens,ppofitiodocebit. 

Dcmodoautcminucnicndi  lineas,quales  harc  propofitio 
defcribit,fimilia  diccnda  ueniunt  fjs  quar  dicfla  fimt  circa  duas 
propofitiones  capitis  praccedentis  priores.Necp  enim  hoc  loco 
conftans  cft  Campani  6Y  aliorum  ratio  inueniendi  Kneas  tales 
pcr  propofitioncm  capitis  1 9  quintam,  quse  cft  apud  Campa# 
num  16 :  quoditerum  uolo  oftendcrecxempUf* 
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Vt?.A  ^»'^»«^ercey»i8*ytt8  refpondent 
propofitioni  illi  prardirta?)crit  c  b  ^is  — ^mcVc  e  faciet 
A  Dbreuior  «uxtaelemerarem  qnarram)facier  Mx  2 
Irac* a  e  facict AJg*-f-SMfiC  b  b  fidtt  2 -^8## 
H*  linear,  rcdc  quidcm  iuxta  Campant  traditionem  compo  - 
nunrpotcntcmduomcdi*aIia,hancy%V?f288-f-y^^ 

Scd  fi  pro  A  C  rccipias  vW4  £V  v^qua?  ctia  m  refpondent 
prardirtar  propofltioni  16  Campani,facict  c  b  A*r4--A** 
&  c  h  faact  A24  (  &  a  d facict^  4 1  yw**  il^S/ 
&  1 :  e 1  fadet  ^V*; i6r  Ayi.Scdhar  partcs  no  rrfpondci pro 
politioni 1  prefenti .  Noncnim  componunt  potcntem  duo  me 
diaIia,fedcomponunt  potcntcm  rationalecYmediale-uideli* 
cct  hanc  componunr  */* .  /2,86-4-^-24.  Itaq?  non  eft  conftans 
inuentio,quar  docctur  per  elcmentarem  quartam,dum  recfpi- 
untur  pro  A  c  lincar  propofitionis,quar  apud  Campana  eft  z6. 
fclt  igitur  alius modus  inucntionis  huius  ponendus, 
qui  nunoj  fallat:ut  cx  fupcriori  ffgura  folio  1 8 1  parer! 

Recipepro  BClincamaliquam  medialem.Vt  ff  B  cfaciat 
✓%%48,facict  B  a  y^7^8.eoqu6d  a  b  fit  dupfa  ad  B  C  •  6V  raciet 

BDAlil  io  0 .  Itacp  B  H  faciet  /* .  y%240  -f-  A48 ,  &  G  F , 

^240 /^48.  Er  illar  duar  linear  funt,quales  requirit  propoft 
tionoftra  prarfens.Rafioncmautem^curfjgura  .IJa  non poflTt 
failcre  (i  BClit  Iinca  medialis,facile  colligere  poter  iscx  iisqux 
dida  funt  capitc  fupcriorf.circa  propofitioncm4  capitis  illius. 
Numcri  reliquarum  linearum. 
BGfaciW*%48.  GEfacit^uoo— /W*. 

duap  "neae  inter  fc  multiplicatat ,  faciunt  quadratum  ipftus 
G  F,id  cft,breuioris  inter  ea*,quas  propofitio  noftra  requirir. 
Videsa^temcx'  hic  mox,ur  produAa  linea  ponat  longiorem 
quar  poftit  duo  medialia  neccftario .  Longior  autem  illa  etiam 
eftmcdmmproportionaleinter  gbdcV  BC.Linca ucrocom 
pofita  ex duabus  inuentis,id  cft.cx  B h6V  G F,eft medium pro 
portionaic inier  abd&a B,utfupcriusetia  figni ficatum eft. 
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Vt  hac  ratione  facile  uideas  oportcre  neceITario,Iinea  fic  com 
pofita  fub  tahlxis  numeris  pofle  duo  medialia,  Ec  hoccfl  quod 
dixijtc  hac  figura  non  poflfe  decipi. 

Vide  ultcrius. 

b  i fadt%/fcfc7r-f-V%% 3.   &  1  AfacnV**243  —  Jw7S* 
Hxdua:  intcr  fe  multiplicatar,faciunt  quadratum  linear  H  u 
Cuiusquadrarumadditumadqaadratumlineac  B  i,facitqua~ 
dratumlinear  B  H. 

Propoficio  ca pitis  huias  fecunda,  quar  apud 
Campanumefl  3f. 

rffnm  coniunctc  fuctrtnc  ouc  lince  potentialiter  incomen  * 
furabilea,  fupcrffciemCE  mccialcrti  cominen  tee,quarum  arrt 
bo  quaorata  pariter  accepta  fim  mceiale  ittcommen  |  urabtle 
fcuplo  (up.rficiei  contentae  fub  itneta  illte » tota  liiKa  copoftta 
cr.illie  erit  icraticnaIie,oicetu  e#  Potens  ouo  mcoialta. 

Talium  autcm  Iincarum  quardam  confiituut  potentem  duo 
medialia  fub  fpccie  priore :  cV  illaru  Iincajt  numeri  fic  iueniunt. 

Recipeduos  numeros  non  quadratos,qui  additiadie/a* 
Cianr  namerom  non  quadratum,itaq?  radiccm  aggrcga  ti  illius 
addcad  radicem  altcrius  receptorum,&:  radix  illius  aggregati 
erit  Iinea  longior,  qua  data  facile  dabis  brcuiorem.  Vt  6  &  8, 
faciunt  1 4. Itacp  J% ,  J%  1 4  -f-  J%  8 , c\  J%  J%  14 — J\  8 ,  compo- 
nuntpotentemduo  medialiafub  fpecie  prima ,  uidclicct 

rDeinde quatdam I/neac  cales,qualesdefcribit  propofltio 
harc  pra?fcns,componuntpotentem  duo  medialia fub fpecic 
poftcriore.Et  illarum  Iinea  rum  numeri  fic  inucniuntur. 

Recipe  numerum  quadratum,  cVnumerum  no  quadr  atum, 
qui  additi  ad  fe,faciant  numerum  non  qnadratum .  Et  radicem 
a^regauiHius  addcadradiccmilliusrecepti  quieftquadra* 
tus,&  flc  radix  quadrata  illius  aggrcgati,  erit  linea  logior,  quaj 
pofita,faci!e  dabis  fuam  breuiorem.  Vt  9  c\  8,faciunt  1 7.  Itacp 
JiA  '7— I —  3  ^fxViVfc  17 —  i,componunt  potcntcm  duo  me* 

dialia 
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dulia  fub  fpccic  fecunda,uidelicet  hanc,     JtfB-f.  J%$  tf 

Figura  autcm  defcriptfonf  s  talfum  Ifncarum 
componentfum  potentcm  duo  medfa 
lia  fub  priorc  fpecic,eft  harc. 

A.A»4— A  '4.  A- A14  tAif 
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%  * 
A*4-f-A»4 

Vfdes  certc  J\  V%i4  -f-A  1 4 ,  €<VWfc  *4  -~  A '  4»efle  potcn 
Cia  1  ncomenfurabfles.Deinde  uidcs,uc  contincant  fupcrrTcfcro 
J\  1  o.Tcrtio  uides,ut  quadrata  pariter  accepta,id  eft,*/*  24  -j— 
^i4,cVy^24 — y^i^facfanty^^.  Etuty$#<Sfitincomrt)cn- 
furabile  ipfi  J\  10 ;  itemduplo  eius^uidelicet  J%  40, 

Sequttur  figura  linearum  componentium  Iincam 
pofterioris  ipeciei  potentium  duo  mcdialia* 
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Hac  propofirione  uidcmus Catis  clare , ut Euclides  potifli* 
fTiurnrcfocxcr<tinnurncros?quanturncunqp  illud  dilTimuIcnt 
illi.qui  Commentarios  fcripferunt  iiiper  propofitioneseius. 
Curcnim  in  propofitionibus  fimilibus,  fuperiorum  duarum 
fpccierum,uideltcet  lincarum  maiorum,  &  linearum  potentiu 
rationale  &  mcd/alc ,  non  d&it  fimilia ,  cum  illac  utio^  fimilia 
rcquirant  C  Refpondco,  In  lincis.ma  iores  lineas  componenti- 
bus,non  mctuendum  cft  hoc  quod  hac  propofttione  Euclides 
nionete.Tecauendum,ne<£  inlincis  componentibus  lincaspo 
tentcs  rationalecV  mediafe.Nam  in  illis  altcra  parscft  ratiooa 
lis  numerus,altera  eft  mcdialis  quadratc .  Quis  hic  monitionc 
indigetf  At  ubi  utcrcp  numcrorum  eft  mcdialis  quadrate,  acci# 

dirbj 
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ditfcp  ut  talcs  alt quado  (int  commenfurabiles,  aliquando  uero 
fint  mcommenrurabilcs.redemonctEucIfdcscommenrurabi 
les  eflecauendos.ne  oidelicet  pro  linea  potente  duo  mcdiatia 
ponatur  linea  medialis. 

Propofitio  C2pitis  huius  tertia,quar  apud 
Campanameft^  1. 

riinea  porette  ouo  mecialia.  ncqait  oiuioi  irt  onae  aliae 
litteae  fu$  terntino  earnm  er  quiboe  cjiuncta  cfr,  fcb  in  ouae 
tantammooofuae  erquibae  componitut  cft  oiuififlilis». 

VWfc.  %/%  rtf-f-A  i4,folummodo  diuiditur  in  /$.*/$  14^ 
y%8,cV*/^.y^  14  —  y^Sjfub  termino  illo  qui  defcrtbitur  per  pro 
pofitiones  fitperiores  capitis  huins, 

Sic%/^V^8-f-y%3i,foIumdiuiditur/n  hasfecomponetes 
%/fc*  */%  1 7  -f—  3  •  8cV% .  '7 — 3  .Hac  tblar  funt  par  tes  compoll- 
lionisfux  ,quales  defcrfbuntur  perpropofitiones  fuperJorei 
capitis  huius. 

Propoficio  capitf  s  hulus  quarta,quae  apud 
Campanumeit  5-3* 
FQi  fuerit  fupcrftctee  Itnea  rationali  binomiVcfc  ferto 
contenta»lincaquar  intam  potcf!  c(frrrationalte»oicitarc$ 
poteueouo  mebiaiia. 

Circahancpropofltionem  facrte  intelliges  omnia  illa  quac 
dfcfra  funt  circa  quartam  propofitionem  fuperioris  capitis,hoc 
loco  in  fimilibus  potTe  repcti  flCc.  Itacp  fi  numerus  linear  bino# 
mialis  fextac  fuerit  multiplicatus  per  numeru  ratfonalem  que* 
cuncg,rad<x  quadrata  produdi  illius  erit  numerus  Imear  potcn 
tis  duo  medialia.  Sic  etfam  medium  proportionale,  inter  duo 
latcracontirjentiaiuperflciem  binomialem  (extam ,  fl  alterom 
corum  fuerir  in  longitudine  rationa  lc,erit  ipfum  rncdium  pro- 
portionalc  linea  potens  duo  roedialia. 

Propofltio  capitishuius  quinta,quar  apud 
Campanum  cft  r?. 
rcDuotice  aoiuncta  fucrit  imcetn  (ongttuotnerationaU 
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fupcrfktcerectancjula,cqualid  quaorato  Itnce  potcntte  ouo 
rrtebialta,crtt  ctufbefuperfktei  latue  fcctfm.btnomiu  fejrrum. 

Hoccir.numeruslinear  potetis  duo  medtalia,multiplicarut 
primo  in  fe,  deinde  produ&um  diuifum  pernumeru  aliquem 
rat(onalem,nihil  aliud  producit  Cjj  numerum  binomialis  fextu 
Reliqua  circa  hanc  propofitionem  dicenda ,  peteex  (upertoru 
capitum  propofitionibus  fimilibus. 

Propofitio  capitis  huius  ultima  ,quae  apud 
Campanum  efr  64, 

FQSueltbct  linca  comenfurabtlta  porcntf  fcuo  mcoiafta, 
tpfa  quoque  eft  potene  ouo  mcotalta. 

Hoceft,pofito  numero  linear  potentis  duo  medialia,(i  nume 
rus  ille  mult  iplice  t  aliquo  numero  ra  ttonali  integro  uel  frarto, 
(emper  producitur  numerus  potentis duo  medialia.  Idem  fTt  0 
pofitus  numerus  ille  diuidatur  per  numerum  aliquem  rationa 
lem  integrum  uel  fracftum.Reliqua  pete  ex  ultimis  propofitio» 
nibus  fuperiorum  capitum, 

Dcpropofiiionibus  tracTantibus  rcfidua 
binomial  ia}qux  c  (t  fpecies  odtaua 
irrarionalium  linearum, 
Caput    xxn  u 

I N  i  T  i  s  fpec/ebus  compofirarumunearum,fc 
quuntur  iam  fpecicsTanquamcompofitarum, 
feu  Decompofitarum  linearum:  quarum  fperfes 
pr(ma,e(l  odaua  (pecies  irrationalium  Iineanz» 
JDicuntur  autem  Decompofitar,  co  aued  ex  com 
pofitis oriantur ,  unica  mutatione  fada  figni  additorum  in fi- 
gnum  fubtradorum  ,ut  cx  propofit  iontbus  fcquentibus  quilt- 
bet  facileuidcrepoteritXtcet  autem  hac  mutatione  figni  in  fi- 
gnum  alterum.mutctur  fimul  fpecies  in  fpcciem  altcram,tamc 
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fimilicudo  quardS  prioris  fpecici remancc  in  fpccie  noua,  adc» 
uc  cocum  negocium  fcqucntium  ipccierum  hac  unica  propofi» 
tione  complecli  uidcarur. 

V  (Dualiacunq?  cffictunt  aut  poffunt  lineae  compofuar» 
talia  cfficiunc  cc  poffuiu  occompojuse  earum. 

Sed  tamen  finguU*  fpccies  decompofitarum  linearum  nihk 
lominus  per  propofitiones  fuas.fuo  ordine  tracfcancfce  funcne 
tot  propofiUones  ab  Euclide  pofitas  eocemnere  uidear.Harum 
igitur  fpecierum  prima  continec  refidua  binomialia,  de  qua 
fpecie  ponuntur  propoficiones  fimilesrjs,  quicckbinoimjs  po- 
Etx  func,ut  uidebimus. 

Propofitio  prima  ca  pitis  huius.q  apud  Campa.cft  6%. 

VQi  iituct  oelincaa$|cinoatur,  fucrtutcg  ambcrationa* 
Ice  .potcmia  taiuum  comcnfurabilce ,  rcliqualmca  crit  ura- 
tionalie.cuca  uiqj  rcfibnum. 

Repeclc  harcpropofitio  binomiorum  defcriptionem,uc  fignj 
ficec  rcfidua  brcum  habere  ex  binomrjs .  Redc  /gicur  uocantur 
Refidua  bmouualia,  Vc  fi  ponacur  quadratu  colte  ratiouali^ 
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rnnccofta  rcccpta  cum  diamcrro  faciet  binomium  :  at  fi  eofta 
fucn" t  abfdfa  de  diame tro ,  tunc  remanens  linca  erit  refiduum 
binomiale.  Vt  fi  cofta  a  b  fecerir  i  z,farter  diameter  a  d «/%288: 
abfcifa  autem  aBcJca  D,relinquit  c  D  refiduum  faciens/fc28S 
—  1 2.Siccnim  pofitohocbinomiWfc288 -f-  iitfiis  fubtra* 
hatur  departicula  reliqua  maiore,relmquituryfc2S8 —  1 2. 
Propoficio  fecunda  capitis  huius,quarapud 
Campanum  cft  74« 

POuIla  (mea  ntfi  tantum  vna  poteff  contungt  rcf?ouo,vt 
ftnt  artibefub  rerrttino  earum,que  crantantc  fcparatiortenu 

Vt  pofita  hac  linea  CD  (ficut  uidcsin  figura  iamdara)quac 
fadty%i88  —  n,fa(fra'cpeup€ry%288&:  t2,quarumparticu 
larum  terminus  deicribirur  ipropofitioe  prarcedcntuiidelfcec 
9  fitconfiderat/o  duarum  lincarum  rationaIium,potentia  tan 
cum  commenfurabilium.  Vna  tantummodo  potcft  linea  con- 
iungi  cidcm  C  D.uidclicet  a  c.ut  fint  ambar,illaruidelicet,quae 
erant  ante  feparationcm ,  id  cft,  a  b  &  a  d  ,  feu  i  2  6<V%288» 
lllar,inqua,  funt  fub  termino  dcfcripto.  Et  fub  eodcm  termino 
.  funt  a  c  cV  a  D.Videsenim  ut  anrefeparationem  fucrit  A  Dv 
feu ^288 ,  tanquam  Jinea  a  qua debuit  fieri  feparatio  aliqua, 
&  a  B  (  fcu  1 2  )  ta nqua m  id  quod  debuit  feparari  de  a  d,  feu 
de  y^288,6V  ambat  crant  fub  tcrmino  defcripto  i  propofitione 
(uperiore,Poft  feparationem  autem  fadam,rcmafit  linea  c  D, 
feuv/fc  288 —  u.Etimpoffibile  eftutipfi  c  D  poflit coniungi 
direc4cali3  linea.prarter  a  c  Cca  1 2,1'ta  ut  illudquod  ficex  addi» 
tione  (uteft  a  D.fcu  /$288)  cumco  quod  additur  feu  coniungl 
tur(ut eft  A  C  feu  1  2)  fit  fub  eodem  terminodefcripto  i  propo 
fiiionefuperiore.Poteft  cnhW#2S8 — -  1 2,diutditW%72  —  6 
cV y%  7 2 — 6t  Sed  illar  duar  partes  no  funt  rationalcs.necp  funt 
potentia  tantum  commcnfurabiles  cVc. 

Sequuntur  deftnitiones  Refiduorum* 

Cum  rcfidua  binomialia  fcquantur  naturam  cV  fimilitudinc 
binomtorum,  idco  (ubdtuiditur  etiam  fpccics  rcfiduot  u  in  fex 
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fpecks ,qua ra  derTni tiones  tndi tas  nob/s ,  fiue  a  b  Euclide  fiuc 
( u  t  puto)  i  Thcone,uolo  poncrc  at$  exponerc. 


N===-^-l 

Prima  dcfinitio. 

pofitie  ouabue  Itncie,  altora  rarionalt  tn  longttnoine  Cut 
c  taciat 4 )  altcra  rcftouo  (ut  b  c,  fi  raciat  6 — %  3  i)  aoic* 
eta'qt  flt  tpft  rcfiouo  alia  Imca  (ut  ad(1  fac/ar  1)  fccunoti 
ctua  terttitrram  ( id  cft,  quar  addita  rcfiduo  illi  pofito,compo- 
nat  lineam,quar,cum  adiedajfit  fub  tcrminodcfcr/pto,  i  pro* 
pofi«onccapitishu<usprima,utmoxfcquctur  )|t  ftjcrtt  tottl 
compofitumu/del/cetexB  c&AD,rac/cnf  DC,idcft6)po# 
tcnrtud Imca  aotccta(fc/I/cet  D  c potcft  3 6fii  a  d  poteft  3  i,ut 
D  C  flt  potentior quini  a  d,  quanrum  potcft  Iinca numer/ hu# 
ius  *)inquaoratoIirtcccommcnfurabttte  ipfttotimlongitti 
btne  (ut  linea  numer/hu/us  x,commenfurabiIiseft  toticompo 
fitac.uidelicet  ipfi  D  C  fac/cnti  6  in  long/tud/nc,cum  utracp  ea* 
rum  fit  rationalis  in  long/rudine,  quales  oportct  cflfe  longitu# 
dinc  commcfurabiles)  ct  (t  fucritiocm  torumUdcft  d  c  lcu  6) 
comnunfurabilc  irilongttuottic.pofite  Itncc  in  longituotnc 
rationalt  ( ut  eft  pofita  c  i,facicns  4)  quoe  pcfttii  crat  U  b  c) 
fcicerur  reftouum  prtmum* 

Hoc  eft,pofito  binomio  pr/mo,fi pro  figno  hoc  -f-  pofucr/s 
flgnum  hoc—  ,quodpofitum  fuciat  dicctur  rcfiduu  primum. 
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Vel.  Poftta  linca  c  d  A,quae  fit  binomium  primum,fire# C  D 
pars  ra  tionalis  in  longitudine,  cV  d  a  rationalis  potentia  ran* 
tum,fi  a  d  feparetur  de  D  C,remancbit  B  C  reliduum  primura, 

Secunda  dcKnitio. 
pofttie  (tnete  buabue  ,al  ret  a  rartonalt  in  longirubiue ,  alte 
ra  reftbuo(ut  c  1  &  b  c,facia  tep  c  1 4>&  bc  1 8 — 4)abiccra'c£ 
ftt  tpft  rcfibuo  alia  linea,fccuubam  ctus  rerrtiinum  Cut  a  D,ta 
cicns  4 )  (i  fucrit  totum  compofitum  ( id  eft ,  D  c)  potentiaa 
lutea  abicctaUd  eft,A  d  Jinqtiabratolineecommcufurabilis 
tpft  tort  in  longitubme,etlineaat>tccta(ideft,  ad)  fit  comen 
lurabilie  in  longirubine  pofitc  rattonali  ( id  eft, c  i )  btcctur 
quob  pofitum  erat  (J.  b  c)rcfibuum  fecunbum. 

Hoc  eft,refiduumquadrarum,ciiius  linea  feparata  ,  fuerif 
rationalis  inlongitudtne,dicetur  refiduum  fecundum, 

Terriadefinitio. 
Pofitiebuabaelincte,altcra  rationali  in  longitubmcal- 
tcra  refibuo  (ut  c  i  faciens  4  A  B  c  faeiens  —  ^48 )  abie 
ctaq;  fit  ipfi  rcftbao  diaUnea ,  fccanbam  tcrminum  ctue  ( ut 
a  d  facicns  j% 4 8  ) fi  fucrit  tottim  compofirum,  potcnriue  c£ 
linca  abiecta  ( id  eft ,  d  c  quam  a  d  )  111  quabrato  lincc  cortt- 
menfura6tlte  tpfi  toti  in  longirubine ,  er  fticrit  vtracp  ( *d  eiT, 
ad&dc) incommrnfurabtlie in lonoj irubinc  ipfi rattonalt 
pofttc  (id  eft,  c  1 )  uocabitur  refidaum  tertium« 

Qiiarta  definitio. 
pofirie  buabae  (ineid,a(rera  rationali  ttt  longttubfae,a(ce 
rarcfibuo(utc  ifaciens4,&  b  cfaciensl — jOabiccracp 
fitipfi  rcfibuo  alialinca,fccunbum  terminumciae(utA  Dfa# 
ciens  )  fi  fuerit  totum  compofltum  potentiue  quim  linea 
abiecta  (.  id  eft ,  d  c  quam  A  d)  quantum  eft*  quabratum  lincc 
incontmeitfuraBtlte  ipft  toti  in  longitubine,  ct  fit  cubcm  tora 
commcnfurabtlie  in  longitubinc  ipft  pofttc  Itncc  ( ideft  ,c\) 
vocabitur  rcfibuum  quarrum. 

Hoc  cft.refiduum  non  quadra  tum,cuius  I/nea  flla  i  qua  r?c- 
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bac  (eparatio  fueric  rationalis  in  longicudine,  dicetur  rc(U 
duumquartum. 

Quinca  dcfinirio. 
pofttie  buabue  lincte ,  altcra  rationali ,  altera  rcftbuo  <  uc 
C  i  facicns  B  c  faciens  %/% i  2.  —  x )  abicctacp  fit  ipft  rcfibuo 
alta linca  (ccunbum  tcrmtuum  ciue  (ut  a  d  facicns  2  fi  fuc* 
nttotum  compofitumporcutiueltneaabiccta  ( iden\D  cc£ 
fit  a  d  trt  quabrato  liucc  incommcnfurabilt*  ipft  toti  in  Jon* 
gftubinc,  ct  linca  abiuncta  (ideft,A  d  )  commcnfurabilie  ftt 
tn  lougttubiuc  ip)t  poftte  rationalt  (id  cft,c  1 )  vocabttur  tcfia 
buuni  qumtum  • 

Sexr  a  definitio. 

Pofitiebuabua  lincie,altcra  rationali  iu  longitubiucaltc 
rarcftbuoCutCi  faciens4>cV  b  c  facicns^  1 *— y*6)abiccta'C£ 
ftt  ipft  rcfibuo  alia  linca  fccuubum  tcrminum  ciue  Cut  a  d  fa< 
cicns  %/*6 )  fi  fucrtt  totum  compofitum  (id  cft,  d  c  )pota\ r  tue 
qaam  fit  linca  aoiccta  (ideft,  a  D)  in  quabrato  lincc  inccnu 
nienfurabilie  ipfi  toti  tn  Iongitobiue,fucrit'cg  ptracp  C  id  eft» 
a  D&DC)incommcnfurabi(ieinIongitubinc  tpfipofttcra- 
ttonafiCfd  eft,  c  1)  appcllatur  rcftbuum  |  crtum . 

Propoftcio  cap/tis  hutus  tertia,quafcx  funt 
inunam  confltcar. 

r"3micntrc  rcpbuunt  primum,fecunbum,  rcrtium,quar- 
tum,quintum,at}tfcrtum. 

Pouto  binomio  primo,  fi pro  figno  addirorum  pofueris  fi- 
gnurn  fubrradorum.runc  per  binomium  primum  inucnifti  re* 
fiduum  primum.  Vt  per  hoc  binomium  primum  6  i,in- 
uenics  hoc  refiduum  primum  6 — A ) 1  • 

Sic  per  hoc  binomium  fecundum  A 1 8  -f-  4,1'nucnics  hoc  rc 
Gduumfecundum*/$i8 — 4.  * 

Sic  per  hocb/nomium  tcrtium  /$5-0  -f-  y%48,  fnuen/es  hoc 
refiduum  tertium/fcro — A48. 

Sic  per  hocbinomium  quartutn  6-f-yfcr,inuen/es  hocrcfi- 
duumquartuaj6— Vfcj.  bb  rj 
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Sk  ptt hoc  binomium  quintum  J%  t  z  -f-  2 , inucnics  hoc  rc- 
(iduum  quintum 1 2  —  2. 

Sic  pcr  hoc  binomiumfextumy&i  2  -\-J%6 ,  inuenies  hoc 
refiduum  fextum    1 2  — J%6. 

Et  lincis  operare ,  quemadmodum  oftenditur  operatio  pcr 
propofitioncmcapitishuius  primam. 

Exemplum  habcs  circa  primam  definitionefH  refiduorum. 

Et  qucadmodum  fcx  fpcderum  binomia  ,tranfcunt  in  duos 
ordincs  binomiorum,  quorum  primus  continct  binomia  qua- 
drata,&  fccundus  cotinct  binomia  non quadrata  :  Sic  rcfidua 
fcx  fpederum  cnumcra  tarum  ,tranfcunt  in  duos  ordincs,uide« 
licet  in  ordinem  quadratorum  rcftduorum}cV  non  quadratoru 
refiduorum.Prima  autemrcfidua  &C  fecunda  ,atcp  teitia ,  con* 
(tituunt  ordinem  quadratorum.  Ordinem  oero  non  quadrato 
rum  pcrflciunt  refidua  quarta,quin  ta,&  fexta. 

Propofitio  capitis  huius  quarta,  quac  apud 
Campanumcft  96. 

r@t  fucrit  fupcrpcir e  Itnca  tn loncjituctnc  tationali,atq} 
ceftouo  prtmo  contcnta»  latue  ciue  tctragorucum  necc ffatio 
crttrcftcuam* 

Aliquando  autem  talHatus  tetragonicum  eft  rcfiduum  prl 
mum :  ut  fi  o  L  (  ficut  oftenditur  <n  figura  fequenti )  fadat  14 
— «/%i8o,cV  LR  fadat  4,tunclatus  illud cctragonicum  L  s 
faciet  6  —  «/%2o,refiduum  primum.Eft  autcm  L  S  mcdium  pro 
portionale  incer  o  l  6Y  LR.Eft&fuperfides  quadrata  lincac 
LS,a?qualisfuperficiei  1« 

Aliouando  latus  taleeft  refiduum  fecundum.-ut  (ioi  faciac 
14 — /%  1 9 2, 6V  l  r  faciat  6,  runc  l s  fadet  JfaS — 6 rcfiduum 
fecundum, 

Aliquandolatus  L  S  eft  rcfidaum  tcrt/um  :  ut  fi  o  Lfcdtt 
14 — ^fc  1 80  JdC  L  R  faciac  6 ,  facict  L  $/fcc4 — A  3  o  refiduum 
tcttium. 

Al/quanda 


% 

v 
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Aliquando  fatus  tetragonicum  tatc  eft  retiduum  quartum: 
Aitfi  o  l fadat  i  o — J\ ?6fiL  L R  fada  t 69 fadct  ls,6 — 14 
refiduum  quartum, 

AHquando  !atus  tale  tctra gon/cam  eft  refiduum  quintum: 
utfi  o  Lfadatl  —  y%  52,81  LRfadat8,tuncL5fadcty*3» 
— 4  refiduumqufntum* 

AMquando  latus  ta!e  tetragontcum  cft  reCduum  fextum: 
ut fi o  l fa da 1 6 — y%  17,  cV  L  R fadat 8 , tunc L S fadct boc refi 
duum  fcxtum  6  — y%  1 1# 

Propofitio  ca  pi  ti  s  buius  quinta,quar  apud 
Campanum  oa« 

r©<  ab  (fneam  ratfonalcm  appltcetur  fbperfictcs  cquaf  i» 
quafcrato  reftcHMiofterum  Uuu*  neccflano  efi  reftcHiiti  pnmu  * 

bb  irj  H*c 
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Harc  eft  conuerfa  fuperioris. 

Vt  fi  fuperflcies^faciar  ro*— %/fc288o,cV  rantum  et/am  fa# 
ciat  (upeificies  r,faciat  afit  l  r  4  ,  tunc  o  l  facict  14 — %/%iSo. 
Eftautemfuperricies%J(faciensarcafua  56 — 1880)  qua# 
drarumrcfidui  LS,facicntis  6 — %/fcio,idco  necellccft  o  LelTc 
refiduum  primum. 

Item  tl  LS  fccerit  fua  Iongitudine  %/fc4  8 — 6\6V  L  R  facia  t  6, 
tunc  O  L  facict  14 — %/%  1  q  I,  ideg  neceilario  crit  refiduum  pri- 
mum.VndeneceiTecft,ut  %/%48 —  6  in  icmultiplicata.idcrn  fa 
datquod  14 — %/&iQzinrf  multiplicata. 

Sequitur  ex  his,quodlibet  refiduum  (cuiulcunc^  fit  Cpecici  > 
fi  in  fe  multiplicerur,facere  refiduaprimum.  Vt  %/fc  5-4 —  %/%  30 
in  fe,facit  84 — %/%648o,  quod cft  rcGduumprimu  neccifario. 
Quod  fi  diuidatur  per  numerum  aliquem  rationalem ,  necefie 
cft  produdum  etiam  faccrc  refiduiim  primum,  ut  patet  cx  pro 
poutione  fequcnti.  £c  ficdc  ahjs. 

Propoficio  capicis  huius  ultima  ,quat  apud 
Campanum  cft  q8. 

rOucltbct  linea  rcfftoo comnunfurabilie  ,ipfa  quoquc 
ih  tctmtno  ct  orfcinc  efiftcm  rcftouum* 

Vt  quia  84 — %/^^48o  eft  refiduum ,  cuf  conuenit  particufa 
defcriptionisharc,  qua  in  definitionc  dicitur,qu6d  totumcom 
pofitum  fir  potentius  linea  adiecla  in  quadrato  linca?  commen 
f  irabilis  ipfi  tot/  in  longifudine.conuenietctiam  hu/c  14 — %/$ 
1 3o,e6  quod  fit  ci  commenfurabilis .  NccelTario  igitur  ambo 
flla  refidua  erut  fub  eodem  ordinc,  a  tcp  etiam  fubcadcin  ipecie 
rcGduorutn,  £t  fic  dc  alrjs. 


AmTHmeticab  Liber    th  ipi 

Dc  propofitionibus  tradtantibus  refidua  bimc*i 
diaha  prima ,  haec  conftituunt  fpecicm 
irrationali  um  lincarum  nonam. 
Capuc  xxim. 


Mnia  illa  quae  de  lineis  bimcdialibus  dida  funt 
ca p,  1 8 ♦ libri  huius,atcg  cap,  19.  hoc  capite  atque 
iequenti  repeti  poflent.quemadmodum  omnia 
jquar  cap.  i7.dicta  funt,potuiflentrepeticapite 
J  prarcedenti  cVc.  Remittendus  eft  igit  ledor  flluc, 
ne  eadem  fsepius  repetere  cogar ,  &  ut  breuis  tranfcurfus  per 
propofitiones  linearum  decompofitarum  fufTkiat.Hoc  tamen 
noneftobmittendumjineas  uidclicet  refiduales  bimediales 
primas,fubdiuidi  in  daas  Ipecies,  uidelicet  in  fpedem  primaru 
priorem,cV  in  fpeciem  primarum  pofteriorem.  Sed  quia  inuen 
tio  huiufmodi  refidualium  flt  per  bimediales  primas,ita  ut  per 
bimedialesprimas  prioris  fpeciei ,  fiantrefiduales  bimediales 
primar  prioris  fpeciei:c\  per  bimediales  primas  pofterioris  fpe 
cieijhant  refidualesbimedialcs  primae  pofterioris  fpeciei,uide 
licet  per  mutationem  ffgni  additorum-in  fignum  fubtradorS* 
ideo  fufficitfide  utjracp  fubfpecie  ponatur  exemplum  unum 
arquealterum, 

Exemplum  prioris  fubfpeciei  priroarum 
refidualium  bimcdialium. 

648 — A%  f  •*  »ft  c*  -f-  A%  f  *  *• 

Item  ^15-91 — y%fcio48,fit  per  y%%x  5-9  i-f-y^  1048, 

Excmplum  pofterioris  fubfpecie/  primarum 
refidualium  bimcdialium. 

A%*88 — AV7i,fftpery?#z88-r-y%*7i. 
I  tcm^43 1 — y%H8»fit  ex */*fc43  *-±-/**48>8fo 

Propo- 
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Propofitio  prima  capftis  huius,quae  apud 
Campanum  eft  6? , 
V&i  fucrit  linca  oc  Itrtea  abfcifa,  f uerinttp  attibc  wuoiafca 
porcttria  tanturrt  comcnfurabtlce,fupcrfictcm^  rationalcm 
conttnetce  >rcltcta  linca  crtc  irratiortolie»  ciccturcg  rcftourjrn 

mcotalc  pnmum. 

In  numcris  facilc  cft  inucnire  talia  mcdialia,quibus  conue* 
nlat  defcriptio  illa,quam  propofitio  harc  refcrt.Scilicet  pofito 
numcro  aliquo  zcnfizenfico ,  diuide  fptum  pcr  numerum  alt<s 
quem  numcrantcm  eundcm  zenfizenHcum.  Rcccpto  tgitur  di 
utTorc  illo,  prarpone  illi  fignumzenfizenficum ,  tunc  habebis 
mcdiale  unum.  Alterumdabit  tibiquotiens  diuifionisillius, 
reccpto  figno  zenfizcnftco.  Vt  dato  zenftzenftco  hoc , i  2  9  6, 
diuidc  eum  per  7  *  »tunc  quotiens  erit  1 8 :  ita  cp  Jftj  x.cV 
erunt  mcdialia  >  qualia  rcquirit  8C  defcnbit  propolitio  harc* 
Iam  fi  alterum  ab  altero  fuerit  abfcifum,  remanebit  1 — 
1 8,quod  eft  rcfiduu  bimediale  primum.Qudd  enim  Jwr* 
cx'  1 8  fint  potentia  tantum  commenfurabiles,  potcris  diut  * 
fioneuniuspcratterumexpIorare.Dcinde  qudd  rationalcm 
fuperficiem  contineant,  potcris  cognofcercex  multfplicationc 
cortim  intcr  fc.Scilicet^diuifio  unius  per  alteru,facit  j\  1 :  multi 
plicatio  ucro  facit  6. 

Propofitio  capitis  huius  fecunda3quar  apud 
Ounpanameft75". 

rrjulla  Iirtca,m|t  xma  tantii,  rcfiouo  mcoiali  primo,con* 
tutigt  potc(f,  vtfintambc  fub  tcrmino  carum,quc  cranr  antc 
fcpararioncm* 

Vt  pofito  hoc  rcfiduo  bimcdiali  primo,y%&7  * — A% » g.nihil 

ei  coniungi  potcft  fub  hac  coditionc.ut  hocquod  additur.cum 

illo  quodcx  addirione  tlla  fir,  habeat  illam  defcriprioncm5q«/i 

habeoant  duo  illa  cx  quibus  fadum  eft  rcfiduum  bimedialepri 

mutn,per  feparationc  unius  ab  altero.  Vt  fi  addatur      \  8  ad 

JWJ  * — Afc '  8  .tunc  flt     7 1 •  Habent  igitur  /fc*  1 8  cV  Jwr  * 

ddaim 
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defcr/pt/onem  rerm/n/  i  propofit/one  hac  defcr/pt/,&  candcm 
defcript/onem  habcbant  antc  feparat/oncm  un/us  ab  altero. 
Propofitio  capitis  hu/os  tert/a,  quar  apud 
Campanumeft  87. 
F©i  fuperftcieo  aliqua,r<nionali  linea  in  longitubinc  re[i 
bnoei;fecuiibocontiiieatur,linca  tn  canbcm  fopcrficiem  po* 
tcne  erit  refibnum  mcbiale  primuru. 

Scntcntia  eft :  Superficici  refidual/s  binomiaI/tcr,quadrata 
radix,ncceftar/o  eft  rcfiduum  b/mediale  pr/mum. 

Docct  /gitur  propofit/o  harc  refidua  b/med/al/a  pr/ma  inue 
nirealiomodo,abeoquem  docu/t  propofit/onecapit/s  hu/us 
pr/ma.  Sc/Iicet%/f;i<S2  —  i  2,eft  refiduum  b/nomialcfecudum. 
Quaere  radicem  c/usquadratam,  quam  fi  inucncris ,  inucnift/ 
refiduum  b/mediale  primum;  fcilicet  radix  quadrata  ex/f;  162. 
—  1  i,facit     7 1 — AM ■  8 . 

Propofit/o  cap/tis  hu/us  quarta,quar  apud 
^  Campanumeft  93. 
r<Tum  abulcta  fuerit  fuperflcice  equalie  quabrato  rcfibui 
mebialie  prim/  ab  lineam  rattonalem.alterum  latue  ciue 
ertt  rcfibuum  ftcunbum* 

Hoc  cft,fi  rcfiduum  bimed/ale  pr/mum  fuer/t  /n  fc  mult/pli* 
catum,producitur  fuperflc/es  refidui  b/nom/alis  fccundi :  qua- 
taliscft,ut  fi  cont/ncaturfubduabusIine/s,quarumaItcra fit 
longitudine  rational/s ,  neccffe  eft  rcl/quam  eflc  rcfidualcm  bi, 
nomialiter  fccundam .  ut  J^j  2  —  ^,8  mult/pl/catum  /n  fe, 
facit/fcitfi  —  n.Hocautem  rcfiduum b/nom/alc fecundum,' 
fi  d/ u/datur  pcr  numcrum  al/qucm  rat/onaIem,neccflc  cft  quo. 
tientem  fier/,qui  fit  etiam  refiduum  b/nom/ale  Iccundum. 
Propofit/o  cap/t/s  huius  ult/ma,qua?  apud 
Campanumeft  $>$>. 
FCDnefibet  lineartrilibetrefibuomcbial/  commenfura- 
bilte,c(t  |ub  ipfiue  terniino  et  orbiue  rcfibuum  mcbiaic 
Vtqu/a^i^i  — y^i 28  ,eft  rcfiduum b/medialis pr/m/, 

cc  pr/or/s 
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prioris fpccici ,  idco  ctiam  Afcif^i — A&1048  ,cft  rcf7duuni 
bimcdialis  primi  prioris  fpecici,cum  fiteius  dupla. 

Itcm  quia  /fc%i7 — A%?>cft  rcfiduum  bimcdialis  primi  po* 
ftcrioris  fubfpcciei ,  idco  ctiam  /^43  x — Jty  48,  cft  refiduum 
bimcdialis  primi  poftcrioris  fubfpeciei, 

Itcm  quia  J^6 — ^5-4» cft  refiduum  bimcdialis fccundi 
prioris  fpecici ,  ideo  etiam  Jwni6  —  43  74  cft  rcfiduum 
bimedialis  fecundi  prioris  fpcciei. 

Itcm  quia  J\\  108  — </%H8,cft  rcfiduum  bimedialis  fccundi 
pofterioris  fpeciei,ideo  etiam  J\\  1728 — J\\i6%  Ccum  fit  du* 
pla  eius)eft  refiduum  bimcdialis  fecundi  pofterioris  CpecieL 

Docetigitur  propofit/o  harc  ad  datum  unum  rcfiduum  bi# 
mediale,cuiufcunq?  fit  fpeciei  aut  fubfpedei,producere  alia  plu 
ra  eiufdem  fpecici  6V  fubfpeciei.  Atcp  ita  funt  in  capitc  hoc  ( ut 
ctiam  in  alrjs  fimilibus)  tres  modi  inueniendi  refidua  bimed/a- 
Iia  prima ;  unum  proponit  propofitio  capitts  huius  pt/ma,  fer 
cundum  propontt  tcrtia,tertium  proponit  hxc  ulrima* 

Dcpropofitibmbusdecimac  fpcciei, 
irrationalium  lincarum, 
Caput  xxv, 

v  N  C  Ti  numcri  medialts  zenfizenfice  duo,  qurt 
&  multiplicationc  fua  /nter  ie,c\  diuifione.conft  i 
tnunt  numeros  medialcs  zcnfice,pcrtincnt  ad  ca 
put  hoc  uigefimumquintu.Separatio  cnim  unius 
s  ab  altero^con ftituit  refiduu  bimedialc  fccundum. 
£t  rlli  fic  in  ueniuntur. 
Recipe  numerum  quadratum  non  zenfizcnficum,  c\  partf* 
bus  eius  aliquotis  duabus.ipfum  multiplicatione  fuainter  fc 
rcfcrcntibus,prcepone  fignum  radicale  zenfizeficum.Hoc  efh 
diuide  numcrum  zenficum  per  non  zcnfizenficum  numci  um 

al/qucm 
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alfquem,qui  ipfum  nomerct  ,cV  utricg  horum,uideIicet  diurforl 
atqi  quoticnt/,prxpone(ignuradicalezen(jrenficum.Vcrece 
pto  hoc  numero  zcnfico  leu quadraco  1 44 ,  dmido  eum  pcr  s , 
tunc  prouenit  1 8 .  Itacp  1 8  cV  y%%8  ,pertincnt  ad  ca  puc  hoc : 
uc  quorum  fcparacio  unius  abalcero  faciac  v/fc%  1 8 — Jtffijiidc 
licec  retlduum  bimcdiale  fecundum.  Sic  fi  diuidas  144  per  6, 
cfficies  modo  pracdiVto  %/fc%*4 — y$&6,cVc. 

Cun&t  uero  numeri  mediales  zenfizenfice  duo3quoru  mul- 
ciplicacio  unius  pcr  alcerum  conftituic  numerum  rationalcm, 
percinenc  ad  capuc  praccedens ,  Horum  inucncio  pofita  cft  in 
capitc  illo  praecedente. 

Defndecunclinumcrimedialcs  zcnfizenficeducquorum 
diuifio  unius  per  alterum  conftituic  numcrum  rationalcm,pcr 
tinent  ad  caput  16.  ut  quorumcVcompofitio&feparatto>nt* 
hil  aliud  confticuic  quam  mediale.  Horum  inuentio  fatis  indi* 
cata  eft  propoficione  quinta  capitis  16. 

Demum  cunclinumcri  medialcs  zenfizenfice  duo,quorum 
mulciplicatio  cnius  per  alterum  coftituit  numerum  medialem 
zenfizenfice.HorumcVcompofitiocV  (eparatio  improbatur, 
Et tales mediales  etiam  diuifionc  onius  per  alterum conftitu- 
untnumerum  medialem  zenfizenffce :  ufum  camen  habent, 
qucm  capice  19  libri  huius  indicauJ.  Ec  (ut  etiam  dc  inuentionc 
corum  dicam)omnes  racionales  numcri  duo,quorum  propor- 
cio  non  cft  tanquam  numeri  quadrati  ad numerum  quadratu, 
II  uterc^  eorum  recipiac  fignum  radicale  zcnfizcuficum  ,confti 
tuunt  medialcs  duos  cales. 

Propoficio  capitis  hinus  prima,  quac  apud 
Campanumeft  70« 

P©t  [trrea^e  linea  fecctimfuerintcg  ambe  mebiafee ,  po* 
tcmia  tantum  conimcnfurabilee,concinentcdc^riieoiaIe,reN 
cta  linea  crit  irrationalid,otcetur'cn  refiouu  mcotale  fecucunt. 

Vt  poficis  his  duobus  medialibus ,  J%ty6, 6V  5-4,  defcri* 
pcis  per  propofiuonem  hanc;  Si  </ftr<}  fccetur  de  y%$9<S,rema« 

cc   ij  net 
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netJi^6 — y%%f4,quod  eft  refiduum  bimedtale  ieeundum, 
Sed  boc etiam  uide,  J&9 6  potcnti us  eft  qulm  fit  J%% 5-4  in  qua 
drato  Hncar  repraefentadae  tfto  numero  A%6,cV  talis  linea  coms 
menfurabiliseftlongiori  mediali  inlongitudinc:  Cci\icttJift6 
&J&96  commenfurabiles  funt  utroq?  modo  commenfurabili 
tatis.ldeo  J\ty6  —  «/%%5*4,eft  fub  fpecie  priore  rcfiduorumbi* 
mediaiium  fecundorum. 

Aliud  exemplum,quod  fi t  fub  pofteriore  fpccic  refiduorum 
bimcdialium  fccundorum ,  in  quo  portio  Iongior  fit  potentiot 
quim  altcra  illa  quar  (ubtrahebatur ,  in  quadrato  linear  incom- 
mcniurabilis  ipfi  longiori  ( i  qua  fiebat  fubtradio)  in  Iongitu* 
gine :  fctltcct  J&  1 08  cV  J^sfunt  numeri  roediales  reprarien 
rantes  Iineas,quales  dcfcribit  propofitio  harc,cum  J&  1 08  diui 
fus  per  %/fc%48  taciat  J%  1  k  »6Y  alter  multiplicatus  per  alterum  fa 
ciat  2.  Ideo  fi  alter  ab  altero  detraha  tur,  remanebit  refiduu 
bimediale  fecundum  ,uidclicet  Afc  108 — Jll+2* 

Propofitio  capitts  huius  fecunda  ,quse  apud 
Campanum  cft  76. 

PHnlla  Itnca  refiouo  meciaft  feain&o  coniungt  potefr,vt 
fub  tcmiino  carum  fiant,nift  tantam  ea,quarabcaantcf<' 
parata  erat. 

Vt  pofito  hoc rcfiduo  bimediali  (ecundo  J%%  108 — */fcfc4$» 
folumodo  hoc  mediaW%fc48  ei  coiungi  poteft,ut  flat  J%\  10S: 
atq?  ita  poftillam  coniuncfrionem.hocquodconiungebatur, 
cV hoc quod ex coniuncfWonc  ficbat,  fiant  fub termino earum, 
quac  ante  feparatfonem  cxtabant .  Ante  feparationem  autcm 
ponebantur  J%\  108,  tanquam  illud  i  quo  fienda  eiTct  fubtra* 
cflio :  cV  y^48,tanquam  illud  quod  cftet  fubtrahendum. 

Propofitio  capitis  huius  tcrtia,  quae  apud 
Campanumeft  88» 
FQi  iinea,  rattonad  tn  (ongituotne  reftcuofcp  rcrtio  eonti* 
matur,crit  linca  fupcr  cam  potctte  r .  fiDim  mcfcialc  fealouro. 

Hoc 
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Hoc  cft,linear  rcfiduales  bfmcdiales  fccunda?  etia  alio  modo 
inucniuntur,prarrcr  feparationcm  medialis  i  mediali.  Scilicct, 
pofita  fuperficic  refiduali  binomiali  tertia,quarro  radicem  qua 
draram  de  eo,6V  haec  erit  neceuario  refiduu  bimediale  fecundu. 
Vt  radix  quadrata  de    1 9  2 — J%  1 8o,facic  J\?os — ^27* 

Stc  fi  fuperficies  contineatur  fub  linea  rationali  faciente  2,& 
refiduo  binomiali  tertio  faciente  J%$% — A4T»  quarro  mediu 
proportionale  incer latera  illa ,  &  crit  illud  linea  potens  fuper 
illam  fuperficiem  contentam :  fcilicct  2  in  J%+2 — J^s  multi* 
plicata,faciut%/fc  1 02 — J\  1 80.  Cuius  radix  quadrata,eft  linea 
illa  potens  in  fuperficicm  iftam  ,ut  uidimus. 

Propofic  io  capitis  huius  ultf  ma,quar  apud  Camp.cft  04« 

^St  fupcrftciee  cqualie  quafcrato  refioui  mcftalte  fcctiot 
appltcata  fucrit  ao  lineam  in  longituouic  raticnalcm,altcru 
latue  ciue  crit  reficuum  tertium. 

Si,inquit,fuperficies  arqualis  quadrato  rcfidui  bimedialis  fe- 
cund/, applicata  ruer/tad  lineam  in  longitudine  rationalem. 
Hoc  eft,potenfia  linearrefidualis  bimedialis  fecundar,  caliseft 
fuperficics.qtivT  diuifa  per  numerum  rationa1em,faciac  nume- 
rum  refidualembinomialem  tertian\Vc%/fcfc75- — Jffiiy  in  fc, 
facirVgi?^ — y^i8o .  hcec  diuifaper  2sfacicy%48  — J%+T* 

1 1  c  m  J%%  108 — v/i%4  S  in  fe  ,racic  7%  3  0  o — J%  2  8  8 .  haec  diuifa 
per  2,facicy%7j — */&72refiduum  binomiale  ccrcium, 

De  lineis  minoribus,  Caput  xxvu 

x  numer/s  repraefentancibus  lineas  ma/orcs>fa- 
cile  fiunc  numeri  reprarfcnrances  Iineas  minores. 
Scilicct  hoc  fTt,fi  deleto  figno  additorum  rcperto, 
ponas  loco  eius  fignum  fubtrartorum  :  Vc  ex 
A  ♦  -f— %/fc  1 2 ,  reprarfcntante  lineam  maioiem, 
fit  J% .  6 — J%  1 2,reprarfcntans  lincam  minorem. 

cc   iij  Lineae 
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Lineac  autem  m inores  ,  non  fubdiuiduntur  in  fpecies  ahas, 
flcut  nec  lincac  maiores. 

PropoOtio  cap  iiis  huius  priroa,qua»  apud 
Campanumeft  7 1, 
VQt  Unta  oc  (inca  octrabatur.fucrintcg  ambar  potcnrialt 
tettncommenfurabtlce,  conrincntcacp  ntccnalc,quac>rata'cg 
carum  amboparttcracccpta  fucrmtrationale,  rclictaluica 
cnurratiouaUs  «pocabtturc^linca  mwor. 


Vt  fi  V  L  faciat  A.^-t— ^%  i  i,cV  M  v  faciat  t  i,t6c 

VL&MV  fant  If  near  tales ,  quales  defcribit  propoOrio  harc. 
Suntenim  porcntia  mcommenfurabiIes,ut  fatis  uides,potcn* 
tfammaforisadporentiaminoris  (.f.c>-f-*/fcf  iad6  — ^fcii) 
cffc  incommcnfurabilem,  Conrinct  autem  mediaJe  boc  A  *4* 

Et 
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Et quadrata  earum  fimul  rccepta ,faciunt  rationale  hoc  i  z* 

Si  itaqj  fubtrahas  m  v  (id  e  Jatus  quadrati  minim  U.ipfius  a) 
de  V  L(  id  eft,de  latcre  quadrati  E  B  F  G)  id  eft  >J%.  6-r  f  2  dc 
y$.6-f-yfci2,tunc  remanet  s  L,ideft,%/&,i2 — y$5>6,quae 
cft  linea  roinor* 

,  Modum  fubtradionis  huius  habes  capite  12  lfbri  huJut; 
Et  ut  rem  hanc  clarius  uidcas,rcc/pc  figuram  cxempli  illic  po- 
fitam,de  fubtradionc  tali, 

Jy .  1 2  Wfc  tf«  J%.i%-\-Ji6. 


y%*24— Arr24  H 
In  illo excmplo  fubtrah/tur  E  F  de  F H,&  remanet  g  H:facit 
autem  e  f     1 2 — J%6  f  &  f  h  facit  %/*  ♦  1 2       tf,  cV  cft  f  h 

sequalis 
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arqualis 1/neac  i  E.Vides ergo,ut ef&fh contineant  mediale 
s/%  138.Ec  ut  quadrata  carum  pariter  accepta,faciant  i-f.Nam 
quadratum  B  F  facit  1 2  —  y&^cVquadra&imFH  (Jdeft,AficD) 
facit  1 i-f- y^quaraddita  ad  fe  faciunt  24,cYc 

Propofit/o  capitis  huius  fccunda,quae  apud 
Campanumeit77. 

fTlMa  Uma  Itneac  ttituori  coiuncji  pctcfr,x>t  fob  termino 
fuo  ftant,mfi  tantum  que  aiite  aSfciftoncm  coniungcSarur* 

In  tradationc  fuperioris  exempli,uidifti  ut  J%.  6  — J%  1  z  fit 
fubtrada de*/fc.6-f-%/%i  zAutremanfcrity^.  12  —  y$Q6\SoIa 
igitur  I/nea  hatc,%/% .  6 — 7%  1 2,poreft  addi  linear  huic  %/fc  1 2 — 
J%96,ut  proueniat  linea  maior,quaIis  erat  ante  ieparationcm. 
Atcp  ita  illud  quod  addirur,  cum  illo  quod  fit  ex  additione  illa , 
funt  fub  termino  qul  defcribitur  4  propofitione  prarcedent/. 
Hac  aut  /nduftria  addes  J%.6 — J%  1 2,ad  %/$ .  12 — */%  96. 

Primo  refolue  %/% .  1 2  —  %/fc  9  6*  ( ficut  docet  caput  1 2  )  tunc 
ufdebfsy%.6-f-y%i  2.  —  J%.6 — J\  1  i.Quantum  autem  facit 
%/fc.  1 2 — J\q6,  tm  fadt  etia  hocJ%.6-f-J%  1 2. — — 1 1, 
Facfla  itaq;  refolatione  ifta,  facfle iam  poter/s  adderc :  fcilicet 
-f-%/*.6 — %/%  1 2,toIIit.— J%.6  —  %/%  1 2,ut  noftiexfuperiorib, 
Manet  igitur  ex  additione  ifta ,  %/%.6  -f-Vfc  1 2. 

EtficrefoIuiturqua:Iibet  linca  minor,  in  I/neam  maiorera 
cVminorem :  ficut  quarIibetIineamaior,refoIuitur  in  lineam 
maiorem  cV  minorem,mediante  tamen  figno  additorum,ficut 
minorrefoluitur  mediante  — . 

Propofitio  capitis  huius  tcrtia,qua!  apud 
Campanum  eft  89. 

FQi  fucrit  fuperftcied  linca  rationali  in  lon<firuoinc,reft- 
ouoepquarto  c5teuta>liiieafupereapoten83ent(ineaniinor. 

Vtfi  l  R  faciat  1 2, t\  q^l faciat  1  o -f— J%+o  ( p facicnte 
Jl&o,QC  PLtaciente  io,ficcnim  fictuto  Lfac/at  10 — J%$o) 
tuncfubtracfta  Q^pde  P  L,rcmanct  o l refiduum quartum. 

Difpoffro 


DiTpofito  itzcp  medio  proportionali  /nter  ol&l  r  ,contmen 
ces  fupcr  ffciem  i,produdtur  L  S,medium  uidelicet  propor  tio* 
nale incer  OL&L R,quod eit li nea potens fuperffciem  i , cum 
quadratum eius 5 fit arquale fuperficiei  i.Facit autem fuperfT* 
cies  i,iio  —  y%r7^o,cum  fupficies H  K i  faciati  10^-^760^ 
Qyare  L s  facit 7%.  120  — ^5-7^0 ;  ficut  L  M  facit  ,  1 20 -f-* 
<J%  j7^o.Eft  autem  l  s,feu  L  N,Iinca  minor, 

Propofitio  cap/tis  huius  quarta,quar  apud 
Campanum  eft  p  j. 

TiTurti  aoiuncta  fncrtt  liuec  rationali,  fupcrftetco  eqnalis 
quaoratolmee  nitnorid  >latueeiu0  fecun&um  crtt  rcfiCuum 
quartum  1 

dd  Vt 
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Vt  lmccc  L  n  (figurae  iam datae)  fadenti  i 2,adiunc*ta  eft  fu- 
perficics  i,  qoae  cft  aequalis  quadrato  S  *  cuius  linca  feu  cofta 
eft  L  s,linca  uidelicet  minor ,  faciens  J%  ♦  1 10  — 7fc  j^o.  ideo 
nccefle  eft  lineolam  o  L  eflc  refiduum  binomiale  quartum. 
Sic cnim area fuperficiei ^uel  i,faciens  120 — yfc5-76"o,diuiia 
per  1 1 ,  facit  10  —  7%  40.  Eft  iracp^pofitiohaecconuerfaprio 
ris :  ficut  enim  illa  fuperior  docet  rcpcrire  lincam  l  s  cx  o  l, 
ita  harc  rurfum  docet  inuenire  lineam  olcx  linea  L  U 

Propofi  tio  capitis  huius  ulcima,quae  apud 
Campanumeft  too, 
r@i  Uma  altquahucc  muiori  fitcommcnfu;abthe,ipfa 
quoque  erit  linca  minor. 

Vc  cfi  linca  harc,  yfr.240 — J%i  3  o4o,fit  linea  mfnor,necefle 
eft  hancpartem  eius  tertiam^.80 — %/&  25-^0, eflelineam  mi 
norcmjtcm  hanc  partem  eius  quartanv^.rfo — J%  1440AC 

De  lineis  componcnt  ibus  medialc  cum  rationali, 

Caput  x  x  v  1  u 

v  hero  aliquo pofico,qu< reprarfentet lineam 
potentcm  mediale  cV  rationaIe,fi  fignum  addito- 
rum  mutecur  in  fignum  fu  bcrador um  ,mox  mu* 
tatam  uidcbis  fpcciem ,  QC  ex  potcnte  mediale  cV 
rationaIe,facftum  coponens  mcdiale  cum  ronali. 
Vt  ficot  humcrus  ifie,  </%  .  A48  -+-4 ,  rcpracfcntat  lineam  po* 
tcntem  medialecVrarionale :  ficifte,y%.%/%48 —  4,reprarfentar 
lineamcornponentem  mcdialecum  racionali. 

Refpicit  autc  appellacio  ifta  linearum  huius  fpeciei,poten* 
tiasearumpotius  quim  lineasipfas,cumdequadratislinea» 
rumuera  fit  pociusquam  de  Hneisipfis  :  fcilicetlineae  huius 
v  %V%48 — 4>quadratum  cft  ^frfS  —  4.  Hoc,inquam,compOtf 
nic  cum hoc racionali4,iftudmcdiaIey^48.Nam fi  zddidcris 
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ei  4  >uidcbis  ficri 48.  Ec  (lmili  ra  tionc  potuiflent  lincac  mmo 
res  appcllart  Componentes  rationale  cum  mediali,ut  notu  eft« 
Diuiditur  autem  fpedes  hatc  /n  duas  (ubfpccfes. 
Talium  enim  linearum  quardam  funt,quarum  quarlibet  re# 
toluatur  in  potcntem  mediale  6V  rationa!e,&  in  componentem 
mediale  cum  rationali.Et  tales  (unt,primae  componentesmc* 
diale  cum  rationali.  Vt ,  J% .  J% 6480  —  3 6 ,  rcfoluitur  in 

y%.y%i^io— f-  3^.1 — .y^.yfcirfio — 36. 

Quardamuero  talcs  funt,ut  earum  quarhbet  refoluatur in 
potentem  duo  medialia,&  in  componentcm  mediale  cbm  me 
diali.Et  illae  (unt,(ecund«e  componentes  mediale  cum  mcdialii 
Vthaecv/fc./fcSo^f — 24  .refoluitur  in 

i£-f-/%7*. — J%J%it6—J%7** 

Propofitio  ca  pitis  huius  prima,quac  apud 
Campanum  clt7if 

fQi  linca  ocftrtca  bcrttator.fucrtntt^  ambepotcitttalitcr 
<rKommcnfurabtIc6,fupct^ctcm'o^rattoriaUm  conttncntca, 
qtjafcratacg  carum  parttcr  acccpta  ftntmcotale,lincarclicta 
crit  t'rrationalie.otcctiir'qj  C  omponcne  mcotalc  cum  ronalu 

Vt  pofita  Ifaea  B  c,  (  ficut  fa  fequenti  figura  patet )  facicns 
J%J%S* -f-  6»fi ab ea  fuerit dempta  a  b,  faciens  J% .Jfoi  —  6, 
relinquitur  linea  D  c.quae  eft  irrarionalis.diciturcp  Compones 
mcdiale  cum  rationali,  Facit  enim  D  C,  J%J%zoS  —  8. 

Vides  autem  defcriptioncm  lincarum  a  b  QC  b  cegrcgte 
depiclam  in  ipfa  figura  quadrata  :  fcilicct  pocentiam  A  B  ui* 
des  efle  J%?  1  —  6,&  potcntia  B  c  eft  1  -f-  6.  Hae  certe  po# 
tentia  funt  incommenfurabiles» 

Deinde  uides  in figura, ut  a  b dC  B  c (cum  BCfit arqualis 
ipfi  a  E)  contineant  hahc  (uperficicm  rationalcm 4. 

Demum  ( cum ,-|-6  dC . — 6  fe  mutuo  tollant )  uides qua- 
drataearumharc,v/^5"i-t-  6AA5-2 — 6,additione  fui  facere 
J%io$, 

dd   rj  Propo- 
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Propofltio  capitis  huius  fecunda,qUar  apud 
Campanumeft  78. 

fiinca  componcne  twoiaU  cunt  rattonalt.coniuncji  tiott 
potcftnift  x>nt  tan  tum,vt  fub  earunt  rerniino  ftant.quc  erant 
antefcpararioucm* 

Vt  naec  linea  d  c  (in  hac etia  figura)faeiens  J%  Vfci 08 — S. 
quar  eft  componens  mediale  cum  rattona!i,folummodo  potcft 
addi  huic  Iincar  a  B,uel  B  D,facienre  J%J%  $■  1  — 6 .  ita  ut  hoc 
quod  additur^cum  eo  quod  tx  additione  fir,fint  fub  termino  de 
fcripto  i  propoOtione  fuperiore,  fubquo  termino  crant  duse 
linear  iHatjquajkunafubtrahebaturjUideUcetA  Bfit  altera.i,B  c, 
ea  erat  i  qua  hcbat  fubtradio. 
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Summa  eft.  Poflto  hoc  numero 208  —  8,hunc dabis  fo- 
lummodo Vfc.  %/fc  J  * — 6.  «ta  ut  aggregatum  ( quod  flt  cx  addi 
tione  amborum)  cum  5-2  —  6  cotineat  fuperficiem  ratio* 
nalem ,  cV  ex  additione  quadra  torum  corum  fia  t  numcrui  me* 
dialis  quadratt. 

Sic  aurem  funt  addendi. 
Priroooportetutrefoluas  208  —  8  ,ea  reiblutione 

quam  docec  caput  libri  huius  duodecimum ,  tuncuidcbis  eam 
fic  refoIutam,y%.%%*-f-6.  —  J%Jto*—6 .  Iam  fi  addideris 
A  Vfcr  2  —  6,tunc  fiet  ifte  numcrus  */f>  */fcr  2  ,  qui  cum  eo 
qui  addeba  tur.id  cft  cum  %/fc  2  —  6,eft  fub  termino  defcnV 
pto  a  propofltione  prima  capitis  huius. 

Propofltio  capitis  huius  tertia,quar  apud 
Campanum  cft  90. 
FQtfuertt  fupcrflciee  linea  rationali  inlongitubinc,rcfi- 
fcuoeg  quinto  contcnta  .latue  ctoe  tctragonicum  crtt  <T  ompo 
nene  mcbiale  cum  rationalu 

Vt  fit  fuperficies  1  (ficut  uidctur  in  ftgura  fol.  ip7)contenta 
fub  linea  l  r  facienre  1 2,  &C  o  L  facicnte  %/fc  100  —  1 0 ,  crit  Lf 
(mediumproportionale  inter  latcraprardida)  cum  fit  latus 
fetragonicum  quadrati\$,a:qualis  fuperftciei  i.componens 
medialc  cum  rationali :  racit  autem  LS,y%./fcx88oo  —  120. 

Oftendit  igitur  propofitio  hsec  modum  inueniendi  Compo 
nentes  mediale  cum  medt  ali  ,a!iiim,a  modo  illo  qui  oftenfus  eft 
propofitionecapitis  huiusprima. 

Propofitio  capitis  huius  quarta,qua:  apud 
Campanum  elt  06. 
^St  ao  (ineant  rationalcm  aoiungatur  fupcrfictce  cqaa* 
lie  quaorato  linee  conflituctitie  meoiale  cum  rattonali  ,latu« 
citid  fecuncum  erit  rcfibuum  quintum. 

Vt  fl  ad  lineam  L  R  ( figurar  fuperius  indicatar)  adiungatur 
fuperflcics  i,tanquam  ad  latus  fuum  unum  (cft  aut  fpcrftcies  1 
arqualis  fuperflciei  S  A  Unea  fcu  cofta  ipflus  $  cft  linea  confti 

dd   irj  tucns 
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ruens  (cu  componens  mediale  cum  rarfonali)  fi  fuertt  L  R  ratio 
nalis,necefle  eftutOL  fit  refiduum  bmomtale  quinrum. 

Eft  igitur  propofitio  harc  conuerfa  prarcedentis,doccns  in# 
uenire  quantitatem  olcxl  s,qucmadmodum  prarcedensdo* 
ccbat  inuenirequantitatem  LS  exquantitate  o  L,Vnde  fi  L  5 
faciaty%V%283oo —  i2o,facictfuperficies  1,^28800 —  120, 
cum  fit  arqualis  quadrato  £  .  Siergo  L  R  fecerit  1 2,  faciet  O  L 
%/%2oo —  1  o,quod  eft  refiduum  binomiale  quintum  •  Patec  ex 
diuifionc/fc*83oo —  nopcr  1 2. 

Propofitio  capttis  huius  ultima,quat  apud  > 
Campanumeft  toi. 

rcDudibct  linea  comnieufurabilts  linee  componenti  me* 
fralc  cum  rationalt,cfl  componcne  meoiale  cumrationali. 

Vcculineaaliqua  16gitudinefuafecerit*/%.*/fc28Soo —  1 20 
Cqui  numerus  conftituit  componctem  mediale  cum  rationafO 
necelTe  eft  ut  quaclibet  pars  eius  numerans  cam,  fit  I/nea  coms 
ponens  mediale  cum  rationali.Item  quamlibet  lineam,quar  ab 
ea  numeratur,aut  d  parte  eius  aliquota,  oportec  efle  linca  com- 
ponentcm  mediale  cum  rationali. 

Non  autem  quarlibet  linea  fub  namero  figurato  ad  fimilitu 
dinem  iIlius,eritcomponcnsmediale  dC  rationale.Nccpenim 
numcrus  ille  %/*.%/%  1  ir* —  3  2,conftituitcomponente  mediale 
cum  rationali.Sed  conftituit  rcfiduumbimedialis  primi  poft< 
rior/s  fubfpecici,uidelicct%/$%  r  1 2 — %/$%  1 28, 

De  lineis  componencibus  medialc  cum  mediali, 

^^^^^        Capuc  xxviiu 

l£w"fS58l  A  N  D  E  m  nou,^lma  fpccics  Iincarum  /rrat/ona 
Bffigj  yPfiW  'lum  ucnfc  cradada  per  propofir ioncs  fuas .  Harc 
EW&SJJ  appellaturfpecies  componcntium  medialc  cum 
SiZjBfl  med**Ji»&opponicur  fpccici  porcntium  duo  me- 
lHi^^^H  diaIia,queadmodum  fupcrior  fpeciesopponitur 
fpecieipocecium  mcdialc  &rationaIe.Ecquemadmodum  ft>c* 

dcs 


Arithmeticab  Liber    1U  200 

cies  illa  fuperior  fubdiuidi  t  in  duas  alias  fpecies:  ita  hacc  quocp 
fubdiuiditur  in  duas  alias  fpccies. 

Quaedam  enim  linear  componentes  mediale  cum  mcdiaH 
funt,quarum  quaelibet  refoluaturin  potentem  duomedialia, 
5t  componentcm  mediale  cum  mediali  •  Et  tales  funt,  primae 
coponentesmedialecummediali:  utefthaec,yfc./%r6 — J%i  2, 
quac  refoluitur  in  J%<    14-f-  J%6.  —  J%J%  14  —  J%6. 

Quaedara  uerodicuntur.lecundaecomponentes  medialecu 
mediali,quarumqu3*libet  refoluitur  in  potcntcm  mcdialecV 
rationaIe3cV  componerem  mediale  cum  rationali ;  uteft  huius 
numerilinea,y%.y%68 — J\  8,quae  refoluitur  in         ,  ,  » 

Sed  de  his  forrc  latius  dica  m  inFerius  capite  trigefimo* 
Propofitio  capitis  huius  prima ,  quae  eft 
apud  Campanum  73. 

rSt  (tnea  i  Iiiicajocttabatur,fucrintc^  potentia  mcomcn 
furabifed  fupcrffctemep  mebialem  coMtitcntc6,quaoratacp 
earum  paritcr  accepta  fuertttt  ntcbtalc ,  tncommcnfurabile 
fcuplo  fuperftciet  alteriue  (ittee  in  a(tera,  rcltcta  (inea  ertt  irva 
ttotialte^iccturqj  Contponene  ntcbiale  cum  mebialt* 

Vt pofita  linea  B  C  (quae  in  fcqucnti  figura  oftcndit )fadcns 
y%.y%i4-f-  ^14  ,dematurabca  a  b  faciensyfc./fci4 — 
tunc  relinquitur  linea  D  C  facicns  J%J%96 — y%4o,quae  eft  irra 
tion  alis  componens  mcdiale  cum  mcdiali.Vide  autem  ut  dc- 
fcriptio  linearum  illarum  C  id  cft,  illius  quac  demitur,  6V  illius  X 
qua  demicur )  depicta  fit  in  figura  hac,quae  mox  fcquitur. 

SciIicet,potentia  a  b  eft  %/fci4 — J%  i4,cV potentia  ipfius  B  c 
euV.fr  24-1-^14 « harummaiordiuifaper  minorem  facir  quo 
tientem  irrationaIem,id  quod  fignumcftcertumeaseflenv* 
comen(urabiIes«Secundo,A  b&bc  cotinent  fuperficicm  y%  1 0; 
cft  enim  B  C  arqualis  a  E,ut  uides  in  figura.Itacp  J%  1 0  cft  fuperff 
cies  mcdiaIis,Tertio,yii4  —  J%  14,  oC  /fci4-f-/fc  I4(quarfunt 
Qdrata  Iinea^jAD  QC  BcOparit  acccpta,faciut|hoc  mcdiale 
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^4- 


i 


B 


Et  cft  hoc  mcdulc  incommefurabilc  aggregato  ex  fupcrfic/e* 
bus  F  &  G ,  ticut  eft  i ncommenfurabile  ad  utrancp  fuperhcicm 
foli  taric  acceptam :  de  qua  re  in  fuper/oribus  f^tis  dixi .  Facit 
autem  aggregatumex  F  dC  g,  7^  40  ,cui  incommenfurabile 

cft  %/*$>6. 

Propofitio  capit/s  huius  (ecunda,quae  apud 
Campannm  eft79. 
ritnee  componentt  mebiatc  cummebta(t,ncqmttuncn' 
(fnca,nift  t>na  tan  tunt  ,vt  fiib  earnm  termtno  fiant  que  eranc 
ante  f  eparattoncm- 

Vt  hsec  linea  D  C  ( huius  itfdem  fuperioris  ffgurae )  faciens 
A  96  -  Vfc4°>  °jua?  e^  *mea  componens  mediale  cu  medial/» 
nequit  fungt  aliqua  alia  Iinca  ,63  talis  q  facia  t  /fcVfc  24 — A  /  4» 

uteft 
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ut  cft  A  D  feu  B  D.Talfs  autem  linea, fi  iungatur  efdem  D  c^effi 
citur  longitudo  faciens/fc.  %/%24-f-%/%  14.SUM  aurem  illa?  ea?# 
dem,quacerantantequam  fiercr  feparatiofeu  dcmptio  unius 
ab  altera  ,&  impoflibile  cft  ut  aliqua  alia  linea  ci  iungatur  taM 
rationeprardida. 
Sic  autem  addftur/%.%/*>4 — /fc»4,ad%/&.*/fc96  —/£40. 
Pofterior  illa  /fc .  %/fc  96 — A40,  refoluitur  fn 

%/%,%/fc  24-f— %/%i4.  .%/&.%/*  *4 —  %/fci4. 

Qua  fic  refoluta3additur.-»-/%.%/^24 — %/£  14 
ad. — /%.%/%  24 — %/fci4» 
tuncremanet/fc  %/%24-f-/%i4additionis  huius  aggrcgatum, 
Propofifiocapitis  hufus  fertia,qua?apud 
Campanumeftof. 
rSifupcrftcteelinea  ratiorralt  reftouoeg  ferto  continea* 
ttir,latua  tct  ragon  icum  quoo  fupcr  cam  potefi,coprobattir 
cflfc  conftitucne  totum  meotalc  cum  mc^ictli. 

Vt  fuperflcies  1  (qua  in  fTgura  fupri  pofita  folfo  197  uides^ 
cotenta  fub  linea  rationali  l  r  faciente  1 2, 5c  linea  o  l  refiduo 
icxto.faciente/fc  10  —  %/$<S,cum  tacfat%/&  1440 — %/%8$4,  Iatus 
tctragonicum  LS,quod  illam  (upcrficiem  poteft  (cum  ftiper» 
£cies  J  fft  arqualis  luperftcief  1 )  eft  linea  conftituens  feu  cqm 
ponens  mediale  cum  medialf . 

Eft  igitur  harc  probatio,modus  afius  fnuenfendf  Iineas  com 
ponentes  mediale  cum  medialf,ab  illo  qui  propofitione  capitis 
huiusprima  oftenfuseft. 

Propofitiocapitis  huius  quarta,  qux  apud 
m  Campanumeft^. 

rSiaoIincamrationalcmabiungaturfupcrficica  equa* 
lie  quaorato  linee  componentte  me&ale  cum  mcoiali,  latua 
eiue  alterum  erit  rcffruum  fcrtum. 

Vt  fupcrficies  1  ( quar  tam  paulofuperiusfndicata  eft)  facic 
A  t  14° — As^4.cV  tantum  etiam  facit  fuperficies  £ut  uideas 
alteramahericilearqualem,uideasc^  LSefle  lineaquadratf 

ce  efleeg 
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enVcp  propterea  Iincam  componencem  mediale  cum  medtaW, 
faciens  j\  J% 1 440  — 64.  Cumqj  L  R  latus  unum  fuperfi* 
cici  i,faciati  a,ideft,fitlongitudine  rationalis,necefleeft  latuf 
eius  alterum  eflTe  refiduum  binomiale  fexcum.  £c  eft  hatc  pro* 
pofltio  conuerfa  prioris. 

Propodtio  capitis  huius  ultima,  quar  eft 
apud  Campanum  1 0  2» 
rCDueltbet  lineacommcnfurabilio  linec  confTttoentt  mc# 
fcialc  cum  mcoiali,e(t  ttnea  conffttuene  meotale  cti  mcoiali. 

Vt  cum  linea  aliqua  longitudine  fua  fecertt  1440  — 
%/fcS64>ncccfleeft  quamlibct  lineam  uclnumerantemeam,uej 
numeratamabea,efle  Iincamcomponentem  mediale  cumme 
diali ;  ut  funt  har  duar,  y%.%/%  90  — -J%  5-4. 

Vfc.  A13040 — J814&C. 

De  Epilogo  -dectmi  libri  Eudidis, 
Capuc    x  r  x* 

ltimo  tandem loco  propofttionum  deciml 
£uclidis,ueniunt  tractanda;  propofitiones  Epi« 
Iogi  ipfius.Sufceperat  autem  illcex  infinita  con« 
futione  irrationalium  Iinearum,rredecim  fpcctes 
tracftandas  compedio  pulchcr  rimo,quibus  duas 
fpccies  linearum  rationalium  prar miferat,  tancjj  initium  ratia 
cinat  ionis  iuar.  Ad  has  etiam  ufiis  eft  fuperrTciebus ,  QC  rjs  qutde 
ufus cft  quim  parciflimc.  Prodocic  aucem ex  fuperrTciebas  ra- 
tionalibus  folicarie  po(7tis3duas  ipecies  linearum  rationaliam, 
uc  uidcbimus. 

Propofitio  capttts  hutus  prima* 
T(3t  fucrit  fupcrftcf  ca  fub  linete  longittioine  rattona(t£u» 
contcnta,Iinca  potcne  irt fuperftcicm  tllam  altqua  eht  ouarti 
linearum  rationolium,aut  rationalw  Jongitu*>inc,aut  tatio* 
tfclie  potcntta  tanttvnt 
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Etficex  lineis  fimplicicer  rationalibus  producitlineas  po* 
ccntta  cancumracionalcs,  quac  longicudine  fitnt  irrationales, 
Scilicet  fi  latera  continentia  fuper  ficicm  illam ,  non  habucrint 
proportionem,quarn  habet  numer us quadratus  ad  numertim 
quadratu,necefTe  cft  nc  linea  potens  fuperficiem  talcm,fit  irra 
tionalfs  longitudine  .  Si autem  Iatera  fuperficicm  rationalem 
continentia,habuerint  proportionem  numeri  quadrati  ad  nu» 
merum  quadra  tum,crit  linea  potens  fupcrhciem  taIcm,ratios 
nalis  in  longitud  inc, 

Propofitfo  capitis  huius  lecunda, 

r©i  fucrit  fupcrficiee  fub  iimie  rationalibua/pecic  fciffc 
rertttbua  corrtenta,ltnca  potene  in  fupcrfictem  ilJant  ertt  itra 
tionali6»oicctur'c#  mcoialie 

Vt  (1  lacus  unum  faciat  6,cV  latus  aYcerum  faciac  J%  1 2,faciet 
fuperficies  iila  J%  4  3  2,  &  latus  quadracum  illius  ( id  eit ,  linea 
potens  in  fuperficiem  illam )  fcumcdium  proportionale  inter 
la  tera  illa ,  faciet  Afc  43 1  •  Differunt  autem  6  cV  J\  1 1  fpecie, 
cumaltera  fitlongitudinerationalis,  aJtcra  uero  fit  potcntia 
tantum  rationalis. 

Propofitfo  capicis  huius  tertia,  quae  apud 
Campanum  eft  6$, 

f(£am  cotttuncte  fueriitt  one  fuperfictee ,  quttrum  aftera 
ftt  rationali0,altera  ineoialia .Imca  potene  itt  totant  lupcrft* 
cicm  tllam,aiiqua  eritquatuor  irratioualtum  liucarum,  aut 
btuomiaIid,aut  bimeotalte  prima,autltuca  mator,aut  potce 
rattonale  et  mcbialc» 

Scilicet  fi  duar  fupcrficies  illat  51  cV  2$  (quar  iam  fequuntur) 
fecerint binomialem  fuperfTciem primam , erit  linca  pocens in 
eam,binomiaIis.Vc  fi  21  faciac  14, 6C  B  faciacA'43  1$  fadet  li- 
.  nea  pocens  71  £,id  eftjadix  eius  quadrata,binomium  fextum 
hoc^iB  -f— J%6. 

Si  autem  duar  fuperficies  illae  compofuerint  fuperficiem  hU 
•  noraiaJem  fecundatmtunc  Iinea  potcns  in  cam,eritbimedialifs 

ce   rj  prima 
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prima.Vt  fi  21  faciat  i,cV  2$  faciat  1 8 ,  faciet  Iinca  poteni 
Jl  25  bimediale  hoc  primum  Afc*43-f-%/%%*7. 

Et  fi  (iiperficies  illar  duac  compofuerintfuperficiembinomia 
lem  quarta,tunc  Jinea  potensin  fupficicm  i11a,eritlineamaior. 
Vt  fi  71  faciat  i^QC  2$  faciat  7*  j84,feciet  Jinca  potensin^X 
IfneamhancmaiorenVfc.i^-f-v/fcjs^. 

Si  uerofupfrficiesillaeduiT  fecerint  fuperficiembinomialc 
quinta,tuncJinea  potens  incam.erit  potens  medialecVronal^ 
Vc  fi  j&  faciat  7*  *  84,&  25  taciat  1 6,fadet  linea  potens  in  21 3 
linea  m  lia  nc  poten  tem  mediale  cV  ra  tiona  Ie3        j  84-f- 1 

NeccflTeaurcm  cft,ut  fuperficics  quadrangularcciangula, 
conftituta  cx  fuperficierationali 6C  mcdiali ,  componat  bino- 
mialem  fuperficicm,aut  primam,  aut  fecundam,aut  quarum, 
aut  quintam  . 

Propofitio  capitis  huius  quarta,quae  apud 
Camponum  eft  66. 
rCom  coniunctc  fucrtnt  oue  fuperftctee  mccialee  incom 
mcnfurabilc6,lincapotcnetiixorafupcrftcicm,critrtltcrutra 
fruarum  linearum  irrattonalium.aue  (Jimcoialid  fccunta» 
aut  potcns  ouo  mcoialta» 

Ratio  cft :  qufa  talis  ftiperffcics.aut  eft  btnomfalis  tcrtia,aut 
binomialis  fexta.Sieftb/nomialis  tcrtia  ,neccfleeftutradix' 

cius 
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ciusquadrata/aciatbimedia!e(ecudum.Siiieroe(lb/nomuIis 
icxta,necefle  cft  ut  radix  eius  quadratafit  poccs  duo  mcdialia. 

Excmplum  prioris. 


A 

B 

• 

1 

Si  A  fecerit  A43  2,c\  B  fecerit  %/%}84,  facietlioea  potcnsin 
a  B  hanc  ltneam  bimedialem  fecundam,y%$  i92-f-Vfc%48. 

Exemplum  pofterioris. 
Vtfi  A  faciat  %/%  1 9 2  >8C  b  fadat  J\  1 28  .faciet  linea  potcns  in 
a  B  1  -f-     1  28,quar  eft  potens duo  medialia. 

Propofitio  capitis  huiusquinta,qua»  apud 
Campanumcft  103. 

FStoefupcrfictcrationalt  fuperficiee  mcoialis  abfctrt* 
oarur  ,Unca  porcne  tn  rcltctam  fupcrficicm  erit  altcrutra  fcua 
rurti  irrationaltum,aut  rcftouum>aut  lineaminor. 

Quiatalisfuperflcies  aut  eft  refidualis  binomialis  prima, 
aut  rcfidualis  binomialisquarta.  Sicft  refiduaiis  binomialis 
prima,tunc  nccefle  eft  radicem  eiusquadratam  eiTc  refidualem 
binomialem.  Si  uero  eft  refidualis  binomialis  quarta  ,neceiTe 
eft  radicem  eius  quadratamcfie  lineam  minorenn 

Vc  fi  f  (B  faciat  24,cVi£  faciat^4  3  2,c\  fubtrahatur  l£  dc 
5      emanebic  (D  facicns  24  —       2,  cuius  radix  quadrata, 

cc    ii)  id 


MrcKAELis  Stifblti 


r 

(fd  eft,Iinea  potens  in  (g  )  fadt  4%  i 8  — A  <S ,  id  eft,  refiduum» 
binomialc  • 

Si  autem  f  (5  facat  24 ,  cV  J£  facfat »/%  3  84 ,  tunc  ©  facier 
%4 — J%  j  84  .culus  radix  quadrata  tacit  J% .  24 — 3  84,quar 
cftHnea  minor. 

Propofit  io  capit/s  huius  fexta,quae  apud 
Campanumcft  104« 
rSi  oe  fupct  ftcie  meoiali  oetrabatur  fuperfictee  rationa 
(te,  linea  in  relictam  fuperfkiem  potcn* ,  erit  alterutra  ouaru 
trrationalium  lincarum,aut  refibuum  mefcialc  primum,auc 
componene  meoiale  cum  rationali. 

Quia  talis  fuperficies,auteft  refidual/s  binomialis  fecunda, 
ant  refidaalis  binomialis  quinta .  Si  eft  refidualis  binomialis  fe 
cunda  ,tunc  necelTc  eft  ,1/neam  in  ipfam  potentem,clTe  rcfiduu 
bimcdiale  primum.Si  uero  fueritfupeificiesrefidualisbino- 
mialis  quinta,tunc  linea  potens  in  cam ,  crit  componcns  mer 
diale  cum  rationali. 

Vt  f  (6  faciat  7i4  3  2,  (  ficut  hicfupri  uides)&  lg  faciat  18 . 
Gibtrahatureij  i&de  J  (5»tuc  remanetCD  faciensy^i —  18« 
cuius  radix  quadrata,id  eft  Imea  potcns  in  (6»  facit 

Si  autem  $  (5  fecerir  Jfy  84,fecerit'crj  l£  1 6& (ubtrahat  i£ 
de,y<Sxtuncremanet/fr  384 —  i6",quae  cft  axca  fpfius<S. 

cuius 
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tutus  radix  cjdrata  fcu  latus  tetragonicu  facit  J%J%}  84 —  1 6» 
cjuod  eA  Iinea  componens  medialc  cum  ra  tionali. 

Propofitio  capitis  huius  feptima,quxapud 
Campanum  e(t  1 05-. 
VQi  fupcrficiee  meoialid  de  jupct ffcic  mebiad  octraba- 
tor  .fucnntq;  | uperpcies  iucommcnfurabilc0,(inea  potene  trt 
reUcta  fuperftcie  m,a(  tcrutra  erit  ouarum  irtonalium  (tficaft, 
aur  ccfibuii  mcbtalcfecb>n,cuc  coponcne  mct>iaU  cii  m  cbialt. 

Ratto  eft:  quia  taIisfuperficies,aute(treliduaIisbinomialis 
tertia  ,aut  refidualis  binomialis  lcxta. 

Si  fupcrficies  illa  ftieric  rcfidualis  binomialis  tertia,  tuc  Ii  nea 
potens  in  (B.erit  refiduum  bimedialc  fecundum.  Vt  fi^  (5  fe 
cer it  %/%43  z,QC  i£  fecerit  J\ 3 84,  fubtrahatureg  i£  de $  (B,re* 
manex(B  radiccmfiiciensy^icji— y^s^quac  eftrefiduuoi 
bimcdialc  (ecundum . 

Si  uero  fuperficies  illa  fuerit  rcfidualis  binomialis  fexta.tunc 
linea  poccns  in  (f3  erit  componcs  mediale  cum  mediali.  Vt  ff 
£  (5  fecerit  J%  1 9 1&  l£  fecerit  J%  1 2 8,fubtrahatc$  l£  <k£  <5, 
runcremanet  (firadicefua  faciens^,y^ip2— */fciz8,quaeeft 
componens  mediale  cum  mediali. 

Propofitio  capitis  huius  ocftaua,qua*  apud 
Campanum  eft^7. 
rdum  pojita  fucrit  linca  binomialiSjCetcrefcg  trrattonalce 
fequenree  cam.non  crit  earum  aliqua  fub  tcrmino  altcrius» 
Vr>  L/nea  binomialis,  r-f-y%  2 1# 
B/mcdialis  prima,y^  8  -f-Jtfi. 
Bimedialis  fecunda,  J^  1 8  -f-  J%\  8. 
Linea  maior,  J% .  6  -f—  J%  1 1 , 
Potens  mediale  QC  rationale,  J%J%$-f-  2# 
Potens  duo  medialia,  J%.  J%  1  i-f-y^. 
Refidtialis  binomialis,  r — J%  2 1, 
Refidualis  bimcdi  alis  prima,  J%%  8  — J%\  2 . 
Refidualis  b/medialis  fccunda,  J&  1 8 — y**  8# 

•  Lfoca 
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L/nea  minor ,     .  6 — J\  i 1 . 
Componens  mediale  cum  rat/ona!f,*/%.yfc8 —  u 
Componcns  mediafe  cum  mediaIiVfc.%/fc  8 — J%6. 
Nutla  harum  linearum  poteft  efle  fub  fpeciealteriusillarum. 
Scntentia  ergo  propofitionis  huiuseft  :  Spcctes  irrationalium 
lincarum  efle  impermixtas. 

PropofTtio  capitishuius  u1tima,quae  QC  apud 
Campanum  eft  ultima. 
ffpm  pojfibilefk  feriemlrnearum  irrariouatia  iti  inftnt 
rum  pr oouc t  no n  efl  pofllbile  ullant  carum  conncmrc  in  rcr * 
mtno  ct  oroiue  cuni  ca  quc  preccffcrit. 

Scntenria  eft,ciTc  prarter  prardrctas  (pec/cs,  al/as  fpcc/cs  in* 
numerabiles  linearum  irratrbna!/um,quar  non  poflint  permi# 
fccrt  aut  confundi :  fcd  itacontra  fc  efle  diftindas,  ut  quarJibet 
fuas  proprias  lineas  fub  fe  continca  t ,  Dc  qua  re  didum  cft  ca- 
pitc  hbri  buius  fcxtodecimo. 

De  propofitionibus  quibufdam  in  dccima 
EucLdis  dcfidcratis»    Cap.  xxx. 

D  epflogum  Euclid/s  adrjciendas  cenieo  propo- 
fittones  quatuor  defideratas  in  decimo,  ut  quar  u 
obmiflione  fint  negleclar  ocfto  fubfpecies  lincaru 
irrationalium:  uidclicet  duarfubfpecie  potetium 
B  medialeet  rationa!e,ticmduarfubfpecicpotentiu 
duo  medial/a.deindcduae  fubfpeciecomponentiummediale 
cum  rat/onaIi,itcm  duac  fub  fpccie  componetium  mediale  cum 
medial/.IIIas  ig/tur  propofitioncs  oportct  mc  hoc  Ioco  poncte, 
nt  notiores  fiant  paulifper  fpecies  illar  4  ab  Euclideobmiffac* 

Propofitio  cap/r/s  huius  prima. 
r"Duas  Itncas  imientrc  poreiitia  incomnienfurabtlce,fu* 
perfictcn|'qj  rationalem  contincntc^  quarum  quafcrara  part 

tcr 


A&ITHMETICAE    LlBBR.    II.  20$ 

tttacctpta  ftnt  tttcMrfc,qoarumqae  longtor  pofftt  mcs)i# 
alc  ct  rattonalc* 

Hac  propofitione  ffgnificatur  fpecfes  pr/ma  fubdiuifionfs 
illius,qua  potetes  medialc  t\  ronale  fubdiuid  utur  in  fpes  duas. 

Eft  autcm  fpcdcs  illa  talium  lincarum  irrationalium,  quae 
cum  fint  potcntcs  ratfonalc  &C  medialejefoluuntur  in  potentc 
ratfonale  dC  mediale,atq?  in  componentc  medialccum  ronali .  f 

Suntigiturpartesilla?  compoficionis  quales  defcribit  pro* 
pofitio  hacc  huiufmodi,ut  conftituant  fpcciem  primam  lineara 
potentium  rationale  &  mediale. 

Modus  autem  inuetionis  earum  pofitus  cft  fuperius  capite 
tiigefimoprimo  libri  huius,cuius  figura  inuentionis  propriam 
illic  pofui,uide!icet  hanc. 


B 


• 

1 

Q  I 

^^^^ 

ff  Hxc 
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Hacc  figura  tc  nunquam  fallet.  Vt  fit  B  c  8 ,  erit  B  A 1 6. ,  & 

BDfcu  BE^  3io:cn't'qjBG8,&GEv/^3io  8«  Itacp  6  F 

f aciet  .  y%  1048  0 — 64 ,  &  B  H  facict  A  ♦  »048  0  -f~64  • 
illar  funt  duar  Iincac  quatcs  requirit  propofitio  harc  prima  capi » 
tis  hiUus.Conftituunt  cnim  lineam  fpcciei illius  primac  poteru 
ti  um  mcdialc  fcV  rarionaIe,uideIicet  Iineam  confti  tuun  t  coropo 
Xltam  cx  B  H  cV  F  G,facicntem  /fc  8 19  xo  -f- 1  Et  fic  dc  fi- 
milibusfpccici  huius  exemplis. 

Propofitio  capitis  huius  fecunda. 

FIDuaa  litteac  inuenirc.potcruia  tncommenfurabilee,ftt* 
pcrpcicmcp  rationalem  contuicntce,quaru  quaora  ta  partter 
acccp  ta  fint  meoial  e  *quarum'q;  loncuor  poflt  t  ouo  meoialia  j 

Hacpropofitione  fignihcantur  partcs  compofitionisjinca 
rum  fecundac  fpccici  potcntium  mediale  6Y  rationale. 

Modusautem  inuentionfs  fubfpeciei  illius,  qui  nunquam 
iallat,tati  figura  repnefentatur« 


Recipe  quadratum  coibe  ra  tionalis  in  longirudine,  conft  i* 
tuefcp  rcdangulum  altcra  parce  longius,quod  concineacur  fub 
duabus  lincis:  quarum  una  fit  cofta  recepri  quadrati ,  cV  altera 
fic  diamcter  eiufdcm  quadrati.Deinde  coftituealiud  quadran 
gulum  altcra  parteIongfus,quod  contincatur  fubcoftaqua- 
draci  rcceptiA'  fub  diagonali  prior/ s  quadranguli  recftangult . 
£  c  fi  cx  duobus  quadrangulis  illis  retfangulis,  flat  unum  qua* 
drangulum  rertangulum,  tunc  linea  potens  in  totam  fopcrfi- 
ciem  compofitam  ,  erit  portio maior inuent bntsipius  quam 
rcq  uiritpropofitio  hccc  (ecunda  capitis  huius. 

Vc 
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7t  fi  a  BCcofta  quadrati  abbc)  facfat  8,faciet  b  c  dlameter 
1 28, cuf acquatur  b f. Eft crgo quadrangulum  abfd 
ngulum  altcra  parte  Iongms  prfmum,  cx  inueniendis 
^uIis,racicnsAsi9i.DeindcdiagonaHs  eius  bd, 
1 9  2,arquat  fibi  Iineam  B  G.  Vnde  quadrangulu  con- 
A  B  dC  B  g  feu  a  H,conftiwit quadrangulu  recftan 
^  *  do  loco  inueniendu,quod  cft  a  h  g  B.Compofita 

ngula  illa  duo  lMi&lwn  conftituut  quadran 
o.Vndc  Hnea  potes  in  fuperffciem  l  m  n  o,hoc 
*4fr*  ^pportionalc  inter  a  b  cVa  i,facit i*  28  8*-*- 
,9i;facit  cnim  ah  */%i9*,&:  h  ifacity%i2S (eftenim 
d  arqualis  h  1 ).  Et  quia  D  H  eft  diflferentia  inter  a  h  cV  h  i, 
queroadmodum  fuperflcies  N  cft  dirTcrent/a  inter  L  m  n  &  o 
fuperflcies,ideo  D  H  facit    1 9  2 — 1 28 :  dC  medium  propor 
tionale  inter  F  b  &  D  H,eft  linea  potens  in  iuperficiem  N.Vnde 
cum  fuperficies  Nfaciat/*i  2288 — V%8 192,  facitlfncapotes 
fn  eam,/Wfci  2288 — /%8 192, 

Lincx  igif     A 1 2  2  8  8  -f-  /*8 1 9  2  ,cV  7%./*  1 1 2  8  8  -  /*8 1 9  x, 
funr  talcs,quales  requirit  propofitio  haccfecunda.  Conftituut 
cnf  m  potentem  rationale  &  medialccum  tame  ma/or  portio* 
num  fit  componcns  duo  medialia  •  Hanc  autem  lineam  com- 
ponunt  duar  portiones  inuentar ,  /fc./fc  49 1  r  2  -f-  1 2$« 
De  duabus  altjs  fubfpeciebus  pertinentibus 
ad  duas  ^ppofitioncs  capitis  huius  iuperiores. 
rQuemadmodum  autem  fpecies  potentiumrationaleflc" 
mediale  duas  habet  fubfpecies,ita  fpccies  componentium  me 
diale  cum  rationali  duas  habct  fubfpecies  nafcetes  ex  duabus 
fupedoribus  fubfpcciebus^pcr  fubnadiojicm  portion  is  mino» 
ris  iportionemaiore,utnotum  eft, 

Vc  fi  fubtrahatur  A.A  10480  —  64,  de  hac  portione 
yi.Aio^So-f-^jtuncrelinquitury^Si^^o — 25-6%  qoac 
«ft  primacomponensmedialecumrationali.  Sicfifubtrahat 
/fc./fci  2288—^8 io2,de  /*V*ui88-f-/%  8 102,tuncrclin 

ff    rj.  quitut 
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quitur /fc.  %/%49  ly  i  *8.qu«  cft  linca  fccunda  componeni 
mcdiale  cum  racionali. 

Facilc  /am  eft  uidere.ut  (ecundum  ifta  pnedida  formandse 
fint  propofitiones  quatuor,  de  confticutione  quatuor  fpeciero 
pracdiclarum,quas  breuitatit  gratia  hic  obmiU. 

Propofitio  capitis  huius  tertia, 

r^aae  lineae  tnnemrc.  potentia  tncommcnfurabilce.fu* 
pcipctcmcpmc^ialcfti  conttncntee.quarum  quaorata  part* 
tcr  acccpta  ftnt  meoialc.tncommenfurabtle  ouplo  fupcrftcict 
vnimin  altcramiCtquarum  longior  poffit  fcuo  ntcctalta. 

Hac  ^pofftionc  dcfcribunrur  lineae  feu  portiones,conftinia 
entes  addicionc  fuf ,  lineas  primas  potentcs  duo  medialia. 
Sicut  enim  1/neac  potcntcs  media!;.cVrat/onaIe  fobdiuidutur 
m  primas cV  fccundas,  ut  diclum  cft  (uperius,  fic ct/am  poten* 
tcsduo  mcdialia  fubdiu/duntur  inprimas  cVfecundas. 

Sunt /girur  pr/mac  potentcs  duo  mediaIia,qua?refoIuuntur 
fnduas  lincasquarum  longiorftt  potensduomedialia,  abre 
uiorfitcomponcnsmcdiale  cum  medial/. 

Huius  uero  fpec/e/  port/ones  fic  /nucniuntur.  Rcc/pe  qua* 
dratum  coftaj  quac  fitlinca  Mcdiali^cV  conftftue  quadrangulu 
rctfangulumaltera  partcfongius,quodfubduabus  lincis  con 
tincatur,  quarum  una  ftt  cofta  quadrati  illius  rccepti ,  QC  altera 


Cit 
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fitdiameter  ciusdem  quadrat/,cVraI/  quadrangulo  tunge  aua- 
dratum  receptum>ut  ex  utrocg  Mat  unum  quadrangulum,Ucut 
hic  uides  exemplum  corum. 

Obferua  a  c  e  d  (i.  (5  ft)efle  quadrangulum contentum 
fub  cofta  quadrati  3»  atcp  ^ub  diametro  eius,fcil/cet  D  r,  diamc 
ter  cft  arqualis  lineae  D  e ,  E t  (J5  cft  arquale  quadrato  3  cVc. 

Sit  /g/tur  A  D  /n  longitudine  fua  y%%c*,  tunc  di  ieu  a  c  faci 
et  fua  longitudine  14,  cVc  b  faciet  et/am/fcfcC*.  Atcp  ita  fu 
perficies  (B  fofaciet  1  z,  &  fuperficies  jfjfacicty^  6\  Et  fic 
linea  potens  <n  totam  fuperfTcicm  illam  compofitam,/.  mediu 
proportionale  inter  aD&ab  >erit  Iinea  Iog/or  inter  duasillat 
quas  rcqu/ri ttp  pofi  tio  harc,cY  breuior  erit  med/u  proport/onale 
inter  iccV  cb. 

Medium  autero  ,ppor t ionale  /nter  a  d  cV  a  b  fac/t f  t 

Et  medium  proport/onale  /nter  ic  cV  c  E,fac/t       1 1 — 

Et  tllae  duar  I/neac  conftituunt  fui  additione  d/rerta  A.  48 
-f—  /fc  i4>quar  eft  I/nea  potens  duo  roed/alia  pr/or/s  fpede/,  ut 
patet  ex  partibus  componentibus/pfam, 

PropoHtio  capit/s  bu/us  quarta. 

TlDoad  littcae  tnuenivc>potentta  incommenfurab/Iee/u* 
perfiriemcg  medialcm  coutincntee>quaru  qua6rata  parttec 
accepta  ftnt  nicoiale.incomerifuvabrlc  fcuplo  fupevftciet  corn 
tcte  fub  antbabp,et  quavu  logio  v  poijt  t  rationalc  et  meoiale» 

Hacccftult/ma^pofitiocap/tishuius,quar  docet  /nuenire 
partes  duas  conftituentes  Imea  fccunda  potente  duo  medial/a« 

Eft  autem  I/nea  fccunda  potesduo  medialia  ,talis  ,Vt  refbl* 
uatur  /n  duas  1/neas  al/as,  quarum  long/or  fit  potens  rationale 
cV  mediate,  cV  breuior  fit  componcns  mediale  cum  rat/onal/. 

S/c  ucro  /nuen/untur  partcs  /Har.  Rec/pe  quadratu  coftar  ra 
trbnal/s  /n  Iongitudine,cV  conft/tue  quadrangulum  reclangu 
ium  altera  parte  lajrgius^quod  fub  duabus  1/ne/s  cont/neatur. 

ff    /rj  quarum 
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quarutn  una  fit  cofta  quadrati  recepti,&  altera  fit  dupla  ad  ditr 
ametrum  quadrati  eiufdem,  &  talf  quadragulo  iunge  quadra* 
tum  receptum,ut  ex  utrocp  fia  t  unum  quadr  angulum,  Gcut  bic 
uidesinexemplo* 

JL  G  C 


Sit  igitur  A  f  ut  ©*,tunc  a  b  faciet  J%  288,  cV  B  C.  fecfct  tf,  cY 
g  B  facict  y%i88  —  6*,quemadmodum  a  c  facit  ✓%  288  -f  -  ^ 
Mediumergorpportionaleintcr  af& ACfacfetAV*  10368 
-f-  3$.  Et  medium  ^pportionale  intcr  G  B&  B  e  faciet^.  y% 
1  o  3  6*8  —  $6.  Et  iila  duo  media  proportionalia  funt  exeroplu 
propofitionfs  ultfmac  capftfs  huius.Componunt  enfm  (mcam 
potentem  duo  medialia  fecundar  fpcctei,uidelicet  hanc.  7*4  • 

Dc  duabus  fublpec/cbus  linearum  compo» 
nentium  medialecum  mediali, 
TSiponantur  duac  lineaerefpondentes  propofitionf  capiti» 
huius  tertiar.fubtrahaturcp  brcufor  de  ISgiore.remanebit  linca 
componens  medialc  cum  mediali  fpccici  prioris.  Et  fi  ponatur 
duac  Iineaerefp5dcntes<ppofitionicapitfshuius  quarrar,  fubtra 
ha  turfcg  breuior  de  longiore,  remanebit  linca  componcns  me- 
diale  cum  medialf  pofteriorfs  fpecfef.  Exemplum  prioris, 

Vt  y*v*  1 1  — y%6\dcy& 1 2  -f- 

telinquit  y%V%48  —  ^24» 

Exemplum  pofterioris,  Vt 
A.Aio)6S — 3^«dey^y%io3^8-f-  3^. 
Bdmquft  ✓*V*4 147 1—  >/%  3  61 8*f.. 

Dere- 
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De  rcfolu tionc  Iin  carum  irrationa Iium  in  Hncas 
rationales,  Caputxxxr. 


Incac  irra  tionales  multar,  funt  refolutae  in  lincas  rt 
tionalcs  £  Ptolemaco  in  AImagefto,ubi  fcientia fr< 
nuum,fcu  chordaru  c\  arcuum  tradat.ut  libro  pri 
mo  capite  nono  fecit.Non  quidem  prardfe  (quod 
fpfeibidemfatetur)necp  adeo  propinqueftutproi 


pinquius  ad  prarciftonerrt  ncmo  pokk  acccdcrccum  utrunq? 
fit  impofsibiJc/cd  ut  pro  fuo  inftituto  operefuffccere  uidit.ut 
uidebimus. 

Propofitio  capftfs  hu/us,cx  lib.  i  .cap.$.  Alma, 
Ptolemar/  fumpta  • 
r^ata  ctrculi  biametroJatera  becagoiii,bcra(tont,pcrttrt 
ejont,tetragoni,octagoni,  aro,j  trigont,  ifoplcurotunt,  eibcm 
*ireulo  uifcciptotum,repcrirc. 

rjHancpropofitionem  Ioannis  de  monte  regfo,  pro  negc* 
tioprarfenti  comodifsimam,uideamus  per  exempIu,quod  ipJte 
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quocp  /uxta  Ptolemaium  traeut.  In  qua  tra&at/one  noftrum 
erit,  obferuare,qua  ratione  ill/,  ex  Zrrationalibus  numeris  line- 
arum,  fecerint  numeros  rationales. 

Primo  poflto  femicirculofuper  diamctro  A  B,fadente  par- 
tes( inter  fe  arquales)  f  20  .erigitur  orthogonalis ,  1  mediopun* 
<fta  diamctri,uidclicet  c  D,qua?  Iinea,cum  fit  femidiamcter  cir- 
culi,aequabitor  latcri  hexagoni,circulo  infcribendi.Et  cum  a  C 
&CCD  intcrcipiant  quadrarem circuli,  necefle  eft  a  d eflc  latus 
cctragoni  circulo  /nfcribend/,atcg  a  H,item  HDefle  latus  oda 
goni  infcribendi  eidcm  circulo. 

Secundo  orthogonalis  rrada  &  mcdio  pundo  fcmidiamctrf 
cb.U  F»  cum  ablc/ndat  parte  quarta diametr/,  ncceflario  eft 
dimidia  p  ars  Iateris  trigoni  (ubiqj  fubintcllige,  ipfo  pleur/,/eu 
3equ/later/)quarc  1/nea  A  Ferit  latus  trigoni  circulo  infcribcd/. 

Tertiorccipitur  menfura  inter  punda  ED,quacf?gnarurdc 
pundo  Euerfus  A.Etftt  EG,a?qualis  trahenda?  ed.  Itacplu 
nea  g  D,arquab/tur  later/  pctagon/  circolo  in fcribendi.Et  g  C 
aequabitur  lateri  decagoni  circulo  infcribcndi,  ut  docet  <ppofi* 
tio  dec/ma  .tertrjdecimi  Eucl  idis. 

Cum  /g/tur  fem/diametcr  faciat  60  ./.latus  hexagon/  arquila 
teri  circulo  infcribendi,facit  latus  tr/goni  atquflater/.y*  10800, 
Etlatus  tetragoni,v/^7ioo. 
Latusueropentagon/,y$  oooo — 16200000« 
E  t  la  tus  odagon/,yi  7100  —  v/fc  2  5-p  1 0  0  0  0  ♦ 
Et  latus  decagoni,%/%4joo —  3  0. 

Harum  linearum  numerosflngulosrc/blu/t  Ptolemarus/n 
fuo  Almagefto,/n  rat/onales,  Qui  &  fl  regula  refolurionls  no 
ponat,tamen  ex  re  /pfa  facile  erat  /Ham  reper/re* 
Regula  refolut/on/s  numerorum  /rrat/onal/um, 
<n  numeros  rat/onalesjquajtolemarum 
u(um  fiiiUe  uidcmus. 
a  r(&Xtrabt  rafcicee  quae  ftcjna  rafctcal/a  fignat  cflTe  e rtta* 
{?c^e,<t  rcftoutl  niultiplica  pcr  c>  0,  ptofcuctumcg  fciuioc  pc  r 

duplum 
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buplum  tabicie  uiuentar,  ita  tamcn  vt  pofi  biuifiomm  {ub* 
txaba&quotitnum&uiibuotcmancnu. 

Rationemregulxhuiusfacile  oftcndere  poflum  in  nume^ 
ris  rationalibus.  Vt  fitcxtrahcnda  radix  quadrata  de  144« 

Volo  reciperc  pro  radice 
numeri  illius  o,quar  in  ie 
multiplicata  facit  8 1  ♦Sub* 
trabo  igitur  8 1  de  144,  tuc 
remanet  tfj.Diuido  igitur 
o^perduplum  radicisin* 
uenra?,id  eft  per  1 8 ,  fecit  % 
addenda  radici  (ut  uides  in 
pidura  flgurae  rationem 
horumomnium)rcftat  igl 
tur  ut  3  in  fe  moltiplicata 
ctiam  fubtrahas  3  refiduo, 

'  >  -i  utadffguratranfeatcam-q, 

fuppleat. 
Videamus  nunc  exempla  Ptolemaru 
Exemplum  primumde  latere  trigoni, 
FLtnca  fTgurae  fuperioris  a  D,id  cft  latus  trigoni  aequflaterl 
circulo  infcribendi,facit  prarcife  J%  1  oSoo.Hunc  numerum  ir* 
rat  ionalem  fic  refoluo  in  rationalem  •  Primo  extraho  radiccm 
quadratamde  to8oo,facjtf0  3,cVremanent  i9i,qux  mulci- 
plico  pcr  6*£L  fiunt  1  i4^o,quacdiuido  per  106  (cum  ille  nume 
rus  fitduplus ad  ( 1 03) radiceminuentam,ftunt  ss  minutatin* 
tegra  enim  illa  refidoa  quas  fuerant  multiplicata  per  6o,fuerut 
ea  multiplica  tionc  r  efoluta  in  minuta*  Manent  autem  ex  diui 
ilone  praedida,m  refiduo  1 3  0  minuta,'£  quibus  fubtrahi  debet 
quadratum  quotientis,ideft  ss  mtnu.Faciunt  autem  ss  tnin* 
infemultiplicata,  30  2yfecunda,quacfobtrahea*  i^ominutis, 
ideft  £  7800  iecundis,tunc  remanent  4775-  fccunda.Ea  diuide 
per  206  diuifoi cm  priorem,  tunc  inuenies  23  fecunda  cVc. 

gg  Ita* 
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Itaty  hunc  numerum 


inuenies  1  Ptolcmarcr 


integ .  min.  r. 
103.    5"5".  13. 

pofltum  pro  chorda  arcus  1  1  o  graduum ,  in  cap.nono  lib.  1  .tx 
intabulaarcuum  &chordarura.Eftautcmarcusgraduu  izor 
tcrtia  pars  circumfcrentiae  circuli. 

Excmplum  fecundum  de  Iatere  tetragont. 
Latus  tctragoniadeftlincaAD/acitprarcife^Tioo.cuiUs 
radix  facit  84  ,&  remancnt  i^.MuItiplicata  144 per  6o,faci* 
unt  S  64o,qua;  diuifa  per  duplum  radict\%id  eft  per  1 6S,facit  y  1 
minuta.  Quacin  fc  multiplicata,  faciunt  160 1  fecunda  :  quae 
fubtracftai7iminutis,relinquunt  1719  fecunda .  Quac  churfa 
per  i68,faciunt  lofecundacxC 

intcg.  min,  iecun. 
Itacphuncnumerum   S4.1   fi.    10.    uidebis  i  Ptolemaro 
politum  pro  chorda  arcus  graduumoo,quiarcus  cft  quarta 

parscircuJi. 

Exemplomtcrtiumdelatcrcpcntagon/. 

fLatus  pentagonf.ideft  linea  G  D  fuperioris  figurar,facit 
prardfe  .  9000— /fc  16200000.  Hic  quaero  primum  dc 
>6iooooo  radicem  quadratam ,  eamttj  radicem  fubtrahode 
9000  cV  ( propter  fignum  radicale  quod  utriqj  parti 1  eft  com- 
mune^quarro  etiam  radicem  quadratara  de  rehcfto :  fciiicct  ra 
dix  quadrata  de  1 6zooooo,facit  40  24 . 5-5-.  10 .  Ea  ucro  radix 
fubtrada  dc  9000,  relinquit  hunc  numerum  4975" .  4  •  4°« 

Radix  quadrata  de 4975"  facit  70 ,  dC  rcmanent  7 j  intcgra, 
qusc  rcfoluta  in  minuta,  faciunt 45-0 o ,  quibus  addo 4  minuta 
rcferuata.Atcp  ita^yo^minutadiuido  pcr  140  (ideft,  pcrdu- 
plum  radicis)  proucniunfcrj  3  *  minuta ,  cV  remanenc  24  :quac 
rcfoluo  in  fecunda,fiunt  1440  fccunda.Quibus  addo  40  fccun 
da,fupcrius  refcruata,fiunt'qj  1480  fccunda.  A  quibus  fubtraho 
loi^fccunda^quarproueniunt  ex  multiplicatione  3  iminuto 
rum  in  fc  (id  eft,quotientis  cx  diuifionc  prouenientis)  tunc  re# 
mancnt^j^quccdiuidoper i4oatuncproucniunt  3  fecunda. 

Accfr 


Arithmeticab  Liber    it*  210 

Ato?  ita  uides,certa  calculationisratione ,  refolucunumcrum 
»/% .  ^ooo — %/%  1 6 10000  0,  in  numcrum  cjuem  Pcolemaeus  po* 
nit,uidelicet 

incegra   mmuca  fecunda 
70.         32.  3- 
Et  hunc  nomcrum  inuenies  in  tabula,tanquam  chordam  fub* 
tcnfam  gradibus  circumferenciat  7  *.  Sic  cnim  gradus  ciicura- 
fcrentii  3  60  ,dfuif?  pcr  y.faciunt  7 *  gradus. 

Excmplum  quartum  de  latere  odogonf. 
TLatus  ocftogoni,id  cft  linear  a  h  feu  h  D  fupjoris  flgurar, 
facit  prarcife  hunc  numerum,%/%. 7*00 — 25-020000. 
Quaero  igitur  radicem  quadratam  de  2 $ 9 * 0000,  quar  facit  ins 
fcgra  5-00  i.minuta  io,fecun.7.  Harcradix  fubtradade  7200, 
iclinquit  2 108  mtcg.40  min.n  fec.Radixautem  quadrarade 
1 1  oS  facit 45- ,&  remancnt  8  3  incegra,  quar  refoluutur  <n  40S0 
minuta,quibus  addo  40  minu.referuaca .  Ec  fic ueniunt  5-020 
m/nuta  diuidcnda  peroo(ideft,perduplum  radicis)c\ueniunt 
3*5-  minuta.Remanentcp  79  minuta.  Hatcrefoluca  in  leeunda, 
faciunt474o.Quibusaddo  5-3  fecuda  referuata.  Atcpica  fiunt 
4703  fccunda,£qu<busfubcraho  30  25"iecunda,quar,pucniunt 
ex  multiplicacione  quotientis  ( id  cft  5-5-  minucorum)  in  fe, 
Remanencaucemi768fecunda,quacdiuidoiceru  peroo,fadt 
lo  fecunda  c\'c.  Accp  ita  inucntus  eft  numerus  ifte» 
inccgra   minuca  fecunda 

45"«  TT*  *9- 

Et  iftum  ponit  Pcolemaeus  pro  chorda  fobtenla  arcoi 45-  gra* 

duumcirairoferenuar.Sunccnim^fgradus  ocfcaua  pars  cir* 
cumferentiar. 

Exemplum  PtoIcma?fquintum,de  latere  deca* 
gon<  circulo  infcribendi. 
FLatusdccagonicircuIo  <nfcribcndi(  idcft,Iinea  ffgurae 
datarGC)  facitpraecifey^foo —  3o.Qiia?roigicur  primo  ra* 
*hcem  quadratam de 45-00 , qua tiwcnca,  fubcraho ab  ea  3 o,  cV 

gg   tj  rcliquum 
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reliquum  crit  numerus  rationalis,quem  Ptolemaeus  ponit  pro 
lacere  decagoni  irrationali.  Scilicer  radix  quadrati  maxim/, 
contenti  fub  4s-oo,facit  <$7.Remanenc  autem  1 1 ,  quae  refolura 
in  minuta,  faciunt  660*  Diuifa  uero  per  duplum  radicis  inuen 
tac  (ideft,per  1 34)  rTunt4min,&remanent  1  *4,quae  refoluun 
tur  in  fecunda  7440,  a  quibus  fubtrahuncur  1 6  fecunda  proue 
nientia  cx  muftiplicationc 4  min.in  fe.  Remanenc  ergo  7424 
diuidenda  per  1 34,proueniunt'q$  ss  (ecunda.Atcp  ita  facic  ra- 
dixex 45-00,  67»  4»  5" 5"«  Subcrahetandem  30  incegraderadice 
flla,tuncmanet  numerusPtolemae/  poficuspro  chorda  fub- 
ccnfa  3  6  gradibus  circumferentiae  circuli :  qui  facit 
integra   minuta  fecunda 

37.        4.  rr. 
Ec  fic  de  alrjs,   Vc  fi  refoluendus  fit  ifte  numerus  imthnz 
lis  y^45*oo  -f-  3  0 » facilc  ki€S  ipfum  reiblui  in  hunc  numcrum 
racionalem,     integra   minuta  fecunda 

5>7.  4» 

Toc igicur exempla  pro  uarietace numerorum  /rracionalia 
rcfoluendorum  fufficient  leclori  ft  udiofo, 

Dc  numeris  irrationalibus  contracfcis  ad  corpora* 
Capuc  xxxii.  quod  eft  ulcimum  libri  huius 
(ecundi,concinensomnia  illa  quac 
d(  1 3  Euclidis  &C  /4  docenc. 


X  capice  praecedenti  bene  animaduertet  prudens 
Icctor,ut  Mncx  6C  numeri  irrationales,  accommo 
dari  dcbeant  ad  res  aftronomicas.  Vc  dam  Pfo/e 
mccus  in  fequecibus  docer,  ex  daca  alicufus  arcus 
chorda,  chordam  reliqui  arcus  ipfius  tcmicircuM, 
inuenire,  id  quod  facile  ffcex  confideracione  penulcima  primi 
Euclidis,&  aliarum  quarundam  paucaru,  poniteg  pro  excm* 
plo  lacus  dcca  goni  arquilateri  circulo  infcribcdi,Iincam'q?  fur> 

tenfam< 
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tenfam  uni  angulorum  pentagonieidemdrculoinfcribendi, 
qualium  linearum  ufus  in  libro  tcrtiodecimo,  item  in  quarto 
decimo  (fi  tamen  ille  eft  Euclidis)  admodum  frequenseft:  non 
obfcure  (ignificareuoIuit,quantamoccafionem  rerum  aftro* 
nomicarum  £  fc  inuentarum,  prarbuerint  fibi  propofiriones 
Jiuclidis.de  lineis  QC  corporibus  irr  onalium  numerort  fcriprac. 
Propofitiocapitishuiusex  1 3  Euclidisfumpta. 

Viauva quinq? corporum recjufarium  inoenire,  per ota* 
mctrum  fpberae  circumfcriptibtlis  fttigulie  illie  corporibue* 

Suntaut  quincp  corpora  regularia  iIIa:Tetrahedrum,ideft 
corpusquatuor  bafiura,  Hexahedrum,id  eft,corpus(ex  bafiu, 
Oc4ahedrum,id  eft,corpus  ocfto  bafium,  Dodecahedru,id  eft, 
corpus  duodecim  bafium ,  cV  Icofahedru,  id  eft,corpus  uiginti 
ba (;um,corpora  uidelicet atqualibus  fupcrffciebus  tecfta.  Et  ab 
hac  arqualitate  fuperrTcier^  feu  bafiu  uocant  corpora  regularia* 
Yigurationes  uero  horum  corporum  ftudiofus  Ledor  ui# 
dere  poteft  m  Geometria  Albcrti  Dureri  Noribcrgenfis,pido) 
rum  qui  noftra  aetate  florucrunt  artiticiofiili  mi,ibi  pulchre  fuif 
proprrjs  dclinca  tionibus  oftenduntur :  cVideo  hic  omittuntur. 

Habetautem  tetrahedrumquatuorfuperrlciesfeubafes  trl 
angulares  aequalium  laterum.Cuius  flguram  pulchre  tibi  mon 
ftrabit  chartula  figura»  huiufmodi,cxcifa  &C  complicata  fccun- 
dum  lineolasfuas* 

Ocftohedrumhabetodo  fuperflcies  trianguYares  arqualiu" 
laterum.Cuiusflguram  tibicognftafacietcharta  fimilimodo 
figurata  dC  compIicata,uti  apud  Durerium  patet. 

lcofahedrum  habet  fuperficiestriangulares  arqualium  fate- 
rum  uiginti:  cuius  flguraedelineatio  patetapud  cundem  auto* 
rem,atcp  fi  talem  chartam  flguraueris,  excifamcg  complicaue* 
ris,ftguram  icofahcdri  tibi  monftrabit» 

Hexahedrum  habet  fex  fupficies  quadratas ,  cum  fit  cubus* 
Cufus  flguram  tibi  dabit  talis  charta,fi  item  complicc  tur, 

Sequitur  tandem  dodecahcdrum,habens  fuperficies  pcn  ta  0 

gg   iij  gonaIc«' 
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gonales  duodecim  arquilatcras :  cuius  figurar  copiam  fackt 
libi  idem  aucor  iam  fupradicftus. 

Qudd  aucem  pluresfpeciesaliar  corporum  regu 
lartum  nonfintdabiles,licdemonftratur* 

Primo.  Cercum  cft , qubd  ad  conftit  utionem  anguli  folidi, 
pauciore3  cribus  angulis  fuperfTcialtbus ,  non  poiTint  concur- 
rere :  (tcut  ad  conftitucionem  fuperfTciei  reditlinear ,  pauciorcs 
tribus  reclis  Iincis,non  concurrunr. 

Secundo.Certum  eft  cV  hoe.qudd  anguJifuperfTciales,  folt- 
dum  angulum  confhtucnres,  fi  pariter  accipiantur,  feu  addan 
tur,minores  (Tnc  quacuor angulis  recftis  necelTario. 

Tercio.  Cercum  etiam  eft  fuperfTciesarquiangulas  intcrfc 
arquales  iolummodo  conftiruere  corpus  regtilare. 

Prarmilfis  iam  tj?,uide  quar  lequantur. 
Dc  crigonis  arquiangulis. 

FCum  unus  angulus  trianguli  arquianguli  facfat  duaster* 
tias  unius  redi,faciunt  cres  anguli  ta(es,duos  rccfros.  PolTunt 
igicur  cres  anguli  cales  confticuereangulam  fblidum,conftiru* 
untty  calem, qualcs  requirit  tetrahedrum ,  id  eft,  corpus  qua- 
tuor  bafiuro. 

Itcm  quatuor  anguli  fuperfTciales  tales,  faciunt  duos  angu* 
los  recfcos  cum  duabus  rerrrjsuniusre(fti«Poflunr  igicur  calium 
quacuor,con(licuere  angulu  (blidum,cum  non  actingant  quan 
titacem  qttacuor  angulorum  redorum ,  confticuunceg  talem, 
qualesrequiriro<5tohedrum,ideft,corpus  odobafium. 

Icem  calcs  anguli  quinq^fuperfTciales,  confticuunt  angufu 
foIidum,ctim  ualeanccribtis  recliscx  una  ccrcia  rertijUrncilnf 
quidcm  atcinganc  quancicacem  quatuor  recftorum.Er  calesieu 
rancos  angttlos  rcquiric  lcofabedrum,ideft,corpus  uiginti 
bafium. 

Sex  autem  anguli  iuperfTcta!es,qua!es  fcu  quantos  fac/r  tri 
angulus  arquianguIus.Mcint  prarciiequacuor  angulos  re<5tos, 
ideoimpollibilccft.coc  ppfle  angulorum  taliam  concurrerc 

ad 
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adconftitutionem  anguli  folrdi :  multo  minus  potfunrplurcs 
taIium,conftituerc  angulu  folidum.Relinquitur  igitur  demon 
ftratum,quod  fub  fuperfkiebus  triangularibus  non  poflit  tcgi 
corpus  rcgularc,  aliud,  £  fpecicbus  tribus  prardirtis :  fcilicec 
corpus  regularc  recftum  fupeificiebus  triangularibus ,  aut  erit 
corpus  quatuor,aut  ocftcaut  uiginti  bafium. 

Dcquadrangulo  aequiangulo&afquilatcro. 

FCum  angulus  unus  quadrati  iit  rcdus,faciunt  tres  angutt 
eius,tres  rcctos,atcp  ita  quantitatem  quatuorrecftorum  angu- 
lorum  non  attingur,tdcoe#  tres  anguli  fuperficiales  huiufmodi 
conftituunt  angulum  folidum  reclum,qualcs  fcu  quatos  requi* 
rit  hexahedrum.i.corpus  fex  bafium,feu  cubus. 

Quatuoi  autanguIirccfti,autpIures,nonpofluntc6flituere 
anguIum(bIidum:ideoimpoflibiIecit,utfupcrfTciebusquadra 
tis  olunbus  auacuor  .paucioribus'  ue.  tcgi  pofsiccorpus  alt* 
quod  Tegulare. 

De  pcntagono  arquianguTo. 

rCum  ucro  angulus  unus  penragoni  arquianguli  faciat  rc* 
clum,cum  partceiusquinta,faciut  tresanguIicaIcs,tresre<?tos 
cum  tribus  quimis  unius  rccfti.Et  cum  illi  quacicacem  quatuor 
angulorum  non  attingant,  mirum  non  eft  q>  tres  anguli  ralet 
confticuac  angulum  folidum.  Confticuunc  auc  talem  folidum» 
qoales  aut  quantos  requirit  dodecahedru.i.eorpus  1 1  bafiunu 

Quacuor  ucro  anguli  pentagoni/aciut  quatuor  redos  cum 
quatuor  quintis  unius  redi.idco  impoflibilc  cft  ut  quatuor  an 
gulitales,aut  pIurcs,po(Tint  conftituerc  angulu  folidum.ltacp 
impoflibilc  cft,ut  ex  pentagonis  pluribus  cjj  duodecim,paucio 
ribusucpoflic  tegi  corpus  aliquod  rcgularc  prarc/fe. 

De  hcxagonis  &  reliquis  polygontjs  arquiangulis.  . 

V  Angulus  hexagoni  aecjanguli  unus,facit  redu  cum  parte 
tertia  unius  rccti :  itacp  trcs  anguli  talcs  faciutquatuor  rectoi 
praecife.Itaq;  ex  hexagoni  arquianguli  anguIis,impoflibiIeeQ; 
coftitui  angulu  folidu ;  mulcominus  potcft  cofticui  angulus  foftf 

dus> 
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dus  ex  angulis  aliquot  polygonise  ali(uiui/equetfum,cu*  eal£S 
polygoniarum  anguli  tres,  femper  exccdant  quant  itatcm  qua 
cuor  redtorum . Itacp  impoiTibilc  eft  corpusaliquod  regulare 
tegi  hexagonis  aut  h  ep  tagonis  cVc. 

Patetex  his  fufficientia  fpecicrum  regularium  corporum 
plene  dcmonftrata,  Quibus  uifis  ad  propolitioncm  capitis  hu 
ius  reuertamur,quas  requint  laterum  inuentionem  corporura 
huiufmodi. 


a  ?,      g  H  B 


Primo.Pofito  femicirculo  diametri  a  B  facient/s  1 20,erfga* 
tur  femidiameter  ec,&  erit  a  c  latus  odahedri  infaibendi 
fphaera?  axis  A  E.Patethoc  ex  ^ppofitione  i  y  tertrjdecimi,  qux 
dicir  proportionem  axis  fpharra?  circumfcribentisoclahcdrum 
babere  proportionem  potentialiter  duplam(id  eft,dupla?dim< 
diaum)  adlatus  unumipfius  oclahcdri;  fcilicet  quadratum 

axis 
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axisfacit  1 44oo,cV quadratum  linear  ACfacit7ioo.Diuifum 
aucem  unum  per  alterum ,  facit  quoticntcm  reprarfentantem 
duplam  proportionem,utfatis  notum  eft.  Secudopatctetiam 
ad  fenfum ,  fi  infpicias  corpus  ipfum  odahedri :  uidcbis  enim 
moxutlatus  tale  coincidat  cum  latere  quadrati  infcribendi 
circulo  illi  ,cuius  diameter  cft  axis  fphxrae  illius* 

Secundcerigeorthogonalem  g  d,  ita  ut  g  b  fit  pars  certia 
ipfius  diamctri  a  b  :  trahe  ita  ad&d  b,cV  crit  a  d  latus 
tctrahcdri ,&DB crit latus hexahedri  feu cubi fpharrae infcri- 
bcndi.Primum  patet  ex propofitione  1 3  ter tijdccimi  Euclidfs, 
qux  dicit  axim  fpharrae  circumlcribentis  tetrahcdrum  ( id  cft, 
diametrum  ab) habere proportionem fefquia  I  tcrac dimidia* 
tam , feu  ( ut  textus  loquitur  )  fefquialteram  potentialiter, 
Cum  autem  g  d  fit  mcdium  proportionale  inter  a  g  faciente 
8o,cV  G  B  faciente  40/aciet  G  d  y%  3  20  o.Itacp  pcr  penultimam 
primi,farfet  a  bJ^6oo  :  &  (per  eandem)  faciet  D  B  «/^48  00« 
Videiam  an  14400  habeac  proportfonem  fefquialteram  ad 
9600.  Secudum  patet  ex  1 4  certrjdecimi,qua!  docet  axim  fphae 
rafcircumfcribetis  cubum,ad  latus  cubi  feu  hexahedri,habcre 
proportionem  potcntialitcr  triplam,  Vt  1 4400  ad 4800,  facit 
criplam  proportioncm. 

Tertio,erecla  orthogonali  B I  adarqualitatem  diametri a  b, 
Crahe  e  i  ,  dC  fic  trahitar  F  H  orthogonalis  I  puncfto  ubi  E  1  in* 
cerfecat  circumferentiam ,  &C  erit  f  b  latus  icofahedri  faciens 
y*.7*oo — 103  68000.  Ethoceftquod  dicitpropofitio  16 
tcrttjdecimi,qudd  latus  cale  ncccflario  fitlinea  minor,  fi  uidcli 
cct  axis  fpharrac  circumfcribetis  icofahedrum  fit  linea  ronalis. 
Sic  autem  inuenitur  numerus  lateris  huius. 

Cum  e  b  faciat  6oy&  b  1, 1 10,  raciet  E  i*/$f  8000,  Facttaute 
£  F  6o,cu  fit  femid  iame  t  circuli.  Vnde  regula  de  tr  i  hic  utor  fic: 
e  1  dat  1 B ,  quantum  dat  E  F,   facit  F  H.    Hoc  eft, 
A '  8 000. 1 2  0. 60.  facit  J\ 2880,8*"  tantum  facit  f  h  .Cuius  di* 
rrudmm  cft  e  h ,  ficut  dimidiom  ipfius  1  b  cft  e  b  .  E t  qu/a  e  b 

bh  facit 
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fadt^o,&EHfadt%/%7io,idco  H  Bfactt^o — y%7*o.Cuiu* 
quadratum ,  additum  quadrato  ipfius  F  H ,  fadt  quadratum 
tpfius  F  B, 

Quarto.Si  D  B  diuidatur  fccundum  proporrioncm  habcn- 
tcm  mcdifi  &t  duo  extrema,  tunc  maior  portio  diuifionis  ilhus 
critlatusdodccahedriinfcripti  fph;era?,cuius  axis  fit  arqualis 
diamctro  m  B.Cum  autcmD  B(ideft,latus  hcxahedrifcucubi) 
faciaty%4&oo  ( axi  fpharrar  facicnte  iio)faciet  maiorportio 
ditnfionis  illius  J%  6000 — ioo,id  cft  o  B.Et  hoceftquoct 
dicit  17  tertijdecimi,lauis  dodccahcdri  effe  lincamrefidualem, 
uidelrcet  axi  fpharrar.cui  infcnbi  tur,exi  ftcn  te  linea  rationali, 

Itcm  cx  latercicofahedri.  i.cx  Iinca  F  B,  fuperioris  figara»,  fi 
latus  trigoni  fiat ,  cVcircumfcnbatur  circulus  eidem  trigono, 
at  cft  K  L  huius  figura?  fequentis ,  latus  uidelicet  icofahedn  in» 
fctibcndi  fphatrxaxis  A  B  (fuperioris  figurar)  facicntis  110, 


EtKN  htus  pe  ntagonf,crft  latus  dodecahcdrXEt  m  n  ( id  efr„ 

ffucs. 
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linea  fubtendens  angulum  pentagoni)  erit  latus  hexahedri  feu 
cubi.Ec  m  P  (ideft,diametcr  quadrati  Iinear  M  N)  erit  latus  te* 
trahcdri.Et  o  Q.«d  eft,cathctus  trianguh  lateris  m  p)  erit  la- 
tusodohedriiCorpora  illa  omnia  uni  cVeidem  fpharrae  infctim 
buntur,cutus  axis  eft  A  B  fuperioris  figurse/acitcp  1 20.  Harc 
funtfereomniaquardocent  tertiusdccimusEucIidis,&quar* 
tusdecimus. 

Numeri  fTgune  proxtmar  iuperioris. 
Latus  feofahedri  K  L,y&.7*oo — %/fci  0368000. 
Diametcr  K  R,facity%.o6oo — /£18432000.. 
Latus  dodecahcdri  K  M.v/fctfooo —  /fci  20«, 
Latushcxahcdri  MN,facit%/%48oo# 
Latus  tcrrahcdri  facit*/fcQ6oo,c\'eft  MP. 
Latusodahcdri  o  o^facic  /^7200. 

T  Similia  ferc  docct propofitio  nona  quartidectmi. 
iDiuifa,  inquit  ,qualibct  lineafecuucunt  proportionem  ha* 
bentcm  mcoium  ct  oao  c.rtrcma  (ut  eft  a  b  fequentis  figurar, 
faciens  2400  -f— %/fci  1 5-2000, diuifa  in  a  c  facientem 
Vfc*  240  o  -  %/#  1 1 5-  2  0  o  o,cV  c  b  faciente  48  0  0 — /%  18432000) 
critproportto  linee  potcntie  fupra  totam,  eiuecpportionem 
tfiaiorcmCut  eftlinea  d  a  fariensyfc43oo,quamuidespoiTe 
quadratum  rr  quale  quadratis  linearum  D  c,  feu  a  b  totius ,  dC 
a  c  porttonis  maioris)a&  Itneam  potentcm  fupra  toram  eiuf- 
&cm'q;porticncmminorem  (uteftlineaDB  racfens%/fc.7*°<> 
—  y%io368ooo,quamuidespoiTequadrata linearum  DC  leu 
a  b  totius,& c  B  portionis  minoris)  tanquam proportio  latc* 
rte  cubi  ao  latue  icofabeori.  Hoccft  ,fi  da  fuerit  latus  hexa* 
tiedri  ieu  cub«,erit  proculdubio  D  B  latus  icofahedri  infcribedi 
cidem  fphcerae.eui  infcribitur  cubus  latcrts  D  A  •  Siautcm  D  B 
facit  »/fc  7200 — */%  103 68ooo,tunc faciet axis fpharrat clrcum- 
£atbcnti4  corpora  illa  1 2o,ut  iam  oftenditur. 

bh   rj  Vt 
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Vt  autem  hxc  flgura  prar* 
beatexemplum  Fere  finga 
lis  propofitionibus  ternj- 
decimi  Euclidis  atqj  quar- 
ti  decimi  ,  prudens  Ledor 
bene  intelliget.  Et  ut  res 
co  magis  innotefcat,  uolo 
egoeidem  ngurac  infcnbe* 
re  omnia  latera  propofttio 
nis,  c\  capitis  praefent is  dC 
pnecedeqcis,  .-A 


Stifelii 
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Eft  autem  a  b  diuifa  fecundum  proportionem  habenf em  me- 
dmm   duo  extrema  io  puncfto  c,  itcm  h  g  in  puntfo  b  . 

Primo* 
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rPrimo.  Si  fuerit  circulus,cuius  diametcr  fit  AC  rei  it  ipfa  Ja-nu2>u*rn&€>f' 
AClatus  hcxagoni  circulo  illi  infcribendi. 

Et  D  B  (iuxta  quinta  tertrjdecimi)  crit  latus  trigonf  circulo 
illi  infcribcndi.Teftatur  idcm  quinta  quartidecimi. 

Et  A  F  erit  latus  tctragoni  cidem  circulo  infcribcndi  ( currt^  ^ 
ACfitfemidiamctcr,itemCj  )ut  A  C  F  incirculo  tali  faciantN 
quadrantem  circulf. 

Er  B  F  crit  latus  pentagoni  eidem  circulo  infcribcndi ,  iuxti 
dccimam  tertrjdccimi. 

Etc  b  erit  latus  decagoni  eidc  circulo  infcribendi :  ut  habet 
propofitio  9  tertijdecimf,cV  tefhtur  idem  10  terrtjdccimi. 

Et  D  A  fcu a  g  funt  enim  arquales  duar  illar)erit  Iinea  fubtcn 
dcns  angulum  pentagoni,cidcm  circulo  infcripd. 

rSecundo.  Sifueritfpharra,cuiinfcribiturlinea  B  F,tancfj 
latus  dodccahedri,infcribetur  eidem  fpharrac  linea  B  Dtanquf 
latus  icofahedri.  Et  D  a  feu  a  g  infcribctur  cidem  tanquam 
latus  hcxahcdri/cu  cubi.  Et  d  g  ( quar  eft  diameter  quadrati 
D  a)  infcriberur  eidcm  fpharrar  tanquam  Iatus  tetrahedri. 
Et  i  G )  quar  eft  cathctus  ortbogonrj  trianguli  D  i  G )  infcribe* 
tur  eidcm  fpharrar  .tanquam  latus  o&ahedri. 

De  fuperficicbus  corporum  reguhrium. 

DE  fuperficiebus  corporum  regularium  funt  propofitio* 
nes  quartidccimiXexta,fL'ptima,cV  octaua  cVc.quas  pau- 
cis  abfoluam ,  abfoluta  iam  tractatione  linearumfcu  laterum 
eorum  corporum.Cognitis  enim  lateribus/acile  erit  quantita 
tes  bafium  feu  iuperfTcicrum  inucnire.  Nam  latus  cubi  (feu  hf, 
xahcdri  infcribcndi  fpharrar)  tn  fe  mult/plicatum  quadrate  ,fa- 
cit  aream  unius  fuper  ficici,quarum  fcx  funt  in  uno  cubo«.Sunt 
harc  notilTima. 

rin  dodecahedro  funt  duodecim  bafcs  pentagonalesarqui* 
angular  inter  fc  arquales>ut  fatis  didum  eft  fuperius.  Si  autem 
linea  ducfta  i  centro  pentagoni  ad  mcdium  unius  laterum,fue* 
lit  multiplicata  in  dimidiu  ambitus  pentagoni  eiufdem,id  c#, 

hh    irj  in 
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in  latera  ii ,  tunc producitur area  pentagoni  unius.Vt  fitatuj 
dodecahcdri  faciat  y%6*ooo  —  y%  *  2  00  ,faciet  linea  du<fta  i  cen* 
tro  pcnragoniufquead  mcdium  larcris^-.  600-*- J%  72000« 
Namilla  linea  componiturex  additionedimidrj  laterishcxa* 
goni  ad  dimidium  lateris  decagoni  ( ut  habct  ,ppofirio  prima 
quartideeimi)  ut  .  1 100 — J%  1  iy»ooo  (quod  eft  dimidium 
latcr/s decagoni )  ad  J%.6oo  — ,/2/71000  ( quod eft  dimidium 
latcrts  hcxagoni,feu  quarrapars  diametri )  hcit  numcrusn  U* 
ticx  pr*di<fhim2uideIicety2;%6oo-f-V%72oao. 

Sic  autcm  fit  additio  compendiofe. 
Dimidium  lateris  decagoni  rcfoluitur  iuxta  regufam  caprte 
duodecimo  datam  :  fcilicct  1 100  —  /%  1 1  /2000 ,  relbl  * 
uiturin */fc.  6*00-^-^71000. — ,%/fc.  600  — ^72000.  Arquc 
itaaddoy%.6oo  — 20 oo,&nWfc.  600-^-^72000  .  Harc 
igitur  linea  multiplicata  in  %/%37joo  —  yf-rcoo.i.indimidium 
ambitus  bafis  unius,ieu  in  latera  duo  cam  dimidio/actt  aream 
unius  pentagoni  feu  baf?s:uidelicet  quadratum  dc  numero  hoc 
</**7roo — y^yoOjfacit/fc.  45-000  —  1 15-000000.  Hoc 
jam  multiplica  perltneam  inuctam.i.per  */fc.6oo-f-  ^72000, 
facit/fc.  18000000 — 7% 6*4800000000000. Et  harc  eft  arca 
uniusbafis.quarfimultipliceturper  i2(cum  12  bafespenra* 
gonales  tcgantunumdodccahcdrum)  prouenit  numeruscun 
tfarumfuperficierum  fimuI,quifacithoc  produtfum, 

^#*T9"toooooo — y%  1343  60  2800000000000« 
Et  hoc  eft  quod  dic/t  fcxta  quartidedmi :  Si,inquit,peiita<Jo 
^uefiguraeouooecim  baftum  fucrit  tnfcriptue  ctrculo,eti 
centro  oucta  fuerit  Imea  acmceium  latcrte  pent<igons,qtiod 
fub  vno  latere  pentagom\atque  linea  iila  &  ccntro  ^ucra  con^ 
tinctur,(t  multipliccjur  pcr  $0 ,  cjrurget  area  fuperficialia 
vniucrfa  coipoiie  tUiue  ouot>ccim  bafium. 

Patet  hocNam  idcm  proucnit.fiuc  2  k  ( ideft,iemiambitus 
pentagoni )  multiplicctur  pcr  1 2 ,  fiuc  j  multipliccntur  per  6* ; 
iittobicg  cnim  producitur  3  o  •  &c, 

In 
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V  In  reliquis  corporibus ,  fingulac  bafcs  funt  triangulatcs 
acquilaterat .  Itacg  dato  latcrc  corporis  huiufmodi ,  multiplica1 
illud  in  fc,cV  l  produdo  fubtrahc  hoc  quod  fTt  ex  dimidio  latc» 
ris  in  fcChoc  cft,5  quadrato  latcris  unius  fubtrahc  partcm  quar 
tam  quadrati  produ&i )  tunc  rclinquitur  quadratum  ca  thcti . 
Rcgula  autcm  eft,quodlDimtoto  latertd  trtanguli  equtlatcrt 
multtpltcato  tn  catbcturrt.producitur  area  trtaugult  tlltue. 
Ethocclt  quodpropofitionesquaitidecimi,undecima  &duo« 
dedma  docent.  Prior  harum  dicit :  In  omni  triangulo  arquila 
tero,fiabunoanguIorumeius  perpendicular is  trahaturadba 
fim,larusciufdem  rrianguliad  ipfam  perpcndicufarcm  poten* 
tiahter  fefquitertiam  habebit  proportione.  Poftcrior  fic  dicit : 
Quihbet  ti  igonus  acquiJaterus  cuius  latus  cft  ia  tionalc,  fupcr- 
ticics  eft  medialis. 

Scd  didorum  pr/us  exemplum  ufdeamus. 
Latus  icofahedri  fi  faciat  nf <n  hunc,  .  7  2  o  o — J%  1  c  3  62  0  0  o, 
facietIatcrfsdimidium%/%.i8oo — </^48ooo.Harum  Iinearu 
quadrata  a  fc  inuicem  fubtracfta,relinquutquadratum  cathct/. 
Facit  igtur  carhctusyfc.  5-400  — 7^48000.  Vnde%/fc,  1 800 — 
•/$648000  in/fc.  5*400 — y%648ooo,facit%/%.  10368000  —  J% 
3  35-92320000000 .  Et  harc  cft  area  uniusbafium  icofahedri 
facic n tis  latcrc  uno  in  longitudinc  %/fc .  7  2  o o — %/%  10368000« 
Cum  aotem  ufginti  bafcs  tantac  tcgant  icofahcdrum  iftum, 
multjplicandam  fcies  areampofitam  per  2o,ut  totius  corpo* 
ris  area  producatur.Fariet  aute  uniuerfa  arca  fupcrrTcialis  cius 

v/%. 4 147200000  — A  5*37477 i 200000000000* 
Idem  proueniet  fi  iuxta  propofitione  7  quartidccimi  opereris. 
Vtitur  autcm  propofitio  i!la,regula  gcncrali,  ut  fatisconftat: 
fcilicet  lineam  ^pduclam  i centro  ad  medium  latcris  ducftam, 
docet  multiplicare  in  femiambitum  trigoni.Ea  enim  mulripli 
catione  producirur  arca  unius  bafium.Iam  idcm  eft,  fiue  multi 
pliccs  1  iper  2  o,fiue  3  per  1  o>fiue  1  pcr  3  0» 

Rcpracfeo*' 
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Safis  uides  cx  flguris  illis,  ut  Iinca  a  B  duda  in  dimidium  !a 
terisCid  eft,in  B Oproducatfuperflciem  E F,quar fltarqualis fu 
perffciei  b  g.  Et  ur  e  g  flt  in  pentagono  pars  quinta  fuperflciei 
illius  pentagontcae .  Intrigonouero  fit  e  g  pars  tertia  trian- 
guli  tllius  prarcife.ltacp  fi  e  g  pentagoni,quinario  fucrit  multi* 
plicara,produciturarea  pentagont  praecife.Et  fl  e  g  fuperfldc* 
tngoni  multiplicef  per  ternariu,producif  area  trigonipci(e. 

Sicflrnulcipliceturhnca  \  B  in  totumlatus,idettinDC,tunc 
producicar  fupcrflcics  H  G  e  F.Ea  autcm  quae  eft  in  pentagono, 
fi  rrtultiplfcctur  pcr  quinarium,  producitur  fuperflcies  dupla  ad 
pentagontcam  illam  fuperficicm.  Sic  ea  qusc  eftih  trigono 
multipltcata  per  ternarium ,  producit  duplam  (uperflciem  ad 
ipfum  triangulum.  Indc  fit  uttriginta  earum  fupcrficicrum, 
quar  funt  in  pentagono,  fadatdnodecim  bafes  pentagonicas: 
6V  tri  ginta  earum  quar  funt  in  t  rigono/acian  t  uiginti  bafes  tri« 
angulares,  Vt  uides  ex  rcgula  Dc  tri  hoc  modo: 

c  dant  2  , ergo  ;  o  dant  1 2 ♦ 
2  dant  2 ,  ergo  £  o  dant  2  o* 
Et  hoc  eft  quod  dicit  propofltio  fexta  quartidecimi: 

©i  pcntagonus  bobecabcbri  tnfcriptns  rirctilo  fucrir,  et  I 
centro  oucta  fuertt  (inea  ab  mcoium  lateris  pcnragom,quo& 
fubvno  latere  pentagont  arque  linea  tlla  i  cetttro  oticta  ao 
mcbtum  Iateri*,c3ttnctur,  ft  wultipltcctur  pcr  trigetiarium 
nunieriLcrurgetarea  funftctahs  vntucrfa  tlhue  oobccabcori. 
Et  feptima  propofltio  flc  dicit : 

Qi  rrigonue  corporie  icofabcbri  fucrir  circnlo  infcriptue, 
et  a  cetttro  oucta  fucrit  hnea  ao  nteotu  laterie  ilhue  trtgont, 
quaoraiigulum  quoo  conrinctur  fub  vno  latere  trigoni.atq* 
httea  tlla  a  ccntro  bucta  ab  meotum  latcvts,  ft  multiplicctur 
pcr  ;  o,erurgct  arcafuperftrialie  tota,tlliue  corp.icofabcfcri* 
Propoiaerac  autem  propoflt/o  qutnta  (ut  dixi )  flc: 

pentagonue  flgurar  ouooecim  bafujmCideft  dodecahedrf) 
triangulue^figuraruigtnti  bafiuni  id  cft,icofahedri)ouoe 

ii  eabem 
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cafcem  fpr)era  ctrcumfcribit,t>no  coocmfcp  circulo  crrcumfcrt 
buntur.  Ec  ex  illis  omnibus  fumpra  cft  occafio  proponendi 
de  propofitionibus bafium &  fupcr ncicrum, 

Vnde  (ic  dicitur  propofttione  8  qua  rtidecimi. 

Proportio  cuncrarum  fupcrficicrir  corporte  oofcccabeori 
pariter  acceptartl,ao  cuitctae  fuperficiea  corporie  icofabe&ri 
parttcr  acceptae  ( ft  ab  vrta  fpbcra  ambo  corpora  circumfcrt 
bantur)cft  ranquam  proportio  larertscnbi  Cqucm  eacent 
fpbera  circumfcrifftOao  latue  triangult  ipftue  icofabccri. 

Sic pofitis quadrangulis  illis  duobus, hgif fuperiorum 
figurarum.nno  in pentagono,  6Y altcro in  trigono,  crit  quoqj 
eadem  proportio  illius  quadranguli  quod  cit  in  pentagono, 
ad  illudquadrangulumquod  eft  in  triangulo,  qua:  cft  omniu 
bafium  dodecahedrt3ad  omnes  bates  icoiahedri,  curourruncp 
uno  6V  eodem  numero  ( id  eft^trigcnario)  multiplicatu,reddae 
omnes  bales  fui  corporis,proportfone  non  mutata.Et(ut  dicit 
odtaua  quartidecimi )  etiam  eandem  proportionc  habetlarus 
cub/,ad  latus  icofaliedri  (fieadcm  fpharra  corpora  illa  circum* 
fcribat)  de  qua  proportioncetiam  loquitur  o  quartidecimi. 
Itaqj fi i quadrangulo  HG  e F,quod eft in trigono,exurgat  co# 
lumna  ad  menfuram  Iateris  cubi  ( fcu  ad  altitudinem  lineae  1  K 
flgnata?  in  pent  agono)a  tcp  altera  columna  exurga  t  a  quadran 
gulo  H  G  e  F quod  e(l  in  pentagono,ad  altitudmem  latcris  ico- 
fahedri  (feu lineae o  c in  trigono )  tunc  in  utracp  columnarum 
erit  una  flc  eadem  foliditas.Scilicer.quadranguIum  quod  eft  in 
trigono  habet  area  hanc,%/$.  5-184000 — J%  1 49  2  9  0 1  o  00  o  o  o  o  # 
Quzarea  multiplicata  per«/&4Soo,facit 

yij.2488  3  200000 — ^343985-  3  5-6800000000000. 
Et  eft  (bliditas  columnae  exurgentis  a  quadrangulo  quod  cft  in 
trigono.  Sic  quadrangulum  qcF  cft  in  pentagono  hge  F,facit 

y%.288oooo — 1  tffSSSooooooo. 
Quod  multiplicatum  per  latus  icofahcdri,  feu  d  c,Iatus  ipfius 
trianguli,facietuis  v^.7  2  0  0  —  J%  1 0  3  6  $  0  0  0,  focit  folidita  tem 

priorCs 
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•pr/oris  columnar  uidclicet, 

^.24883200000 — %/%343  085-3  ytfSooooooooooo. 

Sic  (  uc  dicit  1 4  quart idccimi )  ©i  tetrabtorum  et  OCtabc* 
fcruitt  vna  eaocmcp  fpbcra  circumfcribat,erit  tma  cr  baftbue 
tiytrabcoti,ao  imamcrbaftbueocrabcort  fefauitcrtia.  Patct. 
Nam  latusodahcdri  taIiS,fem£e{tcathetusDafistctrahedri. 
jfn  ontui  atlt  triangulo  cqoilatcro  ( ut  didt  1 1  quartidecimi). 
ItaG  mtoancjulotu  ciue  pcrpenfcicularie  trabatur  ac)$aftm» 
latue  ctuj  ocm  triancjuiiao  tpfamperpcnc>tcuIarcm,potcntt* 
alttcrfefquitertiam  babcbirproporttonem.Sicutautem  qua 
dratum  umus.ad  quadratum  altcrius,proportionemfefquiter 
tiam  habct :  fic  neccflc  eft,ut  triangulus  arquilaterus  unius^d 
triangulum  arquilatcrum  alterius,  eandem  proporttonctnha- 
bcat}td  cftXcfquitertiam. 

Itcm  £mnee  0afce  ocrabeort  ( ut  dtcfteadcm  f  4  quar  tide- 
cimi  paritcr  acccptc,  ao  omnce  bafce  tctrabet>ri  paritcr  accc 
prae,erunt  fcfquialtcrar.  Patet.  Cum  enim  in  tetrahedro  fint 
4  bafcs,cV  in  oCtahcdro  fint  8  bafes,  fatis  uides  utex  additione 
proportionis  }  ad  proporrionem  t  proueniatproportiojiaec^, 
quae  eft  proportio  omnium  bafium  tetrahedri  ad  omnes  bafes 
odahedri.Ergo  proportioomnium  bafium  odahedri  adom- 
nes  bales  tetrahedrf  ,eft  harc  l . 

Et  ( ut  dicit  1 3  quartidccimi )  &i  arte  fpr>crac  ctrcumfcri* 
bentie  corpora  tlla  ftierit  rationalie  (fiue  longitudme,fiu£  po- 
tentia)  cunctarfupcrftciee  xnriufltbctcorporum  C&  tetrahe* 
driuideIicctcVoclahedrt)pariter  acccptar,componuntfuper* 
fkiem  meoialerrt. 

Rationem  huius  rcddtt  propofitio  1 1  quartidccimi,dicens : 
Quthbct  trtcTouuo  equtlatcrue  cniue  latue  cfi  rattonaleCfiue 
longitudine  fiue  potentia,  ut  oportet,ubi  axis  iphacracdrcuTcri 
bcnc  is  corpora  illa  fuerit  ronalts  cVc)  fuperficice  cft  mccMalte* 

Item  Onmce  bafee  berabefcri  C  feu  cubi )  pariter  acccptar, 
cOjisalce  fuut  qua&rato  &iarnerri,q  pt  er  quaorato  arte  fpfcrc 

ii   rj  circum» 
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circumrcribcmie  cobum  lUumCeftultima  quartidecimi).^^ 
Vt  fi  axis  fphar  ra?  faciat  1 2  o  fua  longitudinc ,  erit  arca  q  ua# 
dratieius  i44oo,eritc^diameter  quadrati  illius v^iss 00. Cu- 
uisquadratumfacitareamhanc  28S00.  Cuiarquanturomncs 
bafescubiparitcr  accepta* :  fcilicct  cubi  latus  faciety&48oo. 
Vndc  cum  areaunius  bafis  faciat  4800,  facientciusfexba* 
fcs  28800. 

Dc  fbliditatecorporum  regularium. 

QVot  in  corpore  regulari  fuerintbafes,tot  in  co  crunt  py* 
ramidcs  inter  fearqualcs  atcp  fimi!es,ipfum'cp  corpus  ro- 
tum  comp!entes,quarum  quarlibet  a  ba(I  una  furgat,&  in  ccn- 
tro  tcrminetur  ♦  Vnde  quarlibet  pyramidum  talium ,  pars  eft 
totius  corporis  iIIius,denominata  a  numero  bafium.  Vt  in  tc- 
trahedro.eftpars  quarra,Jnhexahedro  cft  pars  corporis  fexra, 
<n  ocftahedro  cft  pars  ipfiui  odaua ,  in  dodccahcdrccft  pa rs 
ipfius  duodecirr.aA'  in  icofahedrocft  (una  pyramis  eius)part 
rlpfius  icofahcdri  u/gefima.  Regula  igitur  communis  eft,ut  /n- 
quiras  fohditatem  unius  pyramidum  huiufmodi,  in  quolibet 
corporc  regulari,ea'cg  foliditatc  inucnta ,  multipliccseandcm 
per  numerum  bafium  corporis  illius.  £a  autem  foliditas  i nue* 
nitur  gencraliter  pcr  triangulumorthogonium  in  pyramide 
tuaobferuandum.ln  quolibet  autem  triangulo  taI/,erithypo» 
tcnufa  eius,pars  dimidia  ipfios  axis,in  fpharra  circumfcribete 
corpus  illud.  Et  bafts  ciufdem  trianguli,fcmper  erit  femidiame 
ter  circuli  circufcribcntis  bafim  corporis  illius  una  m.His  habi 
risfacile  (id  eft,pcrpenultimamprimi)  inuenitur  cathetus  tri- 
anguli  orthogonrj  illius, Eftautcmcathetustalis,pyramidis 
altitudo. Altitudo  ucro  multiplicara  in  arcam  ba fis ,  producit 
columna  pyramidis,quam(iuxta  Eucl/dis  8  duodecimf)  opor* 
teteiTe  triplam,ad fuam  pyramidem . Columna  igitur  dtutfa 
per  3,  producitur  foliditas  pyram  tdts  eius. 

Videamus  crgo  nunc  negocij  huius  cxcmpla. 
TSitaxis  ipharra:  circumfcribent is  tetrahedrum ,  hexahc* 

drura, 
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drum  ,ocftahedrum,dodccahedrum,  t\  (cofahedruin,  longitu* 
dine  fua  faciens  120,  Iracg 

Inhexahedroerit  latus  unum  longitudiney^Soo.Et  area 
bafiscius  48oo.Et  altitudo  unius  pyramidis  (quarum  (cx  com 
pIcnttotumhexahedrum,iuxtanumerumba(?umcius)faciet        -  .  . 

2oo,cum(itdimidium  lateris cubi ( ut docet ultima quarri  ^^^y1^1^ 
decimi )  Semidiametcr  autem  circuli  circumicribentis  bafim 
hexabcdri  anam ,  facit  2400 ,  Multiplicata  uero  altitud/ne 
unius  pyramidu,in  area  untus  bafiu,  .pducic  ^27648000000, 
quac  eft  fohditas  columna*  pyramidis  unius.Eft  ergo  (bliditas 
tr(TOpyramidum,cumcolumnaquarlibet  fit  tripla  ad  fuam 
pyramidem.  Itacphar.cdupJata  (cum  fcx  fint  in  hexahedro  py# 
ramides  tales)facit  totius  hexahedri  ,feu  cubi,  foliditatem 
105-02000000. Idem  prouenitex  multiplicationelatcrfs 
cubi  cubice.ut  notumeft:  lctficetyre.denroiIlo  racftVH*00* 

In  tetrahedro  erit  latus  unum  ,fub  boc  numero,  J%$6  00,  dC 
bafis una faciet  huncnumerum  ^17280000.  Semidiameter 
uero  circuli  circumfcribcntis  bafim ,  facict  J% 3  2  oo.Vnde  alti- 
tudo  unius  pyramidisin  tetrahcdro  (quarum  quatuor  concur* 
f unt circa  centrum  corporis) facit  20,  Itacp  area  bafis , id eft, 
^17280  00  o,multipIicata  per  2ojfeu  pery%4oo,  facit  colum* 
nam  unius  py  ramid  /s,id  eft  J  fctfo  12000000  .Cuius  tertia  pars 
facit  768000000.  Et  tantum  facituna  pyramis.  Quatuor 
crgopyramides  (id  eft,foliditas  totius  tetrahedri)  faciunt  nu# 
tncrum  hunc/%  1 2  288oooooo.Eft  prarterea  tetrahedrum  pan 
certia  hcxahedri. Vndc  pofita  foliditate cubi ,  fi  illam  diuidas 
pcr  3  ,tunc  proucnit  tetrahedri  folidiras,ab  eadcm  fpharra  cix* 
cumfcripti.  Eft  etiam  totum  tetrahcdrum  una  pyramis,  cuius 
columna  arqua  fit  cubo»  Igitur  multiplicata  bafi  una  in  altitu- 
dinem  ipfiustetrahcdri(id  eft,in  duastcrtiasaxisfpharrar  ilhus 
cjuar  corpora  illa  drcumfcribu)  producitur  foliditas  cubi  dCc, 

(nodahcdro  facict  latus  unumyfc72oo  ( ficut  cnimlatua 
ietiahedri,eft  diaraeur^bafis  unius,in  hexahcdro,fic  latus  ocfra 

ii    iij  hcdri. 
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liedri  eft  cathetus,bafis,unius  in  terrahedro )  &  bafis una  facfr 
y%97ioooo.Etcum  fpmidiamctcrcirculicircumrcnbenns  ba 
fim  unam ,  faciar  fua  longitudiney^oo  (  quanrum  cnim  eft 
Iarusunum  terrahcdri.tanru  facitdiamcrcrcirculi  circumfcri* 
bentis  bafim  unam  oclahedri  ,fci!iccr  unus  c\  idem  circulus  cir 
ciimfcribit  bafim  unam  hexahcdri,  &  bafim  octahedri )  facicc 
cblumna  onius  pyramidis  108000 .Quar  eft  fohdiras  trium 
pyramidum.  Vndc  3  dant  108000. Ergo  8  dant  iSSooo.Totu 
igitur  tetrahcdrumfuafolidiratcfacit  iSSooo. 

Probatur  hocper  propofitionem  16  quartideciroi,qua;  dicitt 
Octabcorum  oiui|ibile  cf*  irj  t>uae  pyramiors  xquealm, 
quarum  alrituoo  equalis  cff  ari  fpbcre:  bafts  aurcm  vrrtufoj 
c(rqua^ratumfii8ouplumat)qu*joraturiiari8(pbcraf4 

Pa  tct  hoc  ex  infpcclione  corporis  illius:  fcilicet  bafis  iJIa  efl 
quadrata,cuius  diameter  ex  axis  fpharrar.cum  latus  unum  qua 
drati  illius  faciat  /*7*oo.  Facit  igitur  bafis  area  7200 :  &  alti* 
tudo  unius  pyramidis  facit  6  o.Vnde  60  in  7zoo,racit  432000. 
columnam  uidelicet  alterius  pyramidum.Iracwtcrtia  pars  ciua 
(id  eft  1 44000)  cft  foliditas  unius  pyramidis.  Ergo  ambar  py- 
ramidcs  faciunt  288ooo.Et  hacceft  foliditas  totiusotfahedrl. 
aeft  rationaIis,ut  uides. 

.  In  icofahedro  funr  uiginti  pyramides  cocurrentes  c/rca  ccn 
rrum.Eftauremlarus  unum  corporis  huius  fubhocnumero, 
A.710Q  —  ^103^800.  Er  bausunafaciryi.i  1^4000 — 
A7yr3272ooooooo.ErfemidiamaercircuIicircumfcribenri4 
badm  hanc,facit/i.24oo  — y*i  15-2000.  Facicergoaltitudp» 
uniuspyramidis  1  xoo-+-</%  115-2000, Hxcmultiplicau 
in  aream  bafis,facit  hanccolumnam: 

A«46*6>tooooo  ^^43 5-3 ^-o^o^ 2000000000. 
Huius  pars  tertia  facit  foliditatem  pyramidis  unius,uidelicet. 
pyramis  una  fac.  ^.r  1 8400000-^*5-37477 1 2000000000. 
1 1 ha  rum  pyramidum  uiginti ,  faciunr  foliditatcm  totius  icofa 
bedri,ea  facit  huncnumerum, 

/*.2073<!>ooQogoQ — ^Sjpo^jpiooooooopoooof. 
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In  dodecahedro  funt  duochrcim  pyramides  arquales ,  drca 
Centrum  concurrentes .  Latus  aute  unum  corporis  huius,facit 
hunc numcmm , y^ooo  — y%  noo .  Et  bafis  eius una ,  facit 
/fc.  r  8000000  —  y^o^Sooooooooooo.  Semidiameter  aOt  cir- 
culi  circumfcribentis  bafim  unam  dodecahedri ,  coincidit  cunr 
femidiametro  circuli  circumfcribentis  bafim  unam  icofahcdri. 
Ex  quo  fequitur  lineam  altitudinis,  unius  pyramidis  in  dode* 
cahedro  (ex  his  quar  circa  centrum  concurrunt)  arqualem  eiTe 
Iineac  altitudinis  unius  pyramidis in  icofahcdro,  cum  hypotc- 
nufa  orthogonrj  (de  quali  fuperius  dicftum  eft )  utrobicg  ( imo 
ubicp  )  fit  idcm,  uidelicet  dimidia  pars  axis  fpharrar  circum* 
fcribentis  corpora  illa.  Itacpaltitudo  uniuspyramidis  facit 
y^.  i  zoo-f-y^i  lyiooo.Haic  alritudomultiplicata  inarcam 
bafis,facit  1 2960600000  -f-  ^ojj  1  2000000000000000. 
Er  eft  numcrus  ifte,fbliditas  colnmna?,rJnius  pyramidis,ccpli« 
cans  quatitatem  criu  pyramidcl  ( ut  habct  8  duodecimi)  Itaq;  (1 
ifte  numerus  quadruplet (cum  tres  pyramides  fint pars  quarta 
totius  corp.dodecah.)tunc,pducit  foliditas  totius  aodecahedr! 
harc,y^.2o736ooooooo-f-  J%i 3887872000000000000000« 

Dc  proportionibus  corporum  ad  inuicem.  , 

ES  T  autcm  prOponio  corporie  ( <"qu<t  1 0  quartidecimi)  /e^M^f^nr 
t)o^ecat>tbri ab corpaa kofabcori,|i t  ca anibo ona fpbcra  g^c: .  9» 
incluoat,|kut  propottio  omutuni  bafiutit  fco&ccabcfcrt»afr 
onmco  bafce  tcofabcori.  Quia  ficut  1 2  bafes  in  dodecahedro 
conferutur  ad  2obafcs  in  icofahcdro,  ita  duodecim  pyramides 
ajqua Ies  in  dodecahedro,conferuntur  ad  2  o  pyramides  arqua* 
les  in  icofahedro.  Etquia  pyramidcs  funt  utrobiq?  altitudine 
arquales  [ut  dicftu  eft  paulo  fuperius]  fequitur  unum  cfie  nume- 
rum  opor tcrc.qui  multiplicet  bafes  omnes  dodccahcdr/,ut  pro 
ucniant  omncs  pyramtdes  dodecahedri  ad  centrum  concurren 
tes  (id  eft,ut  proucniat  totum  corpus  dodecahedri)  Qc  qui  mul 
tipUcet  bafcs  omnes  icofahedrf  ut  proueniat  totum  corpus  ico 
(ahedri,  id  eft,omnes  pyramidcs  corporis  illius  circa  centrum 
concurrcntes.   Notum  cft  aute  ut  pofita  aliqua  proportione,. 
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ipfa  propor  no  non  mutetur,  fi  utercp  eorum  uno  &  eodcm  nu- 
meromulrtpIicctur,aucdiuidatur.  Etcandem  proportionem 
ctiamhabet  latus  hexabedri ad latus icofahedri,ut  dicir  S  guar  . 
ti  Jecimi.  Vnde  fi  latus  hexahedri  multiplicct  icofahcdrumtne 
ceiTe  cft  prouenire  hoc,  quod  prouenit  ex  multiplicatione  do* 
d  jcahedri  pcr  latus  icofahedr  i. 

r^rcm  proporrto  octabeoti  ab  retrabebrtmt,cP  (Tcut  pro* 
portioquabrati  arie  fpbere  ctrcumfcrtbentte  corporailla,ac> 
quabranciulum  contcntum  fnblaterc  \niotctrabtort>arque 
fub  fcrmbtametro  circult,$afim  tctrabcbri  circumfcribcntie. 
Docet  hoc  idem  penult«quartidecimi  fub  ucrbis  obfcurionbo. 

r  Iftem  proportio  bcrabcbrt  ab  ocrabebrum,  circumfcri- 
bentc  illa  fpharra  una ,  eft  ficti  t  proportto  omnium  bafium  bc 
rabcbri  ab  omnee  Bafe,*  octabebri. 

Ratio  eft.Quia  idem  circuHis  circumfcrib/t  bafim  unam  hc 
xahedriA  hafim  unam  ocrahcdri,  ut  necefle  Gt  fex  pyramides 
hexahedri ,  quar  concnrrunt  ck  ca  centrum  hexahedri,  dC  otfo 
pyramides  odahcdri,  concurrentes  circa  centrum  oAahedri, 
habere  altitudines  arquatas  inter  fe:  ideoq;  neccffc  e(t,propor 
tionem  bafium,in  utrocp  corpore  refpondere  proportioni  pys 
ramidum.Vtficut  una  bafis  in  hexahedro,fehabctadunam 
bafim  in  odahedro,  ita  fe  habet  una  pyramisin  hexahedro,ad 
unarp  pyramidem  in  ocftahedro.Et  ficut  fc  habent  fex  bafes  in 
hexahedro,ad  odo  bafes  m  odahcdro :  ficie  habent  fex  pyra* 
mides  in  hcxahedro,adocfto  pyramides  in  ocftahedro, 

Vtautem  liexahedrum  fit  criplum  ad  cecrahedrum}dicftum 
eft  itiperius  fatis  txc, 

Epilogus  capitis  buius  ultimi. 

iTuerofiniam  tandemcaputhoc,nihilcg  corumprac- 
tcrmittam,quar  docent  decimustertius  cV  decimusquar 
!tus  HuclidiSjConferam  figuram  priorum  propofirionu 
tertrjdecimi,cum  figuris  propofitionum  pofteriorum. 

Harc 
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Hxc  cftautem  figura  propoOdoaum  priorum,tertrjdecimi# 


H  I 

Linese  dtuffik  fecundum  propordoncm  rjabcntem 
medium  cV  duo  extrema* 

a  8  cin  pundo  c. 
G  E  Hinpundo  E,ideft,A  EHinpundo  H# 
HACin  pundo  a# 
H  A  C  Kinpundo  C« 
Item  trabenda  Unea  a  f  k  in  pondo  F,cVc, 

"  Hacc  uerofigura  (equens.complicat  cxempla  propofido^ 
oum  pofteriorum  tertrjdccimi>&  oranium  propoGttoauni 
quartidcdmi, 

kk 


MlCHASLlf  STIfELI! 


Prltno  fumpta  eft  femi  d/am  eter  minorfc  drculf ,  ad  menfus 
ram  Kneae  e  f prioris flgurar : fcrticet  E  F Ccu  E  H,&  L  M (eu 
M  N  fupponuptur  eflc  inter  fc  atquafa.Erit  fgirur  D  g  feu  D  H 
ta  priorc  Mgura^qualU,  NMOin  poftcriorc  figura,  Coucniet 

igirur 
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igftur  utrfcp  hocquod  docet  propoflrio  prima  tertrjdecimf :  fci 
licet  L  N  M  diuifa  cft  in  puncfto  N,fecundum  proportionem  ha 
hentcm  medium  S>C  duo  extrema,ficut  G  f  E  m  pundo  F.Vndc 
fiadMN  addaccr  t\  o  dirccte,uel  ad  F  E  addar  e  d  ut  rTat  D  H» 
poterit  nmo  quinquies  hoc  quod  potcft  M  o,flcut  D  G  ucl  D  H 
quinquies  hoc  poteft  quod  D  e  (cmel  potcft,  ©t,inquit  ptima 
terrrjdecimi ,  biuif  a  fuerit  Itnea  fecunbum  proportionem  bas 
bctitcm  mcbium  et  buoertrema  Jimaiovtportioiiilincairt 
longum  abbatnr  equaltd  oimtoio  ipftue  Itnee  proportionali 
ter  oiutfa\quaoratum  lincxcompofttater  tjs  ouabue,qutrt* 
tuplum  crit>aoquaoratum  bimbij  ipftue  linez  btuifar. 
Et  cum  fecflda  tcrrrjdecimi  fit  conueru  illias,  conuenit  etia  illa 
utricp.uidelicet  H  d  flc"  n  m  o.Talealiqdctiamhabet  3  eiufde. 
Secunda  autem  quartidecimi  docet  iudicarede  hneis  taliter  dl 
uifis :  (kutcqmb,  inquit,accibtt  x>nt  Itnese  biutfar  fecunbum 
proportionem  babentem  mebium  et  boo  crtrema,cuilibct 
Itncar  ftc  btuifar  probatur  acctbcrc.Scilicct  certus  (um  M  o  di# 
uifamelTe  in  puncfto  P,fecundum  proportionem habentem 
tnedium  cV  duo  extrema  1  itcm  m  n  in  pun&o  s  ,itcm  M  N  h  in 
pundo  N  ,item  N  Q^x  in  pundo  ex.  Et  (lcde  alrjs. 

Ad  hoc  uero  iudicium  conferunt  nonnthil  propofltionet 
quartidecimi,prima  ,tcrtia,undccima:  item  tcrujdecimi,tcrtia, 
quarta,nona  cVc.Eas  ordine  aliquo  congruo  uideamus. 

Prima  quartidecimi  fic  dicit: 

(Duchbet  linea  pcrpcnbicularis  bucta  acenrrocircnit  ab 
mebium  latcrtBpentacjoni  ( uteft  m  o )  cqualie  efl  btmtbto 
laterte  becacjoni  Jumpto  cum  btmibio  latcrf*  bcracjonu 

Deinde  ponitur  diftributio  partium  hoc  modo: 
f£t  eabcm  perpenbicularie  cft  cqualis  pcrpenbiailari  buctae 
t  ccntro  ab  btmtbium  latcrte  triancjuli  ut  cft  m  p )  fumptse 
cum  bimibio  latertd  bccagoni.  ut  eft  p  0« 

Cum  igiturlineaconft/tutacft  dupla  m  p,&  F  o  fit  prardicro 
jgoodo  diuifa/ccundum  nona  icr  trjdecimi,  oeceiTe  eft  ut  ctiam 

kk  fj 
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m  o  fic  fit  diuifa.  Sic  autcm  dicit  ?  tertrjdecimi: 

©tktoebcragont(ut  cft  m  N)latuee£  bccagom'(utc(t 
N  Dqaoexmoe  ctrculuecircumlcrtbttjtbrinutccm  inlongu 
coniungantur,tota  Ituca  cr  cie  copoftta,biuifa  ctit  fccuncartt 
proportioncm  babcntcni  mcbium  ct  buo  crtrcma,eritq*  poc 
«0  eiue  maicr  latue  bcragont . 

Vndccima  autcm  quartidccimi  fic  dtcit : 

©i  buobue  propinq  uie  angulie  petagoni  cqnilatcri  intra 
circnlum  bcfaiptt.a  rcrminte  fuorumlatcrubucrectcltnce 
fubtcnbantur  (utfitrahaturincirculominori  n  a  fccantem 
x  Qjvrrac^  altcram(ccabit,fccunoumproportioncmba* 
bcntcm  mcoiu  m  ct  buo  crtrcma,  maior'q$  ipftoe  portto  cqaa 
lie  crit  (atcri  ipftue pcntagoni. 

£x hac  ulterius facile iudicarc  poflum  de Hnea  N  Q^eam 
uidelicct  cria  ftcefTe  diuifam  in  puncfto  Q^cum  dicat  quarta  1 3  • 
Si  fccnnbum  proportioncnt  babentcm  mcbiunt  ct  buo  crtrc 
ma  fucrit  lmcabiutfa,ei'q?  inloncjumbirccte  mator  fccttoab 
batur>erit  tota  linca  tnbc  compoftta.btutfa  fccunbuat  propoc 
tioticm  babcntcm  mcbtum  ctbao  crtrema. 

Et  t  er  tia  quartiderimi  fic  dicit: 

IDiuifo  (atcrc  bcragont  fcconbum  proportioncm  t>abente* 
ntcbium  ctbuo  ertrcma^mator  portio  crit  latue  becagont  ctr 
cumfcripti  i  ctrcuIo,ipfum  beragonum  circuntfct ifanre. 

Igitur  ubi  cognoucro  MSeiTearqualemlateridecagoni  LN, 
(cognofco  aut  hoc  per  regulam  De  tri,  uidelicet  m  o  dar  m  n, 
crgp  m  P  dat  m  s)  mox  cognofco  w  n  efle  diuifam  in  pun&o  s, 
mo  Jo  illo  iam  fepe  dido. 

rScdut  regrediar  ad  ftatutam  traftationcm,  confideradas 
afferam  y  &  3  tertijdecimi.Cum  enim  ambar  idem  doceant  fub 
duplici  refpccftu^quorum  unus  refpiciat  figuram  prtorem.alter 
refpiciat  figuram  porteriorcmjpulchremoncntjUtduangurac : 
iUardiligentcrconfcrantur.  9 

Quinta  tcrtrjdcci  rai  fic  dicic ; . 
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Gifccunbnmproportionem  babcntc  mtbiumct  booejr* 
trcma  aliqua  linca  jtierit  biuifa*  qoabratfi  qaob  cr  tota  linca 
fit,  fi  paritet  accip  tan tur  ambo  q uabrata  ilia>  triplum  facint 
«o  qaabratum  maiorie  portiome. 

£t  oftaua  eiufdem  tertrjdecimi  fic  dicit : 

(Duabratum  triancjulicquilatcri,qoobi  latere  foo  bcfcrfr 
bitur,triplum  c(t  ab  quabratum  bimibixbiamctri  circuli  ctr 
cumfcripti  triaugulo  tlh. 

Ex  quinta  facilc  u/dcs, ut  B  G trahenda  in  figura  priorc ,fit 
potentialiter  tripla  ad  e  f  feu  ad  F  i.Scilicet  quadratum  B  F  fca 
E  G  cum  quadrato  F  G  fumptu^qua  tur  quadrato'B  G,  per  pen 
ultimam  primi.Cum  igitur  (per  8  tcrtrjdccimi )  BF  fuerit  femi 
diamcter  aL'cuiuscircul/,ncceuceitut  B  G  trahendct ,  fit  latus 
trigoni  acquilatcr /,eidem  circulo  infcribedi.  Itacp  B  G  in  priore 
figura.eft  hoc  quod  B  g  in  pofteriore  figura.Et  quod  in  priore 
"figura  eft  E  f  feu  F  i,hoc  in  pofteriore  figura  cft  l  m  feu  m  n  ,  Et 
FGin priorccft  l  n in  poftcriore.Et  a  h in  priorc.eft  ambitus 
totus trianguli  lmn poftcrioris figurae .  Et  e a c in  priore,cft 
ambitus  totus  quadranguli  L  Y  M  N,cVc. 

Etcumdicat  iotmtjdecimi:(&uoblibctlatue  pcittagoni 
cqoilatcri,potentioe  cfi  latcrc  bcragont  cqatlatcri.quanturn 
potetf  latu*  bccacjonf*quilateci?|i  fint  cibc  circulo  infcripti. 
Sequitur lineam G  i  trahendam,in  figura  priore,efle  hoc quod 
in  pofteriore  cft  Y  N  feu  n  cl  Sequit  etia  ( per  4quartidedmi) 
a  F  trahend^n  priore  figura,hoc  eiTe  cjd  in  pofteriore  cft  xc^. 
Sicaurem  dicit  quarta  tlla  quartidecimi: 

CDuabratum  laterie  pcntagoni  (ut  eft  in  priore  trahenda 
G  udi  in  pofteriore  a  f  )  q  uubratum'c#  Uncar  qua?  illtue  pcn* 
tacjoni  angulo  fn$tenbitur  ( ut  cft  in  pofterrfore  figura  x  q  » &C 
in  priore  a  f  feu  e  k  trahenda )  abquabratumfcmibiamctri, 
(ut  cft  m  l  in  poftcriore,&  e  f  in  priorc)  qutn  tuplam  propor- 
ttoncm  faciunt. 

licm  hoc  quod  cft  ia  pofteriorefigura  x  c^N,in  priorc  figura 

kk  si)  .  cft 
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eft  trahenda  a  k.  Quar  (1  trabatur,  erit  ipfa  diuffa  in  pundco  F 
iccundum  proportionem  habenrem  medium  cV  duo  cxrrema . 

Itcm  linca  B  K  feu  c  i  in  priore  figura  trahcnda.cft  hoc  quod 
qji  eft  in  pofteriorc  figura  trahenda,  cVc» 

Ex  figuraautcm  pofteriore  pulchrcpatet  ( fecundum  dicta 
fjperiora)  ut  latus  icofahcdr  i,id  eft  B  G,6Y  latus  dodecahedri,id 
eft  Y  Na  fi  una  fpharra  ea  circumfcribat ,  baies  babeant  quat  ab 
uno  circuto  circumfcr  ibantur. 

Item  patet  ex  eadem  figura,  ut  latus  hexahedri  C  id  cft  x  qj 
cV latus  occahcdri  (id cft  ZT)u eadcm  fpharra  ea  circu!cribat» 
baies  habcant,quac  abuno  circulo  circumfcribantur. 

Item  patet  ex  eadcm  ffgura ,  ut  bafis  tetrahedri  infcr ibendi 
eidem  fpharrar,  (ingulari  circulo  circumfcribatur;fcilicertra« 
henda  oji  eft  latus  tctrahedri  illiusAC 

Quadratum  autem  cuius  bafis  eft  z  T,  circumfcribitur  i  cir . 
culo,  cuius  diameter  fit  arqualis  axi.fpharrar  ,corpora  illa  circu* 
fcriben ri :  fcilicet  V  T  trahcnda, faciet 1 1 o,  G  l  m  femidiamctcr 
minoriscirculifaciaty%.24oo — 15-2000. 

FHabes  itaqj  Leclor  iam  hoc  Iibro  fecundo,omni'a  quar  Euj 
clidcsdocuit  denumeris  irronalibus  abftractis  cVcontractis. 
Et  quac  Campanus  ,atcp  ante  cum  Theon,poft  tllos  ucro  Zam 
bcrtus,dcmonftrare  ftuduerunt  gcometfice,ego,pro  inftituto 
meo  opere,non  obfcurius  oftendi  arithmetice :  id  quod  grates 
mei  lcftores  fatebuntur  proculdubio.MaleuoIos  uero,qui  cau 
fas  calumniandi  ftudebunt  quarrere ,  res  ipfa  p^dita,  animo 
confufos  caftigabit.Sed  quicquid  fiat,Dco  omnium  bonorum 
largitori  fit  gloria,  Amcn» 

LIBRI     ARITHM  ETICAE  SECVNDI 

dc  nuraer  is  ixt  ationahbus  fiais. 
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DI     Q^V  ADRATVRA  CIRCVLI. 

Ad  Adolphum  &  Glauburgk  Francofordicnfem. 
iuucncm  magnar  fpc/.  S. 


1 1  p vtationim  meam  hanc  Geometricam» 
( id  eft ,  ad  Arithmet/cam  non  pcrtincnrcm )  dc 
Quadratura  c/rcul/,(uperaddjdi,iuflu  uiri.cui  dc* 
bcrcm  &  corpus  8c  anima,  fi  neri  poiTer,ut  homo 
mcrito  hominis  tanta  deberer.Eam  difputa  tfonc 
tibi  mi  Adolphe  nuncupare  uolu/,  qudd  uidcam  te  non  folum 
Phyficis/ed  &  Mathemaric/s  rcbus  auidiflimc  ftuderc,feque* 
ftratisbcftrjsillismah^quar&pietati  cVarttbus  ftint  fnfeftar, 
auaricia,ambitione,mu/dia&c,  Cumcnimmihi  pulchrum 
cflc  utdeaturpulchras  matbcmatttm  fpeculationes,  talibus  anl 
m/s  prodere,  pulchrius  cflc  certo  fdo,tam  pulchras  mcntcs,om 
nibus  artiam  ftudiofis,in  cxcmplum  proponere. 

f  Difputa  turi  de  Quadratura  c/rcul/,  obferucnt  cfle  diftin» 
d/onem.tnter  ctrculum  phyflcum  dC  circulu  mathema  ticum. 

2  Obfcr  uen  t  etiam  eam  quaeft  ioncm,  i  Philofophis  ue  t  c  ru 
bus  motam,cfle  de  circulo  mathemat/co,non  de  phyfico. 

3  Circulus  phyflcus  eft  imago  quacda  circuli  ma  thcmatk/. 

4  Triangulus  eft  polygoniamm  omnium  prima. 
c    Omnium  polygoniarum  ultima  eft  circulus. 

6  Recftc  /gttur defcrib/tur  circulus  mathematicus  cflfc  poly* 
gonia  /nfinitorum  latcrum. 

7  Mathematici  itaq?  circult  drcumfcrentia ,  nullum  rec/ptt 
numcrum,ncq;  rationalem  neq?  /rrarionalem. 

5  Ante  circulum  mathcmaticum  funt  omncs  polygofliar  nu 
merabiltum  laterum ,  qucmadmodam  znt$  numerum  innn/tS 
funtomnes  numcridab/les. 

$    Rcftat  igitur  circulum  ctrc/no  fa&Um ,  non  cflfc  mathc» 

maticunv 
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I  o  Tunc  autcm  circulum  dabis  mathemattc&m ,  poftquam 
dcderis  numerum  infinitum :  id'c$ uolunt  illi,qui anguluro  con 
tingemixarTirmantetfemfnorem  infinitisangulis  rcctilineis. 
I  i  InrTni tus  numcrus  ficut  ad  res  non  contrah: tur,  17 etiam 
guttas  maris  imagincris,toti  ccelo  maioris:  (7c  circulus  mathe 
maxicus,non  contrahitur  ad  materiam,etiam  (1  omnium  auri* 
fabrorum.totius  orbts  terrarum,opcrackinduftria  eflTet  parata 
polita  cVcompIanata, 

I  2    Neq?rationaIemproportionc,necp  irrationaIcm,habet 
circumferentia  circuli  mathematici,ad  fuam  diametrum. 
I  ;    Vt  certiilimum  fit  ,quadratura  circult  mathcmatic/,exce 
dere  rationem  calculationis  humanar. 
1 4   Si  autc  quatftio  cft  de  quadratura  circuli  phyftci ,  fruftrl 
tanta  triumphi  prodamatione  iadamus  eam  quadrarurJ  effe 
aliquando  inucntam,  quafi  hac  inuentione  ingeni  aliquod  & 
infolitum  arditum  ruerit  miraculum. 
i  c/   Licet  Eudides  cV  Ptolemarus  uti  cogerenf  drculis  mulrt 
farie.tamen  ubicp  prudentiflime  atqp  dodiffime  dedinaueront 
quarftionem  proportionis  pertinentis  ad  quadraturam  circuli, 
id  eft.proportionts  circafcrentiar  circuli  ad  fuam  diametrum. 
i  6    Vt  ( exempli  gratia)dum  Euclides  propofittone  octaua 
fui  duodecimi,  pronunciaret  de  proportione  colurrmarum  ad 
pyramides  fuas,caute  &erudite  exclufitcolumnaspyrarai* 
dcs'qj  rotundas. 

1 7  Tanti  uiri  exemplura  fecutus  cft  Ptolcmacus ,  dum  pa  r- 
tes  diametri  circuli  diuideret  in  partes  i  z o  inter  fe «equarics,  & 
circumferentiam  in  partes  3  60  inter  fe  quidem  arqualcs.ied  par 
tibus  diametri  inarquales. 

l  8  Haberet quidem  circulus  rationem  quadrationis  fuac , ff 
poi]jjilis  eflct  cogniuo  proportionis  circumfcren tiar  ad  fuam 
diamctrum.       .  *• 

1 9  Ex  multiplicatioiie  enim  fcm/dia  mct  r  i  in  iemicircumfe» 
rcntiam,produceret  arca  quadraguI^arqualiscircuJo  HU  dato. 

Re/to- 


s 
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-%  o  Rclinqucrt cnr  autem  nihil  amplius  facicndumsquam  q> 
medium  proporrionaleinuenicndo  cflcc  jncer  duo  latera  qua- 
dranguli  illius  insequalia.  Hoc  enim  medium  cflec  cofta  qua- 
drati  circulo  acqualis. 

2 1    Vnde  conftat  quadraturam  circuli  nihilaliud  cfle,quam 

conftitutionem  quadrati.acqualis  circulo  dato. 

2  2    Sed  acquahtas  illa  non  eft  rcferenda  ad  circumfercncias, 

referenda  uero  eft  ad  areas  figurarum. 

2  ;    Inuentio  aucem  arqualira  tis  iftius,pracfopponit  numcru 

aliqucm ,  reprarfcntantem  longitudine  circumfercntiar  circuli 

praccile,fiue  rationalcm  fiue  irrationaIem,qu<  neutro  modo 

eft  dabilis  • 

24  Vndc  fcquitur  primo,impofTibile  elTcut  aflfgnecur  pra 
porcio  circum fc rcnria*  circuli  ad  diamctrum  fuam>auc  femicir 
cumferentia?  ad  femidiamerrum. 

2  e/  Sccudo  fequicur,impoflibiIe  efTe,  ut  inueniacur  medium 
proportionalc  incer  femidiamccrum  circuli  &  femicircumfc- 
renciam  cius. 

2  6  Sequicur  tercio ,  impoflibile  eiTe ,  uc quadrccur  drculuj 
mathcmaticus. 

27  Incrud.'ti  feredi  funt,fl  ifta  impugnaucrinf,cum  talia  flnt 
quarpietati  rtihfl  conferantaucadimanc. 

28  Tamcn  eruditifcncienc,harceadem  c\Eudidemc\  Pto- 
lemacum  fenfitfc. 

TDe  quadratura  circuli  phyficf. 
f  Poflibile  cft,5Y  fadu  facilc,  ut  fumpca  proportione  aliqua 
propinqua,  ince  r  (cmidiamctruc\:  circumfereciam  circuli  phy 
fici,quadret  circulus  ille,ita  ut  qdracio  illa  iacisraciac  fenfibus* 
2  FolTibile  ( inquam)eft,  uc  denrur  duat  laminac  a?reac,acque 
ipifl^,rufarc^exeadcmmixcura,quarum  alccra  fir  drcularis, 
reliqua  uerohabeac  ftguram  quadraci:cV  uc  in  utraqj  fic  pondus 
unum  cV  idem,amba!'c£  percuiTac,uni(onum  rcddaru. 
2    Propouio  ilia  rationalis  circumfcrenuac ad  diamccrum,' 

1 1  cuius 
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eufus  autorcm  ferunt  efle  Archimedern  (id  eft,tripla  fefquifc* 
ptima)  miram  rei  propinquitatcm  habct,adeo  uidcliccr,ut  qua 
dratura  circuli,fccundum  cam  fa<fta,fcnfus  iudicium  fallat. 
4    Vt  facientcdiametro  circuli  partcs  a8,faciet  cofta  quadra 
ti,circulo  ilfci  acqaaliV%<S 1 6.  Hoc  eft, 

integra   minuta  fccunda 
24.        49.  9, 
c    Proportio  ucro  ilia  irrationali's,inucta  i  Nicolao  de  Cufa, 
de  qua  Ioarmesdc  montc  regio  difputat,  admodum  uicina  eft 
proportioni  rationali  Archimedis. 

£  Facienteenim  diametrocirculi  iS.facict  cofta  quadran, 
jequalis  circulo  illi  ( feccPm  proportione  iftam  irrationalcm) 
^.7*1  ^^4-1-^*8  i7.  Hoccft, 

integra    minuta  fecunda 

14*        47.  3). 
7    SK  inqufunO  ex  fcmidiametro  circuli  dati,  atque  cnotda 
quadrantis  cius.direrte  coniuncns,fiat  diamcter  alterius  circu 
li  ,erit  triangulus  arquilaterus  cidcm  maiori  cfcculo  infcriptus . 
ifopcrimcter  circulo  dato* 

TQuod  argumentaphyficanihil  faciantpro 
quadra  tura  circuli  mathcmaticf . 

1  Nihil  faciunt,qui  quacftionem  a  Philofophis  motam,de 
Quadraruracirculi,filoautcircinotentatexolucre. 

2  Frufti  i  laborat,quotquot  fe  calculationibus  fatigant,  pro 
muentionequadraturac  cfrculi,quocuncp  tandcm  modoaut 

mediohocfiar.  ■  •  , 

3  Chorda;  arcuum  fumptorumdedrculis,danpoliunriuD 

numcris  rationalibus  aut  irrationalibus  praccifc.  ^ 
4.    Qu*  uero 'dantur  fub  numeris  irrationalibus  praccife^no 
poflfunt  dari  fub  numcris  rationalibus  praecife. 
r    Proporrioncs  ucro  chordaru  ad  arcus  fuos,necp  fub  ratio* 
nattbus,necp  fub  irrationalibus  numcris  dari  poiTunt. 

Cum  numeri  irrationales ,  fecundum  Euclidem,  non  lint 

numcri 
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mimeri,manifeftum  cft,proportiones  irrationales.eflfe  propor 
tiones  tanquam  numcri  ad  nonnumerum  fub  numero. 

7  Maniteftumeft  etiam  proportionem  circumferentiar  cir- 
culi  ad  diametrum,atcp  arcuum  adchordas  fuas,e(Te,ueI  tancp 
numeri, ad  non  numerum  fub  non  numero,  uel  tanquam  non 
numeri  fub  numero.ad  non  numerum  fub  non  numero. 

8  Argumentumhoc  phyficum  eft,  fi  fic  colligas,  Dabile  eft 
quadratum  circulodato  roaius,c\  dabileeft  quadratum  circulo 
eidcmdatominus,ergodabileeft  quadratura  illi  eidemcir- 
culoarquale .  Non  iequitur* 

p  Sicut  non  fcquitur,  Dabilis  eft  numerus  ran'ona!is  minor 
hocnumcro  irrrat/onahVfc.oooo — y%i^zooooo,ateftillefc- 
quens,  integra   minuta  fecunda 

70.        3».  3» 
Et  dabilis  eft  numerus  rationalis  eidem  numcro  irrationall 
roaior,ut  eft  ifte  rationalis, 

integra   minuta  fecunda 
70.        33.  3* 
Ergo  dabfTis  eft  numerus  rationaIis,cidem  numero  irratio* 
nali  arqualis, 

f  o  Phyflca  argumeta  in  rebus  mathematicis  plaeruncp  falluf. 
I  I  Si  phyfica  argumenta  in  rebus  mathematicis  fallunt,  mul 
comagis  fallunt  argumcnta  &phyfica&mathematica,inre- 
busdiuinis. 

I  z  Corpus  cfle  perfccfte  fpharr icum,  uidctur  quidem  mmi  im 
plicare  contradidionem.  Sed  fcriptura  facra  habet,^fcn  erit 
impoftibileapud  Dcum  omne  uerbum, 
I  $  Orbesccelorum  fant  opera  manuum  Dei :  ideo  negarc 
nonaudco,eos  habcre  rationes  circuli  mathematici  abfolute. 
Scd  dc  his  omnibus  fuo  loco  in  Geomctria 
mea  dicamlatius. 


F  I  N  I  S. 
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Mtlichio,Medicinae  docftor/,fuo  patrono. 

Ratiam  6Y  paccm  in  Chrifto. Vides  uirclariffi 
me,ut  confilrjs  tuis  m  rcbus  Arithmeticts  ubi$ 
aufcuItem.Diuuero  iam  eft,quando  mihi  erudi 
tioncm  Campani  extmtam  commendafti.  Hac 
w  egocommetidationcaccenfus,ccepi  tntel/igerc, 
ex  ipfo,decimum  Eoclidis,numeroru  beneflcio.Et  cum  poftea' 
meditarcr  Iibrum  dc  numeris  irrationaIibus,fecutus  confilium 
tuum,addidt  eum  illi  libri  meo.Deindc  tuo  quocp  cofilio  ufus, 
Algcbram  (quam  perfuafifti  bonis  rationibus,  5  Gebro  Aftro 
nomo,autoreeius,ita  clTe  nuncupatam)  multis  excmplis  illu# 
ftratam  fcripfi:  quanquam  pauciftlma  fint  mea,max/ma  uero 
pars  corum  fit  Chriftophori  Rudolphi  ( quem  te  amare  mecu 
noui,ctiam  iam  in  Chrifto  quiefcente,ob  egrcgiam  fidelerocp 
Algebrae  publicationem  )  carterorum  quardam  funt  Adami 
Riien,qui  cV  ipie  mihi  uidetur  fua  candide  traderc,ut  hominem 
hunc  facic  mihi  ignotum  C  sequc  ut  Chriftophorus  facie  mihi 
Ignotus  manfit )  admodumamcm,  &  Iibellum  cius  reuercnter 
pencs  mc  habeam .  Quemadmodum  igitur  Campanus  milii 
ad  manus  dedit  librum  Aritbmeticar  mea?  fecundum,ita  Chri » 
ftophonimmihitradidifle  hunc  librumtertiumreputo  :nam 
exemplis  eius  uti  uolui  hie,flcut  illic  ^ppofitionibus  Campani. 
Vtruncp  uero  feci  confilrjs  tuis  acquiefcens.Quare  tibi 
grarum,kbrum  hunc,futuru  eflre,meeg  co  nominc 
tibi  r  eco  mmenda  ndum  forcfortiter  confido. 
Vale.Ex  pago  Holtjdorff.  Anno  domini 
x l  j  i  i,fccunda diclanuartj. 
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STIFELII^ARITHMETICA 

LIBER     TERTIVS,   D  E    NVMERIS      <**h  /  / 

Cofficis,  &  de  regula  eorum. 

id  cft,dc  perjiftd  dxtc  ulcuhndi.  ■ 

De  regula  AIgebrap,#  dc  partibus  cius, 
earumcK  dedarationc* 
Caput  u 

f  L  G  E  K  ae  regula  talis  eft,ut  integrar  arti  calcu 
!  Iandi,merito  confcrri  pofsit:  imo  eidem  arti  colla 
ta,longeeam  prarcellerc,hacmea  tractationepro 
babo.Complicat  autem  regula  ha?c,omnium  re- 
gularum  aharum  exempla ,  uircscg  fingularum 
fuperat  uniuerfas,nifi  Detriregula  fit  excfpienda.cuius  opera 
harc  in  multis  indiget.Quamuls  autem  regula  Falfi  miram  ha* 
beatIatitudinem,comparata  tamen  ad  Algebrar  regulam,uix 
cam  collationcm  meretur,quam  ctntrum  in  circulo  ugnatam, 
addrcumferentiam  habet.  Certum  eftautemreguIamFalfi, 
formatam  eflc  iuxta  formam  regula*  Algebrar,  quemadmodu 
regula  A1gebrar,formata  eft  iuxta  forma  regular  Detri.De  rc- 
gula  Alligationis  Cquam  etiam  Algebra  complicat  cVperfcrte 
complet)  hoc  uideo,cju6d  praeter  Algebram  fit  formata.Caetc 
rum  regular  Societatu,  Diuifionum,Mcrcimonioru,Commu 
tatfonumJicetireguIaDetri  fluant:tamen  regula  Algebrac 
cas  perfici  a  tc#  compIeri,oftendam  exemplis  plurimis,quar  in* 
ferius  (uis  locis  adducam.  Regulas  ucro  has,  Aequalitatis,Se* 
parationis,Trahfuerfionis,  Commixtionis;  PofitionisJLegis, 
Augmcnti5Decrcmenti,  Pluris,  Refidui,Colle(ftionis,  &  alias 
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huiufmod/  r/dicula  ferentcs  nom/na ,  redte  m/h/  u/deor  appcf- 
Iare  ( cV  fi  ioco  hoc  ffat )  uexationcs  popul/.  Ex  Algebra enim 
talium  rcguIarum,quohbetd/edecem  aut  uiginti  tormarefeu 
fingerc  facilc  poficm,  fi  harum  rcrum  inexpertis  ingenns  illu* 
dcre  uellem.CompIicat  etiam  regula  barc  Algcbrae,  inuentio* 
nes  linearum  &  fupcrflcierum  inffnitas :  id  quod  adcb  notum 
e  ft,ut  rede  afinus  dici  mcreatur,  qui  pronunciare  audct  Algc* 
bram  nihil  docerc  atiud  ea  quar  doceat  regula  All/gationis, 
fiue  ex  /gnoratia  fiue  ex  malitia  proffcifcatur  talis  afF/rmatio* ' 

Hacccft  autcm  famofa  illa  regula  AIgebra?,ad 
fuam  fimplicitatem  atcp  latitud/nem  redada. 

Inuenturusnumerum  inueniendum  abfconditum, 
ponat  loco  iUius  i  Cofs.  (nos  autcm  ponimas  i     &  Jn* 

uentaxquationealiqua^rcducateam,!!  reducenda  fit. 
Dcinde  per  numcru  figni  coffici  maioris,diuidat  rcli* 
quum  a?quationis,eidcm  diuiforia?quatum,fcd  dcno 
minato  tamcn.Et  ficfcmpcrproucnict  numcrus  ilkab 
fconditusqui  inquirebatur,uelin  quoticntc,  ucl  inali 
qua  cius  radice.  Radixautem  fi  quafueritextrahen* 
da,pukhrc  hoc  atquc  fufftciemcr  fignabit  diuifor  fuo 
coflico  figno* 

Harc,inquam,eft  famofiflima  illa  regula.reduda  ad  fimpli- 
cita  tem  fua  m  gcrm  a  na  ,fub  qua  imm  en  fa  m  co  pia  m  u  fus  conw 
pl/cat,utcxempla  cius  abundc  teftarur.Omnia  igitur  quar  hoc 
librouel  dicenda  ueldocenda  uenerint,adeam,tanquamad 
kopum  unicum.referenda  erunu 

rHabct  autem  regula  ipfa  quatuor  partes ;  duas  uidcliccc 

ciTcntiaIes,c\  duas  accidentales. 

i  Partcs  cuent/alcs  funt :  Inucntio  aequationis,cV  D/u/fib. 
In  quolibct  enim  cxcmplo  rcgulae  illius,rcquiruntur  harc  duo. 

At 
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A  t  reliqua  duo  id eft,accidentia)  in  plurrmis  cxemplis non 
concurrunt :  ideo  partes  regular  accidentales  dicendae  funt, 
Sunt  itacp  Aequationu  rcdudio,  cV  Radicum  extradto»  partet 
accidenrales  regula?  Algebrar.Exempla  autem  illa  omnium  fa 
ctlima funt,in  quibus partes  eius  eflentiales  folummodo  con- 
cui  runt,abfque  accidentalium  partium  concurfu .  Ideo  ab  rllit 
tanquam  &  facilionbus  incipiam,ut  Ledor  paulatim  &C  fuccct 
tlue  ab  ipfis  fuauiter  deducatur  ad  ea,  quae  tudicantur  efle  diffu 
ciliora. 

Sed  ante  omnia  exponamus  regufam  ipfam  perexemplum 
altquod  facile  cVcommodum,  ut  regula  intelle&a,ca?tera  quar. 
dtcenda  funt(uti  funt  ex  feipfts  iucunda  cV  philofophica)  iucun 
diora  reddantur  ex  fcientia  u(us  corum, 

Exemplum  exponens  regulam  Algebrar, 
&eft47Cbriftophori. 

(£ft  tiumcr  u$/twu*  patttmtvtia  ct  <\uatta/fuf>ttacuatoto 
tclinquant  *?. 

Qudd  Chnftophorus  numeros  cxempli  huius  contrahitad 
ulnas  pannf,nih<I  nos  impedit.Neqjenim  Algcbrae  regula  cn- 
rat  dcnomina  tiones  uulgares,  fcd  folummodo  cofticas  dcno/ 
minationes  curat :  ut  funt  hx  denominationes, 

3c.  t*.  fi.     fcc*.  cVc. 

Quac  cV  numeros  coflicos  conftituunt.  Eft  enim  numerus  cof# 
ficus  nihtl aliud,quam  numerus figno  coflico  dcnomina tus. 
Se  d  de  hac  re  inferius  fuo  loco  dicendum  erir. 

Docct  autem  reguIa,primo  ponendam  efle  i  coflam,(eu(uc 
nos  facimus)  i  radicem.i.unam  fummamunitatum.quaruide- 
lic  et  intelligatur  efle  sequalis  illi  numcro,qui  mihi  proponitur 
ut  ipfum  quarram  &  inueniam. 

Pono  igitur  1 1*.  tanquam  partem  unam  a?quationis,& 
procedo  opcrans  iuxta  textum  pronunciationis ,  quam  nabec 
cxeroplunyn  hunc  uidelicct  modum» 

Cunv 
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Cum  pronunciatio  dicat  de  parte  tcrtia  nnmcri  inueniendi', 
recipio  parremtertiamde  i^,quaccft  ^(ficurrertiaparsde 
i  flo.  cft  |  ffj)  dtcatq?  de  parte  quarra .recipio  i^cum  fir  quar 
ca pars de  i^.  Sic autem  ratiocinor.  Ecce  i^arquatur  coti nu- 
mero  tnueniendo,ergo  ji^  acquatur  uni  parri  terriac  numeri  iru 
ueniendi;  cV  ^itarquatur  parti  quartac  numcri  inuenicndi. 
Cum  uero  tcrtia  &  quarta  partes  numcri  inuenicdi,fubtracta: 
fuerint  ab  ipfb  numero  inucnicndo , rehnquuntur  i  y  uni  rares, 
(fiuc  illac  fint  contraclae  ad  ulnas  panni  fiue  ad  quamcuncp  rem 
aliam )  id  quod  pronunciatio  haber.  Sequitur  ergo,  quod  Ufa 
&  fobtraxero  ab  1 (tanquam  i  toto  qudd  reliclum  rema 
nensfaciat  15-  tanquamfuum  arquale.Remanes  uerorehclum 
eft  ti  huic  arqualia  funr  (iuxta  exempli  pronuciarionem) 
iy.  Atcp  ita  inuenta  eftaequatio,  iuxta  pronunciar/onc  quam 
haber  exemplum.  Vnde  fequitur  in  regula:  Et  inucnta  arqua* 
tionealiqua.]  Habesautem  iam, ut  cx rextuexetnplt,inucnu 
endar  fint  arquationes :  atcp  fatisintelIigis,arquationemn/hii 
aliud  c(Te,quim  inuentionem  proportionis  arqualitatis ,  inter 
duos  terminos  diuerfimode  denominatos .  Nam  fi  termini  illt 
fintarquaIiterdcnominati(ut  $*zdC  jie)  idcntitaseft,adregu# 
lam  Gebri  nihil  utilis.Concurrunt  aute  ad  inucntioncs  arqua* 
cionum  uarias , uaria  ualde , ideft,  Arithmcrica,  Gcomctrica, 
Mufica,Aftronomica,dieoremataart/s  p/pccliua?,phyfiea  &c 
Sic  modd  etiam  dicendu  eft(pro  pleniore  expofitione  regulae) 
utarquatioexepli  huius  pofitialta  poiTit  inucniri.Scilicer  com= 
munis  iententia  eft,tonioi  aequari  fuis  partibus  omnibus  fimul 
fumptis.  I  tacp  nccefle  eft,ut  fic  cV  ^ie  cV  1  r,arquentur  cum  1  ^e» 
fcilicetTjie-f-  irarquantur  i^  tanquam partcs  fuo  toti. 

Sequitur  autem  in  regula  i(Ia  Gebri: Inuentam  arotiationem 
reducat,  fi  reducenda  fit.  ]  Tunc  uero  reducenda  cft  arquatio, 
qua/ido  in  terminis  partium  eius  una  denominatio  plus  quim 
femcl  inuenitur.  Vt  htc,  ~  1«,  -f-  1  r  arquata  1  *e ,  denomina  tio 
1*,  ponitur  bis,ideo  eft  arquatio  reducenda. 

Regufe 
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Rcgula rcduclionis  huhis  fumirur  penes  fentent/am  illam 
communem :  Si  ab  arqualibus  arqualia  auferas,qua?  rcmanent 
arqualia  erunt .  Et  fi  adarqualia  addantur  arqualia.qua:  fupcr- 
excrefcunt  aequaha  crunt* 

Atq?  hic  ani  maduertat  Lcrtor,  quanti  fit  arfHmanda  regufa 
ifta  Gcbri.in  qua  etiam  communcs  hominumfentcntiar.uide* 
licet  tam  contempce  dC  irrtfar,tam  pulcherrimos  &  admirando 
ufus  habent,ur  ucrbis  ncmo  fatisexplicarepoflit.Et  fimul  hoc 
auiimo  expendar,quantu  ornatuscV  grattac  cofcrat  Geometriao 
(dc  ufu  interim  raceo)harc  Gebri  regula  prorius  phtlofophica* 
Sed  ad  exemplum  me  regredi  oportet* 

Si,  inquam,  arquatio  fit  inter  1  i%dC  —1«,  -f-  15*,  tunc  fi  ab 
ytracp  parte  fubtrahantur  7?  ^L.tunc  manebit  arquatio  in  tcr  1  r 
&C  71^,. Et  harceft  atquatio  rcducfta,quam  ctiamex  pronunci- 
ationeexempli  prius  inuentamcflenofti. 

Scquitur  in  regula :  Dcinde  pcr  numerum  fignicoiTici  ma 
Yoris.diuidar  rcliquumarquarionis.]  Nonfimplicitcr  dicit  rc- 
gula,diuidat  per  namerum  coiTicumreliquumarqaationis:fcd 
dtcir,per  numerum  figni coflict.Diuifor  enim  talis,dum  diui* 
dit  abrjcit  fignum  fuum.  Altis  enim  mhtf  produceret  quim  uni 
tatem(  cumoportear  eumelTe  arquatum  ad  reliquam  partem 
arqiutionis,  utinfcrius  plenius  dicam)  quando  arquale  femel 
(blumodo  inueniatur,  atq?  prarcifc,  in  fuocoarquali.Tali  uero 
diui(ione,quam  prarcipit  re^ula.quarrirur  proportio.non  arqua 
hta tis  quar iam  inuenta  eft ,fed  inarqualita  tis,qua  m  habet uni 
tas.nullo figno  cofftco  denominata,  ad  unif atcm  dcnomina- 
tam  fTgnocolTtco  illo,quam  fert  ipie  diuifor.Vt  cumdiuido  1 5- 
perTx.tuncproducitur  3^,quiad  unitatcmcam  proportionem 
habet,quam  habet  1  iz ad  unitate* Igituri ^  idem  erit quod  36. 
tuxta  communcm  fententiam  hanc :  Quar  unicV  eidem  funt 
aequalia,ettara  intcr  fe  funt  arqualia.  Htnc  dtcit  regula  :  Et  fic 
/cmper prouenitnumcrus  ille  abfconditus,qui  quarrebator.] 
^ddittamenreg  ila  uctba  barc^Vel  in  quotiente  dmifiom.% 

mrn  ut 
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( ut  in  rxcmplo  noftro  quo  regulam  cxpono)  ucl  in  radice  cius 

aliqua.]  Vt  fl  in  excplo  aliquo  pofita  fauTet  i^,,  cY ex  proccfla 
pronunciationis  fuiffet  inucntus  numcrus  figni  huius  %  ( ut  fe* 
piiTimcfit)arquatusaIicut  numcro  nullum  fignum  colTicum 
habcn  ti(ut  fi  z%  eflent  arquati  numcro  hufc  28  8)tunc  diuifionc 
faaa(ut  2SSpcr  i  diuifa  faciunt  i 44) non produccrctur ualor 
uniusradicis,fed potius uniuszenfi, fcu  unius  quadrati,quod 
fic  cx  radicc  inuenienda,  ideocp  quarrcda  eflet  dc  quoticntc  iflo 
radixquadrata(ut%/^.dci44facit  1  i)&ilIacfiTctnumerusinue 
nicndus,(cu  pcr  1  ie  rcprarfentatas.Et  fic  de  alrjs. 

Et  hoc  eft  quod  in  fine  regular  dicitur :  Radix  autcm  fi  qua 
fuerit  extrahenda,  pulchre  hoc  atcp  fufificienter  fignabit  diuifor 
fuo  figno  coflico.]  Sci1icct,fi  1  inueniatur  arquarus  172S» 
tunc  ii^facict  1  2 .  Item  fi  1  ^arquetur  2y6,tunc  1 ie  fac/er  \* 
Item  fi  1  /?inueniatur  arquari  3  2,facict  1 2^.  1 .  Et  ficde  alrjs  in 
jnfiniturm 

•  Habes  igitur  pcr  harc  cxpofitam  t  orarn  Gcbri  rcgulam ,  it»' 
ut  nihil  defit,nifi  forteunius  adhuc  dicfuonis  deficiat  intcllfgen 
tia>huiusuidelicet,Maioris«Sicenim  babet  regula ; Deinde 
pernumcrum  maiorisfignicodicijdiuidat&c.]  Sztis  autcm 
exuerbis  ipfis  uidcs,  utaliquandoincidatarquatioredurta^n 
qua remancant  plurafigna  coflicaquam  unum,quar  inrcrfc 
fint  diucrfa ,  cV  tunc  maioris  figni  coflici  numcrus  diuldit  reli- 
quum  fibiarquatum.Vt  fizfc-f-  xiatacquent  »6*o,tunc tranf* 
ponuntur  2  2  i&,ut  2  $maneat  arquati  160 — 2  2  i^,  Atq$  ita  t  % 
(depofito  figno  fuo  coflico)  diuidit  reliquum « hoc  c  11, 2  diutdit 
160  —  2i  2&,&remanent8o —  1 1  ^♦&c 

Probantur  autem  exempla  regu!a?,poft  refolutioncmradt^ 
cis^iuxta  ,pnunciationis  proceflum.  Vt,  numerus  inueniendus 
fuit  3  6,  huius  partes  terria  cV  quarta  fadunt  2 1,  quar  fubtracla 
i  36  relinquunt  1  j .  Et  ficdc  alrjs  finguli*. 
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De  partium  regulse  Gebri  oftenflone, 
ex  figura  quadrangulari, 
Caput  II» 

invo  repetenda ucniunt  fingula mcmbra re* 
eular.  Gebri,  eodem  ordme  ut  in  capite  fuperior* 
nierunt  expofita .  Nam  cum  ca  exponerem  cum 
collanonc  excmpli,ineptum  mihi cile  uidebarur, 
fi  omnia  tanquam  i  n  una  olla  ,fimul  coquercntur, 
&'  fic  particulae  exempli,  rcgula m  ipfam  decfarantis ,  longiu* 
ab  inuicem  fepofitar,quafi  amiflar  ,diutius  eflent  quarrcndar. 

ritac^  ab  arquationura  inucntione  mihidenuo  incipiendS 
*rit.lnqua  reanimaducrtendumelt,ut  Algebra  fitcalculario 
per  lineas,&  fuperficfes.atqj  corpora,progredientium  fub  pro 
portionalitate  Geometrica  cotinua.  Pulchrc  autem  exhac  fc# 
qucnti  figura  arqua  tioncs  oftendun  tur  6C  dedarantur. 
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Eft  (gitur  i  ^.linea  quardam  parrium/ubccrto  qnodam  fW 
tnero,feuferies  quatdam  rerum  quarumcuncp,  fub  numcro  aW* 
quo  dcterminando  uel  dcterminato,  qucmadmodum  hic  uides 
in  iupcrficie  hacquadrangula,lincas  fex  longitqdinis,quarurti 
quarlibethabetcifrasduodccim  :  &  lineas  latitudinis  n,qua* 
rum  quarlibet  habet  cifras  fex.  Vides  aurem  primo,ut  1 1  latl 
eudinisacquentur ri.Tota  enimfigurahabct7i ctfras.Et  i* 
latttudinis  lirtear.feu  radiccs,touin  figuram  illam  quadrangu- 

oioi   rj  larcrn 
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larem  cotnplc  nt  .Sic  6    longir  udinis  arquanrur  7  u  Qula  fex 
llnear  fcu  radices  talcs,  corrtplcnt  totam  lupcrrTcicm  quadran- 
gu'arcm  illam.  Et  hincuidcs  ut jproportio  arqualitatis,  ralisfif 
proportio,qua  tcrm/nus  cms  retertor  ad  £e,  ranquam  ad  aliud, 
&  hoc  fub  arquationibus  coflici*  Arucrofub  identitate  coflica 
<utdudico6a«,Iongitiidinis  arquari  6?elongirudin(s,aut  dico 
jx  arquari  72 )  rcfcrrur  idcmad  fcipfum  tanquam  adfeipfum. 
Et  quanquam  illa: idcnMarcs,  dum  incidunt C  ur farpe  fir)  Joco 
arquationis.inurilcs  fint  &  ftcrtlcsomntno,ramen  (ut  Algebrar 
r  egula  harc nihil  tam  uile efle  Onit  in  rerum  narura, cut  non  lo 
cum  altqucm  orTicrj  aflignet)  ea  pofita,mira  faciittate  forman- 
IDrualdeuariararquationesrcduccndar.  Exempligraria,  1 2  h 
ponatur  arquari  1*  le.Quicquid  ia m  tranftuleris  ab una  partc 
ad  aJreran>,mediante  figno  fubtracftorum.nafcirurarqtiatro  rc# 
ducciida,mod6  hocquodnanfponitur  noreijciatfignurniub* 
Craclorum.Infpeda  igitur  figura  quadangularf,transfc¥antur 
6*eadRartemalteram,itaut  pars  illa  translaiafcrat  fignura 
fubtrartorum  .Vides  autemcx  figura,ut  6  radfces  latitudmis 
faciant  36* .  Itacp  o^arquantur  12  ie —  36.  Sic  8  ^  arquamut 
1  2  1%  —  24.  Iicm  io2e  arquantur  121* — 12.  Er  ficdealr 
Item  qufcqnid  rurfum  retrd  tranftuleris,  quoduel  fignum  fub# 
tradorum  ferar^uelfignumadditoru , femper manet  arquatio 
fubuarfattonibusiftjs  tciminorum.Vt  pofita  hacarquattone, 
MidcUcct  6    arqua  tar  1 2  3* —  3  6,transfero  de  diminuio  6,tunc 
6 ^L-f- 6 arquabuntur  iiic —  30* S/co^-j-^oarquabunrur 
•  **** — 6"J  tem  6  2£  —  1 2  arquancur  1  o    —  3  o.  Itcm  6  2^— r- 1  o 
arquanrur  1  o  1* —  34.&C  quicquid  transfertur,ita  transfcratur 
u r  murct  fignum,aut  additorum  in  fignum  fubtrac*torum,aitf 
fignum  fubrratf  onjcr.  in  fignumadditorum.tuncmancrillarfk 
«rqialitas.fub  termioismutacis.  Manetctiam  illarfa  arquatfo, 
fi  utriq?  rermino  cadem  addantur,aut  ab  eifdem  cadcm  fubrra* 
Jianrur.  DcquarriatisdixicapJtefuperiore :  quanqua  &  harc 
quarumdixidcttanfpofitionc.idcm  proifus  fundamenrurri 

fiabcaofc 
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habeant.  id  quod  diligens  Lcflor  fadlc  uWcbir.SciIicer  pofira 
hac«rquartonc,6^£equatar  —  36,  fidediminutorransfe 
rasrf.ficftabitarqiratio^  oe,-f-  rfarquata  iiae — 30.  Hocera 
facftum  eft,ufdc!?cet  ad  hanc  parrem  1  ig,  —  36  addtdt  6,quando 
ra  fubtraxidc  drmmutofuo.Paret cx  communi  (enfu.  >cilicct 
hubere  malo  1  z  f( —  3 o  grofli\quam  1 2  — 3 6 grof.  lt acp  ad 
alreram  parrem  arquationis  etiam  addenda  funt  6,ut  terminut 
fic  ftet,  6  6,c\c.  Nojum  &C  hoccft  >ut  illarfar  maneat  arqua 
tiones,  fi  ambo  terminijino  eodemcp  numeroueFmufriphcen* 
tur  uel  diuidantur.cum  hoc  (tcftc  Euclide)  ucrum  fit  in  propot 
ttonibus  inarqualitatis  oYc. 

Dtctum  eft  autc  fupcriore  capite,  Aequationem  efleparrem 
cfTcntialem  regular  Atgcbrar :  id  quod  pulcherrime  dicitur  atqt 
obleruandumuenit,  urplemus  tntclligas,quale  QC  quantum 
corrrucopiar  habeas  in  rpfaregula  Algebrar.Seilicef,qucmadr 
rnodirm  in quolibet exemplo  regular  tllius,  ponif ut  i  ^aut  fal 
tem  fubin relltgirur  poni  (ut  quardam  excmpla  funt )  fic  <n  quo 
libctcxemplo  tllius  rcgular,etiam  requfriturproportio  arquaK 
fatis(  idcft,arquatio  )  medtanrequa  rcfoluatur  1  ^in  numcru 
aliquem  determtnatum .  Queadmodum  uero  fub  unitate  ifta 
cofiicederiotmnata  (ideft,fub  1  oe)comprchenditur  tora  unu 
ucrfiras  numerorum  indcrerminarc  ,  cum  nullus  fit  numerus 
quf quarfirusex  ifto  facco  copiar.non  prodeat :  ita  fub  nrqualira 
tis  proportione  (tdcft,fobcoiTica  arquatione)comprehcnditut 
torauniucrfiras  proportionum ,  cum  nulla  firproporrio  qua; 
tuocata  fcu  qusefita  pcr  Algebt  x  rcgulam  hanc,non  prodeat  cx 
srqualirate,&c« 

rCum  ucro  Rcduclioarquattonum  etfam  numeretur  fntet 
partes  regulae  Algebrar,  licetaccidentalis  fit  pars  (  utcap.  u 
fatis  dixi)  eam  rrdutfionem  eriam  cogor  tradare.  Accidtt  auc 
■drquationiredudio,  ficur  diutlioni  accidrt radicum  extraclio: 
diuifiont  ucro  (eruir,6V  arquano  cV  arquariorusreduclfo.  Acqtta 
no  ua  q>  prxmuti[ur.diuifjofti,ut  uidcUcer  fir  .qd'  poftit  diu»di. 

tnm   irj  Con# 
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Contingit  autcrn  farpe-CideuSfn  omnibus  arqtiat/oiiibus  redu* 
ccndis  contingit)  ut  arquatio  frccfub  terminis,fub  quibus  diuis 
iioncmCquale  requirit  CoflTa,fcureguIa  AlGebri)n5rccipiar, 
Hac  igitur  caufa  reducitur  talis  arquatio  in  alia,  cuius  termrn/ 
dcbitam  recipiant  diuifionem.Modus  autcm  reducftionfs  hu~- 
ius  rSofitus  a tcp  oftcnfus  cft  capite  fupcriorc,  coincidiicp  cum 
fpodo  tranfpofttionis  feu  translationis  particuIarum.Scilicer, 
quicquid  in  una  partearquationis  fuerit  additum ,  tranfpoficu 
in  partem  arquationis  alteram,ru  fubtractum:  &  quicquid  fuc 
rit  fubtractum  in  unapartearquationis,  tranfpofitum  in  altcra 
partcm,cfTicitur  addicum.  Nihil  (inquam)elt  hoc  aliud,quam 
quodex  communi  fententia  fuperius dixi,arqualia  manere,  Q 
ueladdantur  arqualia  ad  arqualia,uel  ab  arqualibus  arqualia 
fubtrahantur  ,Harc  omnia  pulcherrimc  cernuntur  m  Hgusz  fu 
periori  quadi  angulari, 

Repctamus  adharcfuperiora  excmpla. 

Scilicet,  6  ie  arquatar  i 1  i —  3  6fi  ab  utracp  parte  fubmoueai 
6 i^ » tunc  6  2e —  3  6  arquanrur  nihilo :  ut  nccefle  flt  6  2*  arquari 
96.  Patetex  tranfpofltione  diminuti.  Sed  harcpulchrcctiam 
habet  flgura  quadrangularis  fuper  ior, 

Item^-f-tf  arquantur  iz  %l — 30, 

Primo  fubcrahuntur  ab  utracg  parte  6ie,tunc  manent  6 
arquata©'^ —  3o.Trasferoigit  ^o.tuc inuenio 36arquata  6iz. 
Et  fi  6iz —  loarquencur  102* — 34,tuncprimotransferturdi« 
minutum  prioris  partis,6Y  flc  6i%  arquabuntur  foi^  —  24* 
Poftea  fubtraho  utrobiq?  6 i^ ,  tunc  inucnio  4  2«  arquatas  24. 

Ulisomnibusrefpondec  regulaharc:  Eadem  flgna  fubtra- 
hunt,diuerfa  uero  flgna  addunt. 

TAequatio  inuenta  inter  minut/as  qualefcuncj?,  reducitur 
ad  arquarionem  integrorum  per  mujtiplicationem  incroce. 
Vt  fint '  ^ 1  *  arquata  1  z  24— *6\ficftabit  exemplum  ad  rcdu 
dionem:  }*z-j-_ii-^^~iii4.— 66 

s  T 

fcaqp 


jAMTHMETICAE    LlBER     III.  2}X 

Itaq?  *       1 1  acquabuntur  60 1*. —  3  3  o. 

Itcm  '  1  x  arquentur 1  °^  5  18  multiplica  in  crucc,tunc  uide 
biseffe  2 1  i^-f-  S^arquata  5-0^ — 90.  Harccxcmpla  etiara 
iunr  formata  ex  Bgura  illa  quadrangulari» 

Rat/o  rcductionls  huius  fumitur  ex  ip(b  Algorithmo  minu 
tiarum.  Quando  cnim  minutiar  multiplicantur  in  cruce,  tunc 
acquiruntarqualesdenominatores^utpatctexalgoritlimo  rai 
ijiitiarufn.Quando  autem  minutiarhabentarqualesdenomi* 
natorcs,tuncea  eft  proportio  inter  numeratorcs,quar  cft  intcr 
ipfas  minutfas.  Si  igitur  proportio  arquahtatis  fii  inter  minu* 
Xias  (  ut  eft  inter  illas  quar  arquationem  faciunt)  fi  illar  reducant 
addenominatores  arquales,  neceiTc  eft  ut  inter  numeratore* 
etiam  fit  proportio  arqualitatis,  Iracp  denominatores  abrjciuA 
tur  tanquam  inutiles  fcu  fupcr  flui  ad hanc  rem  ♦  Ldeocp  furticit 
ad  pracdictam  reduclionem  mulriplicatio  in  cruce* 

rDe  arquationibus  aute  huiufmodi,  J^i^  arquata  r  ifxio 
!oco  dicamj.capite  quinto  de  coiTtcis  numeris  irrationalibus. 
Quamuts  hoc exemplura  ( fumptum  de  figura  fuperiori  qua- 
drangula)et/am  nunc  facile  intclligi  poiTir,redudum.Satis  e* 
nim  conftar,ut  quadrata  inter  (e  neceflario  fint  arqualia,quoru 
laterafunt  cequalia,  ItacpfiV^i^^fitarqualis  1  i,necelTecft  ut 
24^<intarquales  144« 

Pltem  in  figura  quadrangulari  etiam  facile  uidere  poteris^ 
uti%  fint  arquales  rio^.Sed  locus  huiufmodiarcjuarionibut 
dcclarandis  aliusinfcriusdeputabitur.Quanquam  c\  hocex* 
emplum  cum  fimilibusetia  iam  pofsit  intclligi .  Sctlicct  utracp 
pars  acquationis  diuifa  binario  ( id  eft,  uno  &  codcm  numera 
utpaulo  (uperius  diVtum  eft )  relinquit  1  arquatum  6k. 
Satisautcmconftat  quodquadratum  (id  eft  ,1  %)  habcnsfex 
tetera  feu  6  radices,habcbit  in  uno  latereieu  in  1  ^ ,  partcs  feu 
puntf  a  6\Itac#  rcduda  xquatio  fic  ftab;  t, 

2  ^  sequaue  1  i#       feu  1  k  cequata  67 

De 
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De  diuifionequamregula  Algebrar  prare/pff» 

SAtisdiftumeft  paulo  fuperius  ,ut  omnia  quar  prarmittit 
rcgula  Algebracdiuffioni ,  ca  prarmirrar  proprcr  muffionc. 
utfacilc  intelligere  poflis  Diuifionem  cfle  princfpaliiTimarri 
parrcm  regular  Algcbrar.  Nec  mirum.  Ea  enim  rcfoluir  i  iem 
quolibcr excmplo  eiusjmmed/a tc  quidem.quoties  diuiforis  fi* 
gnum  fucrit  i^:  mediate  uero,cum  diuiTor  aliud  babucrit  fignu 
colTicum.ufdcIiccr  %.  ucl  c*.  ucl  fcfc,  QCc 

Brcuibus  iam  oftcndi  poreft,  quodregufa  AlgebraMnuni* 
ucrfa  incomparabiliq*  copia  fua,nt  regula?  Derri  miniftra  ofti 
ciofiiTima,ur  &  hac  rarionc,rcgula  Detri cxcellat  ,quicqurd  uel 
inucnrum  eft  ,ucl  inucniri  poteR  in  tora  Arithmetifa.Remittir 
aurcm  Algcbrae  rcgula  ( u  acurc  rcs  infpiciatur )  omn/a  /ua  ad 
regulam  Dctri,cuius  opcra  rurfum  in  multis  exempHs  indigct^ 
quafi  famula  dominar  fuar  auxilto,ut  uidebimus  inexemplfs. 

Sic  autcm  facit  Algrbra>Aequationcsinucmas,ucicxpTo* 
punciatione  cxcmpli  immcdlate,  ucl  mcdian  tc  aliqua  propofi 
*ione  Euclidis,autaIiquoaIio  theorcmate  ar  tis  alicuius,redu# 
dasq;  ( id  cft,  ad  regulam  De  tri  paratas  &  coapratas  ubi  rcs 
poftulat.rrmtrtit  ad  ipiam  regulam  Dc  rr/,quarcnus  illa  more 
(uo,  ad  arquationem  mucntam  fuperaddat  alteram,  quam  rei 
pcrfcdio  requirit.Necjj  cnim  rcgula  JDeTri  minusoperofa  cft 
in  combinandis  arquarionibus,quim  in  combtnandis  prdpor* 
(iontbus :  urruno^enim  uidcrc  Iicct  inquolibct  cxemploeius, 
Vt  (exempli  gratla)  3  poma  emuntur  pro  1  §\ ;  crgo(iuxta  rc* 
gulam  De  tri)  6  poma  emunrur  pro 4$ .  Scruanr  quidcm  nu* 
mcri  rcrum ,  (uas  coarquaras  proportiones.  Vt  ficut  $  ad  1  ha- 
bcr  fefquialteram  proportionem,  fic  candem  proportionetn 
habet  6  ad  4.Scd  nihilominus  res  numcrorum,in  tcrim  feruant 
fuasarquationcscombinatas,Vt*ficut  3  poma  arquata  funt  ah 
cmptotc  atcjj  uenditore,duobus  denariolis:  fic  6  poma  arquata 
funr  4  dena riolis,  ab  eifdem.  Sic  fimiliterdumexiigura  qua- 
dranv;uIa,coIiigom  hunc  modu:  6  zdfaciut  -jifxgpmhc.  1 1. 

fcflJUM 
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icruant  numeri  fuas  proportiones  ina?qua!itatis,  6C  rcs  numc* 
rorum  feruantfuas  proportiones  arqualitatis. 

Sed  (utad  rem  inftituta  regrediar)  oftendendum  mihi  crif, 
qua  rationc  regula  Algebrae  diuidat,  pcr  numcrum  coflicum, 
deponentem  fignum  fuum  cofficum  quod  gerir.  Scd  natura  nu 
tnerorum  hoc  habet,quod  duo  numeri  aequiualentcs,ina:qualc 
cer  denominati  utapud  nosfunt  igK  &  24$)  inarqualcs  fint 
numero  unitatum,coaiTumptac$  unitate  dcnominata  a  dcno- 
minationc  horum  numerorum  maiorcconftituant  terminos 
tres  regula?  DeTri.qua  operarioneualor  unitatis  ficdenomi- 
natae  produca  t.  Vt  hic  uides,  2  gro.dant  14  $  .qua  n  tu  dat  1  g^r 
Item  ex  ffgura  quadra  ngular  i  uc:  1 1  ie  dant  7  2,quantu  dat  1 
£t(icintelligitur  1  ie multiplicari  intcrminum  fccundum,ut 
fic  etiam  /ecundus  tcrminusrecipiat  fignura  illius  unitatis. 
Sed  illud  mox  intcrimit  diuifor,  qui  eft  terminus  primus  in  di- 
fpofitione  Dc  tri.  Quando  cniro  diuidendus  &  diuifor  habue* 
rint  eandem  denominationc,tunc  altera  alteram  tollit(ut  fa  tis 
docui  libro  primo  de  diuiOone  numerorum  uulgariter  denomi 
natorum )  dC  hac  ratione  amittit  diuifor  (dum  diuidit )  fuam 
,  denominationem.Ex  quibusomnibuspatet  diuifionem  illam, 
quam  prsecipit  regula  AIgcbrar,eiTc  compendiofam  operatio* 
nem  regu!a;De  tri,gtc.Vnde  cum  ex  flgura  quadrangufari  fu 
perius  pofi  ta,  u  ideam  7 2  aequari  6  oe«  itcm  7  ?  etia  ar  quari  \% 
diuido  7  2  per  6>dC  inuenio  1 2,id  eft,numerum  partium  longio 
ris  radicis  feu  lateris.Item  diuido  7  2  per  1  ifiC  inuenio  6  ,fd  cft 
*  numerum  breuioris  radicis,a?que  ac  fi  per  regulam  Dc  tri  fuif# 
femoperatus. 

FDemum  pars  rcgulae  AIgebra?acddcntalfs  eft,Radicum 
cxtradio ,  de  qua  nunc  ultimo  loco  mihi  dicendum  eft  aliquid 
ex  ffgura  quadrangulari  pofita.Facile  aute  uides,ut  2  $  aequen 
tur  7  2.  Et  notum  cft,  2  eftc  duo  quadrata.  Itaqj  duoquadrata 
arquantur  72.  Harcdiuifio  non  producit  rcfolutam  radiccm, 
ied  refolutum  zcnfum.  Sic  cnim  regula  Dc  tri  habet: 
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2%dant*7*,ergo  r  %  dat3^.  C^rendaeft  fgiturrad&qua- 
drata  de  3  6,  ea  radt  6.  Sic  \  %  arquatur  7  2,facitc#  1  * .  1 44 .  Ec 
idco  iiefacit  12,  Itcm4i%arquantur7i,racitii.i6.Eti2£rju 
cit4.Itcm  8  fcarquatur  72/acit  1    p.idco  1  oefacit  3.  SiciS* 
arquant  7  Vndc  1  *  racit  4«Et  1 2e  facit  2  ,c\c.  Et  boc  eft  quod 
dicit  rcgula  Algebrar :  Numerum  abfconditum  reuclari,ud  in 
quotientc  diuiflonis,uel  in  aliqua  radice  cius.]  Additcp  rcgula, 
Radix  ucro  fl  qua  fuerit  cxtrahcnda,  hoc  pulchre  cV  fufficictcr 
fignabit  diuifor  fuo  coffico  figno.]  Salicct,ubi diuifor  babuc# 
rit  hoc  fignu  rt.tunc  cxtrahcnda  crit  radix  cubica  dc  quoricnte 
diuif?onis.uthic,3  rtacquari  io2?5fadt  1  rt  343, &  1  iefacit7# 
Itcm  ubi  diuifor  fuerit  denominatus  hoc  flgno    ,  cxtrahcnda 
erit  de  cjticnte  diuifionis  radix  senfizenfica ;  ut  hicr  fcfcarquan 
tur  8q.  igitur  \\\ facit  io\cV  1  ie facit  2.Sic ubidiuifor  denomi 
nabitur  ifto  flgno/?,erit  cxtrahenda  dequorientediuifionisra 
dixfurdefolida  tuthic^arquantur  8 101,  itacg  1 J5  fecit  1 0  24, 
dC  1  ^facit4EtficdcaIrjsininflnitum, 

Itemubicuncp  pofita  fucritdcnominatio  Ognihuius,*  ,ad 
diuiforem (ot  hic,  1  sequatus 7» — 6 ie )  cxtrahcnda erit ra- 
dixquadrata  dequoticntcdiuifionis.qualisqualis  fit  quotirns 
illc:  fcilicct  quando  zfcarquanturi44 —  n^.tunc  1  ^arquaf 
y  2 —  6  ie.Eft  ergo  radix  quadrata  quarregda  dc  quoriente  boc 
72 — 61^,  Sic  ctitm  dum  1  %  arquatur  6  ie  -f—  7 1,  quarrenda  cft 
radixquadrata  exquotientchoc,6*  ie-f-7*.  Itcm  fii  %  arquetur 
ni^ — 3d,quacrenda  crit  iiede  quot/entc  hoc  111* — 36. 
Item  fi  1  %  arquetur  1 8  *e  —  7  2,  quarrenda  cft  radrx  quadrata  * 
dc  quoticn  te  hoc,  1 8  *e  —  7  2,Scd  de  inuentionc  radicum  huiufi 
modi  docebit  caput  quartum, 

SAtis  indicaui,ut  calculatio  fecundum  regulam  Algebne  fit 
calculatio  quardam  pcrlineas  cVfuperflcies.OftenCeqj  funt 
cx  quadrangulari  flgura  uariar  inuentiones  arqua  tionum  &c* 
Reftat  nuncutfigntflccm.quomodo  excmpla  &arnigmata 

formari  poffint  fecundu  acquationca  inuemas  aut  inueniendas. 

Alcxandcr 
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V  Alexander  magnus.cum  aliquando  familiarius  Califthe- 
nem  philofophum  conipcllafTct5dcartatc  fua,fuorum'cg  amico 
rum,ita  diileruit.  Ego,inquir,Epheftionem  meum  duobus  an- 
nis antecedo.  At  Cly tus  amborum  annos  fua  artate  compre* 
hcndit,& :  prartereaannos  quatuor.Cui  Califihcncs:  Cum  pa# 
ter  meus  uixerit  annos  96,  iucunda  mihi  fuit  ifta  relatio  6  rex. 
Nam  annos  frium  ueftrum  artaseius  prarcife  habuit. 
Qunrritur  qua  artate  Alexadri  habicu  fuerit  ifiud  colloquium. 

Primopono  unam  Iincam  annoru  proartate  Epheftionis, 
Id  eft,  1  ^ .  Et  fic  pro art  ate  Alcxandri  ponenda  erit  arqualis  \i 
nea  annoi um,&  duo  anni.i.  1  ^-f-  u  Et  fic  pro  artatc  Qyti  po 
nenda*  func  duar  linear  prionbus  arquales,  &C  6  anni.i.  1  ie-f-  6. 
Et  his  fimul  coputacis,uideIicet  4*e-f-8  ,arquati  funt  96  anni, 
Facit  1  v .  i.  una  linea,  1 1  annos.  Itacj  artas  Alexandri  habuil 
i4annos,Clyti  70. 

Vel,pro  artatc  Alexandri  pono  unam  finea  annoru  m,  id  eil 
1  ^Et  fic  ponenda  oenit  pro  arcatc  Ephcftionis  una  Iinea,mi# 
nusannisduobus.i.  1  ie — 2.  Atcpita  Clyto  ueniunt  ponendae 
duar  linear  annoru,pIus  duobus  annis,id  eft,  2  ie  -f-  x.Et  fic  4  ie 
arquant  annis  ^rf.Facit  1  ?e.  24  artatcm  uidelicet  Alexadri  cVc, 

Ex  ifto  exemplo  diligcns  ledor  poterit  difcere,ut  res  accom 
nodandar  fint  lin  eis,  formadaqj  Cmt  rern  exempla  ex  numer  is. 
Scquilur  cxcmplum  aliud  quod  accommoddtur  fupcrficicbM. 

FNicanor,ea  pugna  qua  inrerrjt,occurrit  ludar  Machabaro 
agmincquadratOjCoIIedocx  Syrorutn  auxiliarrjs militibus, 
atcg  rjs  quos  fccum  adduxerat.  Carfa  funt  autem  ex  eo  agmine 
3  yooo.rcliqui  fuga  elapfi  funt.quorum  numerus  (ultra  numc^ 
aaxiliariorum  prardidorum )  fuit  1 r  6.  Quarritur  nunc ,  quot 
militibus  occurrerit  Nicanor  MachabaroC 

Pono  fuperfTciem  unam  quadratam  militum,id  err,i  %.Sunt 
autem  in  ea  fuperftcie  computati,miIitcs  carfi ;  item  numerus 
auxiliariorum  militum,id  eft  1 1&  item  numerus  alius  fuga  fer 
uatorum ,  id  cft,  1  ;6,  Aequatur  itaqt  1  tribus  pracdidis  fum- 

nn   tj  mis, 
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mis,uidelicet  3y  ir6-f-  i^Cum  igiturdiuiforhafjcatfigmim 
hoc  ,  imo  cum  35"  «y^-f—  1  ^,proponatur  tanqua  fopcrrTcici 
quadrata.quacrenda  cft  radix  quadrata  dc  illa  fuperficic,  feu  dc 
numeroifto  coffico.  Patetautemcx  ipfo  numcro  infpc<fto,ut 
Syrorum  milircs,  folummodo  una  linca  fucrint  agminis  illius 

quadrati.Itacp  multiplicatione  numcri  Syrorum  in  feprodud 
tur  totum  agmcn  exercitus  illius. 

Vt  autcm  radiccs  cx  coflicis  numeris  huiufmodi  extrahan. 
tur,dicam  capitc  quarto.Nunc  ucro  caput  tcrtium  u/dcamus, 
de  Algorithmonumerorum  cofltcoTum, 

Die  AJgorithmo  numerorum  CoiTicorurrn 

Caput  iii. 


S  T  autcm  regula  AJgcbrac  talis ,  ut  peculiam 
numcros  requirar,qui  proprium  Algorithrnum 
habeat.Et  ea  rationcnumcri  talcs  Coflid  dtom 
tur.  Numeri  uero  Coflic/,  funt  numcri  dcnomi- 

.  nattproportionalitcri  tcrminisprogtcdionum 
gcomerr/carum.  Difpofitacnim  progrcflionc  Geometrica  ab 
uniratcinc/piente,fub  quacuncghoc  proporttonecontingat, 
uocat  tcrminus  immcdiatc  unitatcm  fcquens  radix(ut  eopiofc 
dixi  hbro  primo  cap.4. )  d(  ab  hoc  termino,qui  uidclicct  unita. 
rem  feqmturA  ra  dix  progrcflionis  efl,denominantur  omnea 
numen  Coflici  fignati  boc  flgno  1*, .  Sic  omncs  numcri  coffici 
tignatiilto  flgno%,dcnominaturitcrminoprogrcflionis  Gco 
rnerricat  tertio.u/dclicet  ab  eo  qui  radicem  progrcflionis  imme 
diate  fcquitur.  Vnde  talcs  numeriCofliciuocanturzenfifeu 
quadrati.Vt  i46*figniflcat  1 3  6  quadratos  termmos  alicuiua 
progrcflionis  geometrte :  ftu  1 3  6  terminos  tales.quales  inuc 
niuntur  in  tert/olocoalicu/us  progreflionisGcometricar. 
Scquiturdctadc  1  re,idcft,wjmeruscuJ)icusXiib/cumnum«- 

IQBti 


Arithmbticab  Liber   iii-  2;? 

nim  fempcr  fequttor  1  fcfc.i.numerus  zenfizenficus,  quiuideli* 
cct  numcrum  quadratum  habear  proiuaradice  quadrata. 
Numerum  zenfizenf  icum  femper  fequitur  f  /?,id  eft, numcrus 
furdcfolidus.  Numerum  talem  femper  fequ/tur  numerus  zen- 
ficubicus,  qui  in  colTica  progreflione  I7c  figuratur,  i£rt, 
Et  fic  deinceps  in  infini  tum. 

Harc eft  igitur  progrcflio  colTica /ercns 
denommationes  numeroru  coflicorum. 

i,  1  5*.  1  %. ire.  ifcfc.  i/?.ifcce.ib£.  ifcfc%.icc*.i%/?.ic/?.i2&c£# 
idj?.  ifcbj?.  irx/S.  ifcfcfcfc.  Etficdeincepsininfinitum.. 

Nulla  autemcft  progrcflio  Geometrica,  quam  ifta  Coflica 
progrefliScoprchcndar,cum  nullus  fit  numerus  qui  non  poflit 
reprarfentari  per  1  ^.Et  nullus  fft  numerus  quadratus,  qui  non 
reprarfenteror  fub  ifto  termino  eius  1  £.  Arq;  nullus  fit  numerus 
cubicus,  q  no  copreheius  fit  hoc  tcrmino  eius  1  cfc.Et  fic  de  alrjs. 

Sicut  autem  denomina  tioncs  uuIgarcs,non  folum  unitates 
recipiunt  ,fcd  nullum  excludunt:  fic  denominationes  illar  cofli 
car  ,quoslibet  numeros  patiunt,ut  414. 1 0%.  roct.Et  fic  de  alrjs. 

Dicuntur  autem  Coflici  numeri,  proporrionaliter  cflc  deno 
minati,propter  tcrminos  progreflionis  Coflicar,ur  fatis  uidcs. 

Sequitur  etiam  ex  progrcflionis  Coflicar  expofitione,  qudd 
Coflici  numerinullum  ccrtumnumerum  reprarientent,necp 
certam  aliquam  proportione  ponant.  At  fubregula  Algebrae 
coartan  tur,atcp  ita  coguntur,ut  6C  certos  numeros  producanr, 
di  ccitas  proporttonesferuent.  Quanquam  numcri  eorum  iIU 
cer  t/,incogniti  (int,donec  inuenta  arquatione  abqua  rcfoluant. 

Rectpiunt  uero  Coflici  numeridcnomlnationes  uulgares, 
ultra  denominationes  coflicas.Vt  1 0 ie  fffunt  decem  radices, 
fcu  linear  dccem  florcnorum.Sic  1 2  &  g^  funt  duodecim  fuper- 
ficies  qua  dratac  ex  florc  nis  fadar,ad  longitudincm  &  latit  udi- 
nem  certar  alicu/us  radicis  cVc. 

FNumei  orum  aut  coiTtcorum  quidam  dicuntur  ftmplices, 
utio^e,  3o^.cVc.Etquidadicunt  compofiti,utfunt  i*-f-  iie* 

nn   irj  item 
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item  &c.Et  quidamdicuntur  d/mtnuti,ut     — $  cVc. 

Deinde  aliam  diuifionem  habenr.  Nam  quidam  funt  ra  tio- 
nales,aut  tanquam  rationalcs;  quidam  ucro  font  irrationales, 
ant  tanquam  irrationales.  ut  in  excmplis  regul*  Algebra;  lu  J 
culcntcr  uidcbimus. 

Dc  inuentioncdenomfnationum  eofltcarum. 

FNotum  cft  cx  rjs  quae  libro  primo  dixi,circa  progreflionu 
Gcomctricarum  expofitiones,ut  progreflio  numcrorum  nani 
ralitcr  progredicnttum,exponat  tcrminos  progrcflionum 
Geometn&rum .  Quemadmodam  igirurier/es  numcrorum 
naturalis,cxponit  fingulas  progrffltoes  geomctricaSjira  eriam 
coflicam  progreflionem  expomr.Eam  ucro  cxpoficiooe  fufft- 
cit  fubindicarc  fequentidifpofitione. 

0.  1,     *•    j#    4.    r«  7. 

1.  1%.  tCZ.  if.  i%ct.  ibjf. 

Et  fic  deinceps  rh  inrTnitum. 

Quemadmodum  autcm  hic  aides9  qucmlibct  terminu  pro* 
grcuTonis  coflrcar ,  fuum  babcrc  cxponentem  in  fuo  ordinc  (ut 
1  ^  habct  1 .  r  %  habct  2  &C)  fic  qiiilibct  numcrus  coflfcus/er* 
uatcxponentcmfuacdenominationisimplicitcqui  ei  fcruiat 
&  utilis  fit,  potiflimu  in  multiplicationc  diuifione^ut  paulo 
inferius  dicam. 

Gene  rantur  autem  figna  Coffica  fingu!a,ex  fuis  cxponcntl 
bus  numeris,hoc  modo. 

Exponentem  figni  rcfolue  in  partcs  fuas  aliquotas  fncom* 
pofi  tas,fi  fit  compofi  tus,  ita  ut  ipfum  numerum  partcs  illar  rcfe 
rant.multiplicationefua  interfe.Quibus  partibus  flcftanubus 
applica  cuilibct  fuum  fignum,  tunc  habcbis  Cgnum  integrum 
integri  illius  numer  i. 

Exeraplum. 

Volo  inuenfrc  fignum  huius  nunteri  i4.Refo!uo  eum  in  pai 
tcs  fuas  aliquotas  incompofitas ,  ipfum  multiplicationc  com- 
poncntcs,uidc!icet  in  *  » ,  *  3 1  Et  quia  harum  pajrt  tum  figna 

fiunc 
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(unt  harc  fc.  %.  fc.  c*.  ideo  fignu  cofltcuro  uigefimatquartar  quari 
titatiscoiftcaKanitas  enim.i.primus  terminus  progreflion/s 
covTicar,non  reputatur  inter  quantitates )  eft  hoc  lllrt. .  Et  redu 
citur  quodlibet  fignum  cofllcum  rurfusinfuumcxponcntem 
numerum .  Sic  autem  rcduci  tur: 

Cuilibet  figno  faum  exponentem  fuprapone,quo  faflo.mur 
tiplica  exponentes  illos  inter  fe,  cV  necefle  crit  ut  ea  multipli* 
eatione  redeat  numetus  cxponens  fllius  fignicompofiti,  ut 

i  *  7i  '  o  *  c*-  *  • 

m  c  i  oo  generat  hoc  fignum  fcfc#?,cV  hoc  fignum  rurfum 
ad  huncnumerum  foo  reducitur. 

Sicut  igitur  inflniti  funt  numeri,  ita  infinita  funt  fignacofli 
ca  ;fcu  coffi  cx  denominationcs .  Et  ficut  idem  numerus  non 
poteft  generare  alterius  numert  fignum,  ficeadem  dcnomina* 
tio  cofltca non  poteft  efle  nifi  un ius  folius  numeri  exponentij 
expofita.  Et  ficut  necefle  eft,ut  quilibet cxponens  copofitus, 
pariat  fignum  cofticum  compofitum,  fic  nccefleeft  ut  exponc» 
incompofitus,pariat  fignum  cofltcum  incompofitum. 
Progreflio  numerorum  incompofirorum. 

*•  J.r.  7-1 1  .«3.'7.i 5>»*3«2°-3'. 37.41.  Wl7*T}*S9*6t\ 
£7.71.73.79.83. 80.07. 10 1.103. 107.&C. 

Progreflio  fignorum  incompofitorum. 
ct .  /?.  b/?.  c/?.  dfi.  e/?.  cVc. 

Piogreflto  fignorum  compofitorum. 
crt.     %*ct.  *b/?.  cVc. 
De  multiplicationccV  diuifioncA'  radicum 
extra&ione. 

t  •  Quando  numerus  coflicus  fuerit  multipltca  tus  aut  di* 
uifus  pcr  numerum  abftracflur^unc  nihil  dinertca  multipli» 
catio,aut  diuifio,a  multipltcatione  aut  diuifione  numeri  uulga 
titer  denominati,per  numeru  abftradum.  Vt  ficut 4  multi- 
pltcatiper  3,faciunt  12  :  fic4^muhiplicatacpcr  3 ,  faciunt 
1  *.*u  Et  4  ^  multiplkati  pcr  3 ,  factuut  1 1  ,  cVc. 

Item 
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Itemficut  i  lftdiuifi  pcr  3,faciunt4f?:  ita  n  ^diuuae  pcrj, 
faciunt  4^.Et  1 1  fcdiuifi  per  3,faciunt4fc, 

2.    Quando  numerus  coflicos  fucrit  multiplicatus  aut  di- 
uifus  pcr  numerum  coflicum,  cuncnumert  fignorum,fuam  qui 
dem  regulam  iequuntur  iuxta  Algorithmum  communem,  fcd 
tigna  fuam  propriam  multiplicauone  cVdiuifioncm  habent. 
KcguU  multiplicAtionis  cr  diuifionnfignorum  Cofficorum. 

ifjrponentee  (icjnorurtun  multiplicatione  a£>&e,tn  frmfi* 
ne  fubtrar)e,  tunc  fit  erpoitcn6  limti  |ieitoi. 

Exempla  multiplicationis. 
3  1 1  multiplicari  in  zy  ct,faciunt  Soo/L 
Itcm  4  ^  <n  fe  fadunt  1 6      Item  y  in  fc  faciunt  2  j- 

Exempla  diuifionis. 
800/? diuifa  pcr  2  r    ,faciunt  31%. 
Radix quadrata cx  i6i,facit4^. 
Radixquadrata  ex  25-  %*,facit  s  EtGcdealqs. 
Sic4^infecubiccmultiplicatafaciant  o^rt.cum  exponens 
figni  huius  ii  triplatus.faciat  3  ,cuius  fignum  fit  ct.  Ita  rurfum 
radix  cubica  ex  ^4  ct,facir  4^,cum  exponens  figni  huiusrt  tec 
Cia  partc  fuifaciat  i.cuius  fignumfico^cVc. 

Sic  igitur  probat  tnulriplicatio  di'uifionem(ut  ub/cp)  &diui 
fio  multiplicationem.ltem  roultiplicationcm  quadratam,pro< 
batradicis  extradio  quadrata :  cV  uicifiim  radicis  extradio, 
probat  multiplicarionem  quadi atam  cVc 

Alia  probatio  fuperforum* 
Sit ualor  1^.2'  poteris enim  ualorcm  redpere ad  placitu, 
cum  extra  opcrationcs  regulae  AJgcbrar,  numcri  colTtci  ponat 
uagas^pporuones^tunc  3  2%faciunt  i2$,cV  25- ct  faciunt  200, 
faciunt  uero  800/?.  2j-6oo.V^iamanmuItipIicatio  duorum 
borum  numcroife,  1 28,&  2oo,ctiafaciant  2  y6oo.EtficdcaIqs. 
Demonftrauo  przdidorum. 
Qual/acuncg  facit  Arithmetica  progrefllo  additionc,&  iub» 
tradionc,  talia  facitprogreilio  Gcomcuica  multiplicationc. 

& 
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&  diui  flone.  u  t  plcnc  oftcndi  Iib.  i .  capitc  dc  gcomet.progref» 

Vidc  crgo, 

©♦     i*     »•     3»     4«  %  *♦ 

I.      2.     4.     8.     l<S.    3**    *4»  lf6*  i 

Sicut  exadditione(in  fuperioreordine)3  ad  j  fiunt  8,fic(in  in- 
fcrioreordinOcx  multiplicationc  8  in  3 2  flunt  irrf.Eft  autcm 
3  exponcns  ipfius  ocftonarrj ,  QC  s  cft  cxponcns  numcri  3 1 .  &  8 
cft  cxponcns  numeri  25-6.  Itcm  Ocut in  ordinc  fupcriori , cx 
fubtracftionc  3  dc7,remancnt4,iuininfcrioriordinecxdiui- 
fione  12S  pcr  S3fiunt  16. 

Simfliahicuidcs, 

o.      1«      2.      3.  4« 
1«    i*u    i*.    ic^.  ifc%.    1/?.   ifc*.  ibj?.  1*%*. 
Sicut  ex  additionc  3  ad  5-  fiunt  8 , fic  ex  multiplicationc  1  c*  fn 
ift  fit  1  m-Et  ficoc  cx  fubtracftionc  3  dc  7  rcmancnt  4,fic  cx  dU 
utfione  1  bj?  per  1  rt,  rcmanet  1  fcfc. 

TDe  reduAionccoflicorumnumerorum ,  fn  minimos,  fub 
cadcm  ,pportione,fecfle  iudicabis.Scilicct  24*  c*  3  6fi  fic  ftant 
fn  minimis,  2.&  3*,Cum  numcris  cnim  fignorum  agimus  hic, 
iuxta  Algorithmum  communcm .  Signa  ucro  rcducimus  pcr 
fubtracftionem  minoris  figni,ab  utrocp  numero  coffico.  Hinc 
fit  ut  alter  eoru(.i  .qui  minus  fignu  habeOicmp  fiat  abfolutus* 

Sic  fimilif  de  tribus  aut  pluribus  numeris  coificis  iudicabis. 
Vt  fi  3  fc*  xqua  ti  fint  1 4%fc  -  8% ,  tuc  ita  ftabit  aequatio  reducfta: 
3  arquatrf  14%—  8.  Probo.Radix  maior  facit  2  (minor  enirn 
radix  tacit  J%  j )  igitur  3*<*fadunt  19  2.Et  tantum  ctiam  faci- 
unt  14^% — 8f;.Eft  igitur  aequatfo  praccifepofita. 

Item  (ut  probcm  rcdudioncm  )  3  faciunt  48 :  &  tantum 
etiamfaciunt  14% — 8. 

TQuando  igitur  fit  diuifio  numeri  Coffici  per  numcrurri 
coflicum  maius  fignum  habcntcnyunc  ponitur  diuifor  fub  di 
uidendo,  ut  flat  minutia  reduccnda  in  minimos  tcrminos. Vt, 
fint  diuidcndi  8  *  per  2*tf,facit  diuifio  *  f Sfc  autcm  ftat  mJ 

00  nuua 
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nutia  hmc reduda  .  Et  fic  in  tali  cafu  fempcr  cft  nutnerator 
minutiac  numerus  ablblutus. 

De  minurrjs  non  eft  opus  hoc  loco  plura  dicere/cd  Cuttidct 
ca  quac ponam  circa  fTncm  capitis  hufus« 

De  Algorithmo  numerorum  Cofficorum 
compofitorum  cV  diminutorum. 
T  Adenus  fn  ifto  capitc  dixi  dc  nuroeris  eoflicis  flmplici* 
JTlbus,  id  cft,qui  necp  fignum  addftorum  habent  necp  fignG" 
iubtractorum :  reftat  igitur  nunc  ut  dicam  de  coiTicis  numcr  is 
compofitis,cVdc  diminutis. 

Quando  autero  cofficus  numerus  additur  ad  nuroerum  alte 
rius  figni,tunc  fit  coflicus  numcrus  compofitus.  Vt  6  1$,  ad  12, 
faciunt  6  a^-f- 1  x.Item  6  iead  8  $,fac.8*-f-rf  ^.Et  ficde  alijs^ 

Sic  quando  numerus  cofScus  fubtrahitur  i  nuroero  zherius 
tlgni,aut  alius  nuroerus  fubtrahitur  ab  eo,tunc  fit  coiTtcus  nu  - 
merus  diminutus.  Vt  6 de  s  $,relinquunr  8  —  6  ^ltem  /  2 
de  6i*,relinquunt  6  1$, —  1  2.Et  flcdcalrjs. 

Quando  ucroduonumericoflici  idem  fignuro  habentcs,uc 
nerint  addendi,  autalter  abaltero  uenerit  fubtrahendus,  tunc 
nihil  aliud  fit  nifi  numerus  cofticus  fimplcx.  Vt  8  $  ad  4$  .rTunt 
f  2  %.Sic  5-  ie  dc  7  ie,fiunt  2  *cEt  flc  de  alrjs. 

Ratio  autem  additionis  mediante  figno  additorum,  &  fub* 
traelion/s  mediante  figno  fubtradorum  ,cft,qu6d  numeri  cof» 
ficifignorum  diuerforum,aut  uagam  habent  proportioncm 
ad  inuicemCut  in  exemplis  algorithmorum,ubi  ad  probatione 
exemplorum  fere  quilibet  numerus  recipipoteft  pro  1  *z )  aut 
fi non  fit  uaga,tamen  incognita  manet  donec  propria  &  certa 
radix  etuatur:  tunc  enim  ( id  eft,  refoluta  1  k  )  omnes  nuroeni 
coilici  exempli  propofitirefoluuntur  innumerps  abfolutos. 

TPro  algorithmo  autem  numerorum  cofticorum  Compo* 
fltorum  atcg  Diminutoru,repetendac  funt  rcgufce  Algorithml 
fignorum  additorum  &  fubtraftorum,  quas  pofui  libro  2  • 

Regute: 
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Regulae  additionts  &  fubtraftionis. 
1     Jfaotm  ftgna  tbcm  ftgnum ponunt, ntft  in  fubtractt 
one,t>bt  numert  prcpoftere  ponontnr. 

2.  Dtnerfa  ftgna  commutant  fpeciem.  I£t  A  ponit  M, 
©cbSponitS. 

Regula  rnultiplicarionis  cx  dmiiionis. 

igaocm  ftgna.ponunt  figtium  aocttorum :  otuerfa  wro 
flgna  ponnnt  ftgnum  fubtractornm. 

Regula  arquationum  rcduccndarum. 

<Saoem  ftgua  ftgnant  ftcnoam  fubtractioncm«1Dujerfa 
wro  ftgna  ftgnant  fienoam  aooitionem* 

Expofittones  regularum  harum  fufl  icicn  tcs  dcdi  in libro fu 
pcr  iore,de  irra  t  iona  Iibus  numcris .  Nibil  igitur  omnino  rcftaC 
htc  dicendum  ulterius  de  regulis  his,fcd  fnfticiut  excmpla  hacc, 
quac  iam  ponam  pro  complemento  Algorithmi  numerorum 

CofiioofDjm* 

Exempla  Additionts. 

f  j^e.  -f—  1 8  8* — xie 

Ad  probandum  primum  exemplum  per  numeros  abfbluf  os, 
poteris  recipere  quemlibet  numerum  pro  radice.Et  ad  proban 
dum  exemplum  fecundum  per  numeros  abfblutos,potcris  re* 
cipere  quemlibet  numerum  integrum  quaternario  maiorem, 
pro  i  o*.  Naro  fi  una  radix  recipiatur  pro  y,  tunc  crit  arquatio 
«nter  6      8  ^  dC  3  x 

Alia  exempla  additionfe. 
6it — ix  6% — 82e 

2^, — 4  — 3  £ 

S2« — 16  3i-f-»02e 
Pro  1 1«,  (caufa  probandf)  poterisreciperequemlibet  numc 
xum  binario  mafbt  ctry  n  cxcmplo  priorc.Et  in  pofteriore  cx< 

oo  rj  cmplc 
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tmpb«potcrisrecipere  pro  i  ie  qucmlibct  numerum  quinv 

riominorcnv 

Excmpla  Subrraclionis. 

6ii-\-$  6*ie — 8 

i^-f~-4  213 — 4  ^ 

Exempla  exccptionis. 

6d  —  8ie  6*c*-f-8ifc 
ic* — loie  i  c*. —  io ie 

i—  — m 

4C*-f-iie  4ct  zofc 

Alia  cxcmpla  fub  tracnonis. 

tfrt—  8ie  3ie-f-2o 
lC*-f-  ioie  6ie —  i 

4ct — i8ie.  ii — 354 

Alia  cxempla  iubtratftionis. 

3fc-f-ioie  8ie-f-o 
nie — 3  me — r+ 

tf*,-f-82«  14— 4  *e 

Vlt/mum  cxemplum  apparet  cfle  contra  rcgulam  hanc,<3 
pontt  ©•  Sed  fignum  fubtradorum  quod  ponttur  in  relido 
"  uibtraftionto,  proocoit  cx  prionbus  part  icul  is ,  &  non  cx  po* 
fterioribui* 

Excmplum  Multiplicationis* 

cTie — 8 

3o^-f-  24 — r8  ie 

Aliud  multiplicationis  cxcmplum, 

6fc-f-8ie —  6 
 1% — 4 


 — 14% — 3*3g-f-  24_ 


«HW?  1  tfrt — 30**  —  3  n$-f- 14  Vcl 
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Vcl  fic  ponc  fumma  nu 

Excmplum  Diuifionis* 

—  ^o^, 

f*— jr. 

Aliud  exemplum  diuifionis* 

?%-f-oi*— 4 

>%-t-o^ — 4 
Excmplum  cxtraclionum  radicum  quadratarunu 

Al/ud  cxcmplum  cxtractionis  radicum, 

— *?o\  rddix 

Probatur  multiplicatione  radicis  in  fc.  ut 

tffc  -f-42<»  — 10 
6%-f-40e  — 10   


3^i-  24*  —  rfofc 

-f~  24ct-f- 1  6  — 40^ 
  — 60% — 40^  100 


3^-f-48rt-f-ioo —  104%  —  80^ 

Sed  de  diuifionibos  Iftis,  &  de  radicum  exrradionibus  tali- 
bus.infrS  dicam  <n  capitc  1 1.  Sunt  enim  exepla  ifta  arte  facfta* 
Regularitcr  ucro  non  potelt  diuifio  f?eriperdiulforem,haben 
Rm  (igqum  additorum  aut  fubtracftorum. 

00   iij  Quando 
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Quando  ucro  tibi  occurreri  t  diuifor,  qui  fit  numerus  coflt* 
cus  compoficusvaut  dimjnucus,  tunc  fubfcribe  eum  tuo  diuit 
dendo,ut  fiat  mmutu«  Ea  igicur  minutia  utere,donec  tibi  fuc- 
currat  arquatio  aliqua  expedies  QC  complens  diuifioncm  illam 
tuam.  Scd  exempla  pujchre  ce  docebunt  de  huiufmodi  nego 
crjs,uttiic  nihil  opus  tit  ulterius  docere. 

DeMinurrjs  numetorum  ColTicorum. 

ALgorichmus  nufncroruro  ColTicorum ,  iudicetur  iuxta 
regulam  gcneralem  de  Algorithmis  Minutiaruro ,  qixr 
docet  quofcunqj  Algorithmos  minutiarum>  componiex  regu 
Iis  integrorum  fuorum.atq*  ex  rcgulis  Algorichmi  comrounis 
minutiarum.qnas  fuperius  Iibro  primo  cap,  i.docui  memorisc 
commendandas  fab  duabus  figaxis  his; 


Reftat  igitur  nihil  aliud,quim  ut  te  pauds  cxemplis  barum 
regularum  admoneam. 

Exemplum  addicion/s. 

Exemphira  fubcradionis. 

Exemplum  mulciplicacionii, 

•^lper^&di"*^** 
Exemplum  diuifionis. 

Excmplum  redurtionis  ad  terminos  flgnorum* 
Excroplum  redudionis  ad  terminos  nurncroninu 

Dc 
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De  extradhonc  radicuro  cx  numcris  Cofli'cisr 

Capuc  1 1 1  u 


V*  f 


C  T  O  regulas  coflicas  Chr/ftophor/,  rcduc/t  hoc 
caput  quaruim  ad  mcam  un/cam  regulam  Algc 
brar.Cui  aut  difplicct  tfta  mca  rcducl/o,  ille  fit  bo- 
nus  foci'us,c\expungateuam  Algorithmumnu 
mcrorum  coflicoru,  dC  loco  illius  hngat  &  ponat 
tot  rcguIas,quot  rcs  ipfa  requirit,  Scd  ncmo  crit,  qui  talc  ftu* 
dium  probaturus  fit. 

Satisautexcap.  3.u/des,utradix  quadrata  ex  64*  fit  8 
Et  radix  cubica  cx  8 1*  fac/at  i  a^. 
Et  radix  zenfizcnfica  ex  8 1     fac/at o 
Etradix  furdefolida  cx  3 1/?  faciat  z  2*. 
Et  radix  zenficubica  cx  ^ct/aciat  2    Et  flc  dc  alrjs, 

Scqu/tur  crgo  modus  extrahendi  radices  quadratas,ex  nui 
meris  coflicis,arquat/s  alicui  alrj,cuius  cxponens,cum  exponcrf 
tibus  alterius  partis  /llius  aequationis,faciat  tres  terminos  pro# 
greflionis  arithmeticar.  ut  uides  in  fequentibus  arquat/onibus. 

1  %  acquatus  1  J?-j-  3  y  1  y6  cxponcntes  funt,  6.  y .  4* 
Item  1 J? arquatum  i%*-f- 3 y  ij^ct.  exponentes  funt r.  4,  u 
Itcm  1    acquatus  1  c*  -f-  3  5*  1  j-o"  % .  Et  fic  de  ali  js. 

Reducuntur  en/m  omnium  huiufmodi  arquat/onum  flgna 
(ut  ex  capitc  tcrt/odid/c/ftO  ad  flgna  horum  exponentium  nu 
merorum,  1.1.0. 

Satis  autem  conftat  cx  mulris  Ioc/s  fuperiorum  duorum  I/- 
brorum.ut  o  fit  pr/mus  tcrm/nus  numcrorum  naturaliter  pro* 
grcdientium,queadmodura  unitas  eft  pr/mus  term/nus  numc* 
rorum  geometr/ce  orogreclientium.lracpunaquarcp  arquatio* 
num  pofitarum ,  rcduc/tur  in  acquat/onem  exempliquod  decH 
in  fine  capitis  fecundi  dc  Iada  Machabaeo  QC  N/canore.u/deJi* 
wthanc;  i^arquatu*iH-t-35'5-^cxponcntcsfuntif  1,0. 

Nc* 
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Nec  impeditur  extracftio  fienda  iuxta  modum  quem  iam 
dabo,ctiam  (i  ordo  Ggnorum  cum  exponcntibus  fuis  mutetur: 
ut  hic,  i  %  atquatus  71  y — 4  ^.Hicordo  fic  reponit  exponetej, 
z.  o. 1  •cVc.Sedde  hisplura  infcriuscirca  finem  capitis. 
rSequitur  modus  ifte  cxtrahcndi. 

Primo.  Ji  numero  raoicom  tticipe,  eunYcp  fcim tbiatum, 
I0C0  ciue  pone  oim ioium  tlltue , quoo  in  loco  fuo  fh  t,oomc 
confomata  ftt  tota  opcratto. 

Secudo.  rnulttplica>bimt^itim  illuo  pofttutti,  quaoratc. 

Tertio.  jlooe  vcl  Sobtrabc  iojtta  ftgui  ubot  tortl,au  t  figni 
fubttactorum><ricfcntiartt. 

Quarto.jjuucmcn&a  ef!  raoir  quaorata,er  fumma  aooiti 
cnis  tuacvcl  cr  foStractionie  toat  rcltcto  • 

Qufnto.  jlofcc  aotSobtrabc  torta  ftgni  autepcmpli  tvi 
crfgeittiam. 

Modum  cxtrahcndf  hunc  tibt,  mi  bonc  Lecftorjortnaui  •  ita 
ut  mcmona-  tcnacitcr  harrere  poiTic  adminiculo  dictionfs  bu# 
ius  a  m  a  s  1  a  s.  SignifTcat  autem  A  primum  membrum(ab  A 
fricfpiens)doccs  pofitionem  dimidrj  nnmerf  radicum.  Mlitera 
(ecundum  membrum  reprarientatyquod  imperat  multiplicatio 
ncm.  a  Sl  s  tertium  membrum  rcprsefentant,  quodue!  additio 
nemuel  fubtradionem.iuxta  reiexigentiam  (utexempla  darc 
dabunt)  rcquirit.  1  literajnuetionem  radicis  quadratae  requiri 
MgnirTcar.  a  &  s  notant  ultfmu  regulat  illius  raembrum,quod 
iter  um  additionis  aut  fubtraeti  onis  alicuius  mentionem  facit. 
Videamus  nunc  exempla,  quat  modum  illum  expo 
nant,ut  poftca  modi  iftius  membra  finguIa,demoa 
ftratione  optima,runt  perfpicua. 
rPrimum  igitur  cxemplum  fumaturex  ifto  Algebrarex* 
cmp!o,quod  immediate  praemiilum  fuit  capiti  huic :  uidelicct 
#   fuit  arquatus  huic  numero  coflico,  1  l^-f-  3  r  1  ?6* 

Itacg  primo  pono  5 pro  numero  radicum.  Numerus  autcm 
radicuoi  nullus  alius  eft  prarter  j    Modus  autem  dicit,  quod 

djmu 
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dimidium  ( non  radicum)  fcd  numcr  i  radicum  >  (I  t  ponendum* 
*  Itacg  non  pono  k  *e,fed  pono  k  abiedto  figno .  Et  hoc  pofitum 
dimidiu  duabus  uicibus  ueniet  utcndum  .Ideo  dicit  modus  ifte, 
spfum  non  efTe  dcloco  fuo  moucndum,  doncc  finita  fic  opcra- 
tio.  i.donec  inuenta  fi  t  radix  quae  inqujr  i  tur . 

Secundo  multiphco  k  i n  fc ,  facit  £  • 

Tertio  addo  illi  producfto  multiplicationis  numerum ,  qui 
habct  Hgnum  additorum,uidcIicet  $  s  i?6Scl\icet  -Ltsp*  addo 
ad  £  (proptcr  fignum  additoru  quod  ftat  i  parte  numeri  illius) 
t\  flc  flunt  cx  ea  additione  , 

Qparto  inuenio  de        radicem  quse  racit  HL. 

Quinto  addo  radicem  illam  ad  * ; ,  id  eft,ad  dimidiu  numcri 
radicumpofitum  4  prindpio.  Addo  uero  propter  fignum  addi 
torum.Fiunt  aute  ex  additione  illaj^de  hoc  numcro  coflko 
,  i^-j-  35-15-^.  Probo  fic :  1  1*  facit  1 3  8  •  illum  numerum  addo 
ad  35-i5-6,fiunt  jj344,Cu<usradixquadratafacit  188« 

rScd  ut  facile  poflis  ^pducere  arquationes  huiu(modi,ratfo« 
nalcs  radiccs  habcntcs.uolo  repetere  rTguram  pracccdentis  ca# 
pitis  quadrangularem,  diuifam  iuxta  propofitionem  primam 
iecundvpfius  Euclidis,boc  modo. 
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Scilicet  i%-\-6 ic,arquantur 7 *• 
Item  1   -f-8 1€. —  1 2,a?quantur  7  *♦ 
Itcm  1  %-f—  j  ^-f-  i8>acquanrur  71.  Etficde  alijs, 
Harum  arquationem  mediam  pro  excmplo  accipiamus:fd# 
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Wcet  iiatquatur7i.Pnniofitrcducl{o,rci!iccta£f 
priorem  partemacquationis,addo  i  x,f?unti  fc-f-8  fimili 
tcr  addo  1 1  ad  pofteriore  partero,flunt  84.Secundo  flat  tranf- 
pofitio:  fcilicct  i  priore  parte  iubtraho  Si^dc  fimilitcr  i  poftc 
riore,&  fic  i  aequatus  manct  84  —  8  2* ,  Sic autcm  debet  fieii 
tranfpofitto,ut  diuifor  iblus  fter.fiteg  arquatus  reliquis  particu 
Hs  aequationis.  Et  hoceftquoddicic  rcgula  Algebrar  :*£)iutOc 
per  numerum>cofllci  futnt  matorte.rckquum  cquationiejCt- 
fccmoiuifori  (fco  oenominato)  equatum  jc.  Cumautcm  1  $ 
fit  aequalis  84 — 8  2£,ideo  rcquirenda  eft  radix  dc  hoc  conncxo 
84 —  8  i**Pono  — 4  loco  —  8"**:  quar  multiplico  in  fe,faci- 
unt  i6,6ch3:caddoad84,f]unt  100.  Addoautem  c&non  fub* 
traho)quiadimidium  numcri  radicum,inteIligiturponicum 
fuo  figro  fubtradorumjfic  — 4.  Eadem  aut  figna  huiulmod/, 
ponuntin  muItipIicatiorie,fignum  additorum:  fdlicet — 4  in 
— 4  facit  -f-  1 6.  Deinde  radix  quadrata  ex  1  oo,funt  1  o«ab  illis. 
fubtraho  4,  id  cft,  dimidium  numcri  radicum.  Subtraho  uero, 
proptcr  fignum  fubtracloruro,quod  ponitur  1  partc  numeri  ra 
dicumjntellfgitur  e  m  dimidium  numcri  c  ius  poni  hoc  moda 
—4,  ut  fupcrius  iam  dixi,  Et  cx  illa  fubtradione  iemanenc  6, 
id  eft,radix  arquationis  inuenra . 

Fltem  1  *  arquatus7i  —  ^^^Quacraurquanta  fit  1  i*ck 
71— Demonftratfo. 
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Qtn  ndo  pono  dimidium  numerf  r  adicum,  tunc  pono  lineo 
lam  a  B.Eam  multipIicoquadrate,faeit  9  fuperflciem  eius  qua 
dratam,quam  nolui  fignare  cifris.Eifuperficiei  ( id  eft  o)addo 
7  2 ,  facit  gnomonem  eius  totum  fignatu  cifris:  a  tq;  ita  fit  qua- 
dratum  integrum.  Idco  extraho  radicem  eius  quadratam,facit 
^.i.Iineam  a  E.Ab  ealinea  fubrrahoA  B  lincolam.i.dimidium 
numeriradicum.Tunc  remanetlinea  B  E  feu  c  D,quar  cft  radix 
quadrati  huius  71  —  6  ie,  faciens  fua  longitudinc  6\Vnde  36 
arquatut  huic  numero coflico  71  —  6*3*  ,  Figuram  autem  de* 
monft  ra  t  ionis  huius,  nofti  efle  exemplum  quartar  propofitio- 
nis  fccundi  Iibri  Euclidis. 

Sequuntur  a  Iia  forma  t/oncs  arquationum 
cx  fecunda  iecundi  Euclidis. 
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I  arquatus  6  ie-f—  7 x# 
1  % — 7 *•  arquatus  6  2e« 
1  —  i^e-f-  24arquata6*ic-f-7*# 

ReducSa  ultima  trium  harum  aquationum,inucnies  8^-f-4* 

arquari  1 1 :  ergo  8  ic-f-48  eft  quadratum, 
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Itacjj  radiccm  eius  quadratam  quarramus.  Pr/mo  pono  4  ,id 
cfhnumcrum  radicum  dimi  dfatS,  qucm  in  fe  muItiplico^rTunt 
1 6«  Huic  addo  48,  propter  fignum  additorum  pofitum  £  parte 
illius  numeri-  Fiunt aut ex  additione  iila  64,Cuius  radix  qua* 
drata  fadt  8«  Et  hanc  addo  (propter  tdcm  (ignum  additorum) 
ad  4,  t\ad  dimidium  numcr  i  radicum  .E  t  fic  uenit  radix  quarfiuu 

Item  f  fcsequatus6ae-f-7*« 
Primo(utdemon(lremGeometrice)pono  radicem  quadrati 
fignati  Iiteris,i,in  figura  fequenti :hoeeft,dimidium  numeri 
radicum,  uidelicet  3 .  Eam  radicem  in  fe  muhiplico,  &  fit  qua- 
dratum  fignatum  Iitcris  i.  Et  huic  addo  71 ,  id  c  ft ,  gnomonem< 
addofeo  circumpono,quem  uides  Ognatum  cifris.  Atcg  (ic  ha» 
bcs  quadratam  nguram.  
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Itaepextraho  radicem  e/us  quadratam,id  eft,  A  B,rac/ens  Jongi 
tudinc  fua  9 . Demum  addo  radici  i lli  inuentae ,  dimidium  nu* 
meri  radicum,uidelicet  3.  hoc  eft,addo  (propter  Ognum  addt* 
torum ) illi  radici  IineoJam  a  c,ut  coftituatur  qaadra tum,cuius 
radixflt  u.Quod  qqadratum  rcprxfenubaturpcrnomerurn 

hunc 
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fcunc coflicum,  6  2e -f-7**  Itcm  per  1  .  Figura  autcm ipfa  eft 
cxcmplum  propofitionis  fextar  iecundi. 

Dc  arquationibus,duas  radiccs  habcntibus. 

FSunt  autcm  arquationes  quatdam ,  quibus  natura  rcrum 
huiufmodi,dedi t  habere  duplicem  radiccm,  uidclicct  maiorcm 
&  minorcm:  id  quod  plcncdoccbo  atcg  demonftrabo* 

Et  ut  citius  rcm  hanc  ca  pia  s,rccipiamus  exemplum  arquati 
onis5cui  conucniat  figura  immedia  te  fupcrior :  fcilicet, 
» fcfitarquatus  i8ie — 72. 

Primo  pono  dim  idium  numeri  ra  dicum,ui  delicet  9  (cum  in 
arquatione  ftent  1 8  hoc  cft,pono  lincam  A  B,facicntcm  lon 
gitudine  fua  9.  Sccundo ,  multiphco  cam  in  fe>  facit  8 1 ,  id  eft, 
quadratum  fignatum  cifris  &  litcris  i«  Tcrtio,  fubtraho  ab  illo 
quadrato,numerum  arquationis  pofitum  i  partc  fignidiminu* 
torum  id  quod  fignum  fubtratforum  fignat,uidelicct  ficri  dc- 
bcre  fubtradionem:  fcilicct,  7  2  fubtraho  ab  8 1 .  hoc  cft^  qua* 
drato  lincac  A  B,fubtraho  gnomonem  qucm  uidcs  fignatum 
cifris,Et  fic  remanct  quadratum  quod  literis  i  fignatom  uides, 
Quarto  igitur  cxtraho  radicem  quadratam  cx  illo  quadrato 
rclicftOjfacit  radix  illa  3 :  cft  em  radix  quadrata  fignati  literis  f . 
Quinto  (cum  iam  7  i,id  eft,  numerus  poOtus  a  parte  (igni  fub- 
tradorum,  pcr  fubtrartionem  fuo  officio  fundus  fit,  atcp cum 
tlgno  fuo  diminutorum  omnino  rcicdum:  necp  enim  numcrus 
talis  duplici  ufu  gaudet ,  ueluti  dimidium  numcri  radicum, 
id  quod  mc  oportuit  uerbotlus  dicere  hic  pro  cxpofitione  mcm 
bri  quinti  feu  ultimi,modi  illiusquem  fuperius  pofui  de  extra- 
dionibus  huiufmodi ,  &  iuxta  qucm  modum  ifta  omnia  fiunt 
quar  hoc  capitc  doccntur )  nullum  flgnum  amodo  fupereft,id 
eft,ncq;  fignum  fubtradorum ,  nccp  (ignum  additorum,quod 
cxprefle  eflet  pofitum .  Idco  rcs  pulcherrimc  refpondct  arqua- 
tioni, fiuc  radix  illa  quadratifignatilitcrisi,uidelicct  3  (quan- 
tum  ctiam  facit  lincola  a  d  fua  longitudine)  fubtrahatur  de  ra 
dice quadrati  fignati  cifris QC  Iitcns  i ( id  c,de linea  a  d)(iuc ad 
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eam  addatur.SiTubtralntur,tucreIinquitur  radix  d  b.  Si  ucto 
add/tur ,  tunc  fit  radix  c  B ,  Scilicet  U  ,  %  arquetur  1 8  *> — 7z 
tuncradix  ^refpondetarqiwtionitanquam  minorradix  &  ,1 
eidem  arquationt  refpondet  tanquam  maior  radix.Nam  fi  nro 
radice  redpias  6,  tunc  i  %  facit  3 Vide  iam  an  refpondeat  a! 
tera  pars  a.quationis,uiddicet  an  18  -*—72  ctiam  laciant  x6. 
Facuntautcm  is  *<  i  *  faciente  6}  io8,iquofubtrada  72 
relinquunt  jfS.  ^  '  ' 

1»  bcit  >44.Vide  lam  anrefpondeat  ahera  pars arquatio. 
n  s :  hoc  eft.u.de an  , 3  -> -7 1  etiam  faciat , 4£  Facfcnre  afir 

£&£b% ' 8  ?  *  ,<!-,15u,busf"b»»he7a,tuncremanet 
/  44. 1 1  res  lic  inuenicur  ptobata, 

abfoluto.med.ante  figno  fubtradorum ,  tunc  fcmpet  (uno  fo- 
lummodo  «fuexcepto^habebit/pfaiequatiodupl/cemradi- 
>  _y  f 5m- A  ns  ucro  «»bUs,imponlbile  eft  unam  s.quationem  con 
'«n««P'Ufe«*qu^rionesqulmunaro. 

Exemplum  exception/s, 

n,PW  '  *  *q!2t  a  !  \?~ }  6-  R>no  Pr,mo  *-i<*om  nu, 
rne  i  rad.cum ,  id  eft,  6.  Secundo  multiplico  6  in  fe  fiunt ,  6  1 

«dicum  S  L'?r  CTi,'5y°d  Ud  <ubt«<»«*  <  *««dto  nuroero 
raaicum.aut  ad  euro  addatur. 

r,^qa0tkirn,cidtr,t atauat,°  mtw  •  *  &  radtca  pofitas. 
cum  numero  abfoluto.mediante  figno  fubtrartoruro,  fuetita 
abfolotus «Icnumerusatquahsquadtatod.mido  numeri  radU 
dSS"6  ^m ofte"fa.  '"bcb-^quatio  tahsprora- 
aice  lua.dimidiuro  Olud  numeri  radicum  firopliciter. 

Etut 
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TEt  ut  pleniuscapias  mcmbra,  modi  extradionum,  quae 
loquuntur  de  addiuone  QC  fubtradionc  (ut  funt  membra,ter~ 
tium  &  quintum,modt  illius )  ita  accipe  rem  hanc. 

Quoties  1  %  arquacur  tali  numcro  cofltco,  8  ii-f-  38,  feir 
(quodidcm  eft)  $8-t-8ie.hoc  cft,qaoties  in  altera parie 
arquat ionis  mediat  fignum  additorumintcr  radiccs  cVnumc* 
rumabfoIutum>tanc  fcmpcrfit  additio  inutroc#  mcmbro,id 
eft,in  tcrtio  &  inquinto,&  nunquam  f?t  fubtraclio,&:  impoflt- 
bile  cft  ut  talis  arquarioduas  radiccshabear. 

Ecquoties  fignum  fubtradorum ,  mcdiat  in  altera  partejr* 
quationis,arquafat  1  fc,  (tcterintcg  radicesi  partefignifubtra* 
clorura,ut  hic  3S — 8  *c*tunc  iuxta  tertium  mcmbrum  fit  addi 
tio,c\  non  fit  fubtradio,  co  quodduo  fubtrada  inter  fe  muln* 
plicata}faciant  additum, feu  ponant  fignutn  additorum •  Sed 
iuxta  mcmbrum  quintum  feu  ultimum,  fitiubtradio,  propter 
fignum  illud  (ubtractoril  pofitum.  Et  impoflibile  eft.ut  aequa» 
cio  habeat  pldrcs  radices  quim  unam* 

Et  quoties  fignum  fubtractorum  mcdiat  in  ca  partearqua- 
tionis,quararquatur  /  *,ita  ut  numerus  abfolutus  ftcta  parte 
ftgni  diminutorum,  ut (Ic8^  —  3.8  ,  tunc  in  tertio membro 
modi  prardidi,  fTt  fubtradio.cV non  fft  additio ,  uidelicet  pro- 
pteripfum  fignum  fubrjacrorum  fft  fubtradio,  cumhicnon 
raultiplicetur  fubtraclum  in  (e,per  membrum  fccundum  ,ficut 
inprioredifpofitione  arquationis  ficbar. 

Tranfit  autem  ngmerus  ille  abfolutus  cum  figno  fuo,  co  q> 
fimplex  ofTiciam  hab)|at*Numcrus  uero  dioaidius  radicum^ 
duplex  officium  habeat. 

Idco  in  ultimo  membro,  ncqj  nota  fubtradion  is  necp  addi- 
tfonis  remanct .  Idcoqj  ( legearquationis)  Iibcrum  erit  tibi,ut 
ucl  fubtrahas  uel  addas ;  utroqj  enim  modo  inucnics  radiccm 
arquationifatisfacicntem#  , 

ln  cafu  exccptionis  prarditfat,  nihil  additur,6V  nihd  fubtra* 
hitur>iuxta  racmbrum  modi  ultimumjdeo  &ct  r 
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V Adrjciendanunc  cftdemonftratio.qua  uideas  cVtntclH- 
as,arquationcs  huiufmodiC  ubi  fignum  fubtradorumedjar, 
ante  numero  abfoluto  l  parte  illius  Hgni)  habere  duas  radtces 
■  plures  autem  duabus,  nullaarquatio  habebit )  naturaliter* 
Et  in  huncufum  repetamus  nguram  capitis  huius  fccundam, 
uidejicethanc: 
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Quac  ut  hfc  ftat,eft  exemplnm  propofi  tionis  tertiar/ecundi  \l* 
bxi  EucIidfSjCum  arquc  pofli  t  cfle  exemplum  quartar  fecuodi. 

Vf de  igitur.  Cum  dico  i  fcarquarf  £  *z —  1 8  .Certe  ex  ipfa 
figura  uides,ut  ifta  harc  acqtio  conuen/at  quadrangulo  abcd, 
atcpquadrangulo  cdbf, Quadratum enim m:nus, quod oi- 
deliCet  literis  i  eft  ftgnatum ,  uidesarquari  9  2*  —  18  .  Scilicet 
totum  quadrangulum  abcd  continet  O  i^quales  radices  ha 
bet  ipfum  quadratum  minus,fignatum  literis  i.  Vnde  fi  ab  iftis 
radicibus  fubtraharur  numerus  1 8,id  eft.harc  pars  cius  c/uar  ci- 
fris  ftgnata eft,tunc  remanct  i  *,<d  eft,quadratum  ipfuro  figna 
cum  literis  i. 

Conuenitetiam  peromnia  quadrangolo  cdef:  quadratu 
enim  maiusquod  pundis  eft  fignatum,  uides  arquari  fimiliter 
—  i  S.Scilicctjtotu  quadrangulum  CDtf  continet  a 
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quales  radices  habec  ipfum  quadratum  maius,pundis  figna  tu4 
Vndc  fi  ab  t  ft  is  fub t raxer is  numerum  1 s  ,id  cft,  hanc  par 
ccm  quadrangulfqua:  ci  fns  fignata  eft,tunc  r  cmanc  1 1  fc,id  eft, 
•quadraturo  ipfum  punrtis  fignatum* 

Certcuidesunam&candem  cequationem  hanc  1  fcatqua* 
tus  p  ^  —  1 3 ,  haberc  duas  radices.cum  utricp  quadrangulo 
conueniar.Et  cft  3  radix  eius  minor:  dc  6  cft  radix  eius  maior, 
Vtfatis  uides  B  CeflTc  latus  minoris  zcnti,&C  D  e  cflc  Iatus 
rnaioris  zenfi. 

Quando  autem  dico,  1  atquatum  17 — ^  ie«  Certc  uides  uc 
illa  arquatio  (blummodo  minori  quadrangulo  conucniat,uide 
licetABCD^ 

Sic  quando  dico,  f  %  sequatum  efle  71—  3  HjaHn  maiori  b 
lummodo  quadrangulo  conucnire, 

Atqndico,i  *  acquari6^,-4-^,auj  rfcacquari  ^4-7** 
mdes  ut  acquationes  iftac  conuemant  folummodo  quadraco, 
continente quadrangulum utrunc£,uidelicet  abfe, 

Regula  quardam  generalis  comprehendent 
cxtradioncs  radicum  zcnfizcnfica  rum,zenfl- 
cubfcarum,zenflzenzenflcarum,zerifurdeibM 
dar  u  m.zcnzenfiaibica^zcnbfurdefol  tdar  u  1? 

QVando  fuerint  tres  partes  «equationis,quarum  duae  cof- 
flcc  flnt  denominatae ,  tta  ut  exponentes  denominationu 
fcruent  legesprogreftionis  Arithmeticar,cum  exponente  par* 
Cis  non  dcnominatac  (qualem  conftat  efle  o )  tunc  poteft  ficri 
cxtradio  radicis  quadratar,iuxta  modum  hoc  capitc  pofltum: 
prouenit  enim  fcmpc  r  numerus  abfolatus,  fluc  ille  flt  ra  tiona- 
lis,flue  irrationalis.  Poteris  igitur  poftca  ex  numero  inuento, 
cxtrahere  aliam  radiccm  ( fl  fignum  coflicum  maius ,  flt  com* 
pofltum)  iuxta  reliquam  pattem  flgni  compofiti,fubnotataau 
Sequuntur  excmpla  rcgulac  huius.radiccs  I 
rarionalcs  producemci* 
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ifcfcrtquati  i4yo  — 8%, 
i     arquatus  1 8  fc-f-648.  ^ 
i  %fc  a?quatus43)  % — 41*16". 
i  fcc*  arquatus  y  no —  irfc*. 
j  fcc*  arquatus  200    -f-  34yo'* 
1  %cta?quatut8oo    — fj-o^yi.  % 
i%^arquatus  2140V1701 —  20 
i^xquatus  2000 *fc-f- 185-07^88 r. 
1  fcfcfcarquatus  20000  fcfc — 7846*11  io. 
1  ^j?acquatum7424 — 200/?. 
1  %jSarquatum8oj?-f-  39^00* 
ifj?arquatum  2000/? — 009424« 

Declaratio  exemplorum, 

Primf  exempli  figna  funt  harc,  %fc ,  \ .  o.  Horum  fignorum 
trpone  n  tcs  fun  t  hi,  4 . 2.  or  Scruant  autem  termini  illi,  4.2.0« 
conditiones  omnes  progreffionis  Arithmeticar,querriadrnoda 
iftttcrminiprogrcflionisGeomctricar ,  u  1.4 .  fcruant  condi* 
tiones  progrefTionis  Geomctricar,cVc, 

Sic  Ugna  coflka  exempli  quarti  fnnt  harc,  tyt  ♦  ctt  o»  Eorum 
autem(tgnorumexponentes,funt  6.  3.0^ 

Sic  figna  (eptimi  excmpli  funt,  o.  Horumcg  figno- 

rum  exponcntes  funt ,  8. 4. 0« 

Sic exempli  dccimi  figna  funt  fJ?,/?.o,  Horum  ucro  flgno- 
rum  exponentes.fttnt  1  o,  y.  o. 

FModocVreguIishufurcapitis  (ubtjciuntur  ctiam  arqua- 
tiones  huiufmodi  fignorum  (ut  uidebis  capite  fexto)  uideiicet 
fecundarum  radicum. 

Afc.  a.  o. horum fignorum exponentes funt  2.1.0. 
Itero  a  fcfc.  Afc.  o.  cV  horum  fignoruexponentes  funt 4.2.0. cVc# 
Sic  Bfcrt.  Brt.  o.  horum  fignorum  exppncntcs  fiint  6. 3.  o. 
SimUiter      Cfc,  0,  horum  fignorum  exponcntes  funt  4. 2.0« 

£t  Gc  dcalrjs, 

Scd 
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Scdrepctcmus  priora  cxempla. 

TPrimumcxcmplumfuft.i  fcfcarquati 145-0—  8  Dfuido 
Cgitur  14^0— 3  fcper  2,tunci  ^inucniturarquatos^iy— 4%« 
Excraho  igitur  radfcc  zenficam.fcu  quadratam  cx  7  *r—  4%» 
facit  z j.  Deindc  quarro  radiccm  quadratam ex  25-,  facit  y.  Et 
bxccftradixarquationis.  _  _ 

Sic  radix  arquationis  excmpti  quartf,eft  4.  Nam  1  %  eius  in- 
uentus  iuxtamodumin  boccapitedatum.eft  64.  Quarrend* 
igitur  cft  radix  cubica  cx  64  ( iuxta  figni  hu/us  r*  fubnotatio* 
ccm)  facit  4.  Et  fic  dc  alrjs. 

Dc  numcris  coflicis  irrationalibu«acVcoruin 
Algorithmo:  &  dc  numcris  abfui  dis, 
Caput  v* 


'   «    ^  * 


aBPISSIME  utimur  numerfs  frrat/onalibui 
fub  rcgula  Algebrar.aded  ut  i  platrifcp  dodfs  uf* 
ris,numeri  irrationalcs  abfoluti.uocctur  Cofljd. 
Scd  nos  Coflicos  numcros  folummodo  eosuo- 
,  camus,quf  dcnomina tionc  aliqua  coflica  funt  fi# 
gnati,utfatisfupcrfusfndicauf.  Eos  autcm  Coflicos  irratio* 
nalesuocamus,qui  radcmirrationalium  numerorum  fcrunt 
fub  coflfica  aliqua  dcnominatione,ctiam  fi  refoluta  1  ie,inueni- 
anturruiflc  rationalcs ♦  Nec$  enim  de  rjs  iud/care  poflTumus, 
antcqoim  1  refoluatur,an  fintrationales  uel  irrationales, 
cumfubcodemflgnoradicali.atqucfubcodem  figno  coflico, 
tnodofintrationales  modo  irraiionales.Vt(exempIi  W™**) 
il  in  aliquo  excmplo  inucniatur  ifte  numerus  y*zoie,fuifle  fub 
arquationcaliqua,cuius  i^inucnta,fccerit  r.certumfftipfum 
fiumcrum  fuifle  rationa!em,arquatumeg  curo  1  o,cum  nihilo* 
tninus  in  aliquo  alio  exemplo  ,infinitis  modis,arquari  pofli  t  nu 
mcris  irrationalibus,atcp  ua  ucrc  cflcirrationales.Sic  fieripa* 

qcj   rj  tclt 
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CenVCtmd  facpe  fu)  ut  nnmeruf  coflicus,abfcp  frgno  aliquo  radJ 
cali  pofitus,  flc  irra  tionalis :  ut  fl  ifte  numerus  zo  %  inucniatur 
fuifle  fub  arquadone  aliqua,cuius  i fecerit  1 8,ccrtu  eft  ipfun* 
numerum  fuifle  iirationa]em,arquatucg  </%72oo  cVc.Harc  ideo 
dico,ut  intclligas  me  numeros  cofticos  irrationales  uocare  eo% 
qui  fub  Algoritbmo  cadun  t,qucm  hoc  capite  tradabo ,  id  eft, 
qui  i  partc  finiftra  habent  flgnum  radicalc,flgnir7cans  radiceta 
extrahendam,quam  numerus  ipfe  non  habet :  fcilicet  J%  i 1  ^ 
arcp  J%  3  6  ia  uocabimus  irra  t  ionales,  cV  7* 3  6  %  uocabimus  ra* 
tionalem  cVc.  Credo  ifta  fufficerc  pro  reprarfentatione  huiu» 
Algorithmi.Nec  enuciatio  numeroru  huiufmodi  difBcilis  eft. 
Scilicet  y%xo  ie  flc  enunciatur,Radix  quadrata  de  uigimi  radi 
cibus .  Item  %/fciofc — «/$2014  flc  enunciatur,  Radix  quadrata- 
deufginti%,plusradicequadratade  uiginti radicibus .  Irem 
y^i^  flcenunciatur,  Radix  quadratadeuiginti  radictbus^ 
diuifis  per  radicem  quadratam  de  feptcnario.  Et  fic  de  alrjs. 

WEt  quia  numer/^quorum  Algorithmu  hoc  capite  ponam, 
duplicia  flgna  ferunt,unum  uidelicet  i  parte  finiftra,  quod  ra- 
dicale  flgnum  uocamus  &  alterum  I  parte  dextra,quod  coiTf* 
cum  uocamus,fatis  conftat  Algorithmum  eorum  componi  ex 
Criplict  Algorithmo:  uidelicec  ex  Algorithmo  communi,c\  ex 
cV  Algorithmo  numeroru  irrationalium ,  atcg  ex  Algoritbmo 
numerorum  cofficorum.  Practer  Algorithmum  minutiarum, 
AJgorithmum  flgnorum  additorum  &C  lubrradorum.Harc  aor 
non  dico  ut  re  abfterream  i  re  hac/ed  magis  ut  breui  (enrent/a 
uniuerfam  rem  hanc  fubindicem  tibi,mi  ledor.Non  enim  di& 
flcilis  aut  perplexa  eft  calculatio  prarfentis  Algorithmi;  fed  rar 
lis  cft,ut  fola  obferuatione  flgnorum  facile  capiatur  Qc  rctinea 
tur.Neqj  enim  ego  talia  legendo  didid,  fed  fola  obferuationc 
ttrum  intellexi,&  flgnorum  beneficio  (quar  in  bunc  ufum  mihi 
adauxi)  memoriaccommendauUta  ut  in  omnibus  calculatio- 
aibus  raeisjigna  mibi  ubicg  fint  regufo» 
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k  De  addi  tionc  &  fubtra&ionc. 

1  T  Add  / 1 1  o  numeroru  CoflTicoru  m  i  r  ra  t  ionaliu,    tnedian  t  c 

figno  additorum.Et  fubtracuo  fit  mcdiante  figno  fubtr  ador  u. 
VtVfc  5^^ady%ix%,racit  y*i2*-t-  A  jtfo^ 
Item  3  6  dc  v/fc  3 6  o^.racit ^36  2* —  3 6.  Et  (?c de  a!rj% 
Veruntamen  fi  figna  coffica  (int  arqualia  ,cV  numcri  irratio* 
nales,  fiuc  fignis  illis  addi  poi7inr,abfq?  fignis  additonim,tunc 
fignaeos  nihil  impcdiunt  ,qucmadmodumdenominationes 
uulgares  cos  non  remorantur  abAIgorithmoru  fuorum  praxt* 
Vt  quia  cx  7%  8  ad  %/fci  8,  fit  A  5*0 .  Ideoetiam  cx  %/fc  8  oe  ad 
7%  1 8  ie  fit  7%  5-0  i*.Et  cx  %/fc  3  ad  %/*  1 8%,fit  Ayo 

Sic ctiam  ex %/% 8 i* de 7%  1 8 ie remanet %/*  z  ie .  Et  cx  %/%  8  * 
de  %/%  1 8  %  fub trad a,rcmanet  J\  2  i ,  cd  quod ex  %/fc  8  fubtra d a 
1         de/fci8,remancatyfc  1. 

Scd  probcmus  tamenexempla  data  arithmeticc. 
Pono  9  i  lefaciat  i,tunc  8  iz  radent  1 6 ,  cuius  radix  quadraf  a 
e  ft  4 ,igirur %/%  8  ie  facit  4.    Sic y%  1 8  ic  racit  6 .  Nam  f  8  faci 
1  unt  B^cuiusyifacit^.ItacpyiiS^-t-As^icuyiyo^facfii 

unt  lo.Vidc  iaman*/fcyo^ctiamfaciant  10.  Scilicctyoi^fa* 
ciunt  ioo,cuius  %/%facit  10.  Sicfimiliterinuenies%/fci82&— • 
*/%  8  ie  feu  */fc  z  ie  raccre  x,quemadmodum  2  de  4  fubtrada  re* 
linquunt  1 .  Altcro  cxemplo  (quod  datum  fuit )  fit  ex  >/\  8 
addita  ad  %/%  1 8  %,  hoc  aggregatum  %%o  ^Faciat  igitur  1  Sfc.**' 
tunc  i  %  faciet 4.  atcg  ita  8  %  tacient  3  z.cuius radix  quadrata  fa 
city%3  2.  Sic%/%i8%(unty%7i.  Addenunc  %/%  323^^71» 
tuncinuenies  %/fc  200 .  Et  tantum  etiam  facere  dcbct  Ji  s& 
Sciiicet  yo  ^faciunt  200  ajius%/fcfacir  %/$ 2.00.  ) 

Satis  igitur  uidcs  rcs  iftas  cflTe  certas.Et  pulchrc  eis  rcfpon# 
dent  reliquac  regulae  huiufmodi  opcrat  ionum . 

De  multiplica  tione  dC  diuifionc. 
TQuia  numeri  co(TiciiirationaIes,fequuntur  Afgorirhmfl 
numerorum  irrationalium,ideo  non  ferunt  multiplicationem 
aut  diuifioncnyuG  idem  figruim  radicalc  habeat  uterc^  ,id  eft, 
i  %  ity  raultU 


/ 
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multip! feans  QC  multiplicandus ,  aat  diufibr  cV  diu/dendus  • 
fDc  fignis  autem  cofficis  hic nihil  dico  ed  quod  illa  multipli- 
cationem  nunquam  Jmpedianr.cVdiuifionemetiam  non  fcm- 
per  impediat,ut  fatts  nota  funt  harc :  fcilicet  6  ie  diuitar  per  3  fc, 
laeiunt  ^cum  % diuifi pcr  3  ie  faciant  1  *l  QCc.)  Reftat  igi* 
turutdercdudione  fignorum  radicalium  den  o  dicam.  SutYi- 
cit  tamen  fi  hoc  fia t  per exemplum  aliquod .  Ea  enim  regula, 
quam  dedi  de  huiufmodi  (ignorum  reducuone,  fuperius  hbro 
fccundo,!  n  Algorithmo  numerorum  irracionalium  medialju, 
hihilhic  uariat. 

Sedexemplum  uideamus. 

Volo  mul  t  iplicarc  8  ie  per  /ct  1 6  .  Primo  ig (rur  cos  rc/ 
duco  ad  idcm  fignum  radicale» 

Sic  autcm  ftant  ad  regulam  rcdudion/s. 

Fiunt  autem  per  regulam  hi  duo  numeri  cofllci,  %/fcc*  r  1 1  ct, 
cVyictir£%%. Iam  igitur  ftantfubeifdem  fignJs  radicalibus, 
atep  fub  priori  ualore  feu  proportione,  id  qd°  probandu  eft  fic. 
Facict  1 2. tunc  8  fa  ciunt  i^.Cuius  y^.facit  4.  Itacpy^  8 
funt^.ltemv/c^»  6%funten'am4.Nam  itffcO  lefarientei)  fa 
ciunt  64 :  cuius  Jcz  facit  4.  Vide  iam  an  coflici  numcri  inuenti 
jefpondeanr,  ideft,anutcrcpeorum  faciat 4. 

Facicnte  aut  iie.  z.facieti  Itacp  y  1 1  rt,facient4op<£# 
Cuius  y^,id  eft  radix  zenficubica ,  facit  4.  Item  1  facir  1 6* 
Faciunt  igttur  z  y  6    etiam  4o?6\ut  eius       faciat  4. 

[am  igitur  multiplico  J%ctfi  xrt  in^ctij^  fcfc,&fic  fiant 
%/fcrti  3  io7ib^.  Proba. 

1  b/? facit  /  2 s  .  unde  1 3 1 07  z  b/S  facfutit  1  £777  z 1 6*.  Iam  uide 
an  huius  numeri  faciat  1 6 .  Na  m  cum  utci  cp  multiplicatio 
nis  terminus  faciat  4»&  4  io  4  facunt  1 6,(equitur  qudd  nume» 

rUs 
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ruspracdi&us  fadat  1 6. Scilicet  J% dc  167772 /^facit  4096% 
&yrtdc4oo6,tacit  16. 

Exempluoi  diuifion  is. 

Volo  d/uidcrc  v^c*  1 3 1  ©7  *  b£  pcr  c*  r  1 2  c* ,  facit  diuifio 
v^ctzytf^Sciliceti)  io7ipcr  j-ndiuifajfaciunt  25-6'. 

Sic  figna  radicalia  in  multiplicationc  &  diuifione  funt  inde- 
clinabilia,  fcd  figna  coffica  dcclinantur :  idcoQuotiens  racit 

Dc  reduclione  iiTationafium  cofficoru» 
numcrorum  ad  rxrminos. 

r  Qiandiu  autem  figna  radicafla  terminorum  proport  o* 
nisautarquatfonisalicuiuf,  non  fuerint  reduda,non  poteril 
ficr  i  reduclio  fignorum  cof&corum,  qualem  redudionero  do- 
cui  capite  fuperiori» 

Vt  pofitf  s  his  numeris  duobus  cofHcis  irrationalibusy^s^ 
cV  Jci  1 6  $,fi  1 0«,  intelligatur  faeerc  z,tpfi  inrer  fearquati  erunr, 
At  fi  reducas  figna  eorum  colTtca,  fignis  radicalibus  non  priua 
redud  is  ,nequaquam  manebit  arquatio.  Ncq?  enim  arquabirui 
J%  8  cum  Jci  1 6  ie,fi  1  ie  facrat  z,ut  fuppofirum  fuit .  Reductis 
cnimfignisradicalibus^fierenty^rtyi  1  &Yy$c*2y6*fc,  Et  fatis 
uidesut  y  12  cVy^c*  loi^^non^ntnumeriarquales.Atre* 
durtis  prius  fignis  radicalibus,  antequim  reducatur  figna  cof- 
Gca  ,fic  ftabunt ,  y*c*  r  1 2  ct  dC  y*c*  2y  6  .  Deinde  redud/s  (1* 
gnis  coflicis.fic  ftabunt  /fcrtr 1 1  8c7fcrt  i?6 1%.  Satis  autem  ufe 
des ,  ut  1  1*  facfente  2 ,  faciat7%ct  iy  6  ^numerum  arqualem 
alteri  fine  figno  coflico  pofito  Scc« 

De  Minutfjs  huius  Algor/thmk 

FNihfl  quidcm  cft  in  tota  Aruhmctica  hac,  cjuod  farp/us 
tcpetitum  fuciit  hacregula  ,uidelicetqudd  Minuuarqualcf- 

cuncg, 
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Glttfp,  fcquantur  Algorithmum  fuorum  mtegroram,{uxta  rt* 
guias  Algorithmi  communis.  Itacg  nthil  opus  eft  hoc  foco,ur 
ucl  rcgula:  ucl  exempla  ponantur,  qudd  toties  dedcrim  exem# 
pia  de  huiufmodi  opcrationibus. 

De  ftgnis  additorum  cV  fubtrac7orum,cV  de 
numeris  Abfurdis. 
TNecopuseft  plura  d/cere,ut  Algorithmus  prarfens  utatut 
flgnfs  additorum  cV  fubtrartorum.Ea  enim  dicerentur  quar  64 
c*ta  funt  prius.  Sriendum  tamen,  qudd  duplici  neceftirate  un> 
mur  flgnis  illis.  Pnmoenimutimur  iUis  mnumeris  ralibus, 
quorum  proportio  praccife  dari  non  potcft :  ut  in  numeris  irra 
cionalibus .  Secundo  utimur  eisin  numeris  talibus,quorum 
,pportio  ignota  eft,&  fl  praccifa  flt;  ut  in  numeris  coi7icis,dura 
numeros  quarrimus  nobis  abfconditos.  Sed  prarter  necelfi  tari 
hanc  dup1icem,utimur  eis  commoditatis  gratia,ut  aliquid  pcr 
ea  monftremus  aur  doceamus,  queadmodum  me  hoc  loco  uti 
uidebis,non  necefli  ta  tis  fed  commoditatis  cau  fa . 

Prima  autcm  regula  de  flgnis  illis  rradita,quatuor  habct  ua 
ria  tioncs  cxeroploru,quar  fcquentibus  exemplis  rcprarfetKan  u 

w-hf 


8—4 

10  —  f 

10  —  S 

8-f-4 

8—4 

18  — o 

2 —  1 

18-f-p 


Et habet  etiam  quatuor  uariationes , quac  fequentibus  cxcm* 
plis  reprarfentantur. 

•+T 


lO-f-1 

3  —  2 


IO-f-1 

10—  2 

M-i 

2 — 1 

2-f-  1 

8—2 

10  —  f_ 
3  —  * 
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fcntantu/ati°nCS  habct,CIU*  kq^t^.^roplit  reprat* 
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10 — 4 

8-y 

io-f-4 

8—4 
10-f-y 

8-f-4 

10—  r 

18-f-i 

18—1 

18-f-i 

18—1 

Quantum  uero  (ecunda  regula  pertinet  ad  fubtradfonem» 
huiufmodi  quatuor  uariationes  haber  ♦ 

18-f-y 
8—4 

l8-f-4 
8  —  r 

18  —  s 
8-f-4 

18 — 4 

8-f-y 

lO-f-O 

1  o-f-o 

10 — p 

10  —  0 

Regula  multiplicationis  cV  diuifionis,  quantum  attinctad 
mul  tiplica  tionem,qua  tuor  uaria  tiones  habet  huiufmodf* 

0  -f-  6 

0  6* 

0  -f-6 

0 — 6* 

o-f-4 

0  —  4 

0—4 

0-+-4 

o-f-  24 

o-f-24 

b —  24 

0 — 24 

Quantum  uero  attinet  ad  diuifionem,  quatuor  (imiles  uari 
ationes  habet  huiufmodi: 

o-f-24 
0  -f-  6 

o-f-24 
0  6 

0—24 
o-f-  6 

0 — 24 
0 — 6* 

o-f-4 

0  4 

9  4 

0-+-4 
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fimilima  ,&  tamen  CoiTicar  operationes,  fecundum  ea  fadar, 
plane  mirificas  inuentiones  habent  •  Sed  ut  nihilobmittam  eo 
rum  quar  ad  integritatem  Arithmeticar  pertinent,meam'cp  fa- 
cultatcm  non  fupcrant, dicendum  mihi  uidetur  hoclocode 
Numeris  fidis  infra  nf  hil, 

Quemadmodumautem  uariar  finguntur  radices  numcroR», 
fub  numeris  no  habentibus  eas  radices,fTic^  harc  fidio  (umma 
utilitate  pro  rebus  mathematicis :  ita  finguntur  etiam  non  fm 
ftri.numeri  infra  o,ideft,infra  nihtl.VtuoIo  cxemplum  fubtra 
<Rioni$  pofitum  fuperius  rcpc  tcrc  hoc: 
8—2 


jo— r 

,  3  —  1 


rr 


Prrnio 
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Primo  fubtraho  iodeS,cY  non  inocnionumerum  aliqucm 
fapra  o,id  cft,fupra  nihil,qucm  pone  re  poflrm  iufta  fubtracfrio 
nis  Iegc.Namfi  ille  4  quo  debet  fienTubrradio.efler  ma/oreo 
cjuifubrrahirur '  ur  filoconumeri  8  ponererur  numerus  n) 
tum  randem  habcrem  numerum  poncndum  uerum .  Sic  fi  ille 
numcrus  i  quo  fieri  debet  lubrradio,cfler  aequalis  ei  qui  fubtra 
hirur  (ut fi loco 8  ponercntur  i  o) tunc rclinquerctur  o.i.nihil, 
(quod  med/at  inrcr  numcros  ueros  cV  numeros  abfurdos)  Iam 
ucrocum  numcrus  fubrrahcndus  maior  fit  eo  aquo  fir  fubrra- 
dio^reftat  ut  numerus  infra  o,id  eft,infra  nihiI,ponatur,uidel/# 
cct  o —  l.Sic  fimili  rat/one  poftea  fubtraho  o — s  dc  o — 3,flt 
inuenio  o-|-  )./.numerumfupra  nihil,feunumerum  ucrum, 

Sic  ColTa  foIet,pro  /mmenia  copia  fua,ijs  uri  quac  funr,cV  rjs 
quac  finguntur  efle.  Nam  ficur . fupra  uniratcm  ponunrur  nu* 
mcri  inregr/,  cV  infra  unitatem  finguntur  m/nutia?  unira tis ,  dC 
ficut  fupra  unum  ponuntur  inregra  ,cV  infra  unum  ponuntur^ 
minuta  feufra&a :  ficfupra  o  ponitur  uniras  cum  numer/s,cV 
infra  o  fing/rur  uniras  cum  numer/s»  Id  quod  pulchre  repratfen 
tariuidcrur  in  progreflionc  numcrorum narurali,dumferuit 
progreflion/. 

Scd  oftendcnda  eft  ifta  fpeculat/opcrexemplunu 

TTRhil  q|  '1  »1  ?l  4lf  1 «I 

I  i\  j]  ±\   'I  »1  4|  8|i6l3i|<4j 

PolTet  htc  fere  nouus  Kbcr  inreger  fcribi  dc  mirabilibus  nu- 
mcrorum  ,fed  oportet  ut  mehic  fubduca,6V  claufis  oculis  abeaV 
Repetam  uero  unum  ex  fuperioribus,  ne  fruftra  d/car  fuijTe/n 
campo  ifto.  Sed  fentcnria  inuerfa  repetam  quod  mihi  repcten* 
dum  uidetur. 

PQual/acuncg  facit  progreiTio  Geometrica  mult/pl/cado 
cV  d/uidendo,taI/a  facit  progreflio  Arithmetica  addcndo  cV  fub 
trahendo.  Excmplum. 

Sicut  i  mul t /plicata  in  ^fadt  8 , Sic  —  3  addicum  ad  fa* 
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cit  3.  Eft  autcm  —  3  cxponens  ipfius£,  ficut  6  cft  exponeni 
numeri  6*4 ,  &  3  eft  cxponcns  numcri  8  ♦ 

Itcm  ficut  £  diuidens  64,  facit  y  1  z :  fic — 3  fubtradum  dc  6 
facit  o.Eft  autcm  9  cxponcns  numcri  huius  5"  1 2* 

Itcm  ficut  o^diuidens  \  facit  7^,  fic  6  iubtrada  dc  —  3  rc- 
linquit  —  ?«Eft  autcm  — 9  cxponcns  fradionis  huius^i-* 

Et  fic  patct  pulcherrimum  iudicium  de  minutrjs  unitat  is  ab 
ftradar.cV  deijs  quae  Eudides,Boetius,&  altj  fenferut  de  indiui 
fibilitate  unitatis.De  qoa  re  etiam  primo  libro  difputaui,uide* 
licet  minutias  unitatis  habendas  eiTc  pro  numcris  fidis# 

PSed  qua  rationc  fit,ut  —  24diuifum  pcr —  6  faciat-f— 4? 
Refpondeo.Ea  rationequacx  unominuto  diuifo  perunum 
fcxtumCqaod  inaedibilitcr  minus  cft  millefima  parte  unius  mi 
nuti )  ftunthorae  777600000,  facientes  fcre  S87 16  annos. 
Item  (ut  familiarius  fimile  ponam)  ca  rationcqua  k  diuifa  pei 
£  facit  2. Nouerunt  etiam  indotfi  £  f(  contineri  fub  k  ft  bis, 
Sic  unum  fextu continet  fubunominutototies  ,777600000« 
(cum  unum  minutum  tot  faciat  fexta )  cx*  fic  contrahitur  ad 
quotientem  iftum  adueibiaIem,denominatio  ifta  temporis,ui 
deIicethorarum,utdeindetot  horacfaciant  annosS87»6\ 
Sic  dum  diuido  —  24  pcr  —  6 ,  tunc  dico  —  6  contmeri  fub 
—  24quater«Etiftequotiens  ficnotandusuenit  4.Quado 
cnim  fubtraho —  6  de  —  24,tunc  rcmanet  —  1 8.Et  fic  femcl 
fubtraxi  —  6  de  —  24,Subtraho  igitur  —  6  dc —  1 8,c¥  rcma* 
nct  —  1 2  :  &  fic  2,id  eft.bis  fubtraxi  —  6  de  —  *4.Tertio  fub* 
traho — 6de  —  1 2,6V  remanet  —  6,  atcp  ita  ternarium  feci  fub 
Crahendo.Quarta  igirur  fubtradfone  fa&a,  4  produxi,  rcma* 
nente  o.  Vtdes  aut  ut  in  abfurdis  numeris  omnia  fiant  abfurde 
flueinuerfe:  fcilicct.in  ueris  numeris  ita  fir,ut  fubtradione  mi- 
nuantur,  in  abfurdis  ucro  numeris  ita  uidifti  fieri, ut  fubtradu 
one  augeantur.  Quod  cum  ita  fit,  neccile  erit  ut  additione  mi- 
nuantur,ut— <Sad — 4»facit — io.exe. 

Habes  jtacp  ex  his  fontem  rationum  de  omnibus  quaeftioni 

n  ij  bu* 
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busad  Algorithmum  fignorumadditorum  cV  fubtracftorurr* 
pcr  tinentibus.  Vt  cum  audis  diucrfa  figna  in  addi tione  fubtra 
(ftionem  requirere,  fatis  intelligis  regulameile  intelligendam, 
de  fubtraflione.qualem  requirunt  numeri  oeri.Talis  aute  fub* 
tradio,eft  additio,in  numerisabfurdis.  Scilicet  —  8  ad  -f-4, 

facit  — 4  ♦  Et  -f-  8  ad  4,  facrft  -f-4«  Sic — 3  de  -f-4  facit 

-f—  1 1 :  &  -f-  8  de  —  4,  facit  —12.  Licet  enim  fint  additionet 
fecundum  AJgorithmum  uerorum  numerorum,ramen  illac  ad* 
ditiones  funt  (ubtracftiones  fecundum  Algorithmum  abfurdo 
rum  numerorum  cVc.  Sic  ex  rjs  quac  dida  lunt  de  diuifione,  pul 
chrefequunturomnia  quaruel  dediuifioneuel  de  mulfjplicati 
onc  docent  regular.Sf  enim  — 14  diuifum  per  —  6  facit  -f-  4 : 
ergo-f-4cV — 6intcrfemultiplicata,faciunt —  24.  Generale 
enim  cft,  ut  multiplicatio  probet  diuifionem ,  &  diuifio  probet 
multiplicationem :  additio  fubtraclioncm^cx'  fubtraclio  adau 
tionem. 


Dc  perfccfhone  regulse  Algcbrx,  cX  dc  fecundi* 
radicibus.  Caput 


VI. 


m 


N I  c  a  hacregula  artis  Algebraf,gratia  de/,  prar- 
ftitifte  me  abunde  omnta  illa  arbitror,quac  Chri* 
ftophorus  per  ocfto  regulas  pracftitit,cV  alrj  per  24 
reguIas.Vtenim  illa  mea  unica  regula,fimplicifli 
maeft,ittfimul  eamcapaciiliroam  cffe  conftar, 
cum  non  fofutncomplccftaturregulas  omnes  qoae  hacfrenus 
fuerunt  inuentar,ied  omnesetiamquae  in  hanc  rem  inucniri 
poflunt:  id  quodexeroplis  Chriftophori.Hieronymi  Cardani, 
&  Adami  Ris,fatis  teftaturo  faciam.Necg  enim  fieri  poteft  ,ut 
incidat  excmplum  a!iquod,quod  numerum  abfconditum  fini* 
tum  inquirat,quod  fub  rcgula  mea  hacno  cadat.An  uero  prius 
aliquando  fit  fub  tali  (implicitate  inuenta,mihi  non  conftat,ni(i 
qubdconicdura  appellationis  adducor  ad  huiusquaeftion/s. 

arlirma^ 
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affirmatiuam.Sarp/us  enim  fingular/  confueu/mos  uoccquim 
plurali  regulam  Algebrae  uocare.  Mihi  uero  uox  harc  difpl/ce* 
bat :  maluiflem  enim  rem  hanc  arrem  d/ci,  quim  regufam,ut 
quam  mult/s  uarrjseg  regul/s  coftare  u/debam.  Scd  nunc*  nihi! 
moror,u  tcunq?  ap§  ellef  .Ego  mea  barc  arquis  /udicibus  libcns 
rcfigno  iudicanda. 

Quando  autem  de  perfcd/one  regulac  huius  un/cac  difputo, 
nemome  adeo  fomnolentumefleccnfeat.ut  nonuideamaut 
cog/tem  ea  quar  ad  hanc  regulam  conferun tur,feu  ad  quar  (e 
haecregula  extendir.  Sed  cogitent  illi  er/am  hoc,quod  regular 
illi  nonGt/mputandum,fiego  fim  tardus  autignarus  rerom 
earum  ad  quas  fe  regula  extendf  t.  Certum  cft  autem,eum  qul 
plura  art/um  theoremata  nou/tCqual/a  Eud/des  proponit)  la- 
t/us  pofle uti  regula  Algebrar, quim  /s  poflit qui  talium  thco* 
rematum  nlhil  nouif,1icet  regulam  /llam  fc/at.  Quod  fi  fcient/ 
regalam  AIgebrar,occurrat  nodus, que  foluere nequcat,  quod 
ea  ignoret  quorum  fcient/am  regula  Algebrar  requ/r/t,  /nepte 
fac/t  fi  /gnoranria  illam  I  (e  transfertA  regulam  /pfam  culpat« 
►  Vt(exempl/grat/a)  fi  qu/s  2  mepetat  proferr/  numcrum, 
cu/us  quadratum  multipl/catum  per  quartam  partem  petit/  nu 
meri,fac/at43 1  (eftcxemplum  Chriftophor/  primum,  profua 
regpla  tcrtia  pofitum)  fic  operor  iuxta  reguIameam.Pono  1 2*, 
cu/us  quadratum  cft  1 1 .  Hoc  /g/tur  mult/pl/co  per  ,  facit 
producftum  ^  rfc  arquatam  43  x.Diuifione  uero  fa<fta,producf* 
tur  quotiens  cuius  cub/cam  rad/cem  quarrendam  efle  docet  re 
gubjpropter  fignum  diui(br/s  iftud  rt.Quam  fi  cxtrahere  ne* 
quiuero,cuIf>a  ignorant/ae  mea  er/t,non  regular. 

S/c  fimiliter,fi  /ubear  proferrc  numerum,  a*  quo  fubtracfra  5- 
relinquant  relicftum,cuiusradix  quadrata  mult/plicata  per  nu- 
mcrum  iilum  abfconditum,fac/at  J%  1 9  i.Pono  1 2£,Subtra(fl/s 
aute^remanet  1 2^—  5-» cuius rad/x  quadrataeft>/fc.i2e —  5-. 
quar  mult/plicata  pcr  ii^fac/f  1  —  arquatam  192. 
Rcducfta  ucro  &  trafpofita  ifta  arquat/onc,  /nuenit  i  ct  arqaari 

xi     /rj  rfc 
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rt-f-  191  .Itacp  iuxta  regulam  quacrenda  eft  radix  cub/ca  ex 
iftoc5nexo  yfc-f-  i^propterfignumdiuiforisiftud  rt,  Atfi 
cxtrahcrc  nequcam  radicem.qualem  mihi  indicat  regula ,  rc# 
gula  nihilominus  manet  in  fiia  perfecftione.Facit  autem  radix 
cxtrahenda  s.Scd  de  his  infra  fuo  Ioco  latius  dicam. 

De  fccundis  rad/cibus. 

QVando  in  pronunc/ationc  al/cuius  exempli  ,poft  pofitio 
nem  1  ^occurritadhucaliusnumcrus  ab(conditas,fub 
mdcterminata  proport/onc  ad  numcrum  Iatctcm  fub  1 prius 
po(ita,tuncponiturnumcrusiIIcabfc6ditus(iib  i  A.Ereft  ia 
idcmquod  1  A^.Hoccft.1  Anihilaliudeftquim  iie/ecunda, 
diftincla  ab  1  ^  prima  fcu  prius  pofita.Cum  /g/rur  1 3£  pr/ma 
aliumualorcm  habeat,ab  i^fccunda  jrquir/turhoc  ut  inope 
rationc  cxempli  radiccs  illac  non  confundantur,nec  una  pro  a?* 
tcra  recipiatur.IftauerouixcaucripoiTcnt,nifi  fignisdiucrfis 
diftingucrentur  radiccs  fccundac  4  radicibus  primis.  Volo  aute 
nomine  fccundarum  radicum  comprchcnfas  ciTc  teetias,quar- 
cas,quintas,c\c.TaIes1inquaro,doccndigratia  omnes  dicatui 
fecundac  radices,refpe(3u  primarum :  ut  Icias  candem  omnino 
rationem  ciTe  in  omnibus,  fiuc  multiplicandac  ucncrint,fiue  di 
uidendar.fiuc  addendac  fint  fiuc  fubtrabenda?,c\c. 

Secunda?  /g/tur  rad/ces  fic  repraefentantur,  1  a  (id  eft,  1  a*>) 
l  B  (Zdeft,  1  Bift)  1  c  (id  eft,  1  Oe)  1 D,  cVc. 

Nonfg/turm/rumeft,qu6d  lAinfe  mult/pl/ca  ta,  raeiat 
1  Afc.cVc.  Curandum  autcm  eft,ut  /n  exempl/s  fecundarum  ra- 
dicum.iecundac  refoluantur  /n  pr/mas,per  /nuentam  aliquam 
arquat/onem,  Raro  autcm  contingit  ut  primar  radicea  ueniant 

refoluendac  /n  fecundas. 

Reliqua  ucro  qua;  doccnda  fimt  de  radicibus  fecSdMicam 
per  occafiones  poncndQrum  cxemplorum* 

Chrifto- 
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'  f  Chriftophorus dC  Hicrony  mus  Cardanus,  tradan  t  radi* 
ccs  fecundas  fub  uocabulo  Quatitatis,  ideo  eas  fic  fignant  i  q. 
Latius  uero  eas  tractauit  Cardanus.Chriftophorus  enim  nu 
hil  halxtdecommiffionibusradicum  fecudarumcum  primis. 
Eas  autem  Cardanus  pulchris  exemplis  notiftcauit,ita  ut  ipfatf 
facilc  didicerim.  Eas  autcm  commiffiones  fecundarum  radi* 
cum  cum  primts  fequentia  exempYa  faris  docent. 

Volo  multiplicare  2  ie  in  2  A,flunt  ea  multiplicatione  4 1$, a. 
hoc  eft  (quod  ad  reprarfentationcm  cV  pronuncia  tioncm  huius 
Algorithmi  pertinet)  4  ^  multiplicatae  in  »  a  . 

Volo  multiplicare  3  a  in  9  B,nunt  17  A  E.hoc eft,27  a  multi 
plicatar  in  i  B. 

Volomultiplicare  3  B  in  fc  cubice,  facit  17  Bct. 

Volo  multipltcare  3  in  4  B,f?tint  1 2  %  b # 
-  Voto  miHtiplicarc  1  tf.  in  4  A^fiunt  8rt  Afc,  hoc  eft,8  mul 
tiplicatiin  1  A$. 

Volo  multiplicare  1  A  quadrare,  fTc  1  a^. 

Volo  multiplicare  6  in  3  c,f?unt  1 8  C. 

Volo  multiplicare  1  a  in  1  Afc.flt  1  Art« 

Volo  mulciplicare  x  Afc  in  j-  Act,flunt  1 0  a)J« 

Volo  multiplicare  1  rt.  in  1  Afc,facit,quantum  ifcAfnfe 
quadrate.hoc  eft,  1  n  a&. 

Volo  multiplicare  1  ac*  in  1  £A ,  facit,quantum  1  ?tA£  in  fe# 
hoc  eft,i%A^# 

Diuifiones.  • 
Volo  diuiderc  8rt  Afc  pcr  4  a^  ,facit  2  ct. 
Vides  ut  diuifto  recipiat  redudionem  (ignorum. 
Volo  diuidere  SrtAfc  per  4re,facit  2A&. 
Volo  extrahere  radicem  quadratam  de  2  j-a&,  facic  fA\ 
Volo  extrahere  radicem  zenftzenftca  de  1 6  Dfr%,  facit  2  D. 
Volo  excrahere  r  adiccm  cubicam  de  3  a&  ,  facic  /rt  3  a^ 
Et  (icdealrjs, 

Probanmr 
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Probanturautemoperationcshuiufmodi  per  progrefsio* 
num  Geometricarum  fuppofitionem.  Vt(exempligratia)uolo> 
probarc  q>  ex mulriplicatione  zctin  +  Ai  proueniant  8  ct  a f; 
(hoc  cft ,  s  rc  multiplicati  <n  i  A  )  Suppono  progrcfiioncm 
Gcometricam  duplae  proportionalitatis ,  pertinere  ad  primas 
radiccs :  cV  progreflioncm  triplar  proportionalitatis  pertinere 
adfccundas  radiccs  .  Itaqj  z  cZ  fac/unt  i6,cV4A£  faciunt  36. 
Multiplico  igitur  1 6  in  3  6,ftunt  y  7<*.Iam  uideo  an  8  r:  multi* 
phcatiin  1  Afcctiamfaciant  576.  Faciuntautcm  8  cubi  64, dC 
1  Afcfacit$>.cVc. 

DeadditionecVfubtradtionenullam  habemus  difTicuItate. 
Scilicet  2  iz  ad  2  a  ,faciunt  2  i*-f-  2  a  .  Sic  2  a  de  2  iq.  ,  faciunt 
a^e — 2A,cVc« 

V  Vt  uero  totam  fecundarum  radicum  tradarioncm  /nrel* 
(igas,fubrjcienda  (unt  prardidiscxemplis  AIgorithmi,cxcm«- 
pla  quardam  ufu  facilia,doneccapite  1  z  alia  ponantur, 
Exemplum  Chriftopbori  20« 

f .  Sunt  duo numer i,  qui  additi  ad fe,  faciunt  f  s  ♦  Diuifus 
uero  maiorperminorem,facit  19. 

Numcriillifunt  1  i^dC  1  a. 
Ec  fic  fcmpcr  (dum  duo  numeri  proponunt  qua?rcndi>obmifTa 
proportionis  corum  connotatione)  poteris  pro  fecundonu* 
tnero  ponere  1  a.  Quando uero  duo  numeri  quarrendi propo- 
nuntur ,  cV  connotatur  proportio,  ut  facile,  abfcp  adiutorio  fe* 
cu  ndar  radic  is,  poftis  utruncp  reprarfentare,  tunc  perfuadc  tibi 
peccatu  eflTe ,  fi  per  plura  fia nt  quar  poflun  t  rTcri  per  pauciora. 
Vnde  fi  mihi  proponantur  duo  numeri  quarrendi  fub  propor- 
tione  dupla,qui  multiplicati  inter  fe  faciant  1  S.ego  moxpono 
hos  duos  numeros  collicos  1 24. 2  i^.ftatimcg  inuenio  2  &  arqua 
tos  1 8,cVc.  At  fi  hos  duos  pofuero  1     1  a  .  tuncoportebit  me 
primo fecundam radicem  id eft  1  A,refoIuere  in  radices  pru 
mas,anteejj  poftim  procedere.  Scilicet ,  cum  propottio dupla 
debcat  efle  inter  duos  numeros  ilIos,tuac  fuppono  1  a  efle  du- 

p/uro 
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plum  ad  12*.  Vndc  fi  j  *j  dupletur,  tunc  erit  arquatfo  inter  i  *z 
&  i  a  .  Diuido  igitu r,&  inucnio  i  a  facere  z  20  E t  fic  pono  tan- 
dem  hos  duos  numeros,  i^.z^,  cVc. 

Sequitur  profecutio  exempli  prforis. 
Pofitis  duobus  numeris  exempli  dati,  1 2*  ♦  i  A.audio  /n  pro 
nundatione,additos  facere  ij.Itacp  f  xe-f-  lAarquantur  iy* 
Et  per  tranfpofitionem  iA,arquatur  if —  12$.  Facit  igitur  1  a, 
,  y —  1  Vnde  numeros  inuetos  denud  pono,fici  iz%  1  r —  12*. 
Audioigitur  ulterius  ex  pronunciationeexempIf,qudd  mator 
diaiC^is  per  minorem,  faciat  19.  Hic  fi  dubitas,  uter  eorum  fit 
ma/or,fcito  hoc  fitum  cfle  in  arbitrio  tuo.  boc  eft,  1 2$  potes  re- 
dpere  uel  pro  maiore  uel  pro  minore.  Si  enim  1  ?e  pro  maiore 
receperis,tunc ,  rrSie,  arquabitur  1 9,  &  faciet  1 2*.  1 4  £ .  cV  fic 
minor  numerus  erit  Si  uero  1 2*  receperis  pro  minore  nume 
ro,tunc '  fT"2*  ^  arquabitur  1 9,&  fic  faciet  1 2^  i. 

Fldem  exemplum  alitcr. 
Sunt  duo  nameri,quorum  maior  diuifus  per  minorem,facit 
f^.Additiueroadfcfadunt  ir. 

Numerifunt,  1 2*.  cV  1  a. 
Diuifaautem  i^per  iA,facitjA^acquatam  ip.Itaq^  i^Afunt 
arquata  1 2^ ,  Facit  /gitur  1  a.  jf*,  Vnde  fic  rcpetuntur  numerl 
primo  pofiti,  1 2e.  ^ . Vlterius  autem  in  pronficiatione  aud/o, 
quddnumeri/nuentifaciant  iy  fi  addantur.  Itacg  i  ^e-f —  79  ♦ 
hoc  eft,^^  arquantur  1  y.  Et  per  redudtionem,  i8y  arquantur 
1 0  2^facit  1 2c.  1 4    Ergo  f^,  facit  $. 

fVel  ficoperare, 
Numerifunr,  ife.  MU 
Audio  autem  maiorem  diuifum  per  minorem  facere  1 9 ,  Vnde 
7?\,arquatur  19.  Ecper  reduelioncmad  intcgra,  1  a  arquatur 
1 9  24 ,  Igitur  1  a  facit  1 9  2c  Itacp  fic  ftant  numeri  in  propor* 
tione inuenta,  1 2^.  i9^.Eti!los  duos numcros audio faccre 
iy,fiaddantur,Itaqj  loaearquantur  ir,fadt  12^.-, 

»  Vel 
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V  Vel  ( fi  libet)  refolue  i 1*.  in  i  a.  ut 
Sunt  duo  numcri ,  qui  ad  (c  additi  faciant  1 5-,  Diuifus  liero 
maior  per  minorem  facit  1 o. 

Numerifunt,    m  cV  ia. 
Ht  additi',faciunt  1  ^  -f-  1  A,acquatum  1  r.Ergo  per  tranfpoft- 
Cionem  1  ^aequat  iy —  lA.lgitur  1  ^facit  ir —  ia.  Sicergo 
fepetuntarnumer/,iA.ir —  ia, 

Sequitur  in  ^pnunciatione  exempli,quod  maior  diuiius  per 
tninorem  faciat  ip.Itacp-nArTx  aequatur  19,  Etpcr  redudio* 
nera  ad  integra ,  1  a  aequatur  285- —  iqa .  Et  per  rcdudionem 
adfimplicia,2  0Aacquantur  iSy.Facit  1  A.i^.Et  ficde  alijs. 

V  Aliud  exemplum. 
2;.  Septcm  uiri  dcbent  mihi  pccuniam  hoc  modo.  Pr/mus, 
&  (ecundus,tertius,quartus,quintus,  &  fextus,debenr  /42  f*. 
(Hic  obferua  ,qudd  debitum  feptimi  debitor  is  foluromodo  cx- 
clufum  cft  ab hac  fumma  florcnorum. Pono  igitur  pro  fumma 
feprimi  1  ie  florenorum,  &  (ic  crit  fumma  totius  debiti,  142-f- 
1  ^flo. )  Secudus.tcrtius^quartus^quintus^fextusATeptimus, 
debent  1 16  flo.  C  Hic  cxcluditur  dcbitum  prrmi .  Pono  igitur 
pro  fumma  primi,  1  a  florcnorum :  dC  fic  itcrum  uenit  fumma 
omnium.facicns  iz6-f- 1  a  flo.)  Tcrtius,quartus,quintus,fex- 
cus,feptimus,cVprimus,debent  1 3  6  flo.  (Excluditur  hic  debi- 
fum  fccundi :  pono  igitur  pro  debito  eius  1  B  flor.cV  fic  iteram 
producitur  fumma  omnium,facicns  1 3 6-f-  ib|^,)  Quartus, 
quintus9fextus/cprimus,primus,  dC  fccundus,debcnt  1 28  flo. 
(Hic  uidcs  excludi  dcbitum  tertrj.  I  taq?  1 C  florenorum  debet 
tertiuSjcVeritfummaomnium  1 18-f-i  cflo.)Quintus,fexrus, 
feptimus,primus,  fccundus,cV  tertius,debcnt  1 3  o  flo.  Hicex* 
cludrtur  debitum  quarti,quod  facit  1  d  florenorum.  Eft  igttur 
fumma  totius  debiti,  130-f— 1  D  ft\)  Sextus,feptimus,primus, 
fecundus,tertius3&Yquartus,debcnt  1  20  f(  (Hiccxcluditur  dc* 
bitum  quinti,  facit  itaq?  uniuerfum  dcbitu  iftud,  1 20-j-  1  e  ft«) 
^tirntis^piimus/ccunduSjtcrtius^juartuSjCVquintuSjdcbcnt 

146 
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148  flo.(Hic  exduditur  dcbitum  fcxtf5faciens  1  F  florcnorum, 
utrotum  debitu  faciat  148  -f-  1  F  flo  ♦)  Quacftioergo  eft,quan 
tum  quiltbct  horum  debicorum  peculiariter  debeatC 

Habes  aute  aequationes  fcptcm  in  hoc  exemplo.  Satis  enim 
conftat  ut  quodlibet  totum,fibi  /ntegro,(it  aequak* 


1  .  Qu/a  1 41-f- 1  ^  aequatur  1 16  1  a  ,  ergo  per  redu- 
cftioncm  1  a  aequatur  16  -f-  i^Eteft  fumma  florenorum 
quam  debet  primus. 

2.  Sic  cum  1 4  2  -f- 1 2«,  acquetur  1 3 6-f- 1  2>  fac/et  *  B« 
6-f- 1  ^.Et  eft  fumma  lecundi. 

$ .  Itcm  142-f-  1 1«,  arquatur  1 28  -f- 1  c.  Faclt  /g/tur  1 C, 
14-f-  1 

4.  Et  1 41  -f-  1 1«,  arquatur  1 3  0  -f-  j  d  .  Fac/t  /gitur  1  D* 
12-f-  1  Je. 

c/.  Sic  1 42  -f-  1  iz  atquatur  120  -f—  1  e  •  Fadt  /gitur  1  E. 
22  -f-  1 

c>»  Et  1 42  -f-  1  le  sequatur  148  — f—  1 F ♦  Facit  igitur  1  F# 
i2e — 


142-f-i^ 

f  26-f-  f  A 
136-f—  l  B 
128-f—  1  C 
130-f— l  D 
I  20-f—  l  B 
148 -f—l  F 


Quia  fepties  pon/tur 
fumma  omnium,ideo 
fcx  acquationes  crunt. 


Debitum  prim/, 
Debitumiecundi» 
Debitum  tertfj, 
Debitum  quart/, 
Debitum  quinr  f, 
Debitum  fext/, 
Dcbitum  feptim/» 


Summae  (lngulorum: 


16-f-  ii^ 
6  -f-  iie 
14-f-  I2c 
12  -f-ue 
22  -f-  i^c 

12*  6 


ss  1)  Add/tio 
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Addttfo  harum  fummanl  omnium  fadr,  7  ^  -f— 64.  Et  quia 
cfl  fumma  omnium ,  ideo  ci  aequantur  142  -f-  1  ic»  cum  etiam 
fit  fumma  omnium,  ut  uidimus  fupcrius.  Redudta  arquatione 
hac,inucnics  1  ^facere  13« 

Summac  igitur  fi  ngulorum  fic  ftabunt  refolutar . 
Debitum  primi.  20  f( 

Dcbitum  fccundi.  10 
Dcbitom  tcrtrj. 
Debitum  quarti. 
Dcbitum  quint /. 
Debitum  fcxti. 
Debitum  fcptimf. 
Satis  uides,nidebis'cp  plenius  ex  capitis  duodedmf  exepHs» 
qu&m  commoda  flnt  flgna  mea  pr  o  (ecundis  radicibus  poura» 

r  Aliud  exemplum  egregiurm 
$ .    Sunt  duo  numert^qui  fubtra&i  a  fuis  quadratis ,  rcl/n* 
quunt  78.  Additi  uero  ad  produdum  proucniens  ex  multipli  j 
catione  nomerorum  ipfbrum  inter  fe.fadunt  3  o. 


1  I  1 

1  1  1  1 

I  |o|o 

0 

1  1  1 

1  1  1 

1  |o|o| 

0 

1  1 

1  1  1  1 

1    |o  o| 

0 

o|  o|  0 

0 1  0 1  0  0  1 

0    o|     1  1 

0  0  1  0 

0 1  0  1  0  0  1 

0  o|  1 

0   o|  0 

0   0 1  0  0  1 

0  0  M 

1 

0  0  1  0 

0000 

0  0  1 

000 

0    0  0  J  0 

0  0 

000 

0000 

0  0 

000 

0  1  0   0  0  1 

o|o  1 

000 

0  J  0  0  1  0 

0  o|    1  1 

000 

0  1  0    0  0 

0  0  i 

Exrmplu  iflud 
cxkacfigurd 
fumpiumcfU 
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Pidura  cxempU  prac  feruis. 


*9? 


tA 


3? 


1* 


7S-+- 


1? 


«3 


r  B 

Pro primo numcro pono  1 i*(& eft  a  C  linea) &  pronamero 
lecundo  pono  i  a  (  QC eft  linea  CB)& pro fumma  amborum» 
pono  i  B ( & eft linea ab) (iquidem fumma  amborum debeo» 
rfuxta  pronunciationem  cxcmpli,  addcrc  ad  fummam  prouenf 
entem  ex  multiplicatioe  unius  in  alterum5eandcm'c#  fummam 
fubtrahcrc  dcbco  &  fumma  quadratorum  ex  utrocp  numero  fa- 
cftcrum.  Facit  igitur  quadratum  numeri  A  c  (  feu  f  i«)  i  % ,  Et 
quoniam  iumma  amborum  quadratorumjacit  78  i  poftquam 
fcmma  amborum  numcrorum  (id  eft,  1  B)  fucrit  ab  cis  fubtra* 
cta.ideo  figno  maius  quadratum  fic  78-f- 1  B —  i&,cum  ambo 
quadrata  (imul  fumpta  ,faciant  78  -f- 1  B.Et  fupplementum 
unom.urnedium  ,pportionalc  intcr  illa  duo  quadrara.fic  figno». 

3»  irj. 
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j  9  - 1  B.ed  qudd  fupplementum  illud  prouenfens  ex  multfD» 
cationc unius /n alterum.feciat 30 —  1  B.Namfi  1  b  ( inqu/t 
pronuncfatio )  addatur  ad  fupplemcntum  illud,  tunc  tandem 

Hunt  jo.Sicfii  Bfubtrahaturifummaquadratorum,tunctan 
demrelinquuntur78.  '  7 

Clare  autem  ex  p/flura  exempli  ufdes,  q_d  duo  quadrata 
id  eft.78  -f— 1  b)  &duo  fupplemeta  «d  eft,  78  _  >  2™ 
tur  quadrato  I/nex  a  B.qoat  linea  facit .  B .  Itaqj ,  b*  iquatar 

•  y<S— 1  B.Qu*roitaqjradicemquadrataex  ,;6—,  B  mxta 
modum  extrahcnd/.datum  capite 3  .Eodem  enim  modoextra 
nesde  iy<S—  ,  b  radicem,quoextraheresde  ir<s  ,2«. 

Fronunciatio  au  tem  exempli  unum  folummodo  pon/t  fup. 
pUmcntum,  ideo  alterum  addendum  eft.ut  figura  quadrati  I_ 
near  a b  compleawr.lnuenies  autem  perextradionem  ra/cro, 

*  ^         '  '  I1  h?c  eft  furoma  »«>borum  numerorum. 

_  einde  quacft/o  eft.quantum  fac/at  uterqj  per  fe.Nofti  aute 
iam.q, ,  b  fac/at , *  Itaq»  ,5,— ,  b  fac/t  17.  -78  -t- 1 B  -  ,* 
tacitoo—  i*.Etefti7med/umproport/onalefnter  ,  i_oo 
M«» ?5  ^S"0^'!  «  fafpecHone  figur_).MultfpI(cato 
/g/tur  ,  5,105,0— «i.flthocproduclumoci—  li^mtum 
quadrato  numer/  »7.  /.  7zo.Vnde  ,»  ^uab/tur  00V-7T 

radix  zenfica  feu  quadrata.pr/mo  qusreda  eft  ex  00*— 7_,. 
eo  tnodo  ptr  omnia.flcut  docui  cap. 3  .uidel/cet  no  al/ter  quiro 
uprojoj — 7i9 ponerentur  j>oie— 7io_quat_  , *  Fac/t 
teitur  radix  zenfica  maior  8 1  .cuius  radix  quadrata  eft  V.&  /Ife 

«H,™ "e,ft  V&eftnumen"  nuen/endusm/nor.Noftien/m 
ex  ns  qu_  dix,  capite  tertio.ut  hu/ufmod/  numer/  coffici  habe- 
an  t  duphcem  radicem ;  Si  hic  uides.ut  natura  rei.hic  &  inCmi 
J«busexemphs,cogathancduplicitatem,        '  ^ 

De 
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De  cxcmplis  regulac  AJgcbrae  pertincntibus 
ad  caput pnmum.     Capuc  v i  U 

v  N  c>  parte  prarceptorum  Algebrae  huius  fln/ta, 
fequitur  pars  altera,de  exeplis  regula?  Algcbrae, 
quorum  maxtmam  partem  recepi  ex  iucundifli* 
ma  copia  illa  exemplorum,quam  Chriftophorut 
nobis  exhibuit.  Habctctiam  Hieron.Cardanus 
Ingeniofiflimas  quafdam  cxemploru  operationes,quas  opor- 
tebit  meaddcrccxemplis  Chriftophori :  quibus  iuperaddam 
nonulla  Adami  Ris  fcu  Gigantis.  Confido  autem  quod  liceat 
mihi  hoc,qucmadmodum  liccrc  mihi  puto  ufum  illum  propo* 
fitionum  Euclidis,ex  Campano & Thcone, que uides  in  libro 
Arithmcticae  huius  fecundo  dCc.  Cui  autcm  hoc  difplicet,repu 
tet  guim  diligenter  cV  candide  hanc  artem  colam'qui  rcuercn* 
ter  Ungulos  quorum  fcriptis  utor,  appellem,  c\  nihil  eoru  mihf 
arrogem.Deinded  Chriftiani  fumus,non  dubitarous  omnia 
e  s  s  e  a  d  e  o,  etiam  fpinas  has ,  quibus  fe  ambitiofl  dC  inuidl 
torquent  atqj  alios  pungunt, 

Capitis  autcm  praefentis  exempla,talia  erunt,quae  partes  rc 
gulac  Algcbrar  eflentiales  (de  quibus  dixi  capite  primo)  habe* 
ant  iblummodo,c\quaIiaLedor  intelligere  poflit  ex  primo 
capite  intelledOjCtiam  fi  nondum  intelligatfequentta  capita* 
Primum  capitis  huius  exemplum. 
Et  eft  Chriftophori  i. 

SVmmam  pecuniac  quam  in  manu  mca  fero,cxiftimat  quf* 
dam  aftantiu  ualere  20  flor.Cuius  errorem  ego  fic  corrigo. 
Si  inquam  pecuntac  huius  mear  haberem  adhucpartes,tertiam 
&quartam,tunchaberem  zoflorcnos. 

Quarftio  eft  quantum  habeam. 
Facit  1    flor.  cuius  j  (id  eft,  j  ie)  &  £  (id  cft  J a*)  cum  toto 
fcl,cum  1  oe)  efficiunt  fimul  /  il  ie,arquafcg  fijraa  illa  cum  *  o  fr\ 

DiuiV 
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Diuidcndi  funt  igitur  ( iux  ta  regulam)  i  o  f(  p cr  i  Tt>ttmc  ffw 
uenies  1 2 f|  f( .& eft  ualor  unius  radicis  pofirar.Tanrum  igitur 
pecuniac  habco  in  manu  mea.  hoc  eft,  i  2     1 3  gro.  3  75  £ . 

Obfcruabis  aut,ut  in  uno  cxcmplo  multar  concurrant  arqua 
tioncs.  Vt  in  hoc  exemplo,arquatur  primo  1  ^  numcro  inucru 
co:  uidclicct  1  x-VI.Scaindo  }  ie,arquatur  47|.Tcrt/o  i*e  arqua 
tur  37|.Ouartoundcm  iTf^earquanrur  lo.Satisitacpuidcs 
ur  poft  poutam  unam  radice,ftat  proceflus  pcr  obfcuras  arqua 
tiones^donec  pcrucnias  ad  arquationem  claram,  ubi  ambo  tcr- 
mmjarquationisexprefle  fint  pofiti :  qualiseft  in  hoccxcmplo 
aequatio  duorum  tcrminorum  horum  1 ~  i*.%\jJ&X>*  - 

Sccundum  exempIum.Et  eft  ChTiftophori  27« 

HAbeo  4  groflbs  diucrfbrum  ualorum  ,ualenrcs  fimul  6  fr4 
Quoru  primus  fcu  maximus,ualct  duplo  plus  iecundo* 
udus  ualorc  triplus  eft  ad  tertium.  Et  tertius  quadruplus 
cftadquartum. 

Quarritur  quanto  quifcp  ualeat. 

arquantur  6  ft. 

4^e 
i>a 

Hoc  cft,  4 1  ^  arquantur  6,  facit  1  2e.    ft.  &  cft  ualor  quarti. 

Itacg  4  ie  faciunt    ft.  Valor  tcrtrj^ 
Et  f22efaciunt  iJrfffT.Valor  fccund/. 

Ec  24  2e  faciunt  3  J-f    Valor  primf . 

Valcnte  igitur  1  floreno  2  r  gr.  &  i  gro.oalente  1 2  R(c/uem 
ualorem  unius  florcni  uolo  rctinerc  per  totum  Iibrum,ffc  enim 
no  oportebit  me  candem  rem  (arpius  repetcrc)  ualcbit  ptimus 

fcu  maximus,  3  ff.  1  o  gro.  9^ 

Sccundus  ualcbit  1  ft  1  s  gro.  1  o|* 
Tcrtius  ualcbit  1 2      3  £f 
Quarcus3gro.|f^ 

Sttfe 
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Satis  autem  uides,ut  pofita  f  ^  fccftus  (?t  afcenfus  1  minimo 
tifcpadmaximum.i.ab  i^ufqpad  24^,  Poteris  tamenctiam 
(pofita  1  *0  defccndcre  hocmodb* 

jcquanturo', 

Hoc  eft%ie xquantur  6*  •  Facit  t    • 3  ?r R» ualorem  priml 
grolTi.cxc. 

Excmplum  tertium  capitis  huius. 
EteftChriftophoriiS. 

TRes  focri  conferunt  totam  pecuniam  fuam ,  atcg  ita  coflf- 
guntJr^.Fueratautemfumma  primi  fubdupla  ad  fum< 
tnam  colUtam  i  fccundo  •  Et  fumma  fecundi  fuerat  fubtripU 
adfummamtertrj. 

Quaeritur  quantum  quifcp  contulerifc 

iie       arquantur  4  ft» 

Hoceft,  9  ^arquantur  JftMtacp  1  ^  facit  -j£  ft.  hoc  eft,  f  grofl 
9  eft  fumma  primi.Ergofumma  quam  contulit  fccundus, 
fuit  3  gro.6  Ss.Et  fumma  tertrj  fuit,  f  o  gro.  6 

Exemplum  quartum  capitis  huius9 
&eftChriftophoriio, 

ft  progrcffio  geometrica,triplx  proportionalitatis,trium 
f\terminorum.cuius  fumma  aggregationis  facit  1 0 • 
,      Quarritur  quanti  fin  t  termini  illi. 
1     3     9    Sunt  igi tur  f  3  ie  at qua  tae  f  0  ,facit  f  ie»if  ♦  m 
Ethxceftprogreflioquaefita,   -ff.    4f*  ff* 

Quintum  exemplum  ca  pitis  huiut  • 

DEt  eft  Chriftophorf  30. 
Vo  numcri  funt  fub  proportionc  quadrupla,quorum  ml 
tc  nor 
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nor  fubtra&us  5  maiorctantum  rclinquit,  quantum  maicrf» 

cit  diuifus  pcr  minorem, 

Quarritur  quantl  (int  duo  numcri  flli. 
*  Facit  i^c\4^.Itac^diuiTusma/or,<dc(t,4^per  i3e.radt4« 
Sic  cnim  oftendi  libro  primo,dcnomina  tionem  diuidendi  tolli 
perdenominationemdiuiforis,fia1tera  altcri  fi t arqual is,  Et 
conftat  fatis.i  ^quaterinucniriin^^.cVc.SubtracHa  igitui 
i  *i  i  4  rclinquit  3  afe  arquatas  4,  racit  1  1  f,  Igitur  4  faci- 
untyf  • 

Excmplum  fextum  capitis huius. 
EceftChriftophori  107. 

MOriens  quidam  teftamentum  relinquit,  3000  f( ,  uxori, 
fi!io,&duabus  filiabus.  Portio  filij  dibec  efle  dupla ad 
portionem  ma  tris:  &  portio  matris  debet  efle  dupla  ad  portio 
ncm  unius  fihar. 

Quarri  tur  dc  portione  uniufcuiufcp. 
^flliae  iiz  375* 

PortloJ^*         f*  ideft,  37* 
}matr(s       2^  75-0 

Cfilrj  43^  15*00 

Aequantur  crgo  8  *e  cum  3  o/>  0  flore.  facit  1  ie .  3  7^ 

Septimum  exemplum  capitis  huius. 

Et  eft  Chriftophori  1 j-6'. 

MErcator  quidam,  qualibet  parte  fummar  alicu/us  tertia, 
lucraturpartem  uigefimameiufdem  fummar  capitalis. 
Deinde  Iucratur  qualibet  parte  tertia  fummar  prioris  capitali^ 
partem  nonam  lucri  prioris.Et  fic  omnibus  fimul  compurafir, 
uidclicet  fumma  capitalicum  lucroroto,inuenit  864  f(. 
>  QiKTrirur  quanta  ruerit  fumma  capitalis,c\c. 

Summa  capitalis  cft  1  k. 
Lucrum  primum  facit  3  ^  diuifas  pcr  ao.f.  -j  J  1^ 
Lucrum  fccundum  facir  tre*  nonas  dc—ie. 
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Harc  aucem  omnia,  id  eft,  1 2*  cV  j£  ie  &  ^  ie  addica ,  fa  dunc 
f  7 *e  aeqaaca  8 64  f?.  Facic  1 K.  7 1  o  fumm am  ca pita I em, 
Ec  lucrum  priroum,td  eft  ^  ie  facit  1 08  ftj.Ec  Iucrum  iecudurn 
facic  cft  3  6  ff.  Summa  omnium  facit  864« 

Otiauum  exemplum  capttis  huiui  • 
cV  eft  Chriftophori  1 57« 

MErcator  quidam  fummam  florcnorum  imponft,cV  qua 
Iibet  parte  tertia  fummar  illiuslucratur  partemuigeft* 
mam  illius  fumma?  capitalis  ,  Deinde  Gnguhs  parttbus  tcrtrjs 
fumma*  capitalisalucracur  partem  0  aggregraciex  fumma  ca* 
pitali  cV  lucro  pdori.Et  (ic  fingulis  coroputatis,  inucnit  mcrca 
tonlle  138^, 

Quarritur  quanca  fucrit  fumma  capicalis  cVc 
Facic  i  oe   fumma  capitalis, 
Lucrum  primum  facic  ~  2«.       Lucrum  fecundum  1^ 
Aggregatumhorumomniumfacit  ff  ^««cquatum  1 38  flore^ 

Facic  f  oe.  90.  fummam  capitalem. 
Ec  ficeft  lucrum  primum  1 3  k  ft* 
Ec  lucrum  iecundum  3  4  £  .  cVc* 

Exemplum  capicis  huius  nonum, 
Eceft  Chriftophori  ir8* 

MErcarorquidam  (ummam  florenorum  imponit.qiif  fm- 
gulis  quartis  partibus  fummar  ilJius,  lucracor  tr  igcfima 
partem  iurnmac  illius  capitalis.Deinde  (Ingulis  partibus  quiri 
tis  fummac  illius  capitalis.lucratur  ufgefimamfeptimamparte 
fummae  illius  capitalis .  Et  illis  ftnguliscomputacis,i.fumma 
capicali  cV  lucro  ucrocp,inuenir  2 1 3  6  f£, 

Quamtur  quanca  fueric  fumma  capicalis  cVc« 
Summa  capicalis  f  ie. 
Lucrum  primum  77  2«,* 
Lucrum  (ecundum 
Hacc  omnia  ftmul,una  fumma ,  faciunc  75  7   atquata  x  1 3  6  ft. 
frcic  iie,  i6;o, 

tt  rj  Excrn 
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Exemplum  capitis  buius  decimurri. 
Et  cft  excraplum  regular  De  tri. 

TRriapomauenduntur  1 1  denariolis.  Quarntur  quof  po- 
ma  uendantur  pro  5-7*  $• 
Hocexemplum  ideo  pono.ut  fignirTcem  regulam  Algebrar, 
Ompliciter  omnes  rationes  calculandi  ambire  atcg  complcdi* 
Quanquamcnim  ipfa  indfgeat  aliquoties  regula  De  rri,ntbf> 
lommus  tamen  etiam  ipfam  De  tri  regulam  comprchcndere 
uidctur*.   Ponitur  autem  pro  numero  1 nucnicndo  1 

Et  ficftantnumeri, 
po.  po, 

Notum  eft  autem,ut  duo  termini  regular  De  tri  txtremUn 
tcrfcmultiplicatf  ,arquentur  duobus  terminis  medijs  inrer  fe 
tnuhipIicatis.Vnde  1  i^arquantur  i7i6,facit  1  ^.iy6poma«. 


V  Volo  iam  etiam  uariarionesexempli  huius  ponere,ut  ui- 
dcas  quanta  liccntia  fit  in  regula  Algebrar* 


po*. 

T7U 

!♦ 

1  u 

po. 

po. 

po. 

po« 

1  u 

3* 

Satis  autem  notum  cft ,  ut  uariatio  ifta  pofttionum,  uarict 
etiam  pronundationem* 

Oftenditur  etiam  exemplis  huifmodi,  ut  arquationcsexem/ 
plorum  regular  Algebrar  aliquando  (7nt  arte  aliqua  qua-renda*. 

Exemplum  undecimum  capitis  huius. 
Er  eR  Adami  Gigantis.  Efl  autcm  cximplum rcguU  De tri uwerpt . 

EStmalTaquardamargentf^pondushabens  marcarum  7» 
6>C  continet  quadibetmarca  maffat  illius  j  icmiuncias  p  uri 
ar&cnii,Commifcctur  autem  maife  ilhliquat«r,ah'a  maflaai- 

prfc 
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ptl  puri,pondcris  1 1  marcarum.  Quaeritur  quantu  argenri 
pur  i  habitura  fit  mafla  illa  noua  fub  qualibct  marca  • 

Sicftatexemplum. 
argen.mix,    arg.pu.     arg.mix.  argcn.pu. 

7.  5"*  *8»  ne« 

In  rcgula  autem  Dc  tr  i  inuer  fa,  aequantur  duo  tcrmini  prib 
res,inter  fe  mulr  ipl  ica  t  i ,  duobus  tcrminis  poft  erioribus,inter 
femultipIicatis.Vnde  iS^arquantur  35yacit  1  i^femunci 
arum  pun  argenti,fub  qualibct  marca,  nouar  illtus  maflar  me* 
moratar .  Reliqua  ucro  pars  uniufcuiufcp  marcar,  crit  cuprum 
purum :  fcz  facienteuna  marca  mixti  argenti  fedccim  femun* 
cias.contincbit  Cper  hatcquar  iam  di(fta  lunt)  anaquarcp  marca 
14 J  (emiuncias  cupri  pur/. 

f  Ne  autem  illufor aliquis  tibi  per fuadea r ,cx  foco  hoc,mca 
non  pofle  in  telligi,abfcjj  letftione  libcllorum  ab  alrjs  fcriptor  u, 
de  huiufmodi  regulis,  uolo  tibi  mi  Lcclor  Iatius  declarare  ex# 
emplum  hocra  tioncmcg  regular  dc  tri  inucrfar  fufficicn  tcr  cx* 
poncrc,idquodetiaminicqu*ntibusexempIis  faciam  rideft, 
non  (olum  numcros ,  fcd  ctiam  res  numerorum  exponam ,  ubl 
hoc  ncccilc  ehe  inucnero,ur  non  fir  neceiTe  auxilium  peterc  oc 
libris  ahjs  pro  intelligentiaexemplorum  quarponam.Quancjj 
uellem,ut  omnes  qui  mcam  hanc  Afgebram  legunrjibros  illos 
babcrcntquos  ego  cito,ca'cn  quar  cito  conferrent  cVc. 
Dcdarabo  autem  exemplum  pofitum,  dC  rem 
ipfam  per  fimile  hoc. 
O  Vnt  (eptem  forij,quorum  qailibet  habet  y  jf.Veniuntaut 
Oad  illos  alrj  (bcij  2  1,  qui  pccunia  omnino carent,  inter  quos 
iftos  pofteriores  focios,diuidut  7  (bcij  prioresfuam  pecuniam 
arqualitcr,  ita  ut  tota  pecunia  illa  diuifa  (it  inter  uigtntiotfo 
(bcios  illos  arqualiter. 

Quarritur  (am,quantumquiIibetilforum  28  (bciorum  habeat. 

Facile  aut  inrelligis,  ut  quilibet  corum  minus  habear,quim 
«nufquifqj  7  fociot  um  prius  habucrir,  cb  quod  quiii  tx  c  eorum 

tt  dc 
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jdc  fua  pecunia  aliquancu  dederir  illis  1 1  focrjs  luguenientitxuu 
Ec  hoc  ctia m  uidcs,  ut quanto  terminus regular  De  tri  tertius 
augerur,tanto  oporceatquartum  tcrminum  minui.Et  hoc  eft 
(ignum  peculiare>quo  pronunciario  exemploic  regulae  Dc  tri 
difcernitur  a  pronunciatione  regular  De  tri  inuerlar.  Vt  hic: 
£x  focrjs  feptem  habuic  quilibec  sf(*  crgo  ex  Cocijs  2  8  habebit 
quilibet  1  ^.VidescerteutzS  ponatminorcm  numerum^cx" 
maiorem  proportionem  quim  ponat  numerus  ifte  7.  At  fecun 
dum  regulam  DcTri,ponente  hoc  numero  7,  hunc  numerum 
jiDoneret  ifte  numerus  1  S,hunc  numeru  zo ;  fcilicet  maiorem 
numerum  poneretquim  ponatifte  numerus  7,ed  q>candeoi 
poncrcr  proportioncm,qoim  ponit  7« 

riam  itacp  facile  intelligis(uc  ad  exemplum  Adam/ redei) 
qudd  marcar  priorfs  maflar,quar  argenitf  continebant.commu- 
nicentargencum  fuum,marcis  alrerius  maflar,  nihil  prarter  pu 
rum  cuprum  continencibus .  Atqj  ea  racione  fteri  uides,ut  nu* 
merus  maior  marcai  u.conftituat  minorem  numeru  fcmiuncia 
rum  argenci,qu£m  minor  numerus  marcarum  conft  ituar. 

Etficdealrjsexempliseriam  iudicabis  facile.  Vc(7  quarftio 
incidat  de  aliquo  opere  per ficicndo  per  plures  perfonas,  quod 
pcr  paucfores,longius  cempus  requirac :  fciesex  his  caleexcm 
plum  percinere  ad  regulam  De  cri  inuerfam. 

Duodecimum  exemplum  capicis  huius. 
Et  eft  exemplum  regular  Sex. 

TRcs  comenfales  mef,  dant  mihi  hebdomoda  tim  undecim 
grofTos.Quarftioeftjquantumihidcbcanc  18  commen/a 
les  pro  menla  ad  40  dies. 

Numcri  exempli  fic  ftanr. 
perfo.   dies    grof.    perfo,    dies  grof. 
 3*      7*  ii,      18.     40.  iie  

Reducuncur  aacem  ifti  numcri  fex  ad  numeros  quacuor  re- 
gulae  De  tri,pcr  muluplicacionem  perfonarum  in  ceropus.Sd- 

iicec 
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licetcx  3  in  7  fiunt  2 1,  &ex  i8  in  40,  fiunt  7  2  o.utnuncficuc» 
•xuant  termini  regular  De  tri  locandi. 

perfonac    fjtofli      pcrfona  gro, 

.  ii»  1 1,  7*o.  i  *e 

/iequanturautem  zi  2c.79l<>.Facit  i*e.3777gro* 

De  huiufmodi  exemplis  ractle  cft  Judicium .  Notum  enfm 
eft,ut  eadcm  pccunia  hofpiti  proucniat ,  (iue  unus,  duobus  die* 
busutatur  mcnfa  ipfius,(iucduo  utatur  ea  unodie.Quod  dico 
ut  intelligas  rationem  redudionis  illius  pi  adiclar. 

FSimili  ratione  mukiplicatur  pondus  in  fpacium,iuxta  fe 
quentcm  pronunciationem. 

PRo  3  centenarrjs,uehcnd/s  per  milfiaria  7,debetur  ueclori 
i  i  gro. Quarro iam  fic  (ut  Qc uariationem  numerorum (i- 
mul  cum  uariationc  rerum  fignificem)  quot  uchcndi  funt  cen* 
tenarrj,pro  3777  gro.per  40  miliiaria? 

Sic  ftant  numeri  in  ordine  fuo# 
cent.    millia.    gro.     cent.    mil.  gro. 

  7*       ti*      "He  _4°*  3777.  

Scilicetcandem  mercedem  habet  uetfor,  fiuc  uehat  2  cent. 
perunum milliare,fiue unum  cent.uehat  per  2  milliaria. 
Talectiam  eftexemplum  Chriftophori  145-, 
quod  fic  pronunciauit. 

TRes  fartores perficiunt  7  tunicas  1 4dicbus.  Quot  diebus 
perficiunt  2  fartorcs,  8  tunicas? 

Sic  ftant  numcr i  cxcmpli. 
far.     dies     tuni.     fart.     dies  tuni. 

 3.       14»       7»        *«  8. 

Sic  autem  ftant  acTreguIam  De  tri. 
4*.  7.  3. 

Itacparquantur  14^8*.'  3  36, facft  1  a^24die»# 
Et  (ic  dc  (imilibus  cxcmplis, 

Tertium 
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DTertiumdccimum  exemplum, 
Vo  dcnarioli  Bohemid,faciunc  3  dcnariolos  Saxon/cos 
feuMifncn(cs:&  i^dcnarioli  Saxonici  faciunc  3  groffosMar 
chionicos :  &  18  Marchionici  faciunt  16*  folidos  YEirtcnber- 
genfes ;  &  6  folidi  XOirccnbergenfes  faciunc  4  k  gro.Saxon. 

Quarricur.quocSaxonids  groffts  ualcnc  40 


Sacis uides,  ut  exempfum  mult iplica tionibus  rcducacur  ad 
rcgulam  De  cri,fub  numeris  iftis  ftans: 

ri845e«        lyozo.  ii*. 
Facic  1 1*.  grof.  y  groC  Ec  cancum  ctiam  fadunc  40  denariolJ 

Bohemici. 

Quartumdec/mum  exemplum. 

TRes  foctj  uolunc  diuidere  4  r  5-    .  Et  quando  prfmus  red- 
pic  2  ft^cuncdcbetieamdusrecipere  3  f^.Etquando/ccuo 
dusjredpit  4  ft.tunc  dcbet  cercius  recipere  s  f(* 

Quasricur,quot  Morenos  redpic  quilibecde 
fumma  illa  diuidenda  c* 
Quali  multiplicatio  ne  hoc  exemplum  reducacur  ad  regulam 
Dc  cri  ,fa  t  is  clare  Ogoificacur  fcquenci  ngura. 

Aequanctir 
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% — —^r81e 

Acquantur  autcm  3  y  ie    3  \/>  1 1  % 
&  4.J  y.Et  facit  1  ae.  1 3  •    4  ^<T 

y  —15-^ 

Sic  ftat  ad  rcgulam  Dc  trf  • 

Sic  probabis.  Primo  uJde,an  numeri  inuenti  additione  a d 
fefadant4r5-.Deindeuidcan  io4diu!fus  per  2  fadatquan* 
tum  iy6,dkjifuspcr3  Jteman  ir6diuifusper4,taciatquantu 
ioy,diuifusper  r.  -  . 

Fieura  diuifionis  huiufmodi  intcr  quatuor  iocios, 

43^ 
7*^ 


104 
*9T 


Et  fic  de/nceps. 

TQuintumdecimum  cxcmplum  capitis  huius. 
Rcs  mcrcatorcs  focietatc  ineunt.Primus  cum  40  manet 
uu  duobus 
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duobus  tnenfibus.Secudus  cum  1  o  ft  manct  quincp  menfibus, 
Terttuscumquadarafumma  florenorum  manet  3  menfibus, 
Lucrantur  autem  3276  ftorenos.Er  in  diuifione  reciptt  primus 
io4of^.Secundusrecipit  1300^.  Ettertius^o' 
Quarritur  quanta  fucrit  fumma  rlorenorum  tmpoilta  &  tertio. 

Sic  ftant  numeri, 
40r  a>  1040« 

20.  r.         3l7^  »300. 

f*e  9)6. 

Reduvfti  pcr  multfplicationem  ad  regulam  De  tri,0c  ftanr, 

80.  1040. 
>ri.         ioo«  3*76\  1300. 

3^  93^ 
Acquanturautem  o8z8iecV  13  r87*.Faeit  1^,24. 
F  Variariones  exemplt  huius  fic  nocantur. 
40,  fift  to4o* 

I2fc  j-«  3  27^  »3°°» 

24.  j.  fifc 

Alia  focietatum  exempla  uidcbis  capice  duodccimo.Ifta  iam 
pro  primo  captte  pofita  furTicianr, 

Sextumdecimum  exemplum  capitis  huius. 
Et  cft  Chri ftophori  ro. 
TT^  MiaIiquotulnaspanni,quaeiterumuendid/. Erai  autem 
r>  r  ulnas  pro  7  ft.ct  uendidi  7  ulnas  pro  1 1  ft.  Lucratuscp 
fum hac mercarura  looff. 

Quarritur  quot  ulnas  emptar  fint  atq?  ucnditar. 
Facit  t  ^ulnarum. 
Vtitur  aute  regula  AIgebrar,rcgula  De  tri,farpi{Eme,quefTU 
admodum  uritur  altjs  ^ppoGtiontbus  Euclidis,atqj  altjs  axtturn 
fpeculationibus. 

Sic  autem  inuenf  rur  arqua  tio  h  uius  cxcmpli, 
ulnar        f(  ulnar 
 T.  7.  fac/t?^^^ 
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ulnae  ulnae 
.  7.        n.  racft^fr 

Satis  autem  fntelligfs  7^  efle  florenorum  fummam ,  expofl 
tampro  ulnis  cmptis,feufucnmam  capftalem.EtH^flc  flo* 
rcnorum  fummam  reccptam  pro  ulnfs  ucndftfs.  Itac$  fi  fubtra 
batur  fumma  cxpofita,feu  capftalfsfumma,de  fumma  recepto 
rum,tuncmanct  lucrumpurum .  Scz  |^de  —^.relinquunt 
f^.quod  cft  lucrum  purum.Et  hoc  acquatur  1 0  0  jt\  Cum  pro 
nunciatio  dicat  lucrum  mcrcaturac  prardfdac  faifle  1 00  f£ ♦ 

Diuidendt  funt/gituriuxta  rcgulam  Algebrac  looperjf» 
facit  1  ^e.  5-  s  3  j  ulnarum  cmptarum  atcg  uenditarum .  Pro  illf  s 
cmptis  ulnis  expofui  flo.id  e,8 1 6  f  ft.Et  pro  uenditis  illis, 
recepi^.oio-f  ft. 

Sic  i  nuerdtar  exemplum  hoc« 

FTHmf  aliquot  ulnas  pannf.Emf  autem  7  ulnas  pro  1 1 .  flo# 
Et  totum  pannum  illum  iterum  uendidi.Coaclus  aute  fuf  dare 
y  ulnas  pro  7  flore.  Et  ftc  mercatura  tfta  fntulit  mfhi  damnum 
1 00  florenorum.    Quacrftur  ut  prius  c\c. 

Decimumfeptimum  exemplum  capitfshufus. 

Et  efh  Adami  Gigdntis,licct  fub  alijs  numcris  fit  pofuum» 

SI  loolibraccacrnccmanturpro  17  flo.<^aeritur,quotIfbra; 
dabunturpro  if^quatenus  1  o  2    faciant  lucrum  18  flore 
norumc'  Facft  1  lelfbrarum. 

Sfc  autcm  ftat  exemplum  ad  regulam  Dc  trt. 

fi  tt  * 

 I7»_  100»  102«  6oo# 

fi  16  f?  ffi 

 f  I  2fr       I01-f-l8«      I  IQlZ   

Aequantur  autcm  duo  produtfa  regulac  De  trifibrjnuicem* 
Sdlicet  120^  acquantur  600  f?.  Facft  1  *e  .  s 
Src  f  nuertitur  exempluro  hoc. 
TEmf  1 00  hbras  cacrac  pro  17  f( » &  damnum  iatviit  milil 

uu   ij  mcrca 
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«ercaturaharc  18  florenorum  per  102  florenos  expofitot, 
Sic  ftant  nuraeri  ad  regulam  Dc  tri. 

«         K  » 

17  «00.  102.  ftcit  600. 


«  ft  tt  

   1  1  ^  102 — 18.  fadc  84ie 

Aequanturitac#84iecum6oo.  facit  1 ae.^Tibrarua,  da- 
tarum  pro  1  ft'. 

Vendidiitaqj6*ooulnaspro  84flo.quasenierapro  102.^ 
cum  coadus  fucrim  ucndcrc  7  4  ul.pro  1  flo. 


pronunciationem  diligens  leclor  facile  dabit. 

Prima  narfafio 

r? 

IV 

u> 

1  OO*              1  oz* 

facit  — 

ft 

IV 

|V 

1 

J-  102-f-fS, 

facit  600. 

Secunda  uariatio. 

1? 

*  ft 

« 

•7. 

102. 

facit    6  ^ 

K 

*  ft 

15 

5-  102-f-iS. 

facit  600* 

Tcrtia  uariatio. 

H 

•  * 

facit 

•  7. 

ioo>  ne 

ft 

8  R 

facit  j-^c-f-oo. 

1 

y  He-f-18. 

Quartauariatio. 

ft 

«  R 

f 

17* 

100«  102. 

facit  tfoo 

ft  '" 

*  ft 

J-.        |02-f— |8. 

facit  600^ 

Quimau 
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Quintauariatio, 

ft  *  R  r  « 

100.  ioz«  facit    6  oo»  

i«  loi-j— i*e    tacit  yio-f-rqe* 

~Simflesuariationes  etiam  habet  cxcmplum  inuerfum  •  Sed 
fufficiunt  fignatae  uariationesdiligenti  Ledor/. 

Decimumocflauum  cxcmplum  capitis  huius. 
Et  elt  Adami  Gigantis. 

QVidam  mcrcatorcmit  lanam  &  cacram  pro  i  24florenisf 
Emit autcm  ioo libras lanae pro fcptem  florenis. Et  i oo 
librascarrze  pro  i4frC.Etpondus  lanaeemptae  duplumeftad 
pondus  carrae.    Quaeritur,quantum  cmit  dc  duplici  rc  tali? 
Sic  ftatcxcmplum  ad  rcgulam  Dc  tri. 

'        »  *  *  , 

iqo.  14.  facit 

*             K  * 
 100.  7.         ii*        facit  jzo  

Aequantur  crgo  ^J^aim  n4.Etfacit  ioe,442f  hb.carrac 
cmptar.Itacphbras  lanacemit  885-5. 

Dccimumnonum  exemplum  capitis  huius. 
Etcft  Adami  Gigantis. 

ARgcntarius  quidam  cambicns,r68  f(  redpit.pro  quibus 
cxponitgroflbsquadruplicisualoris.  Quorum  quidam 
7faciunt  1  j^.Etqiiorundam  18  faciunt  1  .  Quorundam  2 1 
faciunt  1  j^.Etquorundam  28  faciunt  1  j^.Exponitautcaequa* 
lcm  numcrum  groflorum  dc  qualibct  fpccic  corum. 

Qiiarftio.  Quotgroflbsexponitdequahbct  fpccicgroflbrfi 
illorum^  Facit  1  ie  groflbrum  dc  fpccie  qualiber. 

Sic  ftat  excmplum  ad  rcgulam  Dc  tr/. 

uu  iij 


MlCHA  E  LI  S  5TIFELII 

7  7^ 
18  I  II*  77^ 

*8  jrW  

Itaq?  arquantur  y68.Facic  i  ie,  20 itfgroflbs  de  qualk 
betfpecic.  Probationes  huiufmodi  exemplorum  faciles  funr, 
tdeo  casbreuftatis  caufa  intermitto. 

Vigefimum  exemplum  capitis  huius, 
EteftChriftophori  i  ir. 

DVos  tabellarios  intcrcipit  fpacium  milliariorum  1 4o,qui 
una  QC  eadcm  hora  mcipiunt  proficiici  alter  uerfus  alte* 
rum.Vnuseorum  quolibet  dieperambulat  8  milliar/a.  Alter 
uero  perambulat  quolibet  die  6  milliaria. 

Quaeftio  eft,qua ndo conuenf  ant.     Facit  in  i  ^ dietutn. 
Sic  Itat  exemplum  ad  regulam  De  tri. 
dies  mil,  dies  mil. 

 i  8  ijs,  8_2e  

 i  6  rjj  

Itaqj  i4^aequantur  i4o.Facit  i  ^.lodies. 


De  cxemplis  regulac  Algebrse  pcrtinentibus 
ad  fecundum  caput  prarceptorurru 
Caput  viiu 

a  L  i  a  iam  exempla  ponenda  funt,quar  uftra  par 
tes  cfientiales  regular  ATgcbrar,admitrat  partem 
accidentalem  priorem,quar  eft  redudio  arquatio 
num,habentium  figna  add/torumcV  (ubtradotu, 
ad  arquationes  fiue  fignis  talibus  repofitas. 
Et  quia  aliquando  Iaboriofar  additionesc\  fubtratftioncs 

incidunc 
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Incfdunr,fubcxcmplis,talia  figna  recipientibus,uofo  illis  prat- 
mittcre  thcorcmata  qunrdam.quorum  bencfTcio  6V  labor  hutuf 
modi  operationum  atque  tardium  facile  uincantur. 

Theorema  primum. 

PPofira:  rci  parres,ad  iplam  rem  pofita  copcndiofe  addcre. 
Vtfitrespofita, 

Sint  rei  huic  addcndae  tres  quarta?  ipfius  rei .  Hfc  non  opus 
eft  ut  pr/mo extraham  tres quartas  de  re  pofita.ur tjs  extradis, 
ipfas  rei  tori  addam,fcd  copendioic  ita  operor.  Addo  \  (id  eftt 
dcnominationcm  parrium totius )  ad  onitatcm ,  facit  |,  quas 
mult/plico  in J       1  ffda\  facit 1 '  s">--y ,xdea- 

Sccundum  rheorema. 
FPartem  reipofitar,ad  partcm  altcram  eiufdcm  reicom- 
pcndiofe  addere. 

Sitrespofita,8lV 
Volo  partem  tertiam  rci  huius  addere  ad  partem  quartam 
ciufdem  rei.  AddojcV^fluntTlrquasmuItiplicoin  «^5  »»• 
facicl2*f  \&cft(ummaaggregationisquaefitar. 

Thcorema  tertium. 
rPofirae  rci  partcm  uel  partes  ab  ipfa  re  compendiofe 
fubtrabere. 

Sitrespofita,7*^!"  ,0' 
Volo  ab  hac  re  pofita,fubtrahere  ^  cV  j,fubtraho  eas  ab  uni* 

Ut£ !  rCfrancnt  tt  W**  multiplico  in  icm  pofitaro,  Qi  fiunt 
49*"n!»2|r7o>v3c  harceft  fumma  quam  quaercbam. 

Tbcorema  quarrum* 
rPofirarreipartcmunaroipartealiaciufdcmreicompen 
diole  fubtrahere . 

Sitrespofita,,a^t8- 
Volo  de  partc  tertia  rei  huius,fubtrahere  partcm  eius  quar* 

tam.Subtraho  {  de  ^rcmanet  7*  JMultfpIico  igitur  rem  pofirS 

per  Ti ,  facit \&  hoc  cft  rditfum  quod  quacrcbam. 

Thcorcma 
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Thcorcma  quintum. 
PPofitar  rci  partem  ucl  partes  inueni  re. 

Sitrespofita.  ,x3^-S. 
Vo!o  partescfus,tertiam  cV  quarta  compendiofe  inuenfre. 
Recipio^  &i»o^2saddo,rjunr7J.  Eas  partcs  multiplicoin 
Vem  pofitam,  fiunt '  ilefy ,+ .  Et  eft  pars  tertia  cV  pars  quarta 
dc ' x2e  7  8.  Itcm  uolo  £  de  cadcm  rc  pofita  inuenire.  Mul 
tiplico  cam  per  \ ,   fiunt  9^=t*#  Et  fic  dealrjs, 

Thcorema  fcxtum. 
ripfam  rcm  de  qua  partcs  funt  extradar,rcftituere. 

Vtfintpartestertia&quarta  rcialicuius  11 
Volo  inuenire  numerum  illum,  de  quo  fumptar  (unt  partes 
pofitar.  Addo  j  dt    faciunt  — :  cV  pcr  illam  minutiam  diuido 
partcs  pofitas,  fiunt 1+4  'j?7*-.  Huius  intcgrf ,  partcs  fertia  dC 
quarra,funt  11  7- 

Primum  cxcmplfi  capitis  huiu9,oY  eft  Adami  Gigantls, 

Slnt  quatuormaflar  argenti  mixti.Primar  pondus  habeati  j 
marcas,quarum  quarlibet  contincat  o  lemiuncias  puri  ars 
genti.Sccundar  majTar  pondus  fit  1  s  marcarum,cuius  quachbct 
marca  contineat  7  femiuncias  puri  argenti.Tertiar  mafLc  pon 
dus  habeat^4  marcas.quarumquarlfbet  contineat  %  o  ferniun- 
ciaspuri  argcnti.  Quartar  njafiar  pondusfit  136  marcarum, 
quarum  quarlibet contineat  i^femiuncias  puriargentr.Sitafit 
con flanda  ex  his  quatuor  maftis ,  una  malTa ,  cuius  quarlibcc 
marca  contincat  1 5-  femiuncias  puri  argentf.  Quarftio. 
Quantum  argentipuri  admifcendum  cft  maflis  iftis." 
Facit  1  ^marcarumpuriargcntiC 

Explicatioexempli  illius. 
Marcdmixtiargmti.       Scmutncitpuridrgcnti.  ScmitmcUpmcupri 

M  99  ,77 

*4  140  144 

 n£  1904  17* 
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Quarlibet  marca  fupponitur  pondus  haberc  1 6  fcmiunria- 
Tum.  Vndc  quando  marca  una  dicitur  contincre  9  femiundas 
puri  argenti.tunc  intcilige  refiduam  partcm  cffe  cuprum. 
Quando  igiturfuerirmafla  propofiu.quar  habcat  1 1  marcaie 
pondus.fic  quaHibet  marca  cotincat  9  leiniuncias  puri  argentf, 
cunctotum  argcntum  maflarillius  faciet  99  (emiuncias  puri 
argcnti .  Ergocuprum  maftar  eiufdem,  faciet77  fcmiuncias. 
Vbi  cnim  fub  una  marca  continentur  nouem  fcmiuncix  purl 
argenti,neceflre  cft  fubeadcm  marca  contincri  7  fem/uncias 
puricupriAc. 

Sic  autem  ponitur  cxcmplom  ad  regulam  De  tri. 


M<*rc*  mix  arg.  Mar.  pn.  arg. 
 l8<S-f-  i*i  


Stmunci*  cuprt.      marcamixtd,  i 
6i2.  l 


Facit  1  marcamixta,maflarnouaf,,  8|4ii2€.^cmiuncwscuPr'* 
Et  arquat  barc  minutia  uni  femiunciar  cupri.Nam  fi  una  marca 
dcbet  corinere  1 5-  (emiuncias  pori  atgent/,certe  necefle  eft  can 
dem  marcam  (periuppofitionem  prardiclam)  continerc  1  feiru 
cupri.  VndcCperreduftionem  ad  arquationem  inrcgrorum  tcr 
minorum)arquabuntur  6iS  cum  1 86  -f-  1  ^.Et  (perreducfHo 
nemarquationisad  fimplicium  terminorumarquarionem.i. 
quar  necp  figna  habcat  additorum  neq?  fobtradorum)  arqua* 
bitur  Hecum44ijtacpi2£facir^4r:fcz  1  marcarumfac/r 
442.  marcas>&  1  oefemiunciarum  facir  442  femiuncias. 

Vndc  441  marcar  puri  argenti,  addi  dcbct  maflis  prardiVHs, 
tuncnouamafla.conflataexmaflis  prardidis  Iiquatis,conti- 
.  ncbit  fub  qualibet  marca  i  y  femiuncias  puriargenti. 

rSic  (fi quarftio  fit,  quantum  cupri  addi  debcat  maflls  illis 
liquandis,ut  fubquahbet  marca  contineatur  1  (emiuncia  purl 
argcnti)  ftab/t  exeplum  ad  regulam  de  tri  pro  cupro  addendo, 
Marc£ mix.arg.  Marcxpuricupn. 
 1 8  6  — f —  1  "K   


Scmmncu  argcnU. 
H«8 


Murcj  mixu* 
1 


Facitigitur  1  marcamixta^maflarnoux^a^V^Etharcmi. 

xx  nut/a 
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fmtfa  acqu»tur  uni  femiundae  purf  argenti .  Facit  i  ie  •  2 1 6  2  • 
Tot  igitur  marcae  cupri  commifcendar  erunt  maflis  praedidis 
liquandis, 

PSiautcmquarftiofif,quantumcontineat  1  marca  argrnti, 
0  conflcn  tur  malTae  praedi<ftac,&  nibil  eis  addatur  aut  fubtralia, 
tur,fic  ftabit  exemplum. 

marcar      femiunc.      mar.  fcmiundar 


1S6  1^48  1  facit 


1 19I. 


Probatur  fic  per  cuprum. 
marcae      fcmiun.        mar.  fcmfun. 
t26  6x2  1        fadc  357 


V  Et  fi  quxftio  fit,  de  quinta  maffa,commiToenda  prardidis 
maflls  ,quae  fubquahbct  marca  contineat  3  femiuncias  puri 
argenti:  bC  quacommixta  fcu  cum  pneditftis  maflfisliquata, 
producatur  noua  maffa,con  tincns  fub  qualibet  marca  5  femi* 
uncias  puri  argenti»  Quarftio  inquam  dt.quantum  pondus  h* 
beat  talis  mafla.     Sic  ftabit  exemplum. 


hUrc£  mix.   Murc£  mix. 

l86-f-  I  2fc 


Scmiunc u *rg.  Scmiun  arg.  Mdratnoux. 


Facitigitur  1  marca  nouae  maiTae  ^rZjrjitfemiun.argen* 
aeeraatis  5-  femiuncarg,  Facit  1 2*.  709.  Et  tot  marcas  babuit 
mafla  quinta. 

Probo  fic : 


marcae 

femiundae 

marca 

femiun. 

895* 

4475" 

r 

F 

Fitautem  exadditioneyopad  186.  Et  4477  Rtexaddi 
tione  2348  ad  triplum  nuroerihuius  709,  cVc. 

FEt  Gquaeftio  fltdc  fupcrioribus  quatuor  ma(fts,quantum 
cupri  igne  confumedum  fit,ut  fub  qualibet  marca  nouac  maflac 
conflandaeex  illisquatuor,  inucniantur  quindccim  femiun- 
ciac  puri  a  rgen&Gc  fta  c  cxcmplum, 

marcx 


i 
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Uirctmltrg.  Mdrcdpuricupri*    ScmimcU drgcnti. 

Facit itacp una marca de mafTa noua  , 6fi~ie, femiun.argenti 
puri.Aequaturcp  minutia  hacc  cum  15-  femiunc.puriargenti. 
Facit  igitur  1  2977 .Tot  itacp  marcae  dc  cupro,  praedicftaru 
quatuor  maflarum  confumptar,  relinquerent  maflam  nouam, 
quae  fub  qualibet  marca  cotineret  1 5-  femiundas  puri  argenti. 

Probatur, 


Marcae 

Semiunc. 

Marcae 

1  Semiunc* 

77 

• 

1 
1 

1  xi 

Poterat  etia  proxima  quacftto  fuperior  /nueniri  per  fcquen- 

tem  pofirionem. 


Mdrcxmi.drg.  Mdrctcupru 
i&6 — iie 


Scmiundt  cupri. 
61S —  i6iz 


lUraLnoutmiffx. 
1 


Hic  uides  fcmiun.cupri  aequarf  uni  ferniuciz  cupri , 

eo  quod  una  marcadebeatcontmcre  15- femiuncias  argenti. 
Facit  ii*,utpr<U3,2977.  Quandoautemfubtrahitur  1  lemar* 
carum  cuprf,  dc  1 8  6  marcis ,  tunc  fubtrahendae  ueniunt  1 6  ig 
femiunc/arum  cupr/,ck  numero  femiundarum  cupri  ( cum  1 
marca  contineat  1 6  femiundas.ut  fuppofitum  eft)  ficenim  ma 
net  arquatio  inter  cuprum  contentum  fub  1 8  6  marcis  mixtis,& 
femiuncias  cupri  expieflc  pofitas  cVc. 

Sic  pofitio  hacc 

Marcatmix.arge.    Marceepuncupri.    |  Scmunciajarg.puri,  Mdrcdlmxtd, 

i8^-t-iae  2348  1 


1 

ficpoteratdifponi: 

rt  tutsri.      Scmunci*  CUO.i 


ncpc 

Marc «c  mxtiarg.   Mart*  pun  tupri. 
l86-f-  I  2e 


ScmuTKitc  cup.puri. 
628 -f-  l6lfc 


I 


in  utracpcnim  difpofirione  idem  facit  1  2*. 


Marcemixtiarg. 

Marccc  argpuru 

1  ScmauuitC  cupri. 

1  Marcamixta. 

186-1 

—  1  ie 

628 

1 
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fic  poteratdifponf: 

t/Urt*mixd  arg.  M.arc*furi*rgenU.  I  Semumuc  puri  arg.  |  IAdrt*mixt*. 


l8--f-  Hft   1    1 J  1 

Secundum  excmplum  capitis  huius,  dC eft  Chrifto- 
phori  74«  fub  uariatis  tamen  rebus  pofitum. 

DVas  habeo  menfuras  uini>quarum  una  ualct  1 2  £  58i  al- 
tera  iy    Volo  mifcere  menfuram  unam  ualentem  1 3 
Quseftio.Quantu  uini  reci  piedum  eft  dequaliber  mcnfuraC 
Facitdepriorc  1  ^menfurarpattium.Etdealterai —  iiepai 
tium  menfurav 

Et  fic  ftat  cxempli  difpofitio. 
menfura         &  roenf. 

i  12  1  *e        facit  1 2  k> 


ly         1  — iie    facitif — jp^ 


Etduoilla  produda,ideft,i  2  izdC  15- — 15*  ie,arquantur  1  \  % 
Facit  ne  t .  De  illo  (gitur  quod uilius  eft,  rccipio  } unius  mcn 
furae :  &  de  reliquo  recipio  f . 

ProboOc. 

menC  &  mcnC  & 

 1  fjt  y  facit  8  

 i_  ij_  j  facit  jr  


M 


Tertium  exemplum  capitis  huius. 
Et cft  Chriftophori if0  fub  re tamen  uariata . 

Enfura  utni  ualet  10  ^.Huicuolo  tantum  aquat  commi 
fccre,utunamenfuracommixtionis  illius  ualeac  7$. 


men.uini.  men.aquar, 

 1  j-  ng.  


9s 

1  mcn.comix. 

10 

f 

ft 


Aequantur  igitur  ,  ^^flC7>racit  f  oe.  4.  Itacp  trcsfeptimac 
unius  menfurac ,  comraixtarcum  una  mcnfura  uini  illius,  faci* 
unt  cornmixcioncm  cuius una  meufura  ualeac  7 

Probacfa» 


Arithmeticab  Libe*   iii.  267 

Probatio  liimitur  penes  dlfpofitioncm  exemplific: 
menf.        Sk         menfura  & 
|i  10  1  facit  7 


Quartum  cxcmplum  capitis  huius* 
Et  cft  Chriftophori  77.  fubretamen  uariata. 

SVnt  in  quodam  uafculo  20  menfuratuini,  quarum  qurtli* 
bctualct  ii^.Etuafciiloilli  inrundituraqua,donccuafai 
lum  uino  1II0  a  tcp  aqua  repIeatur.Et  tunc  ualct  1  menfura  uini 
illius  fic  commixti  cum  aqua,  1 0 


Quarftio.  Quanta  eft  capacitas  uafis  illius  t 

Facit  2  o  -f- 1 H  menfurar. 

Sic  ftatexcmplum. 

menfuracuini.  |  menfuraraquar. 


&  menf.  commixt/* 
240  I  1 


SatisuidesutXo^ae&  jofintarquata.Facit  igitur  1 i*,4. 
Ita  uafculum  illud  capax  erat  14  menfurarum. 

Quintum  exemptum  capitis  huius« 
Et  cft  Chri  ftophori  8  6 . 

DVm  Archimedes  iuflu  Hieronis  inquireret,quantum  ar* 
gentfdoloartificisloco  auri  fuiflet  immixtum  coronas 
fuar  idolo  uorar.recepit  uas  in  huiufmodi  ufum  aptum.  Eo  afft 
uafe  aqua  replcto,immifla'cn  corona,colIegit  aquam  effluente. 
Deinde  uafedenuo  aqua  rcpleto,  immifit  maflam  auri  puri, 
fumptam  ad  pondus  coronac,&  iterum  collcgit  aquam  cffluen 
tcm.TertiouasrepIeuitaqua,immifla'c^  mafla  argcnti,fum« 
ptamad  pondus  coronac ,  itcrum  collcgitaquamefflucntcm. 
Etficex  proportionibus  partiumaquaeter  coIIe<ftar,inuen/t 
quantum  argcnti  latuerit  fob  auro  illius  coronar. 

Quaeftio.  Quantura  argcnti  fuit  pcr  Archimcdem  inuenta 
fub  corona  latcntis  t        Facit  1  ^  marcarum  argenti. 

Supponamusergo  coronamtotam  pondus  tomarcarum 
habuiflc.Tunc  aurumcoronat  habuit  10  marcas  auri,mii  us 

xx   iij  una* 
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una  radice  argenti ,  uidelicct  i  o —  i  ie .  Supponimus  deinde 
aquam  ex  immiflibne  coronae  efrluxam ,  canthari  partem  ciTe 
o(fcauam,cV ex  immilTione  auri ,  effluxille  partem  tr  igefimam 
unius  canthari :  eximmuTionc  uero  argerf,ef  fluxille  tres  quar 
tas  unius  canthari. 

His  iuppofitis  fic  ftabi  t  cxemplum  ad  regulam  De  txi. 


marcae 

i 

10 

canth. 

marcae 

m 

canth. 

10 

J  0 

io-iae| 

Ambo  autem  termini  quarti,  «equantur  cum  \  canth.  tancjj 
partes  integri  fimul  fumptacaequacaefuo  integro,ut  facis  uides 
ex  opcrationc,  pcrcaquarfupponuntur.Vndc  cum  i  *z  raciat 
facis  uides  pondus  argenti  lacecis  fub  auro,fuiflfe  mar« 
aurum  autc  iuxta  ea  quae  fupponimusjhabuifle  8  \\  marc. 


Sextum  exemplum  capitis  huius. 
Ec  eft  Chr  iftophor  i  \f  f . 

DVo  mercatores  commutant  res  fuas  uenales.Primus  cro 
cum  habcc.cuius  i  libraualet  4ift.in  commutatione 
autcm  ponitquamlibet  librampro  5-  fi .  Secundus  habet  mar- 
garitas ,  quas  ponic  in  com mutatione  illa  pro  ik  .  Repetit 
autem  primus  i  fecundo  quartam  partem  ualoris  croci  pofiti 
in  commucationem. 

Quxftio  eft,  quanti  aeftimacae  fint  marganfcae  cicra  commu 
utioncm.    Facic  pro  1  2e  flo. 

.  Sic  aucem  fta t  exemplum, 

4*— lj    I    5"—  l  i    I     l^      I  7* 
Subtracta  quae  uides  poni  ad  cerminos  priores,ideo  ponun- 
tur,qudd  priraus,iufta  lege  commutationum,rcpctici  fecudo 
quartam  partemualoris  rerum  fuarum  incomutationem  poft 
tarum.Eft autem  /  4  pars  quarta  de  y.Ideo  intelligi debet  pars 
illa  tanquam  exempta  i  commutacione.  Afcp  ica  loco  5-  (\  poni 
tur  a4  regulam  j —  1 4  ♦  id  cft,  $  i .  Scd  quod  aequalis  portio 

ctraci 
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etiam  fubtrahitur  i  termino  primo,&Ioco  <f£  pomt  <f£ —  i£. 
id  eft,2-7f.Wco  flt,qudd  inter  terminos  duos  priores,atcg  ter* 
minos  duos  pofteriores,non  (blum  cffe  debet  arquatio  propor* 
tionis  numerorum  pofteriorum,  ad  proportioncm  numcroru 
priorum,fed  fupponitur  etiamarquatio  rei.numeri  fecundi.ad 
rem  numcri  primi,  ta  ncjj  arquatio  rci  pertinentis  ad  numerum 
quartum,poni  intelligitur  adrem  pertinentem  ad  numerum 
tertium,ut  fimul  habeas  arquationem  proport/onum,  $C  arqua 
tioncm  arqualitatum,  in  qualibetemptione  &  commutatione 
facu  iecundum  regulam  De  tri.  Et  ifta  (peculatio  dedit  raihi 
occafionem  ponendiexempla  de  Commutationibus  mcrcato 
rum,aliis  enim  contempfillemhuiufmodiexempla.  Sednihil 
eft  in  uniuerfa  Arithmetica.quod  fpcculationem  iftam  ,arte 
dignam,tam  aperte  pandat,  dC  uidere  etiam  cogat,  uti excm* 

Ela  huiufmodi  mercatorum.  Scflicct,hoc  flt  in  commutationl 
us,ut  minor  fumma  extra  eam,arquetur  fummar  maiori  intra 
ipfam  commutationcm  confideratar.  Hoc  autem  quod  repetf- 
tur,i  commutantibus,ideo  repetitur,  quod  ad  commutatione 
non  £tineat,ideocg  iubtrahitur  ab  utrocg  tcrmino.iuxta  illud: 
Si  ab  arquatis  arqualia  demas,quar  remanent  arquata  manebut. 

Sed  C  ut  ad  exemplum  redcam )  produdum  extremorum 
inter  fc  multiplicatorum ,  arquatur  producfto  intcrmediorum» 
Vndefitut  1  lefaciaty  £.Etficpatetquod  margaritararftima* 
tar  fint  extra  commutationem  pro  5-  %  f(.  Vide  autem  quae  fit 
proportio  inter  terminum  fecundu  cVquartum,ut  fciasquot 
libras  croci  primus  pofuerttincommutationem.  Cumenim 
proportio  fit  dupla,  pulchre  inuenies  eum  duas  libras  commu 
taflepromargaritis^cVquartam  partem  ualoris  duarum  Iibra- 
rum  repetioifle.Scilicct  duar  librar  faciunt  1  o  flo,  nifi  qudd  re* 
petitur  quarta  pars.Facit  autem  quarta  pars  dc  1 0  florc.25  ft. 
quam  partem  fi  fubtrahas.remancbit  harc  fumma  75  ffj.Et  tan 
tam  uides  etiam  illam  fummam  efle,  qua  arftimantur  marga* 
riue  in  commuuuone,  &C* 
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Si  autem  primus  arftimafTetduaslibrasfuas  cxtra  coirmu* 
tattonem  pro  8  ft.cx"  intra  comutationem  pro  i  o  .  Sccundus 
ucro  margaricas  fuas  extra  commutarioncm  aeltimaflet  pro 
20  ft^flc"  intracommutationem  pro  z4f?.Tunc  fecundus  repe 
tiuiflctaliquid  *primo,ut  fadleuides  hoc  exipfis  termmis, 
8.  io.  io.i4.Maiorenimc(tproportiointerduospriorcsc| 

Inter  pofteriorcs, 

S<autemfc(reuelis,quantum  rcpctat  fccundus,hoccahJ,i 

primo,flc  ponc  ad  regulam: 

8     1      le      |    xo — 14—6'^  

Multfplica  extremos,de(nde  mcdios  tcrminos  inter  fe,tunc  in- 
uenies  192 — s^arquata 200 —  lo^.Etfacit  Hc,4*Toter 
go  florcnos  rcpcteret  (ecundus  i  primo.  id  eft,  fextam  partem 
de  i4,Patetflc,Primus  recepiflct  a  fccundo  margaritas  arfhma 
tas  pro  2  4,pro  quibus  iplc  dediffet  duas  libras  crocf ,  ualentcs 
folummodo  20  ft.Itaqj  (urercddcTCtfccundo  4^. 

S(  autem  fecundus  doplicaret  margantas ,  tunc  primus  du- 
phcaret  eriam  crocu  fuum.Ponerct  enim  4  libras  croci  ualen- 
tes  40  f( ,  cV  margarttat  faccrent  48.  Cumergo  primus  recipe* 
retrcm  ualentem  48  fSpro  fuarc  uaientc  folummodo  40 f^, 
Ideo  reftitueret  primus  fecundo  8  j^,ideft,fcxcam  partc  de 4S. 
Etficdehuiufmodi  alrjs. 

Excmplum  feptimum  capi  tis  huius, 
Et  eft  Adami  Gigantis. 

INtcrrogatus  qu(dam,quota  fit  hora  dfeic'  Ita  refpondir.Di- 
midia  pars  horarum  i  media  nodcufcp  ad  hanc  horam,col- 
lecfta  ad  cresquartas  horarum  futurarum  ufq;  ad  mediamoo- 
<ftem,faciunc  numerum  horarum  quem  quarr  is. 

Quarftio.Qiiantus  fuit  iftenumcrus  horarumc* 
Facit  1  vhorarumprarrerirarurnd  medla  no<fte,ufq?adho- 
ram  (n  qua  fafta  cft  ifta  quarftio,  Vndc  cum  i  media  nodcad 
mediam  nortem  fluant  horar  24,  fatis  uides  fummam  horaru, 

quse 


E 
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*«juae  futurar  eratufcp  ad  mediam  noc?tem,efle  24 —  1 2e*  Huius 
iummse  tres  quartar ,  fadunt 71  ^  Huic  adde  £  *e  feu  *  ie, 
cum  fit  dimidia  pars  horarum  I  mcdia  nodc  ufque  ad  horam 
quarftionishuius,fiunt7V  ,2e.Et  huic  arquatur  iie.Facit 
itacg  i  iq,  1 4y.Fuitergohorainter  fecundam&  tertiampoft 
mcridiem. 

Exemplum  oclauum  capitis  huius. 
Eteft  Chriftophori4. 
St  numcrus,caius  duar  tertia?,aequantur  parti  eiufdcm  ntl 
mcri*dimidiar,ternario  adaudar. 

Quseftio.  Quantus  eft  numerus  ifte. 
Facit  1  le.Cuius  duae  tertiae  faciunt  \  ie :  &  dimidia  pars  mi 
meri  rfnueniendi ,  adauda  ternario,  facit 1  %t Huic  igitt» 
«equantur  f^facit  ne.  1 8. 

Exemplum  nonum  capitis  huius. 
Et  cft  Chriftophori  ?. 

SVnt  duo  numcri,qui  ad  fc  additi  faciunt  20»  Quoru  maior 
diuifus  per  3 ,  quotientem  facit  qui  fumptus  ad  octauara 
partem  minoris,fadt  cum  ea  j-. 

Quacftio  eft,quanti  fint  duo  illi  numcr/, 
Primus  facit  1  ie. 
Sccundusfacitj»o —  1  ie» 
Sit  igftur  1  ie  numcrus  maior  ( nam  1  *e  potcft  etiam  pro 
minore  rccipi  cVc.)  qui  diuifus  pcr  3  >facit  p*.  Eft  aut  oflaua 
parsde  20  -  1  ie,ha:c  10-§      Addo  illi  f^fadt  tfo£ f7*" 
Huicarquantur  s*  Facit  1  ie .  1 2.  &  eft numerus  maior.  Fadt 
itaqjminor  numcrus  20 —  1  le.id  cft  8. 

'  Exemplum  dedmum  capitishuius. 
Et  eft  Chriftophori  7* 

NVmeri  cuiufdam  pars  tertia,fupcraddita  ddem  numero, 
facitaggregarum,quodexcedat  40  tanto,quantoipfc 
nnmerus  inueniendus  exceditur  i  44» 

Quacriturquantusfitnumerusillc.         ^  ^ 
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Fadt  r  *e .Huic  fuperaddfta  pars  eius  tcrtia,  facit  i  \  le,* 
Vndc  i  y*e — 4o,arquatur  cum44 —  ne.  Facit  i  ^e.  36. 
Exemplum  undecimu  capicis  huius,cV  eft  Chrifto.8* 

ESt  numerus,a  quo  fubtradae  duae  quinta?  fpfius,  relinquut 
tantuminfra  ioo,quantonumerusipfc  fupcrac  roo. 
Quaeftio  eft,quantus  fic  numcrus  ille. 
Fadt  1  ie.  i  guo  fubtradae  doac  quintar  ipfius,reltnquunc  $9* 
Vndc  100  7  '  ^  arquantur  cum  r  ie — roo.Fadc  1  1^.125-. 

Exernplum  duodedmum,cV  eft  Chriftophori  13* 

ESt  progrcflib  arithmetica,  nouc  habcns  terminos  Cub  dif# 
ferentiaunftatisprogrediens,cuius  fuma  aggregationis 
facit  48.       Quacftio  eft,quac  fitifta  progreflio. 

Facit  1  ^e.  1 ie  -{- 1 . 1  *e-f-  2  .&c.  Et  fic  ultimus  termrnuscrft 
1  *e-f-  8  .Huic  additus  tcrminus  primus,fi  1 2 *e  -f-S,  Hu/us  df* 
midium  cft  1  ie  -f-  4.quod  multiplicatum  pcr  numerum  termi 
norunu.per  o.  tadt  9  2e-+-  5  6*.Et  huic  acquantur  48  «Facit  i*u 
ij,  tcrminum  uidelicet  primum. 

Vnde  hacc  eft  progreflio  quacfita. 

Iftaomniafimul  raciunt^s, 

Exemplum  tertiumdecimum  capftis  huius, 

E&eft  Chriftophori  ij-. 
St  progreflto  arithmetica  nouem  terminorum,  cu/us  tcrmJ 
nus  primus  fadt  4  •  Summa  uero  aggregationis  terminorum 
fccit  48.        Quarritur  quac  fit  ifta  progreflio. 

Facit  4. 4-f—  1  ie.  4-f-  2  ^e.cVc.  Et  fic  ultimus  rermmus  cr/t 
4-I-8 11 .  Cui  additus  primus,facit  8  -f-8  ie.  Cuius  dimidium 
cft  4-f— 423.  quodmultiplicatu  per  numerum  tcrrmnorum.i. 
pcr  o,facit  3  6— f— 3  6  ie.  Facit  1  *e.f  •  terminQ  uidclicct  primu. 
Vnde  harc  cft  progrcflio  quacfita. 

Ifta  omnia  fimul  addica  faciunt  48« 

Excmplurc 


Arithmeticae  Liber  ii£  27$ 

Exemplum  decimumquartum  huius  capitis* 
Et  eft  Chrfitophori  io\ 

ESt  progreflib  arithmetica,cuius  terminus  pr/mus  facit  y, 
cV  ultimus  facit  1  o ,  Et  fumma  aggregationis  fac/t  6 o. 
Quaeftio  eft,quot  termmos  habeat  progreflio  ifta. 
JFacit  1  leterminorum.Vndeextremorumaggregatumfa* 
cit  iy,cuiusdimidiumeft  ^.QuodmuItipIicatumpernume# 
terminorum .  i.  per  1  *e .  facit  •ijae  arquatas  60  .  Facit  1  2* ,  8# 
Et  tot  terminos  habet  progreflio  talis. 

Iam  quarftio  eft  de  terminis  intermedijs.    Sed  illi  (int  hf, 

%*fr  i^.y-f-*^.  y-f-4^«  r-f-j^  j* -f- 6  3^.  Et  hj 

apquantur^-j- (ideft,6o —  iq — yXFacit  12^* 

Vnde  fic  ftat  progreflio, 
r.r  7.  67.77,77. 87*97«  ,0» 
Exemplum  dccimumquintum  capitis  hufus; 

ESt  progreflio  geometrica  quadrupla  feptem  tcrminorfl, 
qui  ad  fe  additi  faciant  8 s\\* 

Quserttur  quse  fit  ifta  progreflio* 
Facit  1 3««  4^.  itf^.  cVc.  Vltimus  terminus  fadt 4096*  1*, 
qui  muitiplicatus  per  4,  facit  1 6  3  84  *e.  fubtraclo  termino  pri- 
mo,remanent  1 63  8  3  2^,.  Quae  diuifar  per  3 ,  relinquunt  ^46 1 2« 
a^uatas  Sy  ^  feg  r+f£,facit  1 2*.^ 

Vnde  fic  ftat  progrefllo  quafita. 

i^*Ts-    1  •  4»  ^4* 
Exemplum  decimumfextum  capitis  huius* 

ESt  progreflio  geometrica  tripla  ,cuius  fumma  aggregatfo 
nis  facit  8  o  >terminus  autem  ultimus  facit  5-4« 
Quarritur  quanta  fi  t  ifta  progreflio* 
Terminus  ultimus  triplatus  facit  1 62,  i  quo  primus  termi- 
nasfubtraclus,relinqt  161—  i^e.CuitisdimidiOeft  ,<ri=  l\ 
&hoca?quatur  cum  So.Facit  1 2e«  z. 

Sic  igitur  ftat  ifta  progrcflio, 
6,    i8*  r4« 

yy   ff  Sic 
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Sic  ( fi  dicas  efie  progreflionem  quadruplam,  cufus  fumma- 
aggregationisfadat  iff>&C  terminus  primus  fit  3  )recipio  pro 
ultimo  termino  1  ^ ,  cuius  quadruplatio  facit  4 £  quibus  fub 
craho  j.facit4^ — 3,quatdiuidoper  3.Etfic*^~  3  arquatur 
cum  2rr.Facit  i^.iQ2,Echaccericprogreflio,  3.12.48.  i?x# 

Exemplam  dedmumfeptimum  capicis  huius. 
Et  cft  Adami  Gigdntis  10, dc  reguld  Falft  ddtum* 

Cluis  quidam  feruo  fuo  pigro  ita  mercede  criginca  dierum 
conftituic,  uc  laboranci  fingulis  diebus  dare  uelic  7  $ :  oci- 
ancem  uero  mulcare  uelic  5-    Racione  aucc  facta  poft  cempus 
illud,feruus  neq;  recipic  aliquid,necp  domino  aiicjuid  pcndir. 
Quaeftio  eft,quoc  diebus  laboraueric  cVc. 
Facic  1 2edierumlaboris,cV  30 —  i^dierum  ocrj. 


r  1 

dies 

1  ne 

1  1 

r 

30  1  3e 

|    iro —  yie. 

Aequancur  icac«7*ecV  iro — yae.Facit  1  ^.ns.dieslaboris»- 
Vndediesocrj  ruerunr  174.. 

Exemplum  decimumodtauum  capicis  bufus. 
Ec  eft  Adami  Gigantis, 

MErcacor  quidamuendidic  zo  libras  pro^  r  f\\  quarunr 
aliquoc  fuerunt  de  croco,cV  reliquac  de  zinzibcre.  Ven* 
didic  aut  1  libram  croci  pro  3  ff :  cV  1  libra  zinzibcris  pro  i  ft\ 
Quarftfo  eft,quoc  fuerinc  librar  de  croco  uenditar  cVc. 
Facic  1 2eltbrarumcr0ci.Ec  20 —  iielibrarumzinribcm. 
Vnde  fic  ftac  exemplum  ad  regulam  De  tri. 


tt 
1 


ft  & 

3  I  


1     |         k         1    20— iie 


x  o  -  i  "2e 

*  


Aequantur  igicur  3  seftcV  t0= '  ^,cum  45-  ff.Fadt  1  2e.  14. 
Igicur  ucndidu  14  libras  croci  &  6  libras  zinzibcris. 
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Exemplum  decimumnonum  ca  pitis  huius. 
EteftAdamiGigantis. 

ARgentarius  quidam  habct  s6o  gro.ualcntcs  1  60  ftQuJ 
dam  autcra  tllorum  ualcnt  ttnguli  j  frcV  rcliquorum  fin- 
guli  ualcnt  £  ft. 

Quarftio  eft,quot  grofli  fint  quorum  finguli  faciant  j  fccVc, 
Facit  1 2£  gro.quorum  flnguli  ualen  tjjt% 
Ety  60 —  1 34,quorum  finguliualent^  frj, 

Sic  ftat  exemplum  ad  regulara  De  tri. 


1 


ft        I       gro.  I 


Duo  termini  quarto  Ioco  pofi  tUadunt  i  60  ft.  Facitigitur 
1  Jfe,  i4o*Vnde  240  gro.funt  quorum  unufquifa  ualet  4  flor. 
&  3  20  funt  quorum  unufquifcp  aalet  ^  • 

Exemplum  uigcfimum  apitis  huius. 
Et  cft  AdamiGigantis. 

QVidam  Ianio  boucs  cmit .  Qui  interrogatus,  quantum 
unum  emcrit  C  Refpondit :  Quanto  1  o  boues  emi  pluris 
40  florenis,tanto  emiflem  18  bouespluris  96  ft, 
Quaeftioeft,quantum  faciat  1  bos. 
nfto  excmplo  fubindicare  uoIui,qua  occafione  mihi  uidca 
tur  Algebra  primo  efle  inucnta. Vides  autem  ut  numeri  uul- 
gariter  denominati ,  c\  fub  diuerfis  Vignis  arquati  ad  inu/ccm 
eam  uim habcant, quam habentnumeri coflici  J nifi  qudd de* 
nominationes  tales  multiplicatione  non  habcnt .  Requirendi 
igitur  crant  numeri  denominati}quorum  denominationes  re- 
ciperent  muItiplicationem,cYc. 

Patct  autcm  cx  pronunciationcqudd  1 0  boues—  40  flore. 
aequentur  18  bo. — 5>6ftQuia  loboues— 4eff,eft exccflus 
precrj  1  o  boum.ultra  40  f?,  Sic  1 8  bo.  —  96  f£ ,  eft  exceflus  feu 
dilfecentia  1 8  boura  ulcra  ^crf^.Et  utruncp  exccflum  pronunci 

yy    «j  atio> 
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atio  acquat  mutuo .  Reduda  igirur  aequatione  hac>  inucnfcur 
i  bos  faccrc  7  ft . 

81  autem  dixiffetlanio  ille,  10  boucs  tanto  fe  emiffc  pluris 
40  ,  quanto  1 8  boues  cmcrc  potuiflet  minoris  96 f(  >  tanc  ita 
ftaret  arquatio :  1  o  boucs  —  4  0  ft,  aequati  96  f(  —  1 8  bo.  face« 
reteg  1  bos,  4  f^.  1 8  gro. 

Sic  (G  dicas,  4  gro.  —  3  ouis  emi  4 1  oua)  arqnat/o  erir  intcr 
duos  numerospofitos,quemadmodum  fuperius  indicaai  fub 
quibuslibetquatuor  tcrminis  regulae  De  tri,  cffe  duas  propor 
tfones  ad  inuiccm  sequatas,quar  ita  fint  proportioncs  inarqua* 
litatisfubnumeris,utnmul  (int  arqualitates  duarfubarftima- 
tionererum  confideratae  cVc.Pulchreigitur  inuenies  1  groffo 
cmi  1 1  oua4 

Sic  fi  dicas,  4  gro, — 3  $,facerc  4 1  $s,/nuenics  1  groflum  fa« 
cere  1 1  dena. 

Sic fi dicas,i  0 f^-f-  3  Iibris faccre  30 ffj, fnuenies  1  lib  amfr 
ceretfft'.  i4gro.  Siaut  qua^tio  fir,quotlibrasfaciar  1  |\,tunc 
numcrusflor.eritdiui(br,c\inuenics  1  ftfacere~lib. 
T  ^timiMs  acquatioeft  in  ifto  cxcmplo  Adam/. 

DVm  7  ulna;  ucndercntur  pro  4  \  ff^^mercm  1 7  ulnas  pro 
1 0  i(*  M  gro.  Quarftio  cft,quot  groffi  c5putcnt  pro  1  ft\ 
Sic  ftant  quatuor  termini  1  cgulat  Dc  tri. 


ulnac 

2  I  4* 


ulnae 
17 


10.  13« 


Muluplica  quartum  tcrminum  per  numeru  primi  tcrmini, 
ideft  ,pcr  7.  Etiecundum  terminum  multipiica  per  numerum 
certfj  termini,tunc  inucnies  aequationcm  inter  numeros  uu/ga 
riter  dcnominatos ,  uidelicet  intcr  f( ,  QC  70  f(  -f-  9 1  groC 
Inueniescg  1  ftfacerc  i4gro, 

rSic  arquatio  inter  numcros  uulgariter  denominatos 
inuenitur  cx  ifto  exemplo. 

QVidamrccipiti  mercatore  quodam  crocum  pro  10  flo. 
Deinde  iterum  recepit  ab  eodem  mercatore  1 4  hb.croci. 

Poftea 
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Pofteareddiditmercatori  30$  croci,6V  mercator  fupputato 
uaIorecroci,reft/tuitei  14  ft> 

Vides  ccrte.ut  10  ft— f-a4tt  fueritdebitum  totum,cV  fimili 
ter  3  o  fl> —  14  ff.Ideoqp  1 0  ff-f-  24  fl>  acquantur  30  tS  —  1 4  f(» 
faciYqj  1 104^. 

ritem  in  ifto  exemplo  Adami  fimili  fere  modo  incidi t 
arquatio  prarter  numeros  coflicos, 

QV/dam  ciuis  inuenit  pauperes  ante  ianuam  domus  fuar, 
quibusfeptenoserogatdenariolos,referuatcg  in  manu 
fua  ^o^.QuiOcuilibetdareuoIuifletp$,tuceidefeci(Tct  30$. 

V/des  hic,ut  feptem  fammar  denario!orum>iuxta  numerum 
pauperum  fumptor  u,plus  3  o  denariolis,fuerit  totus  numerus 
dena  nolor  G\quos  ciuis  ille  in  manu  habebat.Et  fimiliter  9  fum 
mar  ta!es,minus  3 o  denariolis.ltacp  7  fum.  30  $  arquantur 
pfum.—  3©.Redu(fta  itaq^  atquatione,inuenies  1  (ummam 
facere  3 o,id  eft .numcrum  pauperum, 

F  Incredibile  aut  eft,  quanta  celeritate,  racilitate,atc#  com« 
moditate  omnia  calculent  per  regulam  /^fgebrar,c]j  quac  calcu 
lari  folent  per  regulam  Falfl,  per  mutuata*  hanc  denominatio* 
ncmuulgarem  pracdi<ftam,id  quod  uno  aut  altero  exeroplo 
monftrare  mc  oportet , 

Primum,cV  cft  ChriftophoH  1 47» 

PRo  70  plauftris  uini  penditoiuedigal ,  r  plauft. —  3  2 
Etpro  2oopIauftris  pcnditur  1  plauit.  -|—  20  ff, 
Hicquxftioeft,quanti  1  plauftrum  fitarftimatutTh 
Mutuata  igitur  prardida  denominatione  uulgari ,  flc  pono 
exemplum  ad  regulam  De  cri,pro  inuentione  atquationis. 


plau. 

70 


r  * 

1  fum.  —  3  2 


plau« 
1 


1  fum.  —  I* 


ifum.-t-2ol      1        1  ^^gS' 
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Et  cum  in  quarto  loco  utruncf?  produdtu  uideas  efle  uedigal 
unius  prauflri,fatis  conflat  alter  u  a  Iteri  arquar/,  a  tq?  ita  bene* 
ficio  mutua  tx  dcnominationis  uuigaris,inueniflTe  arquatione, 

Reducitu* 
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Reducitur  aut  arquatio  ifta  minutiaru,  in  arquatione  exiftente 
fnter  zoo  fum.  —  6400  florenorum,  cV  70  i*um.  -f- 1400  flore 
norum.  Et  hacc arquatio  rurfum  reducitur  ad  hanc  scquatione 
fimplicium  terminoru.  1 3  fum.a»quatae7So.Facititacp  1  fum* 
florcnorum  ^of^.Vidiftiauteminpofitionc  1  fum.florenoru, 
pofitam  fuiflc  loco  unius  plauftri.  Etiam  uidesualorcm  unius 
plauftri  fuiiTe  60  flo. 

Aliud,c\eftChrifto.r46\ 

SEruo  cuidam  dcbet  dominus  faus,  pro  feruitio  1 2  menfiu, 
foff  &  1  tunicam.Proferuitioucro7menfiudcbeteituni 
cam  illam,  dCifi* 

Hic  quarftio  eft.quanti  tunica  flla  arftimata  fit. 
Sic  inuenio  a;quatione,per  mutuata  denoiationem  prsditfa". 

ft  mcnf.  f( 

ifum.-f-io|        1  idB.^io 


mcnfcs 

12 


7  |  ifum.-f—  x  |  1  |        1  luoT+i 

Vides  &  hicex  t«rtio  Ioco5produc<ta  quarti  loci  inter  fe  efle 
xqiiata.benencio  mutuatac  denominatiois  uulgaris.ltaca  prav 
ditfo  modoinuenies  1  fum.florenorum,pro  tunica  iWa  pofitaL 
taccrcojflo,  r 

rSufficiant  ifta  pro  indicio  Algebra;  Germanica?,  ad  obfc- 
quium  illis  prxftitum,quiputant  Algebram  non  poflc  confe- 
qui  abfqj  cognirfone  Lingu*  Iatinar,putant'qj  eam  efle  diffici, 
liorcm  quim  fit  regula  Falfi  cVc, 

Deinde  ex  huiufmodi  operationibus  optime  oftendi  poteft 
qua  ratione  rot  ealculadi  regulae  ad  nos  deuoluta;  fint.  Salicct 

exiltimatium,  ipfos  eue  fingulari  induftria  inueniendiregulas 
prardi  tos,c\  hi  occulta  ta  ea  rum  fontc ,  tales  riuulos  ad  nos  de. 

quod  Chnft  ophorus  prodiderit  Algebram  tanta  ffde, 

Dc 
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Dc  cxcmplis  pert  incn  tibus  ad  caput  tcrtiurm 

Caput   i  x. 


8 


mnia  cxcmpla fecunda^tcrtiar,cYquartat  ,regu 
larum  CIuiftophoriA'  infinitarum  talium5perti< 
nent  ad  caput  boc  peculian'tcr,ut  no  minor  copia 
eorumhaberipoftit,quimea  fit  quam  Chriftos 
phorus  jp  prima  fua  regula  cxfmia  fide  exhibuit* 
Cbrtior  aut  in  tanta  copia,aded,ut  cum  pauca  reicribcre  cogar 
(quod  inftantcr  exemplar  a  mc  exigatur,ut  iliud  reddam  ocyus 
Typographo  deferendum  )  etiam  tempus  eligendi  exadius 
optima,  me  deffcia  t.Parcat  igitur  Lecftor  mihi,fi  uideat  me  no 
nbiqj  protulifle  optima  excmpla ,  aut  prolata,  optimo  ordine 
collocaHe. 

Exemplum  primum  ca  pitis  huius* 
E  t  eft  Chriftophori  220« 

SVntduonumeri  fub  proportione  dupla,qui  additiad  ie, 
tantum  faciunr,quantu  multiplicatio  eorum  inter  fe  facir. 

Facit  1  kl  dC  2  i*.   Hi  additi  ad  fe,faciunt  3  ie«  Multipli* 
cati  autem  inter  ie,factunt  2  f>   Suntigitur  3  ie  acquatac  2  %% 
Facit  1     1  ^ia. 

Itacp,iuxta  regulam  Algebrar ,  quarrcnda  eft  radix  zenfica 
feu  quadrata,  ex  1  k  Quod  qua  ratione  flat,oftendendu  eft. 
Nam  eo  confilio  uolui  primo  exempla  ponere,quaIia  Chrifto- 
phorus  ponrt  pro  fua  regula  prima*  Quanqua  autem  modus 
ifte,pofitus  fit  fuperius  capitc  tertio « tamen  repeto  eum hic,ut 
oftendam  etiam  hoc  loco,quim  finc  ulla  exceptione  generalis 
fitmea  regula  Algebrac. 

PModus  autc  huiufmodi  extracn'onis,a!ius  non  eft,quim 
tcdudio  flgnorum .  Scz  radix  quadrata  ex  1  i  ie  ar quata  1 
iacit  1  i.Delcto  cnim  figno  colTico  minore,de  nutnero  deno* 

zz  minato 
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minato  ab  ipfo,fubtrahendum  c  t  iam  cft  illud  idem  de  maiore 
figno.Atcgita  fit,ut  ficut  i  fcarquatur  i k^M*  t  ^xqucttir 
Seduideamustamen  i  i  efleradiccroquadratacx  i  4^>cflc'qj 
i  k  ^zenfum  (cu  quadratum  minutiar  huius  i  5  •  Scilicet  hoc 
exemplum  praefupponit  hanc  progreflionem  geometricam; 

Iam  uide  an  i  £  ^  aequetur  z  J .  fcilicet, 


Etflcdealrjs 


2£ 


facit  2  L 


lmilibus* 

Vt  fl  2    aeqtia  ti  flnt  8  %,  ueniet  radix  cubica  quarrenda  ex  4 
facict illa  4.1tcm  fi  1     arquetur4^erit«equatio  intcr  1  fc&4« 
facict  igitur  radix  cubica  ex  4 ^  idem  quod  radix  quadrata  ex 
4,ideft  i&c. 

Secundumexempfumcapitishuius. 
tTSt  quadrata  fuperflcies  partes  habcns  fuac  diuiflonis  784* 
Quacritur  quantum  faciat  latus  eius  unum , 
Facit  1  ^i.Cuius  quadratumeft  1  % ,  Acquaturergo  1  fccum 

784,facit  1  20  *8. 
TaTia  exepla  minutiora  £  prmdp/o  poflta  ,optimc  informat* 
Vides  certe,ut  mliil  flt  ta  exile  in  Arithmeticis,quod  Algebrae 
regulanon  compk(fiatur,nihiIcg  tam  altum  quod  non  apprc- 
hcndat.Quia  uero  capire  feptimo  ( idcft,  in  capite  exemplo^e 
primo )  ponebantur  exempla  partium  cflcnttalium  regulx 
Algebrac.Deindefequenticapite  ponebantur  exempla  quse 
ultra  partes  eflentiales  admittunt  partem  regular  accidctalem, 
priorem.Reftat  uthoc  capiteexempla  ponanr,qua?adm/rrant 
partem  accidentalem  pofteriorem  ipflus  regular  Algcbrx :  id 
eft,extracftiones  radicum,  &  prius  qutdcm  tales,  quaJcs  ptimo 
libro  docui,cVc. 

Tertium  exempfum  capit/s  huius. 

ESt  luperflcies  quadragula  redangula  altcra  parte  longtor, 
cuius  longitudo  tripla  flt  ad  Ia  t  i  t  udinc  eius,  Arca  uero  rttss 
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fedat  partes  diuifionis  acquales  76$*  Quaeftio  eft  de  quanri 
tate  utriufcp  laterutm 

Facit  latus  unum  i       Et  alterum  latus  3  ^ 
Latcra  igitur  inter  fe  multiplicata,faciunt  3  aequatos  768* 
Facit  1  % ,  ly^.Vnde  1  ^facit  nS.Itacp  breuius  latus  figurae  <I- 
lius  facict  1 6,QC  Iongius  faciet48.  Vnde  alterum  multiplicatu 
peralterum,faciet768.  • 
Exemplum  quartum  capitts  huius, 

ESt  numcrus  alfquts diuidens  3 6.Et  <IIc  diuifor  mult/plica 
tus  pcr  5-4 ,  tantum  facit  quantum  quotiens  pratdidtae  di- 
uifionis  multtplicatus  per  24. 

Quarftio  eft  quantus  fit  ille  diuifor. 
Facit  1  ^.Quoticns ergo  diuilionis  prardidae  facit  ^  *Et 
diuifor  ille  mulnplicatus  per  y4,facit  y4ie.MultipIfcatus  uero 
quoties  diuiOonis  praedidac  per  24,  facit  Aequatur  igittir 
cum  5-4  i£,  Et  per  redudionem  ad  integra,  74  %  arquantui 
f  64.  l:acit  1  i6.Vnde  1  ^facit^.  Itaqj  4  eftille  diuiforqui 
diuidit  3^,cVc. 

Exemplum  capitis  huius  qutntum. 

ESt  triangulus  orthogonius,cuius  cathetus,ad  bafim,  facit 
proporttonem  duplam  fuperbipartientem  quintas,hypo* 
fenufa  uero  eius  facit  5-  2. 
Quacftto  eft  de  quatitate  utriufcg  Iatcris.i.  bafis  atq?  ca  thcti. 
Bafis  facit  5-  K*  Et  cathetus  facit  1 2  ie. 

Nam  1 2  ie habent proportionem  duplam  fupcrbipai  ticntem 
quintas  ad  s 

Aequatio  aut  recipitur  iuxta  penultimam  primi  Euclidis. 
Scilicet,  1  z  kl  in  (e,faciunt  144%.  Sic  y  ie  in  multiplicata?,fa 
ciuntzj-fc.Itacp  i44%cV  25-fc.faciunt  1 69  %  acquatos  quadrato 
de  j-z.Igitur%/%i^9%.ideft,i  3  2^.apquabuntur  yi.Facit  1  ie>4. 
Vndc  balis  orthogonrj  propofiti  factet  lofiC  cathetus  eius  ra^ 
ciet  48,Quod  poceris  factliter  probare* 

tz  ij  Vid« 
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TVrfdes  autc,ut  data  opera  talia  ponam  exempIa,qu*ope 

rationcs  fingulas  capitis  tertrj  (id  eft,  Algorithmi  numerorum 
coflicorunOcontineant.Rerum  autcm  uulgarium  exempla  ne 
mohoc  locoi  me  exigat :  puto  enim  me  illis  fatisfccifle.pro 
inftituta  mea  numerorum  tradatione.Noftietiam  ex  fupcrio 
ribus,utquorumquadratafuntarquata,  eorumquocg  radicei 
inter  fc  Ontarquales. Sed  hocpaucisetiam  hoc  locodelcaat 
me  oftendere,ut  uidelicet  res  Geometricae  refpondcantopera 
tionibus  AIgorithminumerorucofljcorum.Sc!liccr,noujmw 
ex  Algorithmo,  riefafemu!tfplicatas,facere  25- ^.Fac/atiam 
radix  aliqua  4  (ut  in  exemplo  prarienti)  hoc  eft,ponarur  Iinca 
diuifa  m  4  partes  aequaIes,cV  qutnruplctur  in  longunyuncba* 
bcs  radiccs  quincp  ad  fe  addi  tas  geomctrice ,  quae  faciunt  linea 
2  o  partium  pnoris  diuifionis.  Harc  igirur  linea  ducra  in  fe,  fa- 
cit  40 o.Sic  s  *e  multiplicata: in  fe,  faciunt  25-  \ .  Depirta iracp 
figuraquadrata,cuius  cofta  habeat  20  partes  diutfionis fux 
SequalcSjCxpcrire,  an  in  eoinueniarur  uigintiquincpquadrara, 
quorum  unumquodtpcoftam  habeat,continentempartesqua 
tuor  diuifionis  praedidar,cVc. 

Exemplumfextum  capitis  huius. 
Et  eft  Chrifto.S.pro  fua  rcgula  fccunda  pofitum. 

ESt  progrefltoGeomctrica  trium  terrninorum,  fub  dupfa 
proportione  progredienttum,quorum  quadrau  adfead» 
dita  faciunt  1  S9, 

Facit  1 2<>.  iie,4^. 
ProgreflTto  quadratorum,  1  fc.4f>  16%.  Fac/untaufemad- 
diti,  2 1  aj  arquatos  1 8?.  Facit  1    $>.  Vnde  1  ie  fadt  3,Suflf#- 
tur  terminiprogreiTionts  illius,  3. 6.\  2, 

Excmplum  fcptimumcapitis  huius. 
Et  eft  Chrift .  3 .  pro  fua  regula  tertia  pofitum. 

ESt  progreffto  geomcrrica  trium  rerminorum,  fubpropo* 
tione  fefquialtera  progrcdicnrium,cuius  progrefliorris 

terminus  maximus^multiplicatione  partis  fuae  dimxdiar,in  par 
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tem  unam  tcrtiam  mcdrj  termini,producat  numcr  u.qui  muU 
tiplicatus  pcr  quartam  partcm  termini  minimi,faciat  72* 

Itacp  ^multiplicatae  pcr  2  ie,faciunt  9  $ :  qui  multiplicati  per 
i^faciunt^c^  arquatos 7*  •  Facit  igitur  1  rt,  S.Vnderadix 
eius  cubica  facit  z.Sunt  igitur  numcri  inucti  proprogrcilionc 
tlla  propofira ,    8.    la»  18. 

Exemplumoftauum  capitis  huius. 
Et  eft  Chrifto»  1  o.profua  tcrtia  rcgula  pofitum. 

EStcolumnaquxdam,orthogonaIitcrfurgensa  bafiqua* 
drangula  rcc?tangula,cuius  bafis  latcra  funt  fub  propor* 
tionc  icfquitertia :  altitudo  uCro  columnx  proportioncm  ha» 
ber,adlatusmafus  bafis,duplam  (upcrbiparticntcm  tcrtias3& 
facit  ipfafoliditas  93312. 

Quarftio  eft  de  dimenfionibus  fingulis  quanta?  fint, 
Facitlatus  mtnus  ipfius  bafis,  3 1*. 
Et  latus  bafis  maius  facit  4 
Etaltitudocolumnar  10  \  iz. 
Har  dimenfiones  intcrfemultiplicatar,faciunt  1 18  rt,arquato* 
93  3  f  i.Facit  1  ^,7*9:  Et  r  i€,facit9. 

Vnde  latus  bafis  minus  facit  17.    Et  latus  maius  facic  3  6. 
Altitudo  ucro  columnar  facit  96. 

Excmplum  nonum  capitishuius. 

SVnt  duar  columnar,furgences  orthogonaliter  i  bafibus  qua 
dratis.  Et  cum  bafium  proportioad  inuicem  fit  fupcrfcpti- 
partiensnonas,eft  proporcio  carum  alcitudinum,  ad  inuicem, 
fefquitertia.  Eteactiam  eft  proportio  breoior/scolumnar  ad 
altiorem.  Soliditas  autcm  ambarum  columnarum  fimul  fum- 
gta,facit  671,  Nunc  quaeftio  cft,quantar  fint  fingulac 
dimenfiones  in  utraqj, 
Sic  ftat  cxcmplum  hoc  fTguratum. 
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Sunt  autem  numcri  cuboram  fimul  fumpti,  uidclicct  84 
arquat/  ^i.Facit  1  rt,  S.Vnde  1  13 ,  facit  u 

Cofta  igitur  bafis,coIumnar  minoris5facit  6. 

Et  cofta  bafis,maioris  columnar.factt  8* 

Etbafis  ipfa  minoriscolumna^facit  36. 

Et  bafis  maioris  columnar,facit  6$. 

Et  altitudo  minoris  columnar,  facit  8« 

Et  altitudo  maioris  columnar,facit  6. 

Et  foliditas minoris  columnar,  facit  z$ 8« 

Et  foliditas  ma/oris  columnar  >  facit  3  84. 
Vide  iam  an  ea  quar  in  pronunciatione  dicuntur,  ifti  calcula- 
tionirefpondeant. 

Quando  autem  dicitur,proportioncm  bafium  efTefuperfc» 
ptipartientem  nonas,cV  proportioncm  altitudinu  cue  Cefqui- 
tcrtiam.fequitur  mox  eam  elTe  proportione  altitudinis  unius 
ad  altitudinem  alterius  columnar,quac  cft  coftar  unius  bafis,ad 
coftam  bafis  alterius ,  Eftenimproportiofuperfeptipartiens 
nonaSjdupIkata  proportio,proportionis  fefquitertiar.  Etcum 
nibilominus  eadem  proportio  fit  inter  foliditates  columnaru, 
id  cft,proportio  fefquitertia,  fcquitur  minorcm  columnam  nc# 
cciTario  effealtiorem  maioreAc. 

Exemplumdecimum  capitis  huius. 
Eteft  Chrifto.  i  S.profua  tertia  regula  pofitum. 

NVmeri  cuiuidam  pars  tertia  6Y  quarta  multiplicanfur 
inter  fc,6V productum  diuiditor  per  17:  &C  f?c  proueniunt 
duae  tcrtiar  radicis  qaadratar  numeri  illius  inueniendi. 
Quarftio  cft,quantus  fir  numerus  ille* 
Facit  1  ^  Multiplico  igitur      &  ^  intcr  fe,  faciunt 
produchim  i]|ud  diuifum  per  *7,focitji\  arquatum  duabus 
tcrtijs  ex  7%  1  ^quar  ^pueniunt  ex  multiplicatioe  */%  \  in  J\  1 1*.. 
Scilicet  7fc |  ^sequatur cum      . Et per reductionem eoru ad 
quadrata,^arquan£  n^rd*  Etper  redudioncm  ad  intcgra, 
9  1%  arquantur  4 1 99  04 1*.  £c  £  cr  \  cd udioncm  ftgnorum,  9  cz 
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aquantur4i9904iFadt  i  r?  .46*5-6.  Et  1 3t,facft)6« 

Iam  tu  uide,an  calculatfo  ifta  refpondeat  pronunciationf, 
Sctlicet,  1  r  cV  q  inter  fe multiphca ta,  faciunt  108.  Quae diuiia 
pcr  27  .faciunt  4.  Sunt  autem  4>duae  tertiae  de  6jd  eft,de  radice 
quadrata  ex  36. 

Exemplom  undecfmum  capitfs  huius. 
Etefl  Cbrijbpkori,uariata  tamcr  cft  promnciatio  parumptr. 
Eft  «tutrm  f   pofitum  pro  fua  tertia  rcguU. 

ESt  numcrus ,cu:'us  pars  tcr na  multiplfcata  f n  fe,cV  produ* 
cftum  multiplicatum  per  partem  quarta  numeri  eiufdem, 
producit  numerum ,  cuius  radix  quadrata  fit  numerus  ille  dc 
quo  loquor  • 

Quar  ftio  eft,quis  fit  numeras  iftc. 

Facft  1 2*.  Multiplico  fgitur  pcr^.id  eft,quadratum 
tcrriae  partis  numeri  iIlius>mu!iiplico  pcr  quarta  partem  eiuf* 
dem  numeri  ,  produciturcg  ea  multiplicatione  quadratum  nu- 
merf  tnucniendi.Itacp  ^  arquatur  1  fc.Et  pcr  rcdudionem  ad 
fntegra,  1  c?  arquatur  3  6  fc,  Facit  igf  tur  1  ,  3  6  % .  cuius  radix 
cubica  tacit  36. 

Patet  per  redu&ionem  f?gnorum,ut  fuperius  docuicirca 
e xemplum  primum  capitis  huius.  Recidit  cnim  exemplum 
Chrifto.  19.  profua  rcgula  tertta  pofltum,modica  mutationc 
mea  hac,fub  regula  eius  prima ,  id  quod  ipfa  mutatione  mea 
fndtcare  uolui.  Mcac  ucro  regulae  unicae  nihil  poteft  excidere» 
fed  omnia  fub  una  regula  cadunt, 

Exemplum  duodccimum  capitis  huius. 
Et  eft  Chriftophori  primu,pro  fua 
fecunda  regula  pofitum. 

ESt  numerus,  cuius  dimidia  pars  multipticata  pcr  tcrtfam 
partem  eiufdem  numcri  ,producit  5-4. 
Facit  1    Vnde    arqugtur  5-4.  Facit  1  fc,  3  24.  Et  1  ie  facft 
iS.&eftnumerusinucntus  quem  quarrebam» 

Vidc» 
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Wides  certc  ucl  hoc  exenjplo.quam  infinitis  mod/s,tu  /pfe 
faciliopcrapolTis  formare  cxempla :  dc  demde  cx  quolibec 
exemplo  formare  regulam,  qualcs  illuforcs  illi  in  ucnerunt,de 
quibus  fupcriusdixi. 

Scilicet,  ex  ifto  cxcmplo  regulam  formo  hanc: 

Recipe(inquam)  denomiaatores  partium  quac  nominatur, 
& cos  in rer  femultiplica ,  produdumcp  multtpdca  in  numeru 
datum,tunc  radix  quadrata  illius  producfh ,  dabit  tibinumcru 
quarfitum.  Exemplum. 

Propono  tibi  numerum  inueniendum,cuius  partcs  tertia  6V 
quarta  producant  fua  multiplicationeinter  fe,  76 s.Recip  10  3 
&4,quimultiplicati  intcrfe  faciunt  1 2.  Multiplicoergo  1 1  in 
768,fiunt  c>  2 1  tf.Cuius  radix  quadrata  facit  96,  numcrus  uide 
licet qucm  quatrebam.  Et  fic  de  alijs. 

Rationcm  autera  rcgular.  Qttis  uides  cx  opcrationc  exempli 
priusdata.Nam nuIJam  numcralcm  multiplicationemuidcs 
ibi,nifiqudd  iin$  funtmuItipIicata:deindeprodudum(.i%6 
fuit  multipiicatum  in  numerum  exprefle  pofitum.i,  in  y«f  fic 
tTcbatquadratum  numeri  inuenicndi. 

Sic  etiam  fimili  rationc  formarc  poteris  regulam  de  tnbus 
partibusnumeri  aliquotis.Vt  (exempli  gratia)fit  inueniendus 
numerus,cuius  partes.dimidiajtertiaA  quarta,  inter  fe  multi* 
pIicatae,producant  71,  Recipeuerbaregulapproximo  loco  po 
l?tar,cVproradiccquadrataquarrcnda,iubc  quarrcre  radicem 
cubicam.  SicdcpartibusquatuoraIiquotis,numeriaIicuius 
tnuenicndi  conftituentibus  multiplicationefua  inter  ie,nume- 
rum  aliquem  datum,pone  in  regula  cxtraclioncm  ndicis  zcnfi 


trahendam  ellc  radicem  furdefoIjdam.Et  fic  de  alijs, 

Habes  huiufmodircgularum  formandarum  aliquot  exem 
pla  inlibro  Arithincticar  huius  primo^capite  feptimo» 
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De  cxcmplis  regulx  Algcbrac  pcrtinentibus 
adquartumcaput*    Caput  x. 


odo  hoc,quoomnia  Chriftophori exempfa, 
(ccundar,tcrtiar,cV  quarta:  regalarum,atq;  infini* 
tarum  fimilium,  pcrtinent  ad  caput  prsrcedens, 
co  (inquam)  modo  pcrtinent  ad  caput  hoc  deci- 
mum,omnia  Chrifto.exemplajquintaPjfextarjfe* 
ptimar,cV  odauar  regularum,  ut  fat/s  difccrc  potuift  i  ex  ris  quae 
docui  capitc  quarto  libri  huius  tertrj,  atqj  ex  excmphs  iequen 
tibus  plcnius  forte  difces. 

Primum  cxcmplum  ca  piti  s  huius. 
Et  eft  Chrift.primu,pro  fua  regula  quinta  poffrum. 

QVarro  numcrum  mediantem  intcr  numcrum  fcnario  ma 
iorem.cV  alium  numerum  binario  minorem ,  ita  ut  cxtrc 
tni     numcri  inter  fe  multiplicati  faciant  84« 

Numerus  ille  qucm  qoaero5facit  1  le.Fadunt  igitur  extrcnrf 
cius,per  pronunciationem  defcripti  ,  1 2«,  -f-  6 » ck*  1 3«,  —  i.HI 
interiemultiplicati/aciunthocproducftum  1  fc-f-45*— 
huic produdo  aequantur  84,  ut  habet  pronunciatio.  Reduda 
fgitur  zqaatione  ad  fimplicia,  quantum  fieri  poteft ,  aequatio 
uenietinter  1  ^8^96 — 4^.  Facitigitur  1  fc,9<S  — 4^.Vnde 
ulterius  inquiredum  cft,quantumfaciat  1  le.hoc  elfyadix  zcn 
ficafeuquadrataextrahendaex  96 — 4^,ficut  docui  cap.4« 
libri  huius.Facit  autcm  9  6  —4  ^  ( hoc  cft,radix  quadra  ta 
cxhoccoiTiconumero^  —  4^)8.  Vndeextremi  illinumerf, 
intcr  quosmcdiat8,iuxta  pronunciationemexempli,(unt  14 
&  tf.Hi  enim  inter  fe  mukiplicati,faciunt  84. 

Potcrant  extremi  etiam  fub  hac  ,pnunda  tionc  i  nucnir  U 

jTNumerus  quidam,multiplicatus  in  numerum  odonario 
Xe  maiorem.facit  34  ♦ 
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Numerus  flle  facfc  i  fllc  alius  in  qucm  mul  t/plica r i  de* 
bet/adt  i  n-f-8.Facit autem  mukiplicatioilla  i  -f— 8  Je.  & 
illud  produflum  arquatur  84.  Tranfpofiiis  aatem  particolis 
tranfponedis  ut  opor  tet,inuenies  1  %  arquari  buic  numero  cof« 
fico  84 — 8  ?4.Itacg  cum  1  \  arquetur  84 —  8  ie>arquabitur  1 24 
hu  ic  8  4 — 8  l^ltacg  extrahcnda  eft  radiz  ex  84 —  8  ^fcz 
•/$,84 — 8  2£,facit6. 

Item  extremi  illi  tnueniri  poterant 
per  hanc  pronundarionero. 
FNumeros  quidam  multiplicatus  io  numeru  (e  roinorem 
qcflonario,fadt  84* 

Numerus  ille  facit  1 1* ,  6V  alter  facit  1 1  z —  8  •  Facit  autem 
mulr  1 'plicatio  eoru  inter  fe  1 1 —  8  *e,cV  iflod  producrum  arqua* 
tur  8  4  .Tra  nfpofi  tione  ucro  f  a  cla  ,uidebis  »  %  arquari  8  -f-  84« 
Etfacict  1  ^,14* 

ExcmpTum  fecundum  capitis  huius. 
Et  eft  Chriftophori  primum  pro  fua  regula  (eptima 
po(itum7numcris  tamen  mutatis. 

QVarro numerum mediantcm  inter  numeru  binar/o  ma* 
iorem  A  fenario  minorc ,  ita  ut  extrcmi  illi  numeri  inter 
fe  multiplicati  fariant  48. 

Numerus  ilfe  quem  quarro  radt  1  ie.Fadunt  igitur  extremi 
eius  He-f-  2  di  ro^ — 6>  quiinter  ie  multiplicati,  faciunt  1  $  — 
4 'K —  ri  :arquatur autcmiftud, huic^-S.Tranfpofitis  autetn 
parriculis,arquabitur  1  fc.  4^-f-6o.Facit  1  ?£.io.Suntigitur 
cxtremi eius  1  z  &  4,facientcs  fua  multiphcarione  48« 
Poterant  tamen  extremi  (7c  inucnir  i. 
TNumerus  quidam  mukiplicatus  in  numcrum  o&onario 
fc  maiorem,  produdt  48« 
Numerus  ille  facit  1  ^.Facit  ergo  alter  1  *c-f  8  ,&c.ut  fupr  *  # 
Exemplum  tertium  capitis  huius. 

QE I  e  fl  Cbriflopbori  primm,pro  rcettldfu*  [cxU  pofitm. 
Varro  nvwi^quo  duo  numcri  unt  ninorcs^uous  odo# 

narid 
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fiario,cVaIcerfenario,fca  utillinumeriduo  minores  fnterfe 
multiplicati.faciant  numerum  quaternario  maiorem  eo,quetn 
quarro.     Quancus  nunc  eft  numerus  quem  quarro  C 

Facit  numerus  quem  quarro  i  ^.Suncigitur  numcrHntcr  fe 
multiplicandi  i  — 8,£Y  i  ?e — 6.  Faciuntueromultiplicatis 
one,  i  48  —  14  *e .  Et  arquatur  iftud  produdum  huic  nu* 
mero  coflico  1  ie-f-4.  Redudionc  uero  fada ,  arquabitur  1 
huic  numero  coflico,  1  r  2*— 44.Cuius  radix  quadraca  maior, 
facit  1  1  .&  illa  eft  radix  excmpli.  Vndc  numeri  alrj  duo  cxcpl/, 
fllo minores,tunc f  &  3,quoru  multiplicatio facit  1  r.f,  1  i-f-4* 

Nofti  autem  ex  rjs  quar  dicfta  funt  cap.^.ut  huifmodi  numcri 
coflici  habeant  duas  radices ,  maiorem  uidelicet  &  minor em. 
Eft  aucem  radix  minor  de  1  r  2* —  44  ,quaternarius,  fed  illa  ra- 
dix  reiponder exemplo  pofico  folummodo  per  numeros  abfur 
dos :  fciiicet  poficis  4  pro  radice  exempli,erunt  duo  reliqul  nu* 
meri  exempU  —  4 ,  & — z,  quorum  minor.  i.  — 4«  eft  minor 
quaternario  per  8.  di  maior  eorum.ideft,  —  z,cft  minor  qua- 
cernario  per  6t  MuItipKcati  uero  numeri  illi  abfurdi  inter  fe, 
faciunt  8 :  qui  numerus  iuxta  pronunciationem  exempU)qua 
cernario  maior cft  radice  illa  excpli  minore. Vides  itaq*,ut  per 
numeros  abfurdos  pulcherrimae  exemploru  probationes  fiant, 
UC  non  fruftra  fignancur. 

Exemplum  quarcum  huius  capicts* 
Ec  eft  Chrift.  1  «pro  fua  regula  oftaua  pofi  tum, 

QVarro  numerum  cuius  quadracum  mediec  inter  numcr  u 
quinario  maiorem ,  dc  numerS  alium  binario  minoretn, 
ita  ut  extremi  illi  numeri  inter  fe  multiplicati  producac  Z5-3  8» 

Quancuscft  numerus  ifteC 
Fadt  1  ^Vndcextrcmi  numeriill/.inrcrquosmediat  qua 
dratum  numeri  quem  quarro,faciut  1  £  -f-  y  cV  1  —  f,  qui  mul 
ciplicati  intcr  (e,faciunt  hoc  produdum  1  ifc  -f-  *  —  1  o.Et  ar- 
quatur  hocprodurtum  huicnumero  is  3  S.Reduft/one  autem 
fada,  inucnies  1  ^arquacuhuic  numcro  coffico  2*4$ — 3 

AA   ij  Ex 
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Ex eo  fgtt  extrahenda  eft  radix  zenfizenfica:  fcflicet  i ^arqux 
tur  Afc.iy^  —  3  tz  radix  fecit  7.  Sic  igitur  ftat  quadratuo 
mediansinterfuaextrema,47. 49.  J4*  Vide  iam,an  j^muid 
plicata  per  47,faciant  25-38. 

Exemplum  capitis  huius  quintum. 

QVacronumerum,icuius  zenfizenfo, fubtracti  quatuot 
zenfi,relinquant  2205*. 
Numerusquem  quarro  facit  1  i^.Eius  autem zenfizc nfus 
cft  1  fcfc.  Ab  eo  fubtrarti  4  fc.relinquunt  1  %\ — 4 1 .  Cui  reJicro 
acquantur  2  2oy.Reduda  igitaequatione,feu  tranfpofita,arqua 
bitur  i  huic  numero  coflico  4 1  2205- ,  Facitigttur  1 & 
cundem  numerO  cofltcum.Et  radix  quadrata  ex  eo  (id  eft,  /  j) 
faci«4o.Vnde  1  iefadet7. 

Excmplum  capitis  huius  fextum. 

SVnt  duo  numeri,qui  inter  fe  muItiplicati,faciunt7S:qw- 
drata  uero  eorum  addita  feorfum,faciunt  205-« 

Quanti  funt  duo  numcri  i 
Oblerua  hic,qudd  exemplum  iftud  receperim  iuxta  Hgura 
cxempli  propofitionis  quartar,fecundi  libri  EucIidis,quatcnuJ 
folutionem  faciie  inuenire  poflis,cV  exempla  tu  formarc  poflii 
huiufmodi,quotquot  Iibucrit,atcij  utplenius  uideas naturaffl 
huiufmodi  acquationum, 

Satis  autenofti,ut  huiufmodi  figurae  fintquadr2ta?,eonrif)e 
anteg  intra  fe  duo  alia  quadrata  inaequalia  fibrjpfis,cVduoqua- 
drangula  inter  k  arqualia5quorum  utruncp continearurfub co 
ftis  ambabus  quadratorum  partialium,ut  necefie  fir,quadran- 
gtihim  talcalrera  partc  Iongiusefle,efle'cg  mediurnprop0'^ 
nale  inter  duo  quadrata  illa  partialia  inter  fe  inarqiw^  ( n2tn 
fi  fuerint  aequalia^tuc  necefle  eft  duas  reliquas  portioneslupct 

flciei  illius  ctiam  effe  quadratas,  prioribuscg  arquales)  ut/aU* 
iam  ex  pronunciatione  exempli  poiT!saccommodarercbur! 

Iis,numeros  hos  78.  20  j- .Nam  fi pro  numero minore  pojueris 
1  .^tunc  fcics  pro  quadraca  eius  ponendum  cfle  1 1&  {w^0) 
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fecundo  quadfato,  (eu  pro  quadrato  fecundi  numerf  excmp!/, 
pones  205 —  1  %.At  interquadrata  illa  cn't73  mediu  propor* 
tionaIe,tanquam  quadrangulum  unum,  altera  parte  longiu?, 
quod  contineatur  fub  radicibus  amborum  quadratorum.Ttacp 
iamfatisconftat,ut  205- —  1  %multipIicatione  per  1  fcconfti* 
tuatnumcru«equaIcmhuicnumero,6o84.cuius  radix  eft78. 
Vnde  20 r  —  1  arquantur  6084 .  Et  per  reducflionem  feu 
tranfpofitionem,atquabitur  1  fcfc.  huic  numero  coffico  205-  — 
6084.  Vides  aut  utexemplum  habeat  duas  radices.Primo  uf* 
des  hocex  dtfpofitione  ipfa  numerorum,  uidelicet  q>  abfolutus 
numerus  ftct  i  parte  fignt  fubtradorum.  Secudo  uides  hocex 
re  ipfa  numerorum ,  id  eft,ex  fuperffcie,  cui  accommodantur 
.numcri  illi,  Potes  enim  intclligere  1  %  cfle  attributum  minori 
quadrato  partiali>&  205-—  1  % attributa  maiori quadrato par 
.tiali  :ucl  intelligerc  1  fceiTcattnbutu  maioriquadrato  ,dC  205- 
. — 1  %efie  attributa  minori.  Sicenim  fcics  uclmaiorem  radicc 
recipiendamefte,  uel  minorem,  Minor  radix  facit  6\Vndecx' 
minor  zenfusfacit  3 6,Er  maior  radix  facit  1 3.Vnde  SC  ma/or 
zenfus  facit  1 6o.Sic  6  multiplicata  in  1 3  ,faciunt  78:  &  3  6  ad* 
ditaad  1 6^,faciunt  205-« 

Alia  eiufdem  exempli  opcra  tio. 

DVo  quadrata  partialia  faciunt  2oy.Etduoquadrangula 
integrantia  (cum  quadratis  partialibus)  quadrat  u  totale 
faciunt  ambo  1 5-6,1'd  eft^bis  73  Jtaq?  quadratu  totale  facit  361« 
cuiusradix  quadrata  facit  19. 

Et  fic  exemplum  uertitur  in  hanc  pronuntf  ationem. 
FSunt  duo  numcr i,qui  additione  fui  ad  fc  feciunt  f  9  :  mul* 
tiplicationeaut  fua  inter  fefaciunt  78. 

Vcl  in  hanc  pronuncia tioncm. 
i  .  rSuntduonumeri,quiadditione(ui  adfc  faciunt  19 :  addi* 
t  tionc  ueto  fuorum  quadratoru  faciunt  205-. 

De  priore  prius. 
Eacit  numerus  unus  1  ^dC  alius  facit  19  —  ne.Etficmo* 
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fc/o,ex  ipfa  re,  q>  exemplum  habiturum  fit  dupliccm  radtcem, 
CO  qudd  fub  r  ii  pofita,poftit  intelligi  duplex  numcr us^uideli* 
,cct  uel  maior  numerusexepti,uel  minor  •  Atcg  ita  etiam  mox 
fcio,qua  lem  facicm  habitura  fit  arquatio  exempli  redu&a :  fcz 
i  ^arquabiturtalinumero  coflico.qui  partem  abfoluta  ponat 
t  parte  figni  (ubtradtorum.Sed  uideamus  operationem.  Mul* 
ciphcatio  unius  in  alterum,  facit  1 9  ^  —  1  6c  huic  producto 
acquantur  78.Vnde  fic  ftatarquatio  reducfta,feudebite  tranf- 
pofita,  1  %  arquatus  1 9  78  •  Fadt  radix  maior  \  3 ,  &  radix 
minor  facit  6. 

De  pofter/orc  pronuncia  tione. 

Vno  numero  facicte  1  le/acict  alter  1 9 —  1 2*.  Fadet  igitut 
quadratu  unius  numeri  1  %,&quadrata  alterius numeri facit 
3 <5 1  -f — 1%  —  j82£.Et illa duo quadrata faciunt  20 r, ut habet 
pronuncia  t  io.  Itacn  361-^-1%  —  38^,  arquan  tur  1  oj.  Et  per 
redadionem  arquabunt  1  fc.huic  numero  coflico  3  8  ^ —  1  j6* 
Fada  igiturdiuilioneper  i,uidebisi  fcarquaricum  19^— *jS* 
Fadt  radix  maior  1 3 ,&  ra  dix  minor  6. 

Puichre  ifta  omnia  oftenduntur  figuris  Geometridf .  8ed 
poteritdiligens  Lcdor  iftasoftcnfioncs  feu  demonftrationes, 
tacilc  formare  ex  rjs  quat  pofui  in  parte  prarceptorum  huius 
'AJgebrar. 

Sequitur  alia  ciufdcm  exempli  pronunda  tio. 
St  (uperfides  quardam  quadrangula  altera  partc  longior, 
jL^cuius  ambo  latera  Iongf  tudinc  fua  faciant  1  ?.area  autcm 
lupcrfldci  illius  facit  78« 

Facitlatusunum  1 11. 
£t  alterum  latus  fadt  1 9 —  1 2^. 
Notum  eft  autem,ut  arca  diuifa  per  latus  unum ,  producac 
latus  aIterum.HincrTt,ut      llftarquent  1  ^.Itcm^arqucn 
tur  i?  —  1  iz,  Quamcunoj  aut  harum  aequarionum  rcdpias, 
muenies  1  fcarquarihuicnumerocoftico  192^ — 7S,Fadctta- 
dix  maior  (ut  prius)  1 3,&  minor  radix  facict 

Alia 


Arithmeticae  Liber   iii.  xSo 

A lia  eiufdcm  exempli  pronundatio  cV operatio. 

Dluidc  28 3  in tres  terminos  continue  proportionala,quo 
rum  mcdius  faciat  js* 

Primus  terminus  1  H« 
Secundus  terminus  78« 
Tcrtius  183 —  1 1«, — 78« 
Notutn  cft  aut,ut  ex  multiplica tione  cx trcmorum  mter  fc, 
proueniat produrtum  aequale  ei  quod  prouenit  ex  mul  tiplici* 
tionc  medrj  <n  fc.Vndc  lo?  ie  —  1  i,arquantur  6*084.  Et  rcdu* 
(3a  aequatione  fiue  debita  particularu  tranfpofitione,  aequabit 
1  %  huic  numcro  coflico^oy^ — 6o84.Facit  radix  maior  1 69. 
&  radix  minor  facit  36  .  Et  fantdao  quadrati  numeri ,  inter 
quos  78  mcdiat  proportionalfter. 

Scd  hoc  etiam  uide.  Numerus  ifte  coiTicus,:toy  1$ — 6084» 
quera  uidtfti  uni  zenfo  aequatum,  duas  radices  quadratas  ha- 
bet>uidelicet  \6$  maiorc,cV  36  minorcm.Videamus,inquam, 
utrum  hoc  uerc  fit  in  numcro  hoc.an  ita  cfie  finga  tur :  quemad 
rnodum  in  Arithmeticis  aliqua  fingi.non  uno  fblo  loco  in  fupc 
rioribus  oftendi.  Recipiamus  ergo  primum  radiccm  ciusma- 
forem.f.  i6*?.re(bluamuscg  ipfum  numeru  cofficum  in  numera" 
abfoIutum.Scilicct  1  ^faciente  1 69,facient  205-  ^huncnumc 
rom  abfblutum,3464f.Subtrahonunc  6*084  de  34^45,  rema- 
nent  285*^1  .Vide  igitur  utrum  huius  relicli  radix  quadrata  fa 
ciat  169.S1C fi  1  lefaciat  3  6\facicnt  105-14 hunc  numeru  abfo» 
lutum 7380 :  fubtraho  aut  ab eo  priorem  hunc  numcru  6084, 
(co  q>  cofficus numerus fic  ftcterit ,i 0  y  ^ — 6084)  rcmanetqj 
1 19  6.cuius  radix  quadrata  eft  3  6.  Et  in  tota  numerorum  uni- 
ucrfita  te  non  inuenies  alium  numerum^cui  ita  refpondeat  cof* 
ficus  numerusrfte,  xor^ — 6084.  flcc. 

FEx  iftis  poterit  diligens  Letftor,  non  folum  aliorum  (uc 
Cbrifto.cVc.)  exempla  Iccfta  intelligere,  cV  quar ftiones  corum 
foluere,fcd  etiam  flbi  prQpria  quotojt  libuerit  formare.Nihilo- 
minus  tamen  plura  pofuuTem,nifi  ad  ftatutu  tempus,quod  in- 
ftabat  dum  ifta  fcnbcr  cmjedde  ndum  mihi  fuiffet  cxemplar. 
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Dc  exemplis  regulae  Algebrae  percincntibus 
ad  caput  quintum  libri  huius  tercij. 
Capuc    x  i» 

o  L  v  i  hucufqj  ullum  ponerc  cxcmplum,  qudd 
haberct  numeros  irrattonales  Coflicos,auc  irra* 
tionales  abfoluros.  Nunc  uero  locum  naclus  con 
gruum  >  id  cfr ,  refpicientem  caput  pratceptorum 
quintum,quod  totum  cft  de  huiufmodi  numerts, 
replebo  totum  caput  prarfens  talibus  exemplis,quar  ufum  ha- 
beant  irrationalium  numeroru  colTicorum  ,&  irrationalium 
abfolutorum.  Pertinereuero  mihiuidentur  huiufmodi  cxem* 
pla  peculiariter  ad  Geometriam,fdeo  omnia  huius  capicisex- 
empla  erunt  gcometrica.  Volo  autem  incipere  ab  cxemplo 
ultimo  fupcrioris  capic  is. 

Primum  exetnplum  capitis  huius. 

SVntduo  numcri.qu/  additione  fuorum  quadratorufaciunt 
205- :  ipf?  uero  inter  fe  multiplica  ti  faciunt  78, 

Ex  capitc  aut  quinto  fatis  uidere  potes,  quos  numcros  ap* 
pcllcm  CoiTicos  irrationales.  Scil/cet  coflicorum  numerorum 
1  rra  tionaliu  ,quidam  refoluunt  in  abfolutos  ra  tionales,  ut  funt 
illi  quibus  utar  ih  praefentiexempIo.Et  quidam  refoluuntur  irt 
abfolutos  numcros  irrationales,  ut  funt  illi  quibus  utar  in  ex* 
croplo  (ecundo. 

SicCofllcorum  numcrorum  rationalium,  quidam  refolm 
uunturin  abfolutos  numeros  rationales:  ut  funr  iJ/i  quibus 
ufus  fum  in  excmplis  fuperiojt:  capitum  libri  huius.  Et  quidam 
refoluuntur  inabfolutos  numeros  irrationalcs ;  ut  funt  iUi,qui 
bus  ucar  irjexemplo  tcrtio. 

# 

Sequitur  pirtura  exempli. 

Saxis 
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r 
A 

B 

c 

Satls  clarc  ufdes  ex  hac  figura  ,ut  exempYum  con  traxerim* 
Voloautcm  inucmrequanta  fitlinea  a  B ,  cV  quanta  fit  C  d# 
Cum  autem  quadratu  linex  A  B  fignatumm  hoc  numero  cof- 
fico  i  oportcbitme  i  ^ponere  pro  Imea  A  b  .  Etprolinea 
CDponendauemty^.  2oy — i  fc.Ambxigitur  Iincccuna  fum 
ma  faciunt  hunc  numer  u  compofitu,  i  ie  -f-  10  5" — 1  •  ^c 
numerus  in  fc  quadrate  muli  iplicac  u^racict  aream  totius  qua- 
drati  illius.quod  duo  partialia  quadrata  continet ,  Et  cum  ex 
ipfa  figura  uideas  area  eius  facere  3  6 1  ,fcies  ifti  numero  aequan 
dumelfe  produdum  multiphcationisquadratac  praedicftinu* 
meri  compofi  ti  in  fe. 

Sic  aut  fta  t  numcrus  ille  ad  multiplicationem  quadratam* 

nt-f— 205- —  1 

Primo  mult/plico  1  *e  infe ,  facit  1  & .  Seoindo  multipfico 
2oy—  ifc.infefacit  20J — ifc.Tollitur aute  —  1  fcper  -^-i  fc. 

BB  qul 
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qui  fa&us  eft  ex  multiplicatione.  Nofti  enim  ut  diuerfa  fignav 
in  addit/onc  fubtrahant*  Rcmanet  /gitur  ex  mult/plicatione 
hadenus  fac?a,numerus  ift  j  205-  •  Etquia  tota  (umma  multi- 
plicationisacquatur  numcro  buic  361  ,ideo  aufero  utrincg  10 
tuncex  parte  fummat  illius  quar  producirur  multiplicando,ni* 
hil  remanet,ntfi  quod  fict  ex  multiplica  tioe  in  cruce.  Ex  aftera 
autem  parte  remanent  1 5-  6.  &  illa  arquata  erunt  huic  toti  quod 
fit  ex  mul  tiplica  tionc  in  cruce. 

Sic  autem  muftiplico  in  cruce* 

1 3*  ftu  /%i  %  (ut  nofti)  multiplico  in  /fc.  205-  —  1  fc.cV  GtJy* 
205-  % —  1  fcfc.Secundo  iterum  uenit  1  2e,fd  eft,/$  1  f>  multipli* 
canda  in  /fc.  zoy —  1  fc.cV  iterum  fit  /fc.ioy  % —  1 

Addo  igitur  duo  producla  illa,f?cur  nofti  ex  lege  multiplica 
tionis,(eu  (quod  idem  eft)  unum  ex  eis  duplo.  Mul  tiplico  igit 
/&♦  205-  —  1  **>per  /fc  4,Et  fic  flt  /fc.8  20  * — 4%% ,  Et  haec  cft 
reliqua  fumma  multiplicationis  propofitar. 

Et  harc  fumma  aequatur  numero  illi  quem  fupcrius  oftendr, 
utdelrcct  fytf.Vidcsaututcequatioreducenda  fit  adquadrata; 
fcilicet  8  20  & — 4 11  aequantur  243  3  6\Et  per  tranfpofitionem 
debitam  particularum,  4  &  arquantur  820 % — 243  3  6.  Diuide 
ergo,tunc  inuenies  1  fcfc  acquari  205- %  —  6084 .  Facit 1  fc- 
Ideo  i  ^facittf.Et  tantacft  linea  a  B.EtficIincac  Dfacit  13. 

Quaminsautem  205- fc  —  6084  duasradiceshabcar,tamen 
cotraclus  ad  figuram  exempli,  maiorem  radiccm,fub  tali  fua 
fignattone>amittit.  PoruilTem  autem  maius  quadratum  par 
tiale  fignarehoc  numero coflico  1  &  :  & minus  quadratum  ft- 
gnare  potuiffcm  hoc  numero  205-  —  1  % .  Et  tunc  certe  maior 
radix  recipicnda  elTet,cV  nequaquam  minor.  Sic  res  ipfa  indi- 
cat>quac  radtx  fit  rccipicnda. 

Alia  eiufdem  exempli  operatio, 

VEI  fic  potcris  opcrari,cum  uideas  (uperftciem  quadrangu 
iam  alocra  partclongiorcmJignatara  numcro  7S,  conti 

ncri 
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fcfccum  6o84A'c» 

rVclcum  a  B  faciat  i  ie,cV  arca  totius  quadratfconuV 
ncntis  quadrata  partialia,  faciat  $6i,  cuius  radix  cft  iq  » 
Facict  CD,iq  —  i^,cuiusquadratufacit3^i  -f-  1% — 38^» 
quodaquatur  105- —  1  fc*&c.  Sedoperatiobaecnonpcr- 
tinctadcaput  hoc. 

V Vci*  mnltiplicatio  A  B ,  id  eft,  1  i*,fn  C  D.fd  eft,fn  1  p  — 
j  a^.faciens  1 9  j  fcarquabit  78,cVc.  Pcrtinct  ctiam  ifta 
opcratio  ad  caput  fuperius,cum  non  habeatnumcros  cofficoj 
irrationales, 

Excmplum  fecundum  ca  pitis  1iuius* 

ESt  fuperfidcs  quadrangula  redangula,  altera  partc  Ion# 
gior,cuiusdiamctcrfua  longitudinc  facit  J%io,8i arca 

ciusfrcit  A^. 

Quaeftio  eft,quantum  Ot  u  trunqj  latus. 


B 


lo —  f 


Quando  pro  a  b  linea  minore  pono  i  l^tunc pro  B  C  pono 
/&.20  —  1  fc.co  q>  quadratu  diagonalis  A  C,  conftitutum  fit  ad 
arqualitatem quadrati ab& quadrati b c, ut habet  pcnultima 

BB  rj  priral 
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ptimi  Eudidis.  Cum  igitur  quadratu diagonalis  I/neae  fac/at 
zo,&  quadratum  a  b  faciat  i  %,fequitur  quadratum  B  C  facere 
20—  i%.&ficradixeius,ideft,Iinea  BCjfacict A,io  —  ifc.ur 
dixi.Multiplicoigitur  A  B  m  BC,ut  proueniatarea:  (cilicetii* 
feuAiiinA.io—  i  fc.facit%/%,2ofc  —  i%%.Itacpprodurtoflli 
acquatur  Jty6.  Et  per  reducfhoncm  ad  quadrata,  arquantur  96 
huic  numcro  coflico  20^—1  fcfc.Et  per  debitam  particularum 
aequationem  .acquatur  1  fcfc  huic  numero  cofTico  20  —  96. 
Facit  1 1 , 8.  Et  1  ie facnVfc  8 .  Ergo  a  b  facir  %/fc8  ,&  bc  facit 
y%  1 2.Sic  cnim  a  c  facnVfc  2o,&  area  quadranguli  */fc>6\ut  fa- 
tispatct. 

Tertium  exemplum  capitis  huius. 

EStfupcrficiesquadranguIa  rcdangulaaltera  parte  Ion- 
gior,cufusdiagonalisfacit  %/$i8o  iuaIongitudinc,c\cft 
maius  latus  ad  minus  triplum. 

Quantum  facit  area  illius  trianguIiC 

A 


Satis  notumeftjuclcxfuperioricxemplo  10  arquariqua- 
dratolineardfagonalis.  Itacp  1  fcfacit  18  :&  iiefacir/ii8. 
Facit  igitur  B  c  fua  longitudinc  %/fc  1 6 2.  Vndc  fequitur  aream 
facere  54  ♦ 

Exemplum  quartum  capitis  Iiuius. 
Eteft  Chrifto.46.pro  regula  fua  prima  pofftum. 

St  triangulus  orthogonius,  cuius  baffs  facit  fualongitu* 
Xjdinc  J%  1  s-f-  * .  &  duo  reliqua  iatcr a  fimul  fumpta ,  faciu  t 
*ua  longitudine/fc  1 6 1  -f-o, . 

Qtiarftioi 
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Quxftio  eft,quaatum  rcli  quorum  laterum  unumquo  dcp 

(eorfurafaciat. 


B 

J%t  8  -f-$ ,  Aequantur  afft.quaa 
dratum  linea?  a  B,&quadratu  linear  B  Cqaadrato  Iinea?  a  c,ut 
notuT imu  eft,et  farpifiime  i  me  repctitu  Jtaeg  i  %  -f-  27  -f-V^48 
aequantur  » % -+-  243 -f-y^y 2488  —  1 8 i& — A048  fc.Et per  rc- 
dudionem^648  arquaf  2 16  ^5*248  8 —  18^ — ^48^. 
Subtrahe  deinde  Jtftf  de  2488  <cum  fint  commenfurabfc 
Ies)rclinquituryH»47l»Eteft  fubtracflio  illanihil  aliudquim 
reduclio.  I  taqj  totum  rcliquum  arquatur  nihiIo3id  eft, 

x  1 6  -f-y%4 1 47  2  —  1 8  2e  — A648  %  arquantur  o . 
Itacp  1 8  2e-f-  A648  fc.arquatur  2 1 6* -f-Vfc  4 1472  .Diuideergo 
pcr  numerum  maioris  figni  coflici,reIiquum  arquationis,  tunC 
habcbis  quantum  faciat  cathetus, 

Obferuabis  autcm  hic,  qaod  in  ifta  particula  /$6*48  % .  hoc 
fignum  %.quod  pofitu  uides  i  parte  dextra,reputatur  pro  figno 
ifto  i*,proptcr  fignum  hoc  A,  quod  ftat  a  parte  finiftra.  Nam 
fi  (cxempligratia)  6  fintmultiplicanda  pcr  1  i*,tunc  fiunt  6*z. 
Siaui  J\  6  Gt  multiplicandum  pcr  1  ^,tunc  fiiA^.'& non  fit 
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A  *  ^,ut  Chriftophorus  uolu/r.  Quando  emW*  6  muh/pl/, 
catur  pcr  i , tunc  rec/pitur  Ai*proi2<>, Ifta  monco pro* 
ptcr  numeros,quos  Lccftor  mcus  /n  Chriftophoro  fortaiTis  ol- 
debit,circa  operationem huius  cxempli cius 46 .  ut fciat  meos 
numeros corrcdius efle  pofitos.  Itaqj 648 1 8  2* habcri 
debet pro  uno numero  radicum :  non  propter  fignum  addito, 
rum,id  quod  Chriftopborus  uidetur  cxiftimaiTc,  fed  q,  utrac* 
parsfitnumcrusradicum.  Diuiditurautem  2 16+ A4I477 
per  A  ^48  -f-  iB.facit  diuiuW*  3  *-f-4«Et  tanruin  facit  Iinei 
a  B.Itacp  latus  a  C  facit  J% yo-f-^. 

Vofo  autem  Lcdorcm  hic  iuuarc  in  diuifionc  hac  laboriofa. 
PrimomuIt/pIicodiuiforcmy^(J48-+-  ,8  pcr^648—  ,8 
tacit  3 14  diuiforcm  nouum.Deindc  multiplico  ctiam  diuiden 
dum  2  16 + V*4  i472,pcr y* 648 -  1 8.  facit  nouum  diuiden, 
dumhunc ^  3 n9i3 ri_  ,  20*.  D/u/de /gitur  pr/orempar, 
tcmper^.o^T^ Ccftcn/m  ,04976 quadratudiuiforisnoui) 
«partem  poiter/orem,uideIicet  1 2?*  ,diuidc  pcr  3  24. 

Exemplum  qufntum  cap/t/s  hu/us, 

s  T  quadrata  fupcrf?c/cs,fac/ens  arca  fua  nutncrum  hunc, 

^7r-f-V&4ojooo# 
Quarft/o  cft,quantum  fac/at  radix  c/us  quadrata. 

dum°«^  rat/onc/nucncr/mmo- 
dum  cxtrahcndi  rad/ccs  quadratas  dc  huiufmodi  numeris 
Nemo  autem  mihi  fucccnfcat,quaf?me  rcdarguat 
paulofuper/usreprehendcr/m.  Aliud  ffquidem  eftnVcinra, 
tis .  autcomm od, tat/s  grat/a  aliquid  ftruere ,  aliudq,  aliquid 
amb/tton/s  caufa  oftcntarc;  cu/us  fontem.data  operaXxultes, 

S/c  autcm  ftat  excmplum  flguratum, 
ut  fequ/cur. 

Vidci 


1, 
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0 

N 

»-» 

1 

Vidcs  ut  pofterior  particula  lolumodo  diuifa  fxt  in  duo  arqua 
f/arfcz^oyooo  diuiditur in » o  1  i6o,d(  A 1 0 1  i^o.De^nde   v^l^l^  5  0 
fatisuides,ut cx  675-  dcbcant  rieri  duo  quacJrata,fnter  quae  qJ^  /2*  I 

J%  1  o  1 25-0  mcdiet  proportionaliter ,  hoc  eft,  numerus  ifte  67$  — 2—  • 

diuidi dcbet  in  duas  parres,quac  inter  iemultiplicaraefacianc 
101 2j-Q.Pono  igiturprominoreparte  i  ie,tunc  maior  parsfa 
ctet  67  y  —  1  le.Itacp  67  s  ^ —  1  %  (quodeft  produdhim  ex  1 1* 
it\67s —  1  ic)sequabif  /onro.Facit  1  *i Cquac cft radix acqua 
jtionisminor)  225.  Itaq;  maiusquadratumfacict^yo  ,  Faciet 
igit  radix  quadrata  fuperficici  ,ppofitar,<d  e  a  C,  1  r  -f-  /fc4ro* 
Probamultiplicatione  radicis  buius  inuentarin  fe,quae  facit 
67?  -fWfc  405-000  ♦ 

Excmplum  fcxtum  capitis  hu/us. 

ESt  circulus,cuius  diamcter  facit  1 2o,cV  orthogonalfs  quae 
dam  linea  erecta  a  diametro  ad  circumfercntiam ,  facit 

2925- — y^4orooo» 

Quaeftfo  eft,de  quantita  tc  patium  diametriffc  diuifar. 

Sit- 
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Sit  igftur  orthogonalis  illa  a  C,  tunc  pro  B  C  pono  %  24 ,  & 
pro  c  d  ponenduseric  numerus  coflicus  ifte  1 20  —  1  le.Cum 
autA  C  fit  mcdium  propornonale  inter  8  c  cVCD,critarquatio 
fnteruoi* —  i*cV  20 iy — y^orooo.Faciti  ^.4r— /fc45"°* 
Et  tantum  facit  B  c.Ergo  c  d  facit  7  j  -f-  A4  ro. 

Deinde  fi  trahantur  a  d  cV  a  B,fcies  per  penultimam  primJ 
Euclidis,quantum  fllae  chordae  arcuum  circuli  faciant.Scilicec 
minor a  B  facfct  huc  numcru  irronalemy&.j^oo-Vfco^Soooo* 
Etcborda  AD,y^.poo  0-^-^648  0000. 

Exemplum  feptimum  capitis  huius. 

ESt  circulus,cuius  diamcter  diuiditur  fccundum  proportio 
nem  habentem  medium  fcV  duo  extr  ema  ,eam'q;  diamctru 
alia  linea  diuidit  orthogonaliter,  f  n  pudo  diulfionis  pratdicftar, 
&  arcus  unus  ex  minortbus.interceptus  i  lineis  illis,habet  chor 
dam,faciencem  longitudinclua  hunc  numcrum  irratibnalem, 
»5-0  — A4yoo#  Quarilfo 
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Qua-ftio  eft  ,qua  nta  fi  t  diamctcr  drculi  illius  fii  reliquac 
line*  Hgursc  illius  quant*  fint. 


Ponopro  B  B,i  ^tcVquiaABeftdiuua  fccundum  propor 
tionem  habente  medium  &  duo  cxtrema,  neceiTe  eftcB  chor 
dam efle  arqualem  portioni rnaiori,  prar  didhe  diuifionis  ♦  Itaca 
AEetfamradtlongftudinefua  iyo — %/^4yoo,Eccum  cnut 
medium  proportionale  in  tcr  ae&e  B}fequirur  quod  c  t  fadac 
ladicem  quadra  ta  produd/,quod  f \  t  cx  E  2  in  a  e.  Sdlicct  c  b 
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facit/*.  i  yo  ^—7^45-00  *  .  Itcm  cx  pcnultima  primi  Eaclf- 
dis,facitA .  17000— y*4oj"oooooo—  1  %  (  Quadratum  cm 
linearc  B  factt  hanc  arcam, 27000— /$405-000000  ,cVc.) 
Ergo  duo  producfta  illa  funt  xquata,  cum  cadant  fupcr  unam 
&  candcm  lincam  fllam  c  e,  quadratumfcg  unius  eft  arquatum 
quadratoaltcrius.Sciliccf,  15-0  ^—^4yoo%aquatur  17000 

 ^405-000000—  1%.  VndctranfpoGcis  partibus  acquatio- 

nis  dcbito  modo,  aequabitur  1  his  partibus: 

17000—  ,/$405-000000  —  1  yo  iz-f->/%4S0*h 
Facit  1  ^,./%405-oo4—  1  jo  .Ettantum  facit  portio  diaractr* 
E  B.  Cum  fgit  portio  cius  maior.i.  A  B,  faciat  1  y  o  — J\poo, 
fcquiturCpcradditi6ncm)cju6ddiamctcr  tota  ab  faciat  lua 
Idngitudine  J\  1 8 000. Et  ( pcr multiplicatfoncm  portiotiis in 
portioncm)fcquitur  c  Efacerehuncnumcrum, 

610000000 —  j6ooo# 

Pofica  pcr  pcnultimam  prrmi  Euclidis,  focit  A  C, 

405*000000 — pooo» 

Vidciamanquadratalinearum  cbcV  CA,faciantquadratum 
Hncar  AB.Et  fic  habcs  quantitatcs omnium  lincarum , %urac 
huius  cxcmpli.  Eft  enim  linca  E  D  arqualis  linear  C  E,  ut  dupla* 
tionc  ipfius  C  E  facilc  ponas  qoantitatcm  linear  CD, 

Et  quia  fupcrius  in  ifto  cxcmplo,uidifti  1  %  arquari  huic  nu- 
mcro  toti,i7ooo  —  7^405-000000—  1 5-0  m-f-7%45-00  fc,  fa# 
cile  cx  fupradidis  fdrc  potcris,ut  radix  quadrata  cx  co  debeat 
cxtrahi.  Ef  nc  te  particularum  huiufmodi  multitudo  dC  magnl 
tudo  abfterrcat,uo!o  tibi  hic  radicem  eius  extrahcre» 
Sfc  autcm  ftat  illc  numcrus  quadratus  ad 

cxtradionis  moduro  pofitus. 
17000 — ^405-000000! — 75--f-*/fcn  Jf» 
TEt(ut  rcm  breuiflimis  dica  ;Gcut  opcrareris,fi  radix  cxtsa 
henda  occurrerct  tibi  ex  ifto  numero  coflico,  17000  —  1  yoie» 
fic  operarc  ctiam  hic.Nam  ficut  primo  poneres  loco —  1  s  o  ^ 
boc  dimidium  eius  7  j\teiefto  uiddicct  figno  coffico,ut  exem* 

-  pfotn 


Arithmbticab  Liber  186 

plum  fic  ftaret  27ooo-7y.Sicloco  huius  —  1 5"<>H-f-  A4£°?¥ 
ponehoc — 75-  -f — i  2e:eftcnimdimidlum  numeri  radicu* 
Et  fupcrius  c/rca  exemplum  quartu  capitis  huius,fatis  oftendi 
ut  huiufmodi  numer  f,v/fc  45-00  fc,fint  numeri  radicumscV  nequa 
quamfint  numcri  zenforum.  Scilicct(utrepetam)  /$45-00  fc, 
cft  radix  quadrata  ex  45-00  zenfis  cVc. 

Secundo,  ficut  (  pofito  hoc  exemplo,  27000  —  75-,  utdixi) 
multiplicares  dimidium  numeri  radicum  /  in  fe,produclumeg 
addcres  priori  parti  (  ut  in  fupcrioribus  fufficientiflime  docui) 
fcilicct —  75-  infe,  facit  5-^25-, quod  ad  27000  additum,  facit 
3161?:  ficetiam  multiplico — 75\-f- Ai  1  ^^-iniejfacfrfcgo^j-o 
—  /fc  25-3  U5-oo,quodaddoad  27000 — J%  405-000000,6^ fti 
337ro"r~A^32S  125-00, 

Tertio  fequitur,ut  extraham  radiccm  quadratam  ex  aggre 
gato  facto  ( huiufmodi  extracfhonem  docui  lib.  2.  fuo  Ioco). 
Fadt autem  radix  quadrara  J%  2 8 1 25-  — 75-.  Et ab hac radice 
fubtraho  Cpropter  fignum  fubtradorum  ,  quod  ponebatur  i 
partedimidrj  numeri  radicum)  75"-f-^fci  1  *s  eft.dimidium 
numeri  radicum  ,tunc  remanet  J%  40  5-0  o  —  1 5-0»  £t  tantum  fa 
cit  1 2e  pofita  pro  linea  figurac  datiexempli  c  b  . 

Aliaoperat/o  excmpli. 

QVJamaforporttodiuifsediametri  facit  iyo — Jms*>o% 
pono  (ut  prius)  1 ic  pro  minore  portione,tunc  tota  linea 
a  B  faciet  1 5-0 — 45-0  -f—  1  le.Et  fic  quadrato  maioris  extre 
mi,uidelicet  2700 o— 405-00000 o,arquatur  quod  fit ex  muJ 
tiplicatione  1  3e,in  totamlincam.Fit  autem, 

ijoie — %/%4j-oo  fc— f—  1  fc. 
Et  ficiterum sequarur  1  %»totihuiccoiTiconumero, 

27000 — 405-000000 —  ij-ooe-f—  /$45-oof;# 

r-      CC   rj  Alia 
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AJ/a  opcratio. 

PRo  tota  Iinea  a  b  ponc  i  ^ ,  tunc  pro  portione  minore. 
id  eft,  pro  e  B.ponemi  iyo-f-y^4yoo.Atc^  ita  mol- 
tiplicat/o  i^,m  — ijo-f-y%4yoo(quapcftmult/phcana 
cxtrcmorurrO  producit  arquale  mcdio  propoi  rionali  in  fc  mul- 
1 1  p  1 1  ca  to  ,u  t  delice  t 27000 — J%  40^000000*  EtOc  ueru  acqua* 
bitur  1  buic  conncxo, 

17000 — ^405-000000 —  rro^-f-y^yoo^» 

Exemplum  capiris  hu/us  ocftauum. 

ESt  pentagonus  arqntla  terus,cuius  linea  fubtenfa  uni  angu 
lorum  €ius,facir  roo„ 

Quantum  efllatus  pcmagontf 


Nbfum  efl  cx  prfmo  Almage.PcoIctmcap.o,  ut  a  D  dufla 
fhBC.iiciarquanrumfacic  a  Bfa  CD  .cumeaquodfitex  AC 
in  B  D.  Stmiieeft  m  quolibet  quadrilatero  infcripto  circulo. 
Pono  igttur  pro  latercpcntagont  uno,  1 2«ttunc  a  c  tn  b  d  farfr 

1* 
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CDin  ABfacit  iooic,.Et  a  Din  C  Bfadt  ioooo,lunt 
em  a  b  Qc  a  d  &  B C  intcr  arquales.  Itacy  i  i  oo  ie  atquan 
tur  ioooo*Fadt  iie«*/fci*joo — rorEt  untum  facitlatus 
unum  pcntagoni, 

Proba  pcr  conuerfionerm 
FSi  lajns  pcnragoni  arquilateri  fadaty^i  iroo-rov  Quan 
tum  facict  Unea  fubtendens  angulum  pentagoni  illius  nnum? 

Fadt  a  b,  i  ie.Et  (ic  a  d  in  B  c  faciet  i  * :  &  huic  arquabitur 
quod  fitcxc  D  in  a  B.iV^i  zroo^— yo^cumquadrato  unius 
laterumjd  eft,A  c  in  B  D,quod  facit  r  rooo — 125-000000«. 
Quarrendaeft  igitur  ragixquadrataex 

%/fci  »5-00% — yoie»  ■+-•  15-000 — y%iieoooooo* 
Volo  etiam  hoc  loco  Leclori  meo  feruire,  dc  hanc  radicenr 
quadratam  extrahere.Sic  autem  ftat  cxcmplum. 

y%  3  i*T— :»T.-f— •ijooo —  y%nroooooo. 
Multfplico  igitur V\  3 1 1  r  —  ir  in  fe(ut  fatis  docui)fadt  mul 
tiplicatio  harchunc  fequente  numeru,3  750 — J\  78 1 2  5-00. Et 
huicaddoi fooo-y^iiroooooo.fiunt  1875*0 195-3  125-00« 
Ex  noc,aggregato  extraho  radice  quadrat5,facit  1  2  r-*/fc  3  1 25-. 
Ec  huic  iam  addo  dimidium  numerura  radicum.uidelicet 
3 1  *r —  2y.fTunt  loo.Ettantufacit  a  B,idcft,lincafubtcn* 
dens  angulum  in  pentagorro  propofito» 

Aliadufdcm  exempli  o&aui  operat/o. 

OStendi  capite  ultimo  fecundi  libr/,ut  linea  compofita  cx 
latere  pentagoni  Qc  linea  fubtendente  angulum  penta* 
goniaequilateri.fitdiuifa  fccundum  proportionem  habcntern 
mcdium  QC  duo  ex  trema.in  pundo  copofitionis  earum »  Hinc 
fit,ut  1 00  (h  medium  proportionale  intcr  1  Cquam  pono  pro 
latere  pentagoni )  Qi  100 --f—  1  ( quem  numerum  pono  prd 
Hnea  compofita  cx  latcre  pentagoniA  linea  fubtendente  angcr 
lum  pentagoni )  fiteg  permultiplicationem  1  ivin  1 00  -f-  hg« 
ut  1 00  ifc-f- 1  aequcnt  1  oooo(.fcquadrato  medij.pportionalis) 
&perredudionem  i^arquet  ioooo^-  looie.Etfic  i^racit 
Jfai£QV—S**  CC  irj,  Vd 
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Ec^     Exemplum  cap/tis  huius  nonum. 
SKSfe  0"ho8°°'i«»  cu/us  duo  latera  angulum  re- 

ll,J~  1'  ,     "^*  71  •  CT<8'tur  auten>  "nea  orthogooa  is  i 

Qu*ft<o  eft  de  quantitate  aliatum  linearum 
nuiuiraodi  ngur*r. 


/ongitud neXA?^  ia$'*ul**  ut  «"«  *  »  &cta  fua 
fcc/at  b  cS^R^^^bw^iS 

Pono 
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Pono  /gitur  pro  1/nea  B  C,  1  ic ,  tunc  ponctur  pro  C  d, 
Afc  864 —  1 MuJtipI/co  igitur  1 5*  in 864 —  1  oc ,  facit 
%/%%  8^4^ — 1  fc.quaeeft  quantiias  quadiati  a  C  mcdfj  propor 
tionalis inter  BC&c  D.Quadratum  aurcm lineae A B (id  cft, 
J%  2  1 6-f- v/fc  7 1 )  minus  quadrato  lineac  B  C  (quod  facit  1  fc)fa* 
cit  quadratum  lineac  a  c.perpenultimam  primi  Eudidis.Ergo 
sequatioeritintcr  J%  n6-f-J%7i —  1  hunc  numerum 
coflkum  8<^4%%  —  1  fc.TolIit  autem  1  alterum  1  £ . Et  fic 
manet  atquat/o  inter  864  fcfc.cV  huc  nume^  J%  1 1 6  -f-  7*7  2: 
quem.tuxta  rcguIam,diu/do  per  numerum  radicum(necp  enim 
AfcSo^f  fc^aliudeftquim  numcrusradtcum  >  ut  fcire  potescx 
rjs  quac  dixi  circa  cxemplumquartum  capitishuius )  8C  dum 
diuido  J\  2 1 6pcr  8  6*4 ,  tunc  prius  reduco  J\  z  1 6  ( ut  nofti 
ex  Algorithmo)  ut  etiam  ftct  fub  hoc  figno,*/fcfc.  Scilicet 
*/fcfc4^J"*-hAfc  5"  1 84diuido  per*/fcfc  86*4,tunc  refoluitur  i2e, 
quar  fac/t  -f-  A%  6\Ergo  1/nca  c  D,facit  ^5-4 — 7%%  9 
Multiplicataautcm  b  c  in  c  D,  produdtur  quadraturu  Imeae 
a  c.Vnde  linea  ac  faciet%/tff  24. 

I  «•  •  • 

Excmplum  capit/s  huius  dcc/mum. 

Slgnato  pentagono(ut  in  cxeplo  capitis  huius  odauo  flgna 
tus  eft )  quarr/tur  quantum  faciat  lineola  e  d. 

Vides  autem  in  figura  fuprapofita  folio  2  8  6 ,  ut  c  d  ( eul 
srqualis  cft  a  e  ;  fignata  fit  1  2<> ;  cV  a  b  (cui  arqualis  eft  A  D) 
fignata  fit  numero  hoc  1 00.  Eft  autem  A  D  diuifa  in  puntfto  e, 
(ecundum  proportioncm  habentem  medium  cVduoextrema, 
Igitur  a  e  ( faciens  1 2e )  eft  medium  proportionale  inter  A  d, 
(facientem  100)  &  e  D,facientem  100 —  1 2t.Aequabiturcrgo 
1  %  huic  numero  coftico,i  0000 —  1 00  2<uFacit  1 ^ut  fuperius, 
Id eft,%/%i  25-00  —  yo.quam  uidi^i  iupcr/us  facere  c d  feu  a  e9 

Eam  /g/tur fubtrahe de  a  b  feu de  a  d,  tunc remanet 

1 5-0 — y%i  25-00* 

Et  barc  cft  quamitas  lineae  e  d  ,  fcu  e  c* 

Scquttur 
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Seqaitur  pulchra  induft  r  ia  inuenicnd  J 
quantitates  linearum* 

VOLO  autem  tibi,mi  Lecftor,ut  nihfl  (fc/ens)  abfcondanv 
exempla  inftrumentalia  o  ftendere ,  q uibus  u ti  poiTis  pro 
inuen  tione  linearum  quaritum  placgcrit,  atc#  ad  cxcmplar  eo- 
t  um  formarc  infinita  alia  ♦ 


*9 
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Videamusprimodeformatione  exemplorum  hukifmodi, 

antequam  ufum  eorum  oftendam, 

Sicautcmfado. 
Primo  rectpio  diametrum  circuli  pro  fundamento  huius 
ftruclurar,c\  diuidoeam  <n  quatuor  partes  inter  fe  arquales « 
cu«Iibctpartia(rigno(uelalfignatafubintclIigo)  i  *&.utuidci 
M  b  fignatam,item  B  c.Et  fic  tota  diameter  facit  mihi  4  ^Stc 
c g facit  i ^,cum fit femidiamctcr circuli. Sic  facile  ex  b  c& 
Gc  fienabis  lincam  B  G.Nam  cumquadratum  GC  fac/at  4*, 
cVquadratum  Bcfaciat  i  *,  fatisnoftiutquadratum  BGillis 
squetutfadafq; y % , ut linca ipft  B G rede fic  fignetur  J*s*. 
Sic  b  F  rccipit  %  3 %  cum  c  F  traheda  fit  femidiamcter  cfccuU, 
cuius  quadratum,minus quadrato  B  C,faciat  3  % :  atque  ita,ea 
fubtracHione  facla,  *quetur  reliflum  tale,  quadrato  linea:  B  F# 
SicexQcapiteprimi  Almagefti  facilecolligitur,utIinca  b  C 
fubtracla  aMinea  b  G,relinquat  latusdecagonicidcm  drculo 
rfnfcribendi,quodcft  c  d.  ideo  retfe  fic  (Ignatur J\        1  *t* 
Etquia  quadratum  D  Gcomponitur  cxquadrato  C  G  Qic  D 
(  facit  autcm  quadratum  c  G,4*:  c\  quadratum  C  p.tactt 
6        *ofcfc)ideo linca  D  G  rcde  fic  fignabit,/*.  1 0*- J%  *ffo 
Etcumtrahcnda  c  H  fitfcmidiameter,cuiusquadratumradt 
4^,{tquofubtracftumquadratum  CD(id  eft,<SS-J-V*2o*%) 
tclinquitquadratu  D  H.  retfeftgnatur  DHflc^y^o^-z^ 
Etquia  a  EdiamctetfuaIongitudincfacit4^,  a  b  autetactt 
1  ie!fequitur  B  E facere  3  *>cum  A  B linca  fit  fubtrarta.Deinde 
fide  B  E  fubtrahas  B  D,  facientcm  fua  longitudinr r  l ,  iitcp 
xqualis  linea:  B  G.fatis  clare  uides  D  E  fignandam  fic  j 
Et  fic  facili  t\  iucundiflima  ratiocinatione  poteris  tibi  tormare 
talium  exemplorum  inftrumcntaliu  copiofum  thefaurum  c\c. 

Videamus  nuncufum  eoru;  necp  cnim  talia  froftri  nomino 
cxemplainftrtimentalia, 

Si  ( exempli  gratia)  profitercris  publiceEudidistertium- 
decimum  autquartumdecimum,ubi  fere  mcld 
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fetragonorum,  pcntagonoru,  decagonorum  &c.  ifopleuroru, 
&  uclles  uaria  (ut  dccet)  excmpla  proponc  re  /n  rcbus  talibus, 
alioquinonfacilircr  inuf  nif  ndis ,  ttmc  pofles  tibi  huiufmodi 
cxempla  pro  ncceffirate  tali  conftrucrCjatquc  uri  cis r&flicrr, 
dandi  fint  tibi  trcs  circul/  cum  infcriprionc  fuorum  pentagoao 
rum,atc£  dccagonorum :  quorum  c/rculorum  primus  fua  dia* 
roctrofaciar  i2o,/ecundf  diamcter  faciat  36*,terrrj  f^ciat 48. 
ueliseg  fingolorum  circulorum  pentagonos  facilitcr  cVrepcnrt 
rcpcrrre  pcr  cxempKi  mftrumc  nta!e,qaod  dcdi.  Recipc  primo 
(flplacct)maximumilforum.  Etquia  1 2^(tanauarnparsdia- 
roerr/  quarra)  fac/t  30.  pentagon/ auterrj  latus  uc fignatum ha 
bes,  io£ — %/fc2o%%  (harcefl  I/neaD  G  figuraepofirar^&cuin 
Hsfactat  3o,facit  1  %.ooo,cV  1  c*.z7ooo,&  1  ^t8ioooo,Reci 
pio  igrtur  lo&jideftoooo.Deinderec/p/o)  20^*116200000, 
quibus  prarpono  (ficutmibipkfrura  linear  omnia  admanustra 
di  t  racit  J%  1 6  2  o  0  0  0  o  .cui  prar  pono  q  o  o  o,  in  f  erpofno  figno 
fubtradoft.Vnde  flcftabit  hoc  cjd  inuen/,9ooo-V&i  foeoooo* 
Et  bu/c  prarpono  (  ut  pictura  lineae  etia  indicat )  hoc  fignu /fc 
interpof?topun<fto.SicigiturfaciIinfgocioinueniIatuspfnta 
goni,circulo  infcribendf  (  cuius diameter  faciat  izo)facerc 

l/fc  ♦  Ot300  /fc  I  6*2 OOOOO* 

Scqu/tur  circulus,cuius  diamcter  hcit  3  6. 
Praefcribo  mihi  igiturhanc  progreflionem,cum  ne&ciaJ 
$,  tanquam  pars  quarta  c/rcul/, 

<>•       *u       *♦  t*. 

»  9*  tfc        7*9-  6?6h 

Vnck  tteram /nfp/c/o  picfturam  I/neae  D  G.  /$.10  ^-/ji^ 
Etrecip/opr/mo  io£,/deft8io.  Dcinde  rec/pio  10 
1 3 1 2  20.au*  ppono  fignu  /fc,ut  docet  me  pic3ura,nV$/  3 1  no* 
cui  prarpono  1  o  zcnfos  pr/ores,/.  8 1  o./nrerpofitofifcno  —>ut 
flc  ftet  8 1  o  —  J%  1 3 1 2. 20.  Et  fic  prarpono  huic  toti,  lignunWft» 
interpofito  pun(fto,tunc  /nuen/ latus  pcntagon/  circulo  orfai- 
bcndi,cuius  d/ameter  fac/t  3  6,  facere hunc  numerum, 

A^'°—^ji3Uio.  Scquic 
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Seq  ui  tur  tertius  circu!us,ctrfus  diamctcr  facit  48« 
Cum  igi  tur  pars  quarta  dia mc tr /,  tanquam  1 2« ,  fadat  f  2 ,  (Ic 
ftabic  inuencionis  huiusprogrcfuo» 
o»  2e« 

1«        11*      144«     I72*#  20736. 
Pratfcribo  /gttur  miW  (uolcnti  habere  tatus  pentagoni  infcr^ 
bendi  circulo ,  cuius  diameter  raciat  48)  lineam  D  G«  Jd  eft; 

1 0  fc— y%  20  &%.Vnde  pcimo  redpio  1  o  i.  1440  .  Defnde 
20     boc  eft,  4 1 472».  Et  fic  mox  babeo  lacus  pencagonihoc, 

1440 — V*  4 14720, 

Et  fic  haec  eadem  piclura,^ .  1  o  % — J%  xofc&arquacur  (qfinitis 
pencagonorum  arquilacerorum  lacenbus. 

Sed  &  alium  ufum  uide. 

Proponitur  mfhi  rftc  numerusVfc.po — </%  1 620,  cV  petitur 
I  me,ut  oftendam  numerum  diametri  circuli  circumfcribcndJ 
pencagono,cuius  latus  pcntagonicum  habeat  numerum  prar* 
didum .  Hicego  mox  prarfentem  babeo  acquacione  ex  flgura 
snea  infrrumenrali,&  abfcg  harfi  ta  tionc  aliqua  dico, 
1 ofc — y%  20  sequari  </%.po  — */fc  1  foo, 
Itetn  quadratum  nouiquadratoacquari,  ut 

Kl| — 2o^,huicpo  —  J%t6io» 
Diuido  igitur  90 — yfcitfzo.per  10—7%  10  (qui  cft  numerur 
zenforum)  &  factlis  eft  diuifio:  ficenim  itat. 

0(0  J^AfSpQ  (p# 

*o  —  %/fc*o 

Fac/c  igitur  1  %.  p.Vhde  1  lefacic  3.c\cftquarta  parsdiamctrf* 
Vndcquacer  3  faciunt  ufinuencamdiametrum. 

Longum  nirais  clTec.iam  eodcm  modo  dicere  de  altjs  Iincis, 
quodeiinea  tfgurac  poficar  mftrumcntali,  i>  L,dixi,  Tu  autcm 
reliqua  s3  cua  dil  igcncia  cxequercftc* 

DD    fj  Sccunda 
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FSccunda  flguxa  (nftrumentaUs* 


Hacccft:  flgura  (cptimiexempfcreprarfentans  quamfibct  ltV 
nca  m  diuidcnda  m  fecundum  proportione  habenf  em  medium 
& duo  extrema ,  Quamcuncp  enim  lineam  rccftam  ptoponas 
diuidcndam}modo  pra?dido,tunc  sequabuntur  ci  Hgurattones 
Jmeae  a  Ba&  opcror  qucmadmodumcfrca  figuram  uiperiorem 

copibfc 
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copiofe  dc  hac  re  docui*  Vc  fic  Ii ne a , fa cicn s  1 0 o ,di uidcnda 
fccundum  proportionem  habtntem  medium  &  duo  extrema, 
cuncrecipio  hanc  progreilionem  fcquencem}co  quod  25-  fit 
quarta  parsdc  /  oo, 

Praefcribocg  mihi  nomerum  lineat  a  d  hunc  20 % —  2 
Itaqp  rec/pio  20%  1 2yoo,cui  prarpono  fignuVfc.facfcy&i  25-00* 
daae  autem radices  faciunt  5- o,  Sic  igirur  inueni  portionem 
maiore  diuifionis  meat  efle  J%  1  2500 — 5-0 ,  Deinde  prxfcribo 
mihi  alceram  parcem  diuifionis  huius ,  iuxca  numerum  lineae 
d  b,  hunc  uidelfcer, 6*2$, — /%2ofc,Faciunt  autemo'  iyo. 
aqmbus  fubtrahov/fc  20%.  io%  faciunt  125-00, 
Icacp  1  ro — 7%  1 25-0  0  ,critportio  diuifionis  minor.  Hx  autcm 
porciones  duae  additac  ad  fe,faciunc  100, 

Hoc  exempium  inftrumentale  ideo  pofui ,  quod  uix  fit  a!i# 
qua  propofitio  in  Coco  cerciodecimo  Eudidis  cV  quarcodeci* 
mo  eciam,quac  expreifrs  uerbis,non  requirac  diuifionem  lineas 
(ccundum  proporcionem habencem  medium  &C  duo  extrcma, 

Sequicur  Cercia  ftgura  inftrumentalis. 

FEft  & huius  Hneae  8  c  (quae  in  fequenci figura  pacec)  fre* 
quens  mcntio  in  libris  E  uclid  is  mcmorat  is ;  ideo  eam  hoc  loco 
poncre  uolu/» 

DD  irj  Sed 
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&d  fuffidum  ffitqu*  (upcr/ustfx/,  wafiaffmffladtfk 

Lcdor  cx  ns  poflujnucniic 


etu 
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Dc  excmplis  rcgulx  Algcbr*  pertmcntibus 
ad  caput  fcxtum  praeceptorurm 
Caput    x i u 

Ncrcdibfle  eft,  quimla  tc  uagetur  fecundarum 
radicum  u(us,quarumexempla,  ordo  &  ratiodi* 
cendorum,nunc  rcquir/ r .  Sunt  autem  exempla 
huiufmodi,ordine  praeceptorum,ulttma,Ea  uero 
quae  circa  flla  exepla  funt  dicenda,optime  doceri 
poflunt  fub  ipfa  exemplorum  tracta  tionc. 

Primum  exemplum  capitis  huius. 

SVnt  tres  lineae :  quarum  prima  Qi  fecunda  contment  fuper 
ficiem  quadrangulam  redangulam,  area  fua  240  faciente* 
Et  eadcm  prima,&  tcrtia,continent  quadrangulum  rccftangu* 
lum  area  fua  660  facicns.  Secunda  uero  &  tertia  continet  qua 
drangulum  r ccl angulum ,ractens  area  fua  1  3  8  0 . 

Quantum  faric  barum  linearum  unaquaecg? 
Prima  facit  1         Secunda  facit  1  a  •       Tertia  facit  1  Wi 

Figura  excmplihuius. 

I  A  I  B 


1 

<r<To 

1A# 

• 

1  t 

Noturn 
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Notumeft  autem,ut  fuperficic  quadrangula  redangula  ,d/* 
uifa,pcr  duas  linca  s,fefe  intci  feeantes  ad  angulos  rc(ftos,fadat 
quatuor partes  illius  diuifioms,  q  ad  /nu/cc  Unt ^portionalcs. 
Facit  autem  fupcrficics  quadrata  (quam  ufdes  contineri  fub  fe 
cunda)  i  A%.Dicergonunc,24odant  ^o,quantumdat  i 
Fadt  1 38o.MuIt/plico igitur  240  m  1380. Eto"  6*0  mult/plico 
<n  1  a  fc,fac/t  producftum  illud  660  Afc.Et  ficarquantur  660  a  % 
cum  331200.  Facit  ig/tur  1  Afc  .  yo  1 7? .  Cuius  rad/x quadrata 
facit^yo  iT^.Ectantum  facit  1  A,idcft,l/nea  fecunda. 

Mult/plico  iam  (pro  inuentione  primatlinex  facient/s  1  *e) 
fccundam  lineam,qua?  iam  inuenta  cfr,per  pr/mam.iV^yo  1 
multiplico  per  1  oe,feu  per  J%  1  fc,fadt  J%  5"°  '  rr  fc»  &  arquantur 
ei  240  ( uides  enim  fatis  cx  ffgura ,  ut  1  ^in  1  a  ,  faciat  240). 
Diuide  igitur  240 ,  per  J%  5-0 17*.  tunc  inucntes  1 *e  facerc 
i4ff«&ha?ccft  quantitasprimaclineae. 
Deinde  uides  fupcrfidcm  6^o,contineri  fub  prima  cV  \zx\i2 
(ficut  fuperfidem  1 38ofubfecunda  cV  tertia  contineriuidcs)* 
Multiplicoigitur  eas  I/ncas  inter  fe,fd  eftV*  1  14^?  mulriplico 
in  1  B.fac/t^  1 14  rf  B  fcacquatam  6"6*o. Diuido  igitur  660  ( .i# 
y^435-^oo)pery^i  i4f*  (tanquam  pernumerum  radicum) 
tuncinuenio  1  B  (ideft,lineamtertiam)facercv/fc  379  s» 


Vide  an  prima  in  fccundam  fadat  24o,feu/%5-76*oo.Et  prima 
in  tertiam  faciat  6*6*o.Et  fecunda  in  tertiam  faciat  1380* 
Exemplum  fccundum  cap/tis  huius. 
Ef  cR  Chrijlopkorifub  muuta  tdmcn  pronuncutione. 

EStchorda  extentafupra  monochordum,inarqualiterd/* 
uifa  per  ponticulum,ita  ut  partes  chorda?  il/ius  fic  diuifar, 
reddantad  inuicem  muficum  quoddam  fnteruallu,  Moueatur 
autem  poftca  ponticuIus(diuidens  chordam  illam)  uerfus  por 
tionem  minoreni ;  eaeg  mot/one  abfcindat  partcm  quartam 


prima, 


tettfa. 


minoris 
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minorisportionis,atqg  maiorportio  ficadau£a,reddatdia- 
pafon  cum  diapentcad  portioncm  minorem*  Moueatur  uero 
ponticulus  itcrum,ucrfus  portioncmaiorem,  ita  utabfcindat 
partcm  tcrtiam  dc  audaucfta  portionepriori,c\  tunc  rcddatal- 
tcra  portionum  ad  altcram  unifonum. 

Qua?  ftio  eft,  quod  fuerit  iuuellum  illud  muficum, 
quod  portioncs  ad  inuicem  rcddcbant  antcquSm 
primo  ponticulus  moucretur. 
Hocexemplum  cft  Chriftophori  37,  proprima  fuaregul» 
pofitum.Qood  ideo  repcto,utex  collationc  mear  pronunciati- 
onis,cum  ca  pronuciationc  quam  Chriftophorusponit,difcas 
huius  formarexempla  poncrcquantum  libuerir. 
Facitportiomaiorchordae  1 
Facit  portio minor  chordae  1  a. 
Quia  ucro  cx  prima  motionc  ponticuli  abfcinditur  pars 
quarta  deminoreportione.quaraccedit  ad  maiorcm  portio* 
ncm,idco  transfcro  £  a  dc  1  a  ad  1  ^e,  di  fic  facict  portio  maior 
4l€lJ  1 A.  Por  tio  uero  minor  rctinct  folumodo  \  A  .Et  fic  maior 
portio  ad  minorc  *  refonat  diapaibn  cum  diapentc.i.facic  pro- 
portionem  tripIam.Triplabisigitur^  A,tunc  habcbis  arquati* 
onem,qua  uel  radices  primas  poftis  refolucre  in  fecundas,  ucl 
fccundas  in  primas.  Solcmus  autem  nos  refoluere  fecundas  in 
primas,nificommoditasaIiudiudicct-  Cumigitur  fit  arquatio 
intcr  ^"J  1 A  &  $  a  ,  &  denominatores  fint  amuales  inter  fc, 
idco  erunt etiam  nnmeratores  intcr  fe  arquati .  ldeoeg  rcrjcio 
dcnominatores ,  c\  refcruo  arquationem  inter  nominatores  * 
Qua  reducfta  ad  fimpIicia,habebisa;quatione  inter4iecV  8  A. 
Vndc  1  Afacit^.Ergo  1  ^facitx  A.Etficeftproportiodu* 
pla  nead  1  A,&cftinuenmm,q>portiomaiordiapafonrefo* 
naucrit  fupra  minorcm  portioncm,antequam  ponticulus  mo- 
uerctur  primo.         Scd  probcmus. 

Ponamus  portionem  maiorcm  faccre  24, cV  minorem  1 2,cV 
fic  fir  diapafon.  Dum  autcm  transfcro  partcm  quartam  duo# 

EE  denarrj 
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dcnarrjad  24,tuncmafor  portiofacict  27,81  cxaltera  patlc 
rcmancnt  o.Erit  igitur  tunc  intcr  portiones,diap3fon  cum  dia 
pcntc:  com  ^portio  iam  fit  tripla  mter  portiones,fub  qua  pro~ 
portione  confiftit  diapafon  cumdiapente .  Pofrca  transfero 
V iuxta  exempli  pronanciationem  )  par tcm  certiam  de  maiore 
portione  ad  minorem,  id  eft>transfero  9  de  27  ad  o.tunc  utro- 
biqp  fiunt  1 8  .Eft  ergo  unifonus  facftus  per  fecundam  ponticuli 
motionem. 

Exemplum  tercium  capitis  huius,(umpcum 
iuxta  cap.  1  x  primi  libri  Almag .  Ptolemari, 

Slnt  duac  lincae  dc  fcend  entcs  ab  angufo  aliquo,  quarum  Ion 
gforradat39oo.&minorearu  faciat  3  ^So.Reflertaturcg 
altera  in  atteram,faciat'cg  reflexa  maioris  3  3 60, 8C  reflexa  roi* 
npris  faciat  29 1 2.  Diuidatcg  reflexa  maioris,  defcendenteiD 
minorc  (ic,ut  fupcrior  portio  dcfccdentis  minoris  faciat  1980, 
&  infcrior  portio  faciat  1400. Et  reflcxa  minoris  defcendcnrro' 
diuidat  delcendentem  maiorem  ficut  fupcrior  porrio  illiusde 
kendentis  faciac  1 7 1 69QC  inferior  porcio  faciar  2 1 84. 

Qiueftio  eft  dc  partibus  reflexarum,quat  fiuncex  intcr- 
fedione  carum,quanta  unaquarcp  earum  fir. 

Propofitionem  operationis  huius  (qua?  perfpicue  pacecin 
fequenti  figura)  ponic  Ioannes  de  monce  regio  ex  Pcolemaro: 
quam  ego  mihi  fic  fbrmaui» 

PSi  proporcio  quam  facit  una  defccndentiuro.fua  portionc 
fnferiore,  ad  fuam  portionem  fupcriorem,fubtrahatur  ipro* 
portionc,  quam  eiufdem  defcedentis  reflexa  facit,fua  parte  in- 
feriore,  ad  partem  iuam  fuperiorem ,  reiinquit  proporrionem, 
quam  facic  reliqua  defcendens  intcgra,ad  porc/onem  fuam 
inferiorcm « 

Iuxta  hanc  propoficoncm  fic  ftabic  arquatiouwu 

3380«  1765760 — 171613 

1400,  21842$ 
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In  minoribus  uero  tetminis  flc  ftat  srquatio* 

Ea  uero  reduda  ad  xqua tioncm  tntegrorum  fic  ftabftr 
Vt  z}66t^,  fint#quat«Czj"$7*oo — 770  5^, 

EE  rj  Dewde 
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Deinde  rcduda  ad  fimplicia  fic  ftabit : 
Vtj  i3^iefintacquatac  2587100. 
Fadt  igitur  1  ie ,  8 15-.    Et  fic  inucntae  funt  lincac  D  C  pot 
tiones.Nam  D  f  facit  8iy.Et  fc  facit  2535-. 

Reftat  iam  inuentio  portionum  rcflexae  minoris,  cuius  in# 
ucntionis  arquatio  fic  ftat. 

19*° A*  3900. 
4076S00 — 1400^*  1184. 
Ea  in  minoribus  fic  fta  t. 

99**  ir. 
103840  —  70A.  r4# 

Ad  integra  uero  reduda  fic  ftat. 
1386  A  arquata  j  006000 —  175-0  A« 

Rcduda  ucro  arquat/onead  fimplicia,  arquabuntur 

.  3'3^a    cum    5-006000.  FacitiA.i^r. 
Etfic  etiamfunt  inuentac  portiones  lineae  reflexar  B  u 
Facitenim  b  f.i  625-.  Et  FBfac/t  1287. 

TProba  boc  per  inuerfioncm  hoc  rnodo. 

Slnt  duar  lineac  defcendentes  ab  angulo  al/quo,  quarum  Ion- 
gior  faciat  3  ooo,cV  minor  earum  faciat  3380,  reflecftarurcg 
altera  in  alteram,faciat'q*  reflexa  maioris  3  3  6o7t\  reflcxa  mi- 
noris  faciat  20 1  2,  Diuidantcg  reflexae  fe mutuo in  pundo /n- 
terfe(ftfonis,ita  ut  portio  inferior  reflexar  ma/oris,fa  ciat  25-  j  r, 
&  iuperior  8  2y  ;&portio  inferior  reflcxaz  minoris/aciati  61  r, 
fuper/or  uero  portio  e/us  faciat  1287* 

Quarftio  iam  eft,de  partibus  defcendentium,quanta  uidclU 
cetunaquarcp  earum  fit. 

Sic  autem  habet  huius  operationis  propofitio» 
TSi proportio  quam  fac/tuna  defcendentium  imegtaad 
partcmfuam  fuperiorc.fubtrahatur  £  proportione  quameiuf- 
dem  dcfccndentis  reflexa  tota  facit  ad  portioncm  fuam  fuperi 

orcnii 
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orem.tuncrclinquitur  proportioalteriusreflcxapjquam  ipfa 
fota  facit  ad  partcm  fuam  inferiorem. 

Obfcruabis  autc,  quod  dum  proportiodiciturproportioni 
c(Tc  sequata,ut  hoc  non  alitcr  intelligas,quam  fi  minutia  dicc- 
rctur  acquata  minutiar :  id  quod  (igniflcatum  clTe  uolui  in  ope- 
rationibus  fupcrioribus  cxepl t  huius,ub/  proportioncs  cequa- 
tas  ad  inuicem,(?gnaui  uirgula,ac  (i  eflent  minutiar .  Non  aute 
opus  eft,ut  opcrationcs  hoc  loco  repetam.Nam  propofit/o  in< 
dicat  tibi  proportionem  fubtrahendam ,  atcp  etiam  eam  a  qua 
debet  rTcri  fubtra&io.  Et  fada  fubtra(ftionc,oftendit  tibietiam 
proportionem  illam,cui  tua  relicla  proportio  arquetur  •  Quid 
uis  amplius  C 

Sed  quia  defcedentes  prioris  exempK  faciunt  angulum  acu 
tum,uoIo  tibi  fuperaddereduo  excmpla  alia  rationalium  nu* 
merorum :  quorum  unum  faciat  angulum  obtufum  pcr  defccn 
dcntcs,  &  altcrum  faciat  angulum  redum. 


Exemplum  anguli  obtuft. 


Sunt  autem  defcendentcs  Iinear  in  hoc  exemplo  in  ter  fc  arquas 
Ies,(ed  rcflcxar  carum  (unt  inarquales,  ut 

EE    ifj        a  D 
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A  D. 

1  6  18» 

AE.  444, 

D  B. 

*  0  7  2« 

EC»  3  2  5-  6. 

A  B. 

3  7  o  o. 

D  F. 

3' 5% 

E  F.  iy7j. 

F  C. 

F  B«  2175-« 

DC. 

4440. 

BB,  3848« 

Scqucntis  cxcmpU  defccndcntes  lineae,defccndunt  ab  angulo  rcdo. 


A  D. 
D  B. 


7  3  5*0* 


AB,  f  6*8  oo. 


B  F. 
1* 


l  fz  8  8. 
4112« 


A  B. 

EC. 


2700. 


A  C.  12600« 


D  F. 
F  C. 


0702. 
6  041?. 


BB.  I  05-00.  1  DC,  15-7/0. 

fcx  calculattone  aut  fadle  fc/es  angulum  excmphhutus  effc 
rcdum.SciIicetquadratum  D  c acquale eft quadratia  A  C,8d 
a  D.Sfautem  efier  minuj.tunc  angulus  effet  acutus.Et  fi  cflct 
maius,tunc  angulus* ffct  obtufus. 

Excmplum 
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Excmplum  quartum  capitis  huius.cV!  eft  Adamf\ 

TRcsfunt  focrj,quorum  primusdicit  adfccundum,Si  miU 
darcs  dimidiu  iummar  tuar,tunc  habcrcro  i  oo  ft\Et  feciin 
dus  dicit  ad  tcrtium :  Si  mih4  darcs  fummar  tuar  parte  tcrtiam, 
tunc  haberem  i  o  o  flo.  Et  tcrtius  ad  primuro  dicit :  Si  tu  mihi 
darcs  (ummactuarpartcm  quartam,tunc  habercm  100 
Quarft/o  eft,quantum  quifcpeorum  habcau 
Primus  habet  i  *  florenoruim 
Sccundushabct  i  a  florcnoram, 
Tertiushabct  i  b  florcnorum, 
Qudd  autcm  prirous  pctit  i  fecundo  dim/dium  fummar, 
quam  ipte  iecundus  habct ,  ut  ip(c  primus  habeat  looft^fatis 
mihi  indicat,arquationemefleinter  i  ^e-j-*  a,cV  i  oo  florenos. 
.  Sic  aat  folco  poncre fracfta  huiufmodi,        1 A  «quatar  i  oo 
Ergo  2ie-f-  i  Aarquantur  2oef?.Et  i  a  arquat  200  f( — 2ic. 
Facit  crgo  1  a,2oo  ft^ — 2  oe.id  quod  mihi  rcferuo  Ioco  unius  Ar 
Habuitigiturprimus  1  florenorurn, 
Et  fccundus  200^ — 2 
JEttcrtius  1  B  flor. 
Petitautem  (ecundus  tertiam  partcm  fummar  fcrtrj  focij,ut 
(icipfciecudus  habeat  looff.Itacpiam  200  f£ — neftH-yB, 
sequantur  1 00  florenis.Sic  ego  (bleo  poncre  huiufmodi  fracli 
fcncs,urdenominator  refpiciat  totum  numeracorem.  dt 
tfoo  -j ie+  ib  apqua^  , 00  t  Acquantur  itacp  600  —  6'  ^-f-  1  B 

cum  300.  Atcphacaequatione  uidcsfatis,ut  1  B refoluatur in 
6  24 —  3.00,      Et  Gc  primus  habuk  1  ie  florenorurn» 

Secundus  200  f( —  2  ii, 

Tcnius  6  "K — 3  0  0  ftj* 
Pctit  autem  tertius  partem  quartam  fummar ,  quam  habet 

Erimus,ut  fic  iple  rertius  etiam  habeat  centum  florcno»* 
:ac0  6*£ie-3ooarquant  ioo.Itcmlf,^,1005equant  ioofff 
Et  Ucis^ —  1 200  «equantur4ooJtcm  ij-^arquatur  itfoofc 
Faciti*,^,  ; 

Habutt 
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Habuit  igftur  primus  i  iyd  eft,  04  Sccundus  habt, 
iqo —  1  i&Lji  ff,  Et  tertius  habuit  6 —  300 Jioccft.s^^ 
Quod  facile  potcris  proba  rc. 

FPonit  Adamus  dC  alia  pulchra  exempla  proreguIaFalfi, 
quat  curo  fimiles  habeant  operatfones  huic  opcrationi  propo* 
fita?  iam  oftenfar,ideo  ca  prartermftto.Habet  etia  Chriftopho 
rus  egregiam  copiam  huiufmodi  cxemplorumjquar  cogorob- 
mittcre  pcnuria  tcmporis:  deindc  deccr,ut  rem  hanc  coniraha, 
Ita  ut  caput  hoc  fuperiora  non  exccdat,  niro/a  prolixitatc. 
Vice  tamcn  omniu  talium  exempIoR',adhuc  unufapcraddani, 
Excmplum  quintum  capitis  huius,in  quofor 
mando  imitatus  fum  Chriftophorum,taIia  cx« 
empla  poncntem  multa. 

TResfocrj  fant ,  quorum  primus  dicit  adreliquosrS/uor 
adhuc  haberetis  1 00  ftj.tunc  fumma  florenorumticftrorj 
cflet  ad  fummam  meam  dupla .  Secundus  dicit  adreliquos:St 
uos  haberctis  adhuc  loof^tunciumma  ueftraciTctadmcain 
tripIaTertiusdicitadreIiquos:Siadhuchaberctisioo^tinic 
fumma  ueftra  quadrupla  cflet  ad  fummam  roeam. 

Quarftio  cft3quantum  quifcg  eorum  habeat, 
Primus  habct  1  2*  florenorum. 
Etreliquihabcnt  1  A  florcnorum  fimul. 
"Dicit  autem  primus,  quod  fumma  reliquorum  dup/a  c/Trt 
ad  furamam  fuam,fi  adhuc habercnt  1 00  frj.Ergo  ia  -f- ' 00/? 
xquantur  1 1*.  florenorum.    Sequitur  ulterius,qudd  1  a  fedat 
2  ie —  loo.Itaq^  fccundus  cV  tcrtius  fimul ,  habcnt 
Quibus  florcnisaddita  fumma  primi,facit  3  "K— 100 
fumma  omnium,quodobferuabis, 

Sccfidus  dicit,  fumma  primi  dc  tcrtrj  ( adauda  100  florcnw) 
futuram  cfle  triplam  ad  fuam ,  Pono  igitur  fecundo  focio  t  *, 
tunc  reliqtiiduohabentfummam  omnium,minusca,quamk 
cundus  habct  .hoc  cft,rcliqui  habet  hanc  fumma ,  3  >*■  • 00"  'B* 
Cum  autcm  fecundus  dicat  dc  fumma  hac  rcliquorum,? f  .y 
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tHpIaadfummamfUam.fi/pfiadhurhabcrent  loo^.Seqoinif? 
ergo.qudd  3-B  arquentur  3  ^ —  1  B.  Et  pcr  redudioncm,  3  2^ 
aequantut4B.Facitig/tur  1  B^^Xumigiturprimushabeat 
1  is,habct  fecundus  J^* 

Tcrtius  dicit  ad  reliquos  duos,Si  haberct/s  1  o"o  ff,tunc  fum 
ma  ucftra  ad  meam  cflct  quadrupla,  Pono  /git  pro  tertij  furna 
1  c.tunc  reliqui  habent  3    —  1 00    —  1  c. Aequantur  igitur 
3  2<> —  1  c  cum  4  c.  Et  facit  1  c  (ut  uides)  f  \ 
Acq;  ita  Primus  habet  1 

Sccundus  habet  |  iz* 

Tertiusuer  o  habet}  1%, 

Ethar  tres  fummacfimul  fumptar,faciunt  1  H^fcnjZiz* 
Etcum  fitfumma  omniGjfitb^ctiam  3^-100  furha  omnium, 
fati8  conftat eas  intcr  fe  arquari.  I  taq*  pcr  reduftiones,  1 3  H 
sequanttrr  xooo.Facit  1     15-3  f}. 

Vndeprimushabet  15-371* 

Secundus  habet  1  iyj^, 

Tertius  habetoi-pf. 

FEx  /fta  operat/one  facile  formabis  reliqua  cxempla 
fimiIia,quorum  tibiuariationembreutter  oftcndam. 

TRes  focrjfunt.  Quorum  primusdicit  ad  reliquos :  Siego 
adhuc  haberem  1 0  0  f?,tunc  fumma  mea  eftct  arqual/s  fiim 
rnae  ueftrat.Sccundusdicitad  rcliquos:  Sicgoadhuchabcrem 
100     tunceftet  mea  fumma,ad  ueftram,dupIa.Tertius  dicit 
ad  reliquos :  Etego  fi  haberem  1 00    ,  haberem  fummam  quac 
ad  ucftram  compara  ta  >cflct  tripla. 

Summa  pr/m/  97-f  f^. 
Summa  fecundi  45-— 
Summa  tertrjo^yjff^ 
Aliud. 

rSunt  tres  focrj ,  quorum  primusd/cit  ad  reliquos :  Si  uos> 
de  futnma  ueftra  remoueritis  ioof^,tunc  fumma  mea  eftct 

FF  fummac 
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fummae  ueftrar  arqualis  •  Sccundus  dicit  ad  rehquos :  Sf  uos  de 
fumma  ueftra  remoucretis  i oo  f\,  tunciufha  mea  eflet  ad  fuim 
mam  ueftram  dupla.  Tertius  dicit  ad  reliquos,Siuos  de  furoa 
fbrenoru  quam  habetis3rcmoucrms  i  oo  ft,  tunc  fumma  mea 
eftet  ad  fummam  ueftra  m  tripla. 

Quarftio  cft,quantum  quifcfl  eorum  habeat, 

Primus  habet  5*477  f(. 

Sccundus  uero  habet  7  27?  ffj. 

Tertius  autem  8 1 7?  f£. 
Aliud. 

PTres  (bcrj  funt,quorum  primus  dicit  ad  reliquos :  Si  ego 
de  fumma  mea  remouerem  1 00  ftj,  tunc  fumma  ueftra  eflet  ad 
fummam  meam  quadrupla.Secundus  dicit  ad  reIiquos:Si  ego* 
de  fumma  mea  remouere  1 00  ftjs  tunc  fumma  ueftra  ad  mcam 
eflet  tripla. Tcrtius dicit adreliquos : Et  fi ego de  fumma  mea 
temouercm  1 00  jt.tunc  fumma  ueftra  eflet  ad  meam  dupla» 

Primushabet  2847^. 

Secundus  uero  habet  3  3  0  ff  ft% 

Tertiushabet4077|^. 
Aliud. 

TTres  locq  funt,quoru  primus  dicit  ad  relrquos,  Si  darem 
uobis  ioo^  ,tunc  fumma  ueftra  ad  meam  rTeret  quintupla. 
Secundus  dicit  ad  reliquos,Si  ego  uobis  darc  1 00  ftj,tunc  furna 
ueftra  ad  meam  eflet  fextupla.Tcrtius  dicit  ad  reliquos,Et  ego 
fi  uobis  darem  1 0  o  ,  tunc  fumma  ueftra  ad  fummam  meam 
ficret  feptupla.  Primushabet  1887!  ff. 

Secundus  i7j"r|frj. 
Tertiushabetio^ff^. 
Aliud. 

FTres  focrj  funt,quorum  primus  dicit  ad  reliquos,  S<  darc 
tis  mihi  1 00  fotunc  fumma  mea  eflet  fummae  ueftrae  xqualis. 
Sccundus  dicit  ad  reIiquos,Si  daretis  mihi  1 0  o  f(,  tunc  fumma 
mcacflct  adfumm3ueilraradupIa«Tcrtiusdicitad  icliquos  t 


Arithm^ticae  Liber   IlfJ  *p3 

Si  dztttis  mihi  i  oo  ft\  tunc  fumma  mea  eiTct  ad  fummam  ue* 
itram  tripla,     Primus  habet  63  tt  f?  * 

Secundus  1  iSnflorc* 

Tcrtiusocrohabet  14*77  f?* 

Aliud. 

FTres  focrj  iiint,quorum  primus  d/c/t  ad  reliquos,  Si  darc 
tis  mihi  dimidium  fummar  ue(trar,tunc  haberem  1 00  florenos, 
Secundus  dicit  ad  rdiquos,Si  darctis  mihi  tcrtiam  partcm  pe- 
cuniat  ueftrarjtunchaberem  ioof{\  Tertius  dicit  ad  rcliquot, 
Sidaretismihifumar  ueftrarpartem  quarta\uinchabere  joo  f(* 

Summaprimi  1977^. 
Summa  fecundi  647?  ft* 
Summa  tertrj  76>|  frj. 
Aliud. 

F  Sunt  tres  foctj,quoruni  primus  dfcit  ad  reliquos,  Si  uobis 
darem  (umroar  meardimidium,tuc  uos  haberetis  100  florenos* 
Secundus  dicit  ad  reliqtios:  Si  uobis  darem  parte  tcrtiam  fum 
mar  mearttunc  haberetis  1 00  ff.  Tertius  dicit  ad  reliquos :  St 
darc  uobis  parte  quarta  fumar  mear,tunc  uos  haberetis  1 0 9  ft!« 

Primus  habet  s  *rf  ft* 
SecundusjQ^jf. 
Terrrasuero  habct  34ff 
£t  fic  de  fimilibus  exemplis  alrjs  produces  debkas  fummas, 
Exemplumcapicis  huiusiextum* 
EteftChnito.i7p* 

TRes  mercatores  focietate  faciut.  Primus  imponit  1 0  0  . 
Secundus  imponit  zoo  ff .  Et  tertius imponit  3 00  flore» 
&  manem  in  focictate  illa  per  1 1  menf.  Sed  poft  menfes  duos, 
lmponttprimusaliquotlibrasdepipere,cuius  3  ffiualeht  1  ff^. 
Etpoft  menles  quatuor  imponit  iecundus  maflam  argenti, 
cuius  j  marca  ualct  7  flo.Peradis  aGt  duodecim  mcnfibus  prac 
dic*lis,rccipir  primus  r o  ffjde  Iucro ;  iecundus  recipit  1 1  o  nor* 
cercius  recipic  ?o  florcnos. 

FF    ij  Quzfttb 
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(^asftioeftdcprimo^uidelicet  quot  ipfe  libras  depfpcre 
impofuer  ic.E  t  de  fccundo,  quot  ille  marcas  argcti  iropota. 

Facitprimo  i  lelibrarum. 
Ec  fecundo  i  a  marcarum 

Cumautetreslibraefaciant  i  fofaciet  i  ielibrarum{i*fto- 
Tenorum.Etftetitcum j^j^  infocfetate  iomenf.(poftctoi 
cnim  menfes  impofuit  piper  &c)  Facit  j-°^feu  3  jicft.Etcum 
'1 00    ftecic  1 2  menf.  facit  1 200. 

Facicergoprimo  1 200 -f-  3  y^jt*. 

Sic(utdefccundodicam)cum  1  marcafaciaC7^,faciftii 
marcarum  7  a  florenorum,  Cum  qaibus  frcrs t in  focietate  1H1 
per  8  menfes  (  quia  poft  qoatuor  menfes  impofuitargcntuni 
facit  ?6  A  ft.Et  cufn  2oofrJ, ftetitper  1 2  mcnfes.facit 2400  ft. 
Surha  ergo  fuma^  fccudi  faeic  in  focict^te  illa  2400-fnrtf  *  % 

Tcrctusueroftecitin  fociecate iila  cum  3ooft,pcr  urntr/» 
facit  3 60  f(  itx  fociccate  illa. 


7aoo-f-3  y^-f-ro* A 


l200-f-3f  ^ 

2400-f-  J<>A 

ifo 

* 

3600 

1 

p 

110 

90 


ex  aggregationc  fecundorum  rerminorurn  regular  DcTn. 
Ertercius  tcrminus,id  eft  2ro.factus  fttexaggrcgacionequar 
torum  terminorum,qui  lucrum  deffniunt. 

Fit  autem  rciblutio  numerorumCoiTtcorum,/nnumeros 

abfoIutos,ex  inflmoordinc.Vt  7200-1-3^ sc-f-J**  ^anf 
tnihi  3  600  ,  qoanrum  dant  mihi  2  r  o,  fzcit  90  ff  •  MulripJico 
igitur/xtremos  terminos  inter  ie,facit  huncnumcri/co/faun1 
648  00  0  -f— 3  00  0^-^-5-040  A.Et  mulciplico  cciarD  medios  intcr 
fe  ,facit  multiplicatio  9  o  o  0  00 .  Et  fic  habes  jrquarioncm  qua 
poilisrefoluere  1  Ainnumerjtradicum.VndcraClaiedudlionc 

inucnies  1  Afacere  ro  — -^ie.Quare  ?6  Afacfcc  j8o0-3t^ 
Etficex  diuiibrefiunt  10009» 

Iam 
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Iam  fgirur  refbluc  i  iz  in  numerum  abfo!urum,ex  fupremo 
ordine,ficutdeIicer: 

loooodant  mihi  1 200-^-3  f  *e.ergo  iro danrmih/ yo. 
Fac  ut  prius,ideft,mulriplica  exrremos  inrer  fe.Deindemulri- 
plica  medios  inrer  fe.Et  uc  inaeniesrcquationem  inrer  5-00000 
&  300000-^83  3  f  Erperrcdudionem  200000  atquantur 
83  3  jie.Fadt  1  ie.24o.Etcum  r  a  faciat(uttuperiusuidimus) 
5-0 — -8£ie :  fequitur  qudd  1  a  faciat  35-^. 

Primus igitur  poft duos  menfes  impofuit  240  Iib.piperis* 

Secundus  ucro  poft  4  menfcs  impofuit  3  r|  marc.  argenti. 

Exemplum  capiris  huius  feptimum. 
EteftChriftophori  182. 

TRes  mercatorcs  focietatem  faciunr,  Primus  imponit  3  $  ff? 
ulrra  fummamquam  fecundus  imponit .  Summa  aurcm 
florenorum  impofirorum  i  fccundo  &  terrio,facir  84.  Recipic 
aurem  rertius  pro  parte  Iucri  fui  2 1  jn .  Lucrum  uero  roralc  fa- 
cit  66  florenos.  Quaeft/o  eft,quantum  quiliber  fingu- 

larirer  impofuerir,cV  quantum  primus  receperit  de  kicro,quan 
tumcp  (ecundus  receper  ir. 

Exemplum  ficftar. 


1  io-f—  i*e 


Ex  infimo  ordine  refoluirur  1  ie.  Scil/cet  1 1  o  -f- 1  *e  multi* 
plicantur  per  2 1  ,tunc  hoc  quod  r7r,arquaturilli  produclo.quod 
ex  84 —  1  ie  pcr  66  multiplicatis  rlt.Vt  2400-1-2 1 arquant 
55-44—  66*1.  Facit  1  ie,35*. 

Vnde  fic  ftabit  figura  cxempli  amodo. 


IA 

i*e 

66 

1  B 

84 — 1  ie 

21 

70 

l  A 

tf 

66 

1  B 

49. 

9 

2  1 

Facit  igitur  1  a.  3o,Et  1  b  facit  15% 

FF  irj 


Excm 
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Excmplumodauurocapitishuius. 
E t  eft  Chriftophori  1 8 1 . 

TRcs  mercatores  /mponunt  385-  flor .  lucranturcg  15-4  fl% 
Lucrum  autem  fic  diuidunc,uc  pars  tertia  Iucri,quod  reci* 
pit  primuSjfi  t  arqualis  parti  quarcar  Iucr/,quod  rccipit  fecudus. 
Quioties  autero  primus  recipit  2 ~  j^tpties  tertius  rccipit  7  fio. 

Quseftio  eft,quantum  quilibet  receper/t, 
&C  quantum  quilibet  impofuerit. 

Sic  autem  fta  t  excmplum. 


33r 


lle 

I  A 

tB 


T4 


lC 
l  D 
l  E 


Refoluicur  autem  1  D  in  1 } C  ( eo  quod  pars  tert/a  de  1  c  fic 
aequalispartiquartatde  1  D).Sic  1  E  refoluicur  /n  ^fc.Cumem 
primus  rccipiac  2  i,dum  terc/us  recipit  7 » nccefle  eft  ot  ex  mul 
tiplica  t  ione  tali  hac  in  cruce  fTa  t  aequa  tio  produdorura. 

Vnde  fic  aroodo  ftabit  exemplum  figuratum. 


38X 

1  *e 

iC 

1  A 

»J4 

lfC 

1  B 

Vnde  5*77  C  arquantur  1 5-4  :  ed  quod  numerus  ille  1 5-4  coll/gac 
(ut  fir  in  focietatibus)  ex  tcrm/nis  quart/s.  Facit  ergo  '  c,  3  0 , 

Vnde  amodo  fic  ftat  figura  exempli. 


IK» 

1  A 

15-4- 

4* 

1  B 

«4 

Videbis /gitur  1  *e  faccrc7y# 

Et  1  a  facere  100  ♦ 

Et  1  £  facere  uidcbis  2 1 0» 


Excmplum 


Arithmbticae  Liber  iiu  $00 

Exemplum  nonum  cap/tis  hu/us. 
Etcft  imitatioexcmpHChriftophon  i 12« 

TRcs  font  focrj ,  quorum quilibctfuam  fummam  floreno* 
rum  habct. Et  primus  dc fumma  fua duplar  fummas  duo 
rum  reliquorum  •  Idcm  poftea  facit  tecundus.  Facit  &  tertiu* 
poftca  idem,  Quo  fadto,habetquiJibet  corum  248  ft. 
Quaeftio  eft  quot  flo.  quilibec  eorum  primum  babuerit* 
Summa  omnium  1  c. 
Primus  habuit  / 
Secundus  habu/t  1  a. 
Tertius  habuit  i  B.  ' 
Fac/tautem  1  b.  i  c—  i  —  1 
Poft  primi  focrj  dona.adquirit 
Secundus  xA4 
Tcrtius  %  c —  1 24  —  2  a. 
Primus  referuat  2  ie —  1  c# 
Poft  fecundi  (bcrj  donationcm,adquirit 
Primus42e — 2C, 
Tertius4C— 4^— 4A. 
Secundus  referuax  4  a —  1 C, 
Poft  fertrj  fbcn  donationcm,acquirif 
Primussie  — 4C. 
Sccundus  8  a  —  2  C 
p  Tcrtiu3refcruat7C — 8ie— 8  a. 

fct  iiiac  frcs  poftremar  fumar ,intcr  fe  funt  at quatz.  Nam  iuxta* 
pronunciationem  excmpli,facit  quaclibct  earum  248  fi.  Et  fic 
lumma  omnium  facit  744 Et  tantum  facit  i.c.  hac» 

Primus  habetS    — 297«$. 
Secundus  habet  8  a —  1488, 

Cum  igitur  duat  fummar  hae  fint  inter  fe  arquatar./nuen/cs  1  a 
faccre  11$ — /$<£. 

Tcrt/us  habet  66 o  6 —  1 6  2*. 
Et  quia  harc  titr/qj  fuperiorum  duorum  eft  arqual/s,uidcl/cet 
lUi  82*—  zc^fauenies  { *>  faccre403f  Itacp 
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Ita  cg .  Prf mus  babuit  40  3  ftj. 
Sccundus  habutt  *i  7  ft« 
Tertius  habuit  1  *4  ft  ♦ 
Quod  probare  potcris  iuxta  pronunciationem 

Exemplum  capitis  huius  dccimum. 

ESt  quadrangulum  redangulum  contcnrum  fub  Iateribus, 
_,quorum  unum  facit  1 4  fua  longitudine,  cValteru  fadt  1  z. 
Trahitur  autem  i  laterc  maiore  orthogonalis,in  oppofitum  la  * 
cus,ita  ut  quadrangulum  illud  diuidatur  in  duo  quadrangula, 
quorum  diametri  ambac  (imul  fumpta^fint  ad  latus  maius,intc 
gri  quadranguli,duplac. 

Quacftio  eft  de  laterjbus  quadrangulorura 
partialium,quantum  fit  unumquodcjj. 

A 


Quia  quadratum  lineae  AB  arquale  eftduobus  quadratis 
BCcVACidcofacit  1  &-f-  144,8«;  huic arquatur  lA^.utfatisex 
figura  uides.    Simili  ratione  340  —  iS    -f-  1  %  aequantuc 
7S4 — s^A-f- 1  A^,cumutercpnumerorfjcolIircorumreferat 
quadraoirnlinea:  a  D,Reduc  igitur  *quationera  illara,ut  1  a  3 


ExempU 
pictura. 


B 


D 


mancac 


Arithmbticai  I-ibbr.  fit;  $01 

maneat  arqua  turn  reliquis  particulis  arquat/onis  hufus.Sciftcet 
iA*a?quaturrtf  a-*-  i  fc—  28^— 444.Etquiafuperius  ia% 
atqoabatur cum  1  144,^0 relinquitur  1  fc-f-  i44a?quari 
f$  a_j_i  3,—  is^ — 444.  Ethacxquat!bncredu<fta,mue- 
ntes  j<S  a acquari  z8 la-f-y ss.Quare  1  A  facit '      1 ' . 

Vel  ita  operare  pro  rcfolutione  1  A,ur  uidelicct  arquatio  ca 
dat  fuper  lineam  a  C,qUafi  a  c  no  eflet  nota.  Scilicet  1  a  —  1  % 
jequat  huic  coflico  numero  5-88  —  ;6  a->-  1  a      rS  ie—  1 

FacitiA(utpr/us),aetx,# 

Sicergoftabitamodo  flgura  exempl/,  ut  pro  1  A.ponatur* 

ad  lineam  a  b  numenw  radicum,  in  qucm  refolultur  1  a.  Et  fic 
linea  a  D  recipit  hunc  numerum 1     '  ^&c 

Vel  ficoperare. 
Cum  quadratum  a  b  fadat  1  fc-f- 1 44>fcquiwr  qudd  1  a  facfr 
J%% ,       , 44.  Sic  cu  quadratu  linear  a  d  faciat  540- 181^+ 1  f/, 
(equitur  lineam  ipfam  A  D  faccrcA,34°--  *8        1  fc.  ltaqj 
Vfc.340 — 18 1  &-f-  i44Kequatur  18  :uthabct 

^nunciatio.Quaregre-udioneacqtionis  28 — J\ .  1  %  -f-  144 
(id  eft,Iinea  a  d)  arquabitur  /fc .  340  — 18  ie-f-  1  fc.id  eft.idem 
arquatur  fibrjpfi ,  quare  quadratu  arquabitur  quadrato.  SciHcet 
340 — x8  2e-f-i*  arquat  oig-f- 1  i—y%3 13^^45-1 5-84* 

Reduc  arquationem,tunc  5-88  -f- iS  ^  uidcbis  arquari 
A.  3 '  3 6  fc-f— 4r  i5"34.Et  quadratu  unius  arquabitur  quadrato 
alterius :  fcz  3 1 3  6 fl-fM*  •  $"84 arquantnr  3 45-744 -h  3 10  *8  2« 
4-784  %(tantu  enim  fadt  j-88-f- 18  ^  in  fe).  Vnde  ar  quat/one 
hac  rcduda,  inuenies  tandem  i  %  arquari  141« — 4J  •  Et  facict 
radix  arquationis  huius  minor  5-« 

rStudiofe  uero  uolui  exempli  huius  opcra t iones  difficilib- 
res  ponere,uc  uarrjs  cxemplis  uarietatem  miram  opcracfonum 
inefle,paucis  (ut  licebat)  fignificarcm,  atcg  rjs  ommbus  fabin» 
dicarem  tmmenfam  radicum  fecundaru  ulum:ex  quibus  fpero 
diligentem  Ledorem  fibi  alia  atqj  alia  poflemuenireatque 
formarc,uc  nihil  opus  fucrit  mc  pluribus  rem  hancagere. 

GG  Lcrtori 
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LeAori  aucem  meo,mea  hac  opcra  »flc  fer  uire  uof  ui,ut  dfligrt 
tia  mea  ,mc  ei  infin  uarem  a  tcp  fldelf,  porius  quim  erudita,  tra« 
rtacione  feu  oftenflone  eorum  quat  doceo,  boc  ib  eo  impetra* 
rem,uc  memor  mef  eflet  aliquJdo  in  orationibus  fuis  ad  Chri» 
ftum.Cui  gloria  fit ,  per  Euangelium  Gjum ,  etiam  in  iftis  do- 
nis  Qc  creaturis  fuis  teraporalibus,  Amen. 

Caput  x  r  1 1«  quod  Epilogi  uicc  rcpctit  mcmioncra 
pcrfecflionisregute  AIgcbrjc,cum  cxcmplii 
quibufdam  Hicronymi  Cardani  ad 
hfuic  rcm  pcrtincntibusf 


[ddbndvm  cftnunc,Epflogiuicc,Capw 
1  ultimum  librihufus,  quod  contineatexcmplata* 
lia,qualibus  ledor  exacftius  dc  perfedfonc  Alga 
■  brac  cVdifputarecViudicarepoflit ,  Ea  igicurquar 
I  hoc  Capite  dicenda  funt ,  dicam  ut  inciderint  pcr 
occauonem  exemploru,qucmadmodum  miuperioribusfa 
exemplorum  Capitibus  nonabfq?  frucftu  rerum  Arithmctica 
rum(utputo)feci.  Acccdamusfgiturad  excmpla  quahaCi/ 
puthoc  ultfmum  requirir. 

Primum  exemplum  Capf  t/s  huius.  Et  eft  Hteronymi 

F Cardani  8  i  «Capfris  66.  Arfth.  fuar. 
ftprogreflfJo  Geometrica  tr/um  terminorum  ab  unifatc 
incipiens,  cufus  aggregatum  ex  prtmo  cV  fecundo  rermi- 
nis.diuifum  per  tertium,  item aggregatum  ex  lccundo#  w 
tio  terminf  s,diuifum  per  primum  termina ,  item  iggr*g3ajm 
«x  primo  &  tertio  termfnf s  diuifum  pcr  iecundum,  hcix  1  j . 
Qtfatftioeftjquacautquata «tffta progreflfo,Facit.  1«  i*u  f$ 

Diuifiones  funt. 

Summa 


Arithmeticab  Libe*  nir  }oi 

Summaomniumquotientum. 

if#  -f-ic*      i^H-  i 

Iftamigiturfuramam,acquatpronundatio  exempli  ,cum  i  j. 
Vnde,perredactianem  admtegra,  i3*ae.quantur  i%%-f-2f^ 
i2^-f- 1. Et perdebitam  particularum  tranfpofitionem , 
de  qua  in  fupcrioribus  Capitibus  dixi,  ifcfcacquatur  huic  numt 
ro  coflico  fequcti.  1 3  fc—     —  i*> —  1 .  Ex  hoc  igitur  numc 
ro,iam(iuxta  regulam  Algcbrae  mcairOcxtrahenda  eflet  radix 
Zenfizenfica.quaeproculdubioproderet  numcrum  illurnla* 
tentem  fub     pofita,quem  quarrimus.Scd  ego  fateor  meas  ui 
rcs  huic  operanoni,atcp  fimilibusefle  impares.  Illis  aute  amfc 
cis  mcishoc  rregodum  committo,qui  ah'quando,me  praefenre 
gloriati  funt.fe  omnia  ifta ,  quar  inuenerim  potuifle  inuentre, 
fi  ocium  cis  id  faciendi  habcrent .  Cum  autem  ofdcam  cos  fibi 
odum  inuenircsquantum  fufficit,praacqufredis  pecanrjs,idcg 
'   in  quolibet  anno  non  fcmel,mihi  uero  inutdeant,fl  uel  triennrj 
fpado(emd,gratus  aliquis  auditormc  accedat,qui  potio* 
ra  Arithmeticae  prarcepta  difcerc  cupiat,licere  mihi  puto,'ut  iu 
rxta  gloriationemeorum  hanc(ut  cacrera  tranfearrOab  eis  idd* 
neris  cxigam ,  quaeenus  me  iam  fa  tigatum  iiruent .  cum  iftud 
fadlc  pofltnt,fta  ntc  eorum  felici  cV  forti  confidentia  inuenien* 
di  noua  &  intelligendi  aiiorum  inucnta  obfcure  tradita .  Ego 
tamen,ut  ferio  loquar ,  exiftimo  illud  fandi  Ioannrs  Baptt  ftar, 
Nemo  poteft  accipere  aliqurfd,nifi  ei  dato  fuerit  defuper,etiam 
intelligendum  efle  de  fpinis  iftis,et  fcientiarum  ct  diui  tiarum. 
Sed  ad  excmplum  redeamus.  Cardanus  ingcnioliflrme  tradi 
dit  nobis  huius  excmpli  folutionem.  Aequat  autemille  1 3%re 
liquis  particulis  arquationis  pofirae  cV  inuentac ,  c\  (ic  alia  uia, 
pulchre  tnuentt  foIutionem.Scilicet,  Ex  utracp  partcarquatto* 
nis,extrahendas  radices  uidit  quadratas,  pauculo  auxilio  adhi 
bico.Sciens  cnifHjquodatquahcas  manear,fiarqualtbus  a?qua* 

GG     *  liaad- 
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1ia  addantur.cum  cxuna  parteatquatYonis,habeKt  i  ft.esalia 
autcm  parte  habera  f  -f-  * 1*  -f-  o*  -j-  u^-f- 1 .  V  idi  t  a  0- 
iracf  parteaddendoscrfej;  .  Siccnim  exuna  partcfiebanr 
1 6  fc.id  eft,numerus  col  Ticusjad  icem  quadra  um  habens  ,&  a 
alccra  parce  ficba t  ifte  numcrus  cotTi  cus  quadraeus  tft  -1  «t 
*f*  )%-+-  **e-f-# .  Stc  cnim  fcirous  etiam  numeros  hosnecrk 
fariocflcquadraros.iai.  1 131 1.  11)4*11.,  a  145*4)  11.  Ecfie 
de/nceps  f  2$-^—^  a«-f—  1  .Facic radtx  quadrata  f  a*-f- 1 , Iccm 
•B-f-^-hJlf-f-^-t-i.  fadtradix  quadraca  i*-f-ix 
-f-i.Itcm  ifrct-f-a^  -f- ) ttrf-4* -f  -  )  *-f-  * U-f-  1  ^racit ra 
dix quadrata.  irt-f- ifc-f- 1  1 .  Etfic  ddneeps  inmfins- 
t ura.Nec  hu/c  rcf  oftic  1 t, fi  pro  fignis  addtr  oru  ponantur  figna 
fubtradorum.  Sic  aucem  fta  t  excmplum  ad  excractionccn  ra> 
dids. 

oedprimocxtrahoradicemex  i^.  fadt  ifc.qucmponofl 
locum  Quotiencis.Eum  dcindc  duplatum,  ponofubnum» 
cuborum.cVdicoquories inuenio iiinict  fadt  neCquaaipo 
noadlocum  Quoc/entis) mult/pl/co igirur  ii*/n 2*fjuncirt 
quosfubtrahoa  zrt,rcmanct  nihll .  Defnde  mulf  fplico  nein- 
uentam/nfe,fac/t  i*,qu/  fubtradusi  j^rcIinquicii.Poftea 
hoc  quod  eft  <n  quoticcc  tocff,  dup!o,dupJacumeg  pono  fub  reff 
duo  relicfto^ic^  d' <><do,D/co  cm  a*  /n  a^fuprapo(icis,inuenib 
femel .  Vnde  pono  /n  Qaot/cnre,et  mulc  /plico.aK»  fubrrata. 
Dc/nde  mulciplico  j  in  le.ct  fubtraho  ecc.H;rc  forccuerf>o//uf 
dixi  & .fueritncceflariu^doportuicmcctia  tard/br^/eruirc. 

Vidcs  itacg  ut  radix  quadrara  cx  una  partc  arquationts,fe 
dat  huncnumcrum  coflicum.  i&-f-  io^-j- 1  .&radixquadrata 
cx  alccra  partc  arquacionis  fac/at 4^.  Cum  autcm  quadrata 
fucrtoc  arqual/a ,  ncceffe  eft  ot  ctiam  corum  rad/ccs  finc  ad  in* 

uicem 


Altlf  H  MlTf  CAB    LlBBR    III.  *0J 

uicemsequales  .Itacp  414  arquantor  i*-f-  i*>-f- 1 .  Acquatur 
rfgitur  i%(utcx  reducfroneuidesjj*^--  i.facitradixmaior 
(namradixminorfacit  ,-rv*r) 
Et  flc  ftat  progreflto 

Quotiens  crgo  primar  diuifionis  facit  r  —  /fcxo 
Quoticns  autcm  fccuncbcdiutfionis  facit  y-f-Vfci» 
Quoticnstcrtiardtuiflonisfacit    3*  &c. 

Exemplum  fccundum  capitis  huioa 
Efr/r  Hicronymi^S .  Cftpitiifui  66. 

Eft  progrcflio  Gcomctrica  incipicns  ab  uniratc ,  tcrmmos 
habens  quincg ,  fic*  dum  quilibcf  tcrminorum  diufdit  furn* 
rnam  aliorum^fiunt  ex  aggregatione  quinqj  tcrminorum  flto* 

Progrcfliocft. 

I,    11«.     I*.     ICt,  liif.' 

Quotiens  primus. 

Irf-Hg-f-lfr-f-fC* 

Quoticns  lecundus 

Tcrtius  QuotJens. 
f-f-  '%-f-'rt-j->*i 

Quartus  Qiioticns* 

I  -f-  I3g,-f-  IC*  -f-  Ifcfc 

Quintus  Quot/cns. 
i-f-yi^-f-  f%-f-i%fr 
ict 

Q  uoticnf  es  fgitur  ift  i  flmul  additf  faciunt  Minutiam^cuius 
numcrator  flc  ftat»  GG  3 
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%ct .  ty. crt.  cfi.  **ct .  d/.  ibfl. 
i.    2.  3.    4.  4.    3.    x,     1  rf 
D/mTor  autem  huius  numera  ror  is  facit  1%/?. 

Reducfhs  uero  fignis  cofltcis  fic  ftabit  numcrator . 

0.  a*.      rt.     fc*.  b/?.  fcfcfc. 

1.  2.  3«  4«  4.  3,  2.  1. 
Denommator  uero  feu  diuifor  numeratoris  huius  eft.  1  y& 

Ec  tfra  minutia  arquatur  numero  huic.  35-6. 
Sed  35-6  fcfcarquantur  numcratori  minutiar  prarccdentis* 
Etflc  1  fcfcfcarquatur 

3r**fc—  *W—  3**— 4£— 4* 

 }fc — 2ie—  I  • 

Et ex  fumma  hacpofterioris  partis ,  dc  arquatione  propofita, 
iam  cmarrenda  eflet  %/fcfcfc.id  eft,  radix  Zcnzenfi-enfica.Quod 
cum  Ut  difficilc,  aiia  uia  reperit  Hieronymus  Cardanus  refo- 
lutionera  unius  radici$,poffta?  pro  fecundo  termino  progref» 
fionis  inueniendar. 

Sed  arquatis  35-6     reliqu  sparticulisapquarionis  omnfc 
bus(ut  fupcrius  uidimus)addit  utricp  parti  arquationis 
fic3<5/i^arquantur 

4*  -t-  3*+-  a^-t- 
Quarre  utrobicp  radicem  quadr  a  ra  m  ,tunc  inuenics  » 9  *  at* 

quaricum.  ifcfc-f-  ict-|-i%-f-  iie-f-  1. 

Iterum  adde  utricp  partium  xquationis.  tunc  20^3 
atquabuntur  1  fcfc-f-  irt-f-*i%-|-  1^+  i.Iterumquarreradi- 
cemquadratamex  utraqj  parte  arquatlonis ,  tunc  inucnies-f 
J  le.acquari  ♦  1  %  -f-fx  -f- 1  .Hac  arquationc  redu<fta,inuenies  /* 
arquari^ie —  U 
facit  Radix  maior    2  -f- A3 

Radtx  ucro  minor  facit  2  —  A  3 .  fcV  utraq?  refpondct  cxemplo 
Vnde  progreflio  maioris  radicis  fic  ftat. 
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Quoticntes  huius  progrdTtan/a. 
Primus.    132 — y%i7$*f« 
Secundus,  i)i-f-Ai7}*8* 
Tcrtius.  37-t-^lo8|# 
Quartus  Quotiensracit  18. 
Quintus,    37 — ^*io$3# 

Progreflfio  minoris  radicis* 
1.2  — A3.  7—^4»«      — J&7T» 
97 — */%94o8# 

.Quotientes  huius  progreilionis  /uxta  exempli 
pronunciationem  func. 
Pr  imus.    1 3 1  -f-  A 1 7  3 * 8 . 
Sccundus.    132 — y%i7J*-8» 
Tertius,    37 — y%io83# 
Quarcusfacic  »8. 
Quintus.  37-f-A'o83« 

Excmplum  Ca  pitis  hufus  Tertium/ 
EteliHicTorty.Ctrd  lS Xdpitn  66, 

Sunt  trcs  numcri  continuc  propor  t  ionaIcs,cum  quorfi  quo# 
libet  diuido  2  r.&Y  inucnio  quotiente*  rrium  harum  dfuiflo- 
mimtfmul  fumptos/acerc  cam  fummam,quam  facit  mulcipli 
catio  eorum  diuiforam,  inter  fcquamfcjj  addicio  corundem  di 
uiforum  ad  fe  facir. 

Quatftio  e  ft  qui  fint  nuroeri  ill  i.Non  autem  hic  po* 
tcris  rccipcrc. 

He.     ifc«  ic*. 
Nam  tunc  nccefTario  fieri  flgniflcaretur ,  (ecundum  nume- 
rum  cfle  quadracum  primi ,  Id  quod  ficri  neceflc  cft  folummo- 
do,dum  progrcflfio  incipit  abunitace,c\c. 

Recipeergo.  1  ie.  1  a,  1  b.  tunc  Quotientcs  (7c  ftant. 
2r«      *r«  *r« 

A",         IA»  IB* 

Hic 
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Hic  obferua,quodmedius  minuciae  denom/natoraequt 
tur  ipfi  minutia?  mediar .  co  quod  denomina  tores  fmt  adinui- 
cem  proportfonales,fub  aequalubusnuineraforibus.  Itacpi  a< 
srquaturT^.tacicigttur  i  A£.  ff  .Etideoi  A.facic  y  t  Vndefic 
ftant  numeri  exempli  amodo. 

i^ir       r.  iB* 

Etcumnumeriad  inuiccm  fint  proportionaIes,fequirur 
multiplicationem  extremorum  inter  fe,  arquari  produdomul 
tiplicationis  mcdrj  in  fe ,  Scilicet  iie  8  arquarur  iy* 

Quia  uero  in  pronunciacione  exempli  habes,  quod  multi* 
plicatio  corum  numerorum  intcr  fe ,  debeat  faceie  fummanr 
acqualem  ei  quae  fic  ex  addicione  numerorum  illorum  inter  fe, 
ex  f  Hueroin  f  b  fiant  z<r ,  multiplicanda  permedium,  ideft 
per  f.fequirur  fummam  aggregarionis  facere.  1 i  f* 

Icaqrpronunciacio  exempli  pradentisiam  uerfaeftinpro* 
nunciationem  hanc. 

FDiuiditur  numerus  i  if.incres  parces  adinuicem  prt* 
porcionales  ,quorum  mcdius  eft  Quarricur  ergo  qutff 
funcexcremf* 

Sic  ftanc  numeri  iuxta  pronunciationem  hanc 

Nam  f    —  i —  y  * facic  i  b.  Eric  ergo  arquatib inter  ir.& 
ixoie —  i  £,Cum  fintnumcriproportionales.Itac^ifc.arqua* 
cur  noie— ly.facic  i^6a — yfcjs^.eteftradixarquarios 
nis  minor.Nam  maior  radixfacit  6o-f-J%i  57?* 

Sicergoftat  inuenra  progrefllo , 60 — J^$s7T*T*^0i" 

Nift  autem  utereris  hac  ihduftria  reducend/  pronunc/ano- 
nempriorumad  poftcriorum  pronunciationem,  negociuoi 
cibinafcereturcumi^A  Barquata  xj-a  B-f-Y^|"+ir 
Exemplum  Capit/s  huius  Quarcum, 

DSf  eji  HieroXar. 8  s •  Capitn  66. numeris  tamen  mrutii» 
Iuiditur  numerus  1 1  in  duas  partes,quarum  partiaqua* 

dnf 


Arithmeticar  Liber.  xiu  $0? 

1  drata,multiplicata  in  fummam  cubicoruearum  facitfc  £8040 . 
Quaeftio  eft  quantac  finr  partcs  illar. 
Si  hfc  receperis  pro partibus illis  ne&»A, fiuc     fcV i 2 

—  iifc.Tunc  ambo  quadrata(ideft  144-4- 2  —  24^)^  am 
bos  cubos(id  eft,  1 7  28  -f- 3  6  %  —  43 1  ^)facient  hunc  numeru 
coificulua  multiplicatfone  2488  3  2-f- 19008   —  103680 

—  i7i8r«-f-72%%.  Quiarquaturcum  68  040.  Etfic  1728C* 

—  19008^-^-1036802«. — 180792  «a?quant72fcfc«Fadt  1 
i^c* — 264%-f-  14400* — 25-1  f « Ex illo  Igttur  numero  cof* 
fico  iam  extrabenda  eflfet  radix  Zmfizenfica.  Quod  cum  non 
poflfimus  prceftare,alia  uia  incedenduerit.qua  folutio  inuen/a 
tur  •  Eam  Cardanuspulcherrime  monftrafcit .  Docuit  cnim 
numeros  inueniendos  ita  repraefentarc, 

1^,,    6 — iifc* 
Eft  autcm  6  dimidium  n  umer  t  diuidendf,&c. 
Quadrata  partium . 

iiie-f-  1% 
36 —  iii$,-j-  1% 
facit  aggregatum  ex  cis. 
71    -f-  2^ 
Cubipartiumfunt. 
zirf-f-  io8ie-f-  18%-}-  ict 
216 —  fo8ic-f-i8  fc  —  ir£ 
Aggregatum  ex  tjs  cubis  facit 
432  -f-36  % 
Itac^  multiplicatio  amborum  quadratoruin  amboscubos 
(id  cft ,7  2  -f-  2  %  in  43  2  -f-  3  6  %)  facit  hunc  numerum.  31104 
-f-  34T^%-t-72%^ 

Cui  numero  coftico  arquantur .  62 040 .  Et  per  rcdudionem 
72%%  aequantur  3  6  9  3  6  —  3  ^6  a> 
Fadt    1 fcfc.    s  13  — 48 
Facit  igitur  1%.  9» 
&  facic  3« 
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Michaelis  stifelil 
Vndc  partes4Iar  fqnt.  3  .&  9. 
Quod  poteris  probare. 

Et  fic  de  alrjs  infmitis  exemplis,in  quibus  regulae  Algebrac  nf< 
htl  dccft,  quac omnia  exempla  artis  calculatoriac  comprarhen 
ditabfcp  ulla  aliqua  exceptione)  licct  nobis  in  multis  defit  tara 
uariarum  radicum  c  x  tractio,  quales  ipfa  in  uarijs  excmplis  r  c 
qufrendas  cxigit. 

Vides  certe  ex  omnibus  quac  hicatcg  in  iuperioribus ,  dixi, 
quod  fi  quis  baberet  abfolutam  artem  extrahendi  radices  om* 
nes,t!Ie  per  regulam  meam  datam  ,immcdiate,  cV  abfcp  ulla  ali 
qua  alia  requirendi  induftria ,  abfoluerct omnia  exempla  quae 
uel  formata  funtjUel  formari  poflentunqu*ro .  Exiftimo  ergo 
me  per  ifta  omnia  fatis  demoftra(fe,quim  (blida  fit  rario  roea, 
qaaproodoregulis  Algebrac(quales  Chriftophorus  ponit) 
unajn  pofuerim  fimplicem  atqp  facilem. 

Tu  autem  dominc  lefu  Chrifte ,  fili  Dei  uiui ,  Deus  nofter. 
mortuorumrefufcitator^cViudexfuturi  facculi , largirenobu 
fupplicibus  tuis,ut  har  fpitue,non  fuffocem  in  nobisldentiara 
Cui,fed  te  toto  aftccftu  diligamus ,  quod  dolores  noftros  tuk* 
ris,&Ianguores  noftros  portaueris ,  propter  iniquitates  no* 
ftras  uulneratus  fis,&  attritus  fis  propter  fcelera  noftra  .  Nunc 
difciplina  pacis  noftrac  fupcr  tcquod  liuorc  tuo  fanati  fumus, 
Siti^turuilisomnisfcientia.huicdiuinac  fcicntiac  tuaecom# 

para  ra,&  fauor  hominum  naufea  fit,ad  diuinam  bencff- 
centiam  cuam  comparatus. 
Amen, 
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APPENDIX,  AD  MECOENATEM 
svvm  ig^mimii  adolphvm  glavbvrck 
Francofordicnfcm  patricium  ,dc  Arithr 

mctica  Hicronymi  Car- 

dani, 

rithmetiCa  Hieronymi  Cardani  talis  eft, 
Mi  domine  Adolphe,  ut  fc(c  tibi  iatis  abundc  fit 
commcndatura ,  dum  cam  legeris  .  Habct  cnim 
multa  rara,qu«e  alibi  nufquam  Icgimus .  Delcs 
cftantautem  mc  quardamexempla  eiusaded,  ut 
quiefcere  non  porucrim ,  doncc  eatibi  peculiarirer  refcripta 
mittercm.Orotc  nihilominus,  amorcartium  ,qbas  tantopcrc 
colis,quatenus  cam  Arithmeticam  totam  legas  £  principio  di- 
ligentiffime.&afluefcas.figna  cius,quibus  ipfcutitur,  transfi- 
gurare  ad  (igna  noftra ,  Quamais  enim  flgna  quibus  ipfe  uti* 
tur,uetuftiora  fint noftris,tamen  noftra  figna  (mco  quide  iudi 
cio)illis  funt  commodiora.Quid  autcm  cx  eolibro  didicerim, 
cgo  (prarterexemplaquar  Capitcultimo,uInm<  libri  pofui, 
atc^  ea  quar  iam  ponam)  indicaui  in  mca  Algebra. 

Harc  funt  autcm  cxcmpla  Ca  rdani,quorum  opc 
rationcs  memiredelertant, 
Exemplum  Hiero.Car.quod  Cap.tf  tf.eft 
quartumdecimum. 

SVpponamus  ambitum  terrar  continerc  milia  ria .  443 1  o.  QC 
aucs duas  cx  eodem  Ioco  uolare  fupra  circulum  ambitus, 
una  carum  uolantc  uerfus  oricntcm  ,  altcra  ucrfus  occtden* 
tem,doncc  ficuolantes  perambitum  terrar , tandem  conue. 
niant.Faciatautemuna  earum  progreflione  Arithmeticam, 
Ita  ut  primodic  conficiat  milliarium  unum  ,  fccundo  die  con- 
ficia 1 1  m iharia.Ttf rtio  dic  3 .Et  fic deinceps .  Secunda  uero  a- 
uis  faciarfuo  uolatu  progreiltonem  naturalem  numerorum 
cubicorum.Ita  uidclicet  ut  primo  die  conficiat  miliariu  unum 
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Secundo  die  conflda  t  milliaria  2.  Tertio  die  c5ficiat  mflliam 
27  _>    ^c ^""P3  •  Qyoto  dieronucnient aues  illar C 

Relpondetur  inunaiadicedicrum.Pcrafoigitur  t^dio 
rum  couenient,  Vidcamus autcm  quantum  feciat  12*  dicrum 
Sc$  tcrminusultimusprogrcflionis  Arithmcticac  incipientis 
ab  unitatCjprogrcdientiscg  ordinc  naturalf  numerorum.fcm- 
pcr  coincidit  cum  numcro  tcrminorum  ciufdem  progreffio- 
nis.Igiturultimusterminus  progreffionis  quamfacitunaa. 
uiumillarura.facit  i^miIiariorura,cuiadditus  terminusprii 
tnus,facite  i  ^-f- 1  .Hoc  aggregatum ,  fi  multiplicetar  pcr  di- 
midium  numeri  locorum  ieu  tcrminorum  progreflionis  ilftus 
id  eft.per  _i<>.tunc  producirur  harc  fumma  milhariorum,quam 
fcccrat  una  auis,uidelicet ' 1  ^ 

Produda  hoc  modo  fumma  miliariorum  pr/mar  auis.auae- 
rcnda  cft  fumma  miliariorufecundajau/s.Sic  multiplica  fura# 
mam  miUfariorumprfmar  auis  infe,tuncmox  habebisfum* 
mam  railliariorum  auis  fecundar* 

Sccunda  id/tur  au/s  uolaucrat  milliar/a  >ty**±£-+,*dm 
conucniflent^Hocautemcfi:  quadratum  numerf,feufammz 
prioris  uoIatus.Sic  cn/m  rcs  habet,Progrefl?onc  pofita  cubo- 
rum ,  ab  unitatc  naturaliter  progredicntium ,  qui  flgnati  fint 
fuis  radicib.  cubicis(idcft,numerisab  unitatc  naturalitcrpro* 
gredicntibus)Summa  omnium  cuborum  flmul  colleda  ,facic 
numcrumquadratum, cuiusradix  quadrata , Gtfummaom* 

g|^Lrad'cum,eorundem  cuborum.Vt   

r.     *♦     3,  r.    6.     7.  8. 

*♦     8.     17.  64»  ny.  zt6.  343.   

9'  10.        11,        )lp         |3#  ,if 

7*9»     foop»    133 1#     f7*g,     *I97*  1744*  

'5"  f6  17  18  10 

im»    4096.     49\%.      r$32#     68?9.  8ooo» 

S^ut  1 , 2, j .  addita,  faciunt  6.  ita  ctiam  1 .8,1 7,  addita,  radunc 
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3<J.Ciriu$  radis  cfttf.itact;  ,*curo  J  V^Hoceft 

quadratu,  cu radice  fua, fimul fumpta,/d eft,  •**+-i£±J*+*7* 
arquantur  443  i  o.hoc  loco.  Vnde  pcr  redudioncm  ad  intcgra 
177240  aequantur  ifcfc-f-  ict  -f-  3%  -|—  2ie,Addeiam  unita- 
tem  utricp  partium  x quatt'onis,tunc  utrobicp  habcbis  quadra 
tum  radicis  rationalis,  mancnte  (ut  fcis  a?quatione.Itaq;  ra* 
dixquadratadc  17724 i.facit 421  •  Etradix  quadrata dc  1 
— f-  2c*  -f-  3fc-f-  2i^-f-  if  fac/t  1%  — f—  iie-f-  1  .NeceiTe  eft 
autem  ut  quorum  quadrata  arquantur,eorum  etiam  radices  ac. 
quentur.Cum  igitur.  1  %  -f-  11$,  -f-  i.cequentur.  42 1  •  ReftaC 
uti%.  arquetur42o —  iit.Itacp  lOe.racit  20, 
Priroa  /g/turauisuolauerat  210  Mil. 
Sccunda  uolauerat  44 1 00  Millia. 

Sc/l/cet  progreflio  numerorum  naturalis  ad  unitatc  ufqp  ad 
20  facit  210  unitates. 

EtprogrciTio  naturalis  cubonim  ab  un/tatcu(cpad8ooo« 
(qu/ eftuigefimus)  facit  44 100  unitates.  faciunt  autem  ,|2 10« 
3C  44 1  oo.fimul  addita  443/0, 

Potuit  nihilominus  cxemplum  prarfens  practer  operatio* 
nem  hanc  iucundam,aliam  habereoperationem,uidclicct  cum 
(limma  cuborum  fac/at  quadratum  iummae  radicum  (ut  di&u 
eft)fic  poteft  forroari pronunciat/o , 

QiEeratur  numcrus.adquem  additum  fuum  quadratum , 
faciat.443 ,0- 

Numeruseft  i^.eiosquadratumeft  ifc.Itacp  ifc-f-  ii*ae* 
quantur443 icVndc  ifc  facit 443 10 —  iie  facit  1^.2/0.  Er 
go  ifc  facit  44100. 

Inuentis  itacp  milf/arrjs,rcftat  ot  d/es  et/am  /nuen/as ,  Reibl 
UC  2 1  o.fn  progrelTionem  numerorum  naturalem,id  cft, 

Quacratur  progreflio  numcrorum  natural/s ,  cuius  tcrmint 
additifaciant  2 10, 

Cuilibet /ummar  progreffion/s  numerorum  natural/s3p05 
teft  arquari  fracftio  harc      '    Si  /g/tur  ca  arquetur  2 1  o  •  fa* 
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ciet  t(bi  i  iz.  i  o .  Et  tot  habebit  progrefflo  tlla  tcrm fnos .  Itcttr 
Maximus  terminus  faciet  etiam  10  unitates. 

Sic  'W-t^-*-  '*poteft  arquaricuilibctflimmsccuborupro 
grcdientium  naturaliter  ab  unitate.Si  igitur  arquctur  44100. 
inuenies  iterum  it^facere  2 o.ficut prius,cxc. 

Exemplum  aliud  Hiero.Car.  quod  ponit  Capitc  5- 1  .nu- 
meris  tamen  furdis  mutatis  in  rationales. 

QVidam  lufit  tribus  diebus.  Primo  die  lucratuseft  quan- 
tum  prius  habuit.Secundo  die  Iucratus  eft  radicem  qua- 
dratam  totius  pecutWae  prioris  plus  2  florenis.Tertio  die  lucra 
tuscft  quantumfacit  quadratum  fummac  fuperioris  totius , 
Et tunc  inucnit  fummam  totam omntum  fupradidorum  fa» 
ccre.yfyo . 

Quarftio,  Quantum  habuit  a  prmcipio  C Habuit  primo 
ifc.Et  primo  dic  lucratus  cft  £%.Habuit  crgo  iam  i&.Secundo 
itacp  die  lucratus  cft  1  ie-f-  z.Vidcs  iam  quo  confilio  receptus 
Gt  {lA  principio  operationis,uideIicet,ut  iam  poflet  iie  edoci. 
Dic  igitur  fccundo,poft  pcradu  ludum,habuit.  1  *-f-  ne-f—  2. 
Tertio  dielucratus  cft  fumma  quadVatamde  /  fc-f- 1^  —  2. 
Hoc  eft.  1  *%-f-  2  c*  -f-  f  %  -2-42*  -f-  4«Et  fic  illo  die,poft  Juduro 
habuitfummamhanc.  1  fc&-f-2rt-f-6*%-f-5-oe-f-6'.  Ethacc 
fumma  arquatur  (iuxta  pronunciationcm  cxempli)huicnucnc 
to.5TJo.Quod  cum  ita  fit,  cV  uidcasfummam  praedidam  cffe 
aggregatam,ex  quadrato  quodam,atqp  cx  radicecius,  Neccf 
fe  eft  ut  etiam  fit  numcrus  aggregatus  ex  quadrato  quo- 
dam ,  fumpto  cum  fua  radice .  Vnde  hoc  exemplum  fecunda* 
rium  fequitur. 

Quatritur  numerus  ad  quem  additum  fuum  quadrat  um/a- 

ciatj-JT©  • 

Pone  igitur  quod  quadratum  illud  faciat  1  a    tunc  radix 
eius  quadrata  fcciet  1  a.  Et  fic  1  a       1  a  .arquabitur  y  y  y o . 
Itaa^  1  A&arquabit  ttto  —  i  A.Facit  1  A.74«Ergocum.i 
-f-irt-f-tffc-f-yit-f-o'» arquetur. s TT 0 « Scquitur quod. 74. 

L  atquetux 
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acquetur  i  i^-f-2.Namficutprardfdaiumma(quamdi- 
xiarquarihuicnumero.  ryro)eftaggregata  ex  i  fc-f-  iie-f-i. 
cV  ex  quadrato  eius.  Sic  r  r  r  o .  eft  aggregatus  ex  74 .  &  radice 
eius ,  tcilicet  74 .  cV  5-47^  faciunt  additione  fui  j-y  r  o .  Et  cum 
74  acquetur  huic  fumma*(u: dicfium  eft;  1  $-f- 13«  -f-  i,Sequ<* 
fur  1  s.facerc  71 — ne.Facititacp  .  8 .  Cutusquadratum 
eft  6*4.Itacj?  Iufor  ille  primo  antequim  primo  die  Iuderet  >  has 
buit  f%  id  eft, 3  2  frj,  Et  prfmo  die  ludes  acquifiuit  ludedo  id 
eft^j  i  ffj.Et  fichabuit  ^ff.Secundodielucratus  fuitradicem 
quadratam  de  6>id  eft  8  ftplus  2  ftj.Er  fic (ecundo  die poft  Iu 
dum  habuit  74  f?  •  Tertio  igitur  die  lucratus  eft  3-476  ♦  Hoc 
cft,quadratum  de  74»Et  fic  tandem  habuit  r  r  r  0  jfj. 

Excmplum  Hieronymi  Cardani  quod  Capite  o^.ponft, 
loco  nonagefimoquintcmutatum  eft  autem  ex 
numeris  irrationalibus  in  nutneros 
rarionales, 

QVacrantur  quatuor  numeri  contfnue  proport/onale*, 
quorum  fumma  aggregat/onfs  faciat  4r.Ec  fumma  ag- 
gregationis  quadratorum  eorum  faciat  76?, 

Sifuerfntquatuor  numeri  continue  proportfonales ,  fue* 
titc&  aggregatum  quadratorum(ut  hiceft  7^r)diuifumper  ag 
grcgatum  ex  nuraeris  illis  continue  proportionalibus  (*uthic 
eft  4y  )tunc  quotiens  diuifionis  illius ,  acquatur  Quotienti  illi", 
de  quo  iam  dicam, 

Summara  aggregationis  quadratorumCut  hic  eft  76»  fub- 
trahe  i  quadrato  aggregationis  numerorum  ( ut  hic  eft  20  *r . 
cum  numeri  aggregatifaciant4r  )6Vi  dimidio  relitfi  illius 
(quod  dimidium  hiceft.o^  <>♦ )  fubrrahequadratum  aggrega* 
tionis  duorum  numerorum  raediorum  ( de  qoibua  paulo  infe 
rius)flt  hoc  relidum  diuide  per  aggregatum  cx  medfjs  iilis  nu 
mcrisduobus.Tuncquotiens  diuifionis  illius  arquaturQuo* 
cienti  illi  d  e  quo  fopcrius  dix/. 

Ponc 
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Ponc  ergo,quod  duo  mcdrj  illi  numeri  ex  quacuor  propor* 
t/onalibus,fimuI  fumpti)faciant  ii^ . tunc quadratu aggrcga* 
tioniseorumfacit  i%.Et(ictf,t>,^'^apquab<tur  J7(ideft,Quo« 
tientf  prouenienti  ex  diuifione  765-  per  45-,  Ergo  per  reduclioi 
nemfietut  1  f^arquctur  6jo — i7i<L.Facit  1^.18.  Ettantum 
faciisnt  duo  numcri  medrj  •  Faciunt  ergo  duo  numer i  cxncmi 
2  7.cum  fumma  omnium  quatuor  faciat  45-. 

Vides  iam  ut  exemplum  illud  pracdidum  ,  requirat  excm- 
plum  fecundarium,  tanquam  partem  fuialteram.Et  hocGc 
pronunciatur.  Diuide  1  s.&C  tjjn  quatuor  partes cootinuc 
proportionales,ita  ut  1 8 .  conftituat  duas  partes  medias  ,&  *7 
coftituat  duas  partes  extremas. 

Partes      fic  ftant. 

I  lfc*      I  A.      18 — IA.  27—15^ 

Cum  autem  fuerint  quatuor  numeri  continue  proporriom 
fes,tunc  fl  ex  aggregato  duorum  medforum,feceris  cubum,  & 
cubusille  diuidatur  pcr  aggregatum  colledumex  addidoot 
extremorum,  et  triplo  aggregati  mediorum,  tunc  quotiejpro 
ueniens  aequatur  producto  prouenienti  ex  multiplicaaont, 
ael  mediorum  in  fc,ucl  extremor um  inter  fe.  Vt  numcrii  fe 
ftantibus,8#  12.  18. 27* 


8 

1  2 

18 
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12 

18 

1 

12 

iS 

Addo  12.&  i8.flunt3o.cuiuscubusfacit  27000.Hu/Jcniu» 
diuiferis  per  aggregatum  omnium  numerorum  /Jgurar/ju/us 
id  eft.per  1 25- .  tunc  producitur  quantum  faciunt  duoextrctni 
(id  eft,8  cV  27)inter  le  multiplicati .  Vel  quantumfaciuntduo 
mcdrj  ideft\  ti&(  i8)interfcmultiplicati. 

Sicetiamin  exemplo  noftro^duomedrjfaduntadduione 

fai4 1 8  .cuius  cub  us  facit  1832,  qui  diuifus  per  aggregatum  cx 


Db  Arithmetica  Cardakk  $0£ 

1f  ter,& duobus  cxtrcmis  fcmcl  id  cft,pcr  8  Ofacit  7*.Et  tan 
f um  fec/t  ct ia m  i  a  multiplicatu  in  i  s  —  i  a ,  I tacp  i  S  a  —  i  a  | 
arquantur  7x.facit  i  a.6. 

Sic  27       i  arquantur  7  2.facit  1 2*.  3  • 

Sic  igitur  ftantnumeriquatuor  contiruc  proport/onalcs 
cxcmpli  noftripraefent/s, 

3.  6*  12«  24. 

S/  aut  flc fteterint quatuor  numcri cotinue  proportionales; 

IA.     Ij" — |l£.     30 — ia 

Tunc  huiirfmodi  pronunciatione  fubrndfcar. 

Diuidantur  1  r  QC  30  in  quatuor  partcs  continuc  propor* 
tionaIes,ita  uf  17  conftituatprimam&tertiam  ,Et  30  con- 
ftitua  t  fccundara  6V  quarfam.- 

Quar  autcm  cft  proportioaggregatiex  pr/msi  6Ttert/*,  acj 
aggregatfi  cx  fecunda  &  quarta,  ca  cft  proportio  pr/mar  par- 
cis  ad  fecundam .  Sic  igitur  proportio  1 5-  ad  3  o  fa tis  indicat 
partcs  flc  rcprcefcntari.  1 ie«  2 4 1«*  8  i& Itacp  1  y  le  aequan- 
lur4rCidcft,iy-f-3o.)facit  1  ^.^Etflcftantnumeri, 

3«      6"«      12  24 

Si  autcm  flc  ftctcrint  numcri  quatuof  continuc  propor- 
t/onales, 

124,    9  —        M.   \6 — ia, 

Tuncralis  fubintdligtur  pronunciatio  exempl/. 

D/uidartfur  o  cV  36  in  quatuor  partcs  continue  propor* 
fionalcs^ita  ut  oconft/tuat  primamc\  fccundam.&  36  confti^ 
tuat  tcrtiam  &  quartam. 

Quat  autcm  cft  proportio  primar  &  fccuncfae  flmul  fumpta 
rum.ad  tcrtiam  cV  quartam  flmul  fumptas ,  ca  proportiodimt 
diata,dabit  proportionem  prfmar  ad  fecundam.  Iterum  igitur 
/rtueniunturpartcsflcreprarientar/.  1  ^.x2^4ie.8ie.Etflcite* 
tum  ir^apquantur4y(ideft,o-f-36)faciti^ifcrum  fi. 

Sicflprima  intertiam  multiplicata/ac/at 36 .etfccunda 
fef  quartam  multiplicata  faciat  144«  Cum  proportio  inter  pro 

II  dud* 
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ducffa  pofita  fit  dupla.nccefle  cft  ut  proportio  intcr  primamet 
fecundam  fit  dupla . 

S/c  fi  prima  in  fecunda  mult/plica  ta  faciat  1 8 .  Et  tcrtia in 
quartamfadat  2S8.  Cum  fit  proportio  288  ad  1 8  . fedccupla, 
cquttur  fecundam  ad  primam  efle  duplam,c\'c. 

Aliud  exemplum  Hiero  •  Cardani  >quod  (umptum  eft  cx  Capt 
tc  5- 1  Arithmeticac  fuac.Sgnt  taraen  ita  numcri  excmpl/ 
mu  t  at  i,u  t  pro  in  a  tionalibus  habcamus  rationales. 

Dluidatur  numcms  iftc  468.  in  duas  partcs ,  ita  ut quadra 
tum  partis  minoris ,  multiplicatum  in  partcm  maiorem, 
faciat. s  3  s 9  3  7S*  Et  quadratum  partis  maioris  multiplicatum 
in  partcm  minorcm  faeiar,  14706 1  iyt 

Hic  obfcruandum  eftj  qudd  radices  cubicar,numerorum  il* 
lorum  duorum  qui  in  hac  pronunciarionc  exprimuntur ,  me- 
diant  proportionaliccr  inter  partes  diuifionis .  Sic  /giturftant 
duae  partes  d/uifionis  cum  fu/s  racdrjs  proport/onalibusin* 
tcrpofitis,  175-.  145-.  468 — ne«  Notum  cft  autetnuc 
primus  numcrus  multiplicatus  in  tcrt/um,  faciat  quantum  w 
aindusinic.Itac^  i4yieatquitur  3o6ir.racic  i  ij-.Ergo 
468 —  iie.facit  H3.1tacpiamficftantnumcr/. 

fif.       175"-       Hf-  343« 
Etfiy.cum  343  .funtpartesdiuifionisprardicftaf. 

Similcexemplum  dc  Arithmet/ca  progreflionc  quatuor 
terminorum  fic  pronunciarctur  .     Diuidatur  numerusiftc 
.1 3.  in duas  partes ,  ita  utduplum  partis  rainoris,  additumaa 
partem  ma/orem,fac/at  30.  Ecduplum  partis  ma/oris,*^"0 
adpartem  minorem  faciat  39. 

S/cut  autera  circa  exemplum  fupcrius,didum  feouodra 
d/cescub/car,niimerorum /n  pronunciat/oncpoluorum»mc* 
dicnt  pioportfonaIitcr,ideft,iuxta  progrefftoncm  Gcometiia 
cam,nc  nunc  dico,quod  partcs  tertia^cx  utrocf?  numero  in  pro 
punc/at/one  cxemplt  fimilis,pofito,m  cdicnt  intcr  partcsdiui* 


Db  Arithmitica  Cardani  ^io 

fionis  ,i  uxta  progreflionem  Arithmeticam  ,  Vt  fic  ftet  diipofi* 

tio.  i^.  10.  »3«23  

Haec  ideo  dicuntur ,  uc  uidcas  ra tioncm  eorum  quac  dicla 
funt  circa  exemplum  Cardani/am  pofitum.  Scis  cnimexrjs 
quac  libro  primo  docui  y  ut  quod  in  Geomct  r  ica  progreffione 
eft  radixcubica  numcri,in  Arithmetica  eft  tertia  pars  numeri, 
Et  quod  in  Gcometrica  cft  quadratum,in  Arithmctica  eft  du* 
plum,c\c, 

Aliud  Exemplum  Hierony mi  Cardan/,quod 
cft?6Capitc  66. 

QVatrantur  duo  numeri,quorfi  additio  ad  fc,  faciat  quan- 
tum  multiplicatio  eorum  intcr  fo.Ipfi  uero  numcri  collc* 
ct <  ad  fummam  fuorum  quadratorum ,  faciant  cum  tota  ag* 
gregatione  i©# 

Queeftio.  Qitantum  faciunt  numer/  illi  t  Minor  facit  1 ie. 
Maior  fac/t  t  a  —  1 24 .  Ergo fumma  amborum  facit  1  a  ♦  Et 
tantum  facit  etiam  multiplicatio  eorum  inter  fejd  quod  ffgu- 
ra  harc  pulchre  repraefen 
tat.  Deinde  quadratum 
maius  partiale,facit 
10 —  1  \ —  1  A.coquod 
iuxta  pronunciationem 
cxempli  huius  no  faciat 
2  0  .nifi  ad  ipfum  accedat 
alteru  quadratupartra- 
le ,  quod  faciat  1  % .  di  <n 
fuper  ambae  radices  qua 
dratorum  illorum  par» 
tialium  facientes  1  A,ac- 
ccdant. 

Quadra  tum  ig/tur  ta 
'  lc facit  10-f-  1  a«  Vtfacfleuidcscxcolleflione,ieuadditfon* 

H    *  parti* 
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p2  rticul  a  rum  ,feu  p  a  r  t  ial  ium  fuperflrierum  eius.  Et  radix  e  iin 
quadrata  facit  i  a  .  ut  neccfTe  fi t  eandem  fuperffciem  quadra/ 
tarn totalem,enam facere  lAfr.Itacp  ia$  cequatuno-f- ia» 
FacitiA.r, 

Reiblutoiam  i A.refoluenda rcftat  i  le.quaefacflcrefolui- 
tor.Scilicetuna  ex  (uperfidebus  altera  parte  Iongioribus.arca 
iua  racit  i  a  .  fd  eft,  5- .  Etcam  fuperftciem  continent  dax  lincae 
q jarum  una  facit  1 2*  dC  ahcra  facit  s —  1  Et  fic.rie—  1  $♦ 
arquantur  y.cum  utruncp  eorum  fltarea  e/ufdcm  (uperrTcidal- 
tera  parte  longioris.  Vndc  1 ie  facit.  2  £ — %/  1  tanquam  nu* 
merum  minorem .  Et  fic  1  a  —  1  ^maior numerus  facit  1  f 
— f—  £.  Quadratumergominorisfacit7f— y^i^i^.Et 
quadratum  maioris  numcri  fadt  7;  -f-  /  fcj  i£.  Vndeaggrc* 
gatum  quadratorum  facit  1  j.ad  quod  fi  addas  aggregatura  a 
ipfis numerisCquodfacit  r )coIIigcntur  fimul  20. Vchabetpro 
nunciatio  exepli.  Itcra  i± — J  *  1 1.  &  2  f  -f- »/  *  1  *  inter  fc  mul 
tiplicata,faduntr. 

Et  ad  hunc  modum  ffunt  etiam  exempla  illa  ,qia  Carda* 
nus  ponit  pro  regulis  fuis  ambabus ,  quarum  unam  uocatDc 
dupliri,alteram  uocat  De  medio.Qualeeft  cxempluicqucflii 

Quaerantur  duo  numerf*,quorum  quadrata  fimul  addlra  (1 
ciant  y  1 ,  dC  uno  dudo  in  alterum ,  producrum  flat ,  quod  cun 
numeris  ipfis  ambobusillis  fumptum/adat  34. 

Minorfadat jie.Etmaior  facfat  ia—  1 is.tuncambofo 
mul  faciunt  1  a.  Vnde  Cc  ftabit  excmplum  relatum  ad  nguram 

Cm 
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3  »  / 

w 

1 

1 
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Cum  igitur  1  a  .  (icradix  quadrata,  huiiu  figurati  quadra  ti 
tota  Iis,ideo  area  quadra  ti  racic  1  a  ♦  Et  fi  pa  r  ticula  s  eios  om* 
ncs  in  unam  fummam  collegcris.inuenies  1  z  c*—  1A,  Ergo  ar« 
quacur  fummae illc  lAfc.Facit  ia.  io,Etficfupcrficiesuna,aU 
cera  parteIongior,facit  24  .quarcum  contineatur  fubduabua 
linetsquarum  una  faciat  1  altera  faciat  1 0  —  1  .  Scqui* 
turcandem  fuperfTciem  etiamfaccre  10  1  fc.  Etficuenit 
arquatio  inter  1 0 ^ —  1  %  &  i^.facft  4,6Vc. 

Item  boc  cxemplum. 

Quarrantur  duonumeri,quorum  quadrata  fimuf  add/ta 
fari  ant  5-  2  Ducfto  autem  uno  in  alteru ,  nat  produdum ,  &  quo 
fubttadi  cuo  numeri  illi,rclinquant  14, 


II  3  Ffgurt 
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Figura  cxempli  huius  fic  ftat* 
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It  cm  boc  cxcmplum . 
Quatrantur  duo  numerl  ,quorum  multiplicatib  inta  k>  ca 
additione  corundcm  numcrorum  ad  produ&u  illud,faciar 
Quadra 
ra  ucro 
tffta,te 

motis  ip 
fis  radici 
buscorQ 
faciat4i 
Sicftat 
cxempU 
buius  fi  * 
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Item  hoc  exempIum,6Yc# 
Quarrantur  duo  nu  mcri,  quorum  oiultiplicatio  intea:  Cr,rc 
motis  i  produdo  lpfTs  numeris,faciat  14 ,  Et  quadraca  eorurn 
addica  ad  fc,cum  radicibus  fuis  fupciadditis  faciant  61, 

Figura  exempli  buius  (ic  ftat. 


I  A  11* 


Exemplum  aliud  Hiero.  Car.  nifi  quod  numerf 

func  murati  • 

QVacrancur  duo  numeri,quorum  dirTerencia  multipficata 
inditTerentiam  quadratorum  fuorum,faciat  791.  aggre 
ga  tumqj  numerorum  illorum  duorum ,  multiplicatum  in  ag* 
gregacum  quadratoramcorum.faciat,  y7*o. 
Maior  numerus.  •  A-f— 
Minor  n  u  merus,  1  a  — 12* 
Differencia  eorum  eft.  22$ 
Aggregacumcorumeit. 
Quadracum matoris,  1  a  -f-  1  y  y  -t  1$, a* 
Qaadracum  minoris.  1  a  -f-  1  % —  2  i*a» 
Differentia quadratorum.  41* a# 
^ggr*g* tum  quadracoi  um,  2  a  *  -f-  2 

Itacp 
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Itacfl  x  ^  multiplicatac  in  42*  a  faciunt  8  %  a  .quar  arquantur 
^i.facit  i%a.99. 
Itcm  lAmultiplicataiw 2A^-f-  2^£acit4Ace-^4%A,acqua 

M  Supcrius  autem  uidf  mus  1  A  facere  9?.Ergo  4  %  a  faciunt 
3?6.Etfic4  Ac*  arqoanrur.n**^3™'  Art.i  33  i.racit  1  a.i  1 
Refolutoiam  f  A.rcpctc pronunciationcm,Scilicet  Multi- 
plica  dtfferentiamnumerorum  in  differentiam  quadratorum 
id  eft,i  K2.in44^facit  88  fc.acquatos792.fadt!  ip.Ergo  1 
facit  3. 

Numerus  igitur  maior  cft.  14. 
Et  numexus  minor  eft.B. 

Aliudexemplum. 
Diuide  76.  in  tres  partes  continue  proportionales ,  ita  ut 
multiplicatio  mcdrj  in  duos  extremos/aciar.  1 248. 
3  3  _j_ ,      Summa  duorum  cxtr cra or u m. 
33 — i^.,  Eftpars  mcdia. 

Eftautcm38parsdimidJacx76.  ' 

Cum  crgo  muItiplicatiomedrj,id  cft,  3  8 —  In  duosex> 
trcmos,hoceft,in  38-f-  ne.  faciaf  1444—1  %.  Sequiturquocf 
hoc  produftum  arquetur  numero  pofito  in  pronunciatione, 
idcft,i248.facit  i^.Etfic  i^facit  14.  Vnde  38 — \*c fa 
cit  14.  &  cft  pars  diuifionis  mcdia.Oritur  autcm  iam  noua  pro 
nunciatiohacccum  38-f-  i  lefaciantyi. 

Diufdanturyi .  in  duas  partcSjitautz*  medict  intcrcas- 
proporrionaliter  • 

Sic  ftant  partcs  diuifionis  illius. 

I  A.      24.       y2 —  1  A. 

Itacg  1  A.m  5-2—  lA.facit j2A —  1  a s.arquafa j7*. facir 

ia.  16. 

Itacp  76'  diuiditur  C  iuxta  priorem  pronunciationcm  )  ia 
AHudexcmpIuni* 

Quanran-' 
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Quarrantur  trcs  numeri  continue  proportionales ,  ita  ut 
multipl  icatio  duorum  extrcmorum ,  per  differentiam  ,  quam 
habent  extremi  fimul,ultra  numerum  medium ,  faciant  43  3  5-. 
Et  multiplicatio  eiufdem  differentiar ,  in  fummam  omnium 
triumfaciat  6069. 

1  a  -f-  1       Eft  fumma  extremorum. 

1  a  —  1  iz.    Eft  fumma  medrj. 

1  a.     Eft  fumma  omnium  trium. 

Eft  differentia  quam  habent  extremi  ulrra  mediu. 
Itacg  2  kl  multiplicatar  in  fummam  extremorum,id  cft ,  in  1  a 
-j-  1  ie,faciunt,z^  A-f-  1fc.arquata.4335-.  Deindei^multi 
plicatat  in  2  a  icu  in  fummam  omrrium,  faciunt  4  »q  a  x qua- 
ta  6*06*0 . 

Confer  iam  duas  arquationes  illas  ♦  Nam  ex  priore  (equitur 
qudd  i^,a  faciat4,,r-f  **Ex  pofteriore aute  fcquiiurquod 

!i*A.fadat  Scquifumgoquod4,,fV*&*T9'n* 
teriearquenrur.Quia  quar  unicV  eidem  funtarqualia,  etiam  fi* 
bi  inuicem  funt  arquaIia.Ergo(per  rcdudionem  j  1 7340 — 8  \ 
arouantur.  11138.  facit  ifc.6yo^Et  1  le.facit  ifi* 

Keftatiam  ut  1  A.etJamrefoluatur.facitautem  Cutpaulofu 
perius  uidimus)  1  ieA. — Jp.Cum  fgitur  duo  illa  intcr  fe  fint  ar- 
quaIia,Diuideutrunq;per  1  oe.tunc  inucnics  1  A.arquari,feu 
facere. ^^.Gum autem  1  lefaciat^yf  .facienr4^.  loz.Itacp 
6o6o.diuifa  per  ioi.faciunt5-or.Ettantuinfacit  ia.  Quare 

1  A —  1 ^#tdeft,mediusnumerusfacit  34«Et  1  a  -j- 1  oe,id  cft, 
fumma  duorum  extremorum  facit  85.  Iam  igitur oritur  noua 
quae  ftio  barc. 

Diuidantur  8  y  in  duas  partes ,  ita  ut  34  mediet  inter  eas 
proportionalirer. 

Sicftancnumeri. 
1  B.      •  34.        8y—  1 B. 
VndeS^-B—  1  B%  arquaturi  ijtf.facit  1  Bi7.Et(7cftant 

numenexempli*     17«      34»  6*8. 

.  KK  Excm 
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!  Exemplum  Hicronymi  Cardani.  94, ' 
Capitis  66. 

QVaeranturduonumeri,quorum  dirTerentia  fn  fedufta, 
facia  t  quantum  multiplicatio  uniui  in  alterum » E  t  eoru 
quadrata  fadant  xo* 


IA-|l£ 


ia+i^ 


r 

'  A*-f-  Ifc 

1 

** 

* 

• 

20 — f  A$— »lf;-f— IftA 

Diftereatia  maioris  numeri  ftipra  mmoremracif  1 2*.  qux 
multiplicata  m  fe,fadat 4  %  •  Et  hufc  arquatur  produtfu  unius 
numeri  in  alterura,icLeft,  1  a  \ —  1  fadt  1  a     j-  fc. 

Itemradix  quadratatotius  flgura?,facit  iA(&eftfumma 
amborum  numerorum )  Vnde  4A  .  eft  area  totius  fupcrfl  - 
cici  .Itcmareaeiufdem  fuperficicifacit  zo-f-8  fc.utuidesex 

collc 
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colteftione  par  ticularum  cius .  E  t  fic  1  a   facit  y-f-  2  fc. 

Et  quia  fuperius  uidifti  ctfam  i  a  %  facere  5-  ideo  fequitur, 
3^.arquari    facitigitur  ifci  y.Et  r^facit  %/%if . 

Refoluta  Pc.Reftatut  ia  refoluatur.  Vidimusauremlu* 
periusquod  lAfcfaciat  yfc.idcft,8  j.  Ergo  lAfacityfcSf. 

Suntergo  »umeii  inuenri. 

Primus,  id  cft.minor  ^8  \ — Jl  1  7. 

Secundus,ideft,maior  J&j~f-J*ij. 

DirTerentfa  eorum  eft  J^6\ , 

VidcutdirTcrentia  infefaaat6*.Ettantumfacit  numerus 
inuentus  minor^in  maiorem  raultipltcatus, 
Qua dra tum ma toxis.  lo-f-Vfcyyf. 
Quadratum  mtnoris.  1  e — J\  y  r|. 

Exempfum  Cardani  78  Capitfs6'6\ 

Dluidantur.  181.  intrespartes  continue  proportiofialeS, 
ita  quod  prima  multiplicata  per  fecundam,ct  fecufl* 
da  per  tertiam,  OC  tertia  per  primam ,  faciant  7644«  v 

Diuide  7644  per  182.  runc  producitur  mcdia  pars ,  quar  fa« 
cit  4*  .Rcflat  igitur  ut  duae  reliqux  partcs  fimul  faciant  140  • 
Sic  igitur  ftant  partes  diuifionis. 
j  i^»       41.        140 — i*e, 
Itacg  1401« — 1  fc.arquantur.i7tf4«faciti  ^4i4#  VndeGc 
ftantpartesinucnfac.  14,  41.  116» 

Exemphimaliud, 

Dluidantur  78  in  tres  partes  continue  proportionales,  ita 
ut  eodem  numero(id  eft,  78)diuifb  pcr  quamhbet  partiu 
cius,exadditione  Quotientum  flanc  is|. 

Sic  ftant  partes  diuifionis. 

IA  I  B. 

Sic  ergo  ftant  Quotien  tcs* 
78.  78.  .78« 

Hfc   1  Regula 
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Regula.  Quantum  flt  cx  multiplicatione  medrj  in  fc  >  tan- 
tum  fu  ex  additione  Quotientum  ad  fe. 

Fit  autem  ex  multfplicatfonc  j|  m  fc  77^.  Et  ex  addidone 
trium  Quoticntum  pofitorum  fiunt  1 8  Vt  patct  cx  pronun 
ciatione  cxempfi.Ergo  ^/^.apquatur  cfi.  1 85»  tacit  1  A%.  3 14, 
facit  i  A#  f  s.Vnde  amodo  lic  ilant  partes diuifionis. 

f  8.  6*0  —  1  iftg 

Etficooie—  1  jarquStur  3i4,facit  1  ?*,6\EtGcpartesdiui 
fionis  przdidac  funt» 

6*         i«,  5-4, 
Exemplum  Hicrony  mi  Cardani  1 1  o 
Capitis  66. 

QVarrantur  trcs  numcri  cont/nue  proportionales ,  quoro 
primus  multipl/catus  iti  fecundum  ,  fadat  10 .  &ag« 
gregatumquadratorum  primi  &fecund/ ,  arquetur  quadra* 

Sic  ftant  numerl  tres. 

f  fO.  f  OO; 

f.  f*e.  lCt. 

Sicftantquadrata. 

I  %.  IOO.  fOOOO. 

n  '*  1  '  22,-MC» 

Duoergoquadrata  priora.arquatur  tertio.  Etfic 
equatur  Rcducatquationem  addenominatoresarqua- 
Ies,tunc  (remotis  denominatoribus )  u/debis  sequari  1  W-f- 
'°o^cum  10000  .fac/t  1  fcfc&.ioooo —  loofcfc,  Eti&hcit 
/^izyoo  — yo.Et  i*.facity*Vfci2j-oo—  5-0.  Eti^^cit 
*  fcWfcu^-oo  — 5-0  .  Eteftnumerus  primusqui  quarrftowr 
Secundus  ergo  numerus  facit  hanc  minutia  m. 


fo 


^fcfcVfci  Jyoo — y$ 

Hoceft  J  %\  V$  1 25-00  -f—  5-0* 

Ertcn 


Db  Arithmbtica  Cardani  }If 

Et  terrius  facit  hanc  miniitiam. 

JOO 

  ■   

J y^yooooooooooooo  i —  xoooooo* 

Hoc  eft.  J  fcfcV  %f  0  O  0  O  -f—  2  0  o. 

Obterua  igitur.qudd  dtuidcre  loperJllJliifoo—  ro 
<quodad  AlgorithmumpertincOeftdiuidere  ioooo.  paJ% 
,25-00 — ro.Sicdiuidere  loo.peryfcfc.  %/fcyooooooooooooo 
-loooooo.eft diuidere.  ioooooooo.  per%/fcroooooooocoooo 

—  2000000» 

Sic  ergo  ftant  tres  numcri  exempli  hu/us  /nucnt/. 

Primus.  ./%%.%/%  125-00 — 

Secundus.  %/fcfc.%/*i*y°0-f- r° 
Tcrt/us.y%fc.y*roooo-t-2oo 

Proba  Primo uidean  roultiplicatio  / %i  25-00—  5-0 . in 
y^oooo-f-  ioo.faciat%/%i25-oo-f-  yo.Sicenim  fdetradi- 
ceseorum  zcn(izenflcas(ideft,numcrosiptos  cxemplOeflc 
continue  proportionales. 

Secundo  uide  an  mult/pl/catto  J  1 25-00  —  5-o.fn  J%  1 1  r  00 
-f-  5-o.faciat  10000 . Sic  enim  fcies.radices  corumZcnfizenfl 
cas^interfemuIriplicatas^raccrey^ioooo.Hoceft  10 .  utha 

bet  pronunciatio. 

Tertto  uidcut  rfi  J  J  %  1  25-00  —  5*0  addita  ad%/  *.%/* "  *ro« 
-f-ro,faciat  %/%V%j"oooo-f-2oo. 

Sic  autem  ftatexemplum  ad  regulam 
add/tion/s. 

^^.v/^tiyoo-f-  5-o.-f-.A.v/%^J,°0"-5,° 

J  *.%/*'  2fOO-f-fO.-f-.%/%Vfcl  2fO0—  j-o 

Summa  mult  iplicat/onts  huius  fadf . 
,/iroooo-f-2oo.Ergoadditiofac/t%/^  v/^5-oooo-f-2oo# 

Stcy%%  %/fci  25-00  — ro.ad 
%/%%.%/%  1  25-00  -f-  ro.facit 


Appbndix    Mich*  Stifblii 

Exemplum  Hiero.Car.  1 1 x.Capitis  66* 
Quarre  numcros  quatuor  continue  proportionales ,  qnorii 
multiplicatiointer  fefaciat8i  .Produdium  uerdprimiinfc* 
cundum  faciat  6, 

Sic  ftant  numcr*. 
iig.  6.  i6,  116 

t.  iie«        irC.  !/?♦ 

Notum  eft  autem  ut  produdtum  duorum  mcdrbrumintcrfc, 
fit  radix  quadrata  prodadi  quod  f?t  cx  quatuor  proportionali 
bus  continuc ,  intcr  fe .  Itacp  aequatur  o.Et  fic  o  aeqtian- 
lurcum  11  ^facit  1%%. 24.^  «%^c'l^z4.Et  i*e  faciW&2* 
Vndc  fic  ftabunt  numeri  rcfoluri. 

Exemplum  HieroCar.  go.Capitis  66. 
Geomet  rice  pronunciatum. 

CO  nfth  ua  tur  triangulus ,  habcns  Iatera  conrinue  propor- 
tionalia. 

Sit  diameter  c/rculi  1 2  partfum  fui ,  quac  diuidatur  fecun* 
dum  proportionem  babentem  medium  &  duo  ex  trema,  cV  per 
pundum  diuifionis  illius ,  trahatur  chorda  orthogona/ker , 
tuncdimidia  parschordae  illius  ,er/r  latus  mcdium  trfanguU 
conftituendi,&  portio  minor.diuifae  diametrf,erit  latus  minus 
&ficlatus  maiusfeu  hypotenufa  trianguli,ertr  chorda  arcus 
intcrcepti  i  duobus  lateribus  pratdicfrs . 

F  D  eftfcmidiametercirculi.  Et  B  d  eftportio  maior 
diuifar  diametri .  Et  a  b  minor  portioeft, 

Satisautemuides,  georactricaratione,bcefTe  mcdium 
proport/onale  inter  a  b  &  b  d.  Eft  autem  a  c  arqualis  b  d,  Vndc 
cumadfaciat  11.  facieta  b.  iS — «/$180« 

Fadct/cpbc  y^,y%io3^8o  —  28S.Etacfaciety%i8o — 6, 
Et  fic  lincae  funt  cotinue  proportionales  uideliceta  b.b  c.et  c  a 

Et  quadratum  lincar.  a  b,cum  quadrato  linear  b  c ,  arquantur 
«juadrato  line*  a  c  fcu  b  d>Semtdumeter  cft  f  d» 

Quadra 


iDb  Amthmitica  Cardani* 

<3 


Quadrattml/ncaabfac/t  5-04— y $13  3180, 
Quadratuml/neaeac.fcubd.rac/t  n6—Jlt*S9iofit<b 
r   a  lAppendixcxcmpI/. 
conrinue     ^  tr/angu,us  ■ habcns  angulos  proportfonalcs 

V/des  tr/angufum  a  b  c/nfcr/ptum  heptagono  arquifa- 
tero  Hu/us ;  ig/tur  angulus  m/n/mus  ufdel/cet  a.ualet  \  unius 
rccti  tt  medius  angulus  eim,  u/dcl/cct  c.ualet  $  unius  retfrf,& 
inaximusangulusc/us  uidel/cctb.ualetf ,  Ergoangul/llll 
funt  proportionales  cont/nuc. 

Demonlirat/oncs.  Quod 


Quod  autem  maximus eorum  ualeat |  unius  rect  i  ,d  c  dc* 
monftro  ♦  Angulusd  facit  V°unius  redi ,  ut  notum  eft  omnes 
angulos heptagoni  cuiuslibet,ualere  i  o  redis,  cYc  •  Er anguli 
tlli  duo  uidelicct  d  a  b.cV  d  b  asH  mul  computati,facfunt  %  unius 
recfti.eo  qudd  fint  anguli  trianguliscVc.Et  cum  fintarquales  iru 
tcr  fe,fac('t  quilibet  eorum  \  untuius  redi.Ergo  nccefle  cft  an- 
gulum  a  b  c  ualere  |  unius  re<fli  3  cum  angulus  b rotalis  ualear 
VuniusrecU. 

Quo 


db  Arith.   Hibiu  Cardant,  517 

Quod  uero  rocdius  cornm ,  id  eft  ,b  c  a,ualeat  $  unius  rcAi 
flcdemonftro.  Qtiadrangulu a  d  b c,  habct angulos  quatuor 
recftis  arquales,c\!  duo  maiores  fimul  fumpti  ualent  V  unius  rc 
(fti.Ergo  duo  minores  ualebtmt(fi  fimul  computentur)' unius 
rec*ti,cx"  utcrcp  corum  ualebit  (eparatim  %  unius  redu 

Demum  quod  minimus  eorum,id  eft,  b  a  c  naleat  \  redis» 
Patet  ex  pra*di<ftis,Scilicet  a  b  c,eft  triangulus,  cuius  angulus 
b  ualet  |  unius  redi,cV  angulus  c  ualet  %  unius  recftrf,  ut  demon 
ftratum  eft.  Ergo  angulas  eius  a  ualebit  j  unius  redi.  Quia 
neccfleeft  tres  angulos  cuiuslibet  triangulifimul  fumptos,co 
tinere  duos  redos.  Itacg-y  fubtradar  a*  2.  Relinquunt4. 
Item  quia  angulus  d a  c,  facit f unius  redi, ut  paulo fupcrius 
eft  demonftratum,  &  d  a  b  angulus,facit  ^  unius  rcdi,  neccifc 
cft  b  a  c  faccre  |  unius  recli,cVc. 

Sequuntur  nunc  quaedam  pulchrae  redudttoncs  arqua 
ttonum  Hicro.  Card.ex  Capite  2 2.  &C ex  Capite 
S  i.tranlcriptae. 

SIntacquata.2j--f-4fc-f-2rt.cum  itfie-f-rf.Quacft/ocft 
quantum  faciat  1 

Sic  operatioftt* 
Additur  utrique"part/um  acquation/s  hoc  conncxum.  2  % 
,  o    -f-  5-. E t  tunc  2 cz  -f-  6  *  -f- 1 0  ie-f-  3  o\  acqtiabuntur 
cum  i%-\-z6iz-f- 6o* 

Diuide  iam  utruncp  acquatorum ,  per  2  oc  -f-  6 .  tunc  inue* 
nics  1  %-f-  y.acquari  cum.  1  ie-f- 1  o.Et  cum  1  fc.  acquetur.  1 *e 

-f-j-.fadet  He.Ayi-t-T* 

Sequitur  alia  redudio  acquationis  cV  refoltitio  radids, 

per  Hicronymum  Cardanum. 
Sintxquati  3  rt,  htiicconnexo.  2 1  le-f-  18 .  Eftquarftio 
quantum  faciat  1  *e.  Operatio  Cardanf. 

Adde  utricp  partium  acquationis  1 2  ie .  tunc  inues 
nicsacquan'3  c^-f-i2^-f-5>^.cum  i2*-f-3oie-f-  iS.Diuf 

LL  dciam 


Apfemdix  Mich.  Stifbui 

dc  iam  utruncp  arquatorum  pcr  3  i*  -f-  3 •  Et  fic  1  %-f-  3 
quabunturcum4i*-f--  6\facit  1  fc.i  ie-f-6\Et  ficinucnituri  ic 
faccrc  )• 

Alia  eiufdem  Car.redudio. 
S/t  1  r?.arquarus  8^-f-7.  Qiiar(tiocftquantumfac/aM  5« 
Addcutriq?  partiumarquationisunitatem,tunc  1  r^— f-  iar' 
quantur  8  ie-f— S.Diuideiam  unanq;  partcm  arquationisper 
1  2*  -f-  1  .tunc  inucnics  1  % —  1  i«-f-  • .  arquari  cum  8 .  Et  fic 
i^arquabitur  1  le-f—  7.facit  1  ^Vfc7i"f-f» 

Sicfi  1  r^.arquctur  8ie  —  7.Subtrahoabutracppartc  arqua 
tionisi  .Et  fic  1  c* —  i.arquatur.8  ^ — 8.  Diuideutrancp  par 
tcm arquationispcr  1 2* —  i.tuncinucnies.  ifc-f-  nc-f-  1. 
arquari8.Etfic  1  fc.arquabftur  7  —  1  i^.farit  1  — f. 

Quando  autem  uis  diuidere  1  r£-f-i.peri  ^-f-  i.tnncop 
timc  (mcaquidcmfententia;  faciesfific  opcrcris,  ut  1  ct-f- 1 
fic  pona  s  ad  ordinem.  1  ct  -f— o  fc-f-  o  -f-  1  .Sic  inquam  figna 
colTica  fe  fequi dcbent ,ut  nullum  intermcdiorum  obmittatur . 
Erut  tc  iuucm  u!terius(  nam  in  Cardano  modum  hunc  non  in 
uenies)uoIoexempIum  prarfcnspcrficere  diuidendo» 

— x%  xi^ 
4T^-f-p%-f— 0^-f-«r  (1 1 —  124-f-i, 

/T^-f-^. 

-r^-f-^r. 

Sic  fi  uelis  diuiderc  1  cz  —  1  ,per  m. —  1,  ftabit  f?gura  opc* 
rationis  fic. 

x%  x*i 
<r*-f-jo%-f-*2e— (1  %-}-i  ie-f-i. 
xi± — x 

X^ — X 

Xll  X 

Sic  fi  uelis  diuidere  1  ct  -f- 1  pcr  ue —  1 .  fic  ftabit  ffgura 
opcrationis. 
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— x% — x^ 
,ri* —  * 

—  x 
xi*. — x 

Sic  fi  ueli  s  diuidere  i    -f-  8  per  i  V,  -f-  a.Gc  ft  abit 

— *  ^ 

*Sk  fi  uclis  diuiderc  8j  rt  -f-  1 15*  •  P«  z  y ♦  fic  ftabit  cx- 
cmplum  1 

—      — foie 
«'rt-t-jerfr-f— .cnc-f- W#  (4* — 'o5* — Vh 

>-k — r 

^^— t 

Sic  fi  oclis  diuidcre  1  6*  — 8 1  ♦  pcr  1 3 .  Sic  ftat  flgu* 
ra  exemplf. 

>'4^»^%.r4^ 

irf*%-f-.o'c*-t-*  ZX  (8rt-f- ii^-t-  l8-t-*7« 

Sicfiudis  diuidcrc  3z/?-f-  ioi4,pcr zi*—  4.facitQuo# 
ticsdiuifionis.io'  *%-t-3**-t-tf4fc-h  u8ae-t-*J©*.Et"C 
dc  alrjsin  finitis* 

Excmplum  pulchrum,unius  cx  alio; 
Tres  uiatorcs  dum  fimu)  ambularcntjperaminuenerunt,*!* 
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Ad hanc  fummam  flore,  cum  primus  6C  fecundus  pecuniS 
fuamconruliflcnMnuentumeft.fummam  illam  efle  duplam 
ad  fummam  primi  dC  tertrj ,  computatam  cum  fumma  fccundi 

dC  tcrtrj . 

CoIIeda  autem  fumma  primt  QC  tertrj,ad  fllos  73  ftj.  inuen- 
tumeft,fummam  illamefle  triplam,adfummam  fccundi& 
eerfrj,computatam  cum  fumma  primi  &C  fecundi. 

CoIIeda  uero  fumma  fecundi  8c  tcrtij ,  ad  illos  73^.  inueru 
tum  cft.fummam  illam  cffe  quadruplam  ,ad  fummam  primiec 
fecundi,computatam  cum  fumma  primi  QC  tertij. 

Quseftio  •  Quantum  pecunia?  habuit  quilibet  uiatorum 
illorum , 

Pone  quod  primos  Sc  fecundus,habuerint  1  *c  florenotum 
Et  quod  fumma  primi  cV  tertrj.cum  fumma  fecundi  &C  tertrj.fa- 
ciat  ia  florenorum.  Tunc  i2s-f-73.a;quatur  ia  .  facir/g/rur 
1  a.  '  ^4  7 1  •  iam  fi  huic  fumma:  addat  1  ^.tunc  prouenit  fum- 
ma  omnium  uiatorum  duplicata,uidelicetfumma  primi  &fe 
cundi,primi  &  tertij.Secundi  dC  tcrtij.faciunt 

Secundoponcquodprimusettertiushabeant  1  b  floreno* 
rum,tunc fumma  fecundi  Qc  tcrtij ,  cum  fumma  primi  dC  fccun 
di  faciunt  *  1B.Et  fic.  1  B-f-?3.  arquant        4*- * 

Item,perredu(ftionemadintegra,arquantur  2  B-f—  146.  cum 
9>-hii9 — ^b*    Item8  B.arquantur  Qie-f-73  facit  1  B. 

a  • 

Tcrtio  pone  quod  fecundus  &  tertius  habeant  1  c  flore  0 
norum,tunc  fumma  primi  &  fecundi,cum  fumma  primi  cV  rer 
trjfaciunt,leH-^-  lC.     Etfic  1  C-f-73  arquanturcum 6^ 
-f- 146 — 4C.Et  per  reducftionem.r  c.aequantur  toe-f-73« 
Et  fic  1  c  (  fi refoIuatur)facit  62*+7» . 

Sicut  autem  3^-"£  71 .  cft  fumma  oranium  trium  dupltca* 
taCutfuperiusuidimus  )  ita  ii^-f-i  B-f-  1  Ceftfommaomniu 
dup!icata,N3m  i^.eft  fummaprimic\fecunditEt  1  B,  factcs 

9U 


DB  AllTHMBTlCA   CAfcDANT.  $IO 

»^7,.cft  fumma  primi  &  tertrj .  Sic  i  C  feciens  '^'.cft 
fumma  fccundi  8C  tertrj.  Itaque  fumma  omnfum  duplica* 
ta  facit  ' 1 J  ^49.  Et  illa  igitur  acquatur  fummac  oraniu  fupe* 
riorf,  idcft,  ,^,-Etpcrrcdu<ft<oncmadmtcgra,a?quatur 
#  ioA-f-  loio.cum  i66^-f- 1898.  Fadt  7. 
Etcum  nefadat 7«kcit  1  b.  95*-+-71.H<>C€ft  17.  Ec  1  c  .Hbc 

Sequituriam  alia  pars  excmplf. 
Tres  uiatores  habcnt  aliquot  ftJ.Primus  &  fecundus  habcnt 
7  flo.Primus  &  tertrfus  habent    1 7.Secundus  &  tcrtius  13 
Quacftio.Qiiantum  habct  unusquisoj. 
Pone  quod  primus  habeat  1  D  f( .  Tunc  fccundus  habcbft 

7  ,  D  florcnoru,cV  tcrtius  habcbit  17 —  1  D  flo.  Item  idcm 

tcrtius  habcbit  1 3  —  7  -f-  •  D*      .  Hoc  cft  1 6 -f- 1  D*  atqua 

tai7 — iDj^. 

FadtiD.  {(?. 

Itacpprimushabuft  xft.  • 

Secundushabuit  6  jft. 

Tcrtiushabuit     16  ift. 

Habcs  iam,mi  dominc  Adolphe  congcfta  m  hoc  appendl 
cc  omnia  illa.quac  mc  maxime  delecftarunt,  cx  tota  illa  Hicro 
nymi  Cardani  Arithmctica.Optoautcm,uttualiquando 
alia  atctt  mcliora  cx  ca  exccrpas. 
Valc. 


Finis  operfs  Ariihmcticct 
Michaclis  Stifelrj, 

LL  in 


De   E r r a t i 


Dno  #  amico  fuo  Iohanni  Pctrcio  Michacl  Sriftl 
Grariam  cX  paccm  in  Chn  Ito. 

Oit/,uir  optime  ,ut  iftc  liber  nofter  ulrra  qutnquc 
nium,  quafi  captiuus  fuerir  deremus,  antecuam 
ad  manus  tuas  deucnirer,c\  fa tis  conftat  eoncta* 
tioncm  hanc  molcftam  ruf(Te,cum  roih^rum  ltbc 
ralfum artium  fcudiofis  muir is.  Poftea  ufuscon- 
niio  amfconim,fimulauime  uellc  librum  locuplctare,ur  eaoc- 
cafionc  librum  rcrrahercm ad  manus  mcas.  Succefltrcp conff* 
lium,  a  tc#  ita  caepf  rcrcriberc  illu  ab  exordio,  &  f  ntcr  fcribctu 
dummulra  quar  incidiiTcnt  addeba,  mufra'q;(ur  rTt>mutabaro. 
Cum  aure  mc  poftea  roeus  promiflor  irritaret  in  iui  ia.cV  fpem 
merccdis  cripcrer,  deftiti  ab  incepro,  donecmecompcllarent 
utri.quibus  (7 dtfTicths  fuiflcm,nephasei1eduxiiTcm.  Illiteno 
roinabanr  mihi,cx*  honorificis  uerbisornabanr,atq?  ita  reicdu 
opus  dcnuo* inftaurare  pcrrexi.  Cucg  poftea  ftudioforu quf- 
dam  refcrrenr,  rc  prarftituifle  teropus  nundinarum  Francofor* 
dicnfium  jp  aeditionclibr/,  modoego  moTarcaufamnondarc, 
arc^mepollicirarionibus  folicirarenr  ur  opusmaturarc,  adeo 
feftinarecoepi,ur  me  tepus  relegcndiquaedidatTemdcficcTtu 
Er  hinc  nata  funr  crrara  quardam,quorum  me  mea  cofcientu 
reum  agir,  rcq^  abfoluir.  Quanqua  in  rua  quocp  ofTicina  notv 
nulla  fentiam  ciTe  nata,  forraiTis  miniftrorum  ruorum  tncuria. 
Optimiautcm  rypographi  officfo  uideris  mihi  funcftus  cilc» 
udd  mihi  librum  rcmiferis  corrigcndum,  i  ram  rcmoro  \oco. 
unr  cnimcrrara  quardam  admifla  talia,  qualia  forfiran  nu/fus 
alius  prarter  mecommodcemcndafter,urieftprirouminter  illa 
quar  ponam,  Vale. 

Regulam 


Er&atji. 

Regufam  dc  inuentioncjlatcrum  numeroru  polygonalium 
pofitam  folio.24.  facie  »,  incipictci  linea  1 3 .  Sic Iege Ledor* 
Numcrum  propofitum  miilnplica  per  difFercntiam  progreffi* 
onis  tuae  duplata  m,c\  a  numero  producto fubtrahe numerum 
quifit minoruna  unitateauam drrlcrcntia.  Deindedim/dia- 
tam  differentiam  mu!tipricatam  in  fe  adde  priori  produtfo »  &Y 
&  radicc  quadrata  aggrcgati  iHius  fubrrahedimidiaramdifte* 
rcnriam  progretTfonis  tiue,  tunc  rcmancbit  extremum  maius 
progreflionis  illius,  arcjjitacontinuabisprogreffionem  tuam 
abunitatc  ufcpadextrcmum  maius inucntum.  Etquotproue 
nerint  termini,rot  puntfra  habcbit  latus  unum  numcri  tui  po* 
lygonaIis,dum  in  figuram  talem  polygonalem  refoluitur, 

Regulaminucniendf  extremum  maius  proporttonalitatis 
Harmontcar ,  per  minus  extremum  &  medium,  quar ponitur 
folio  y 8 .facie  / .  fic  legc.  Mulnplica  duos  tuos  numcros  inter 
fc,  t\  ,pdu<ftum  diuidc  pcr  differentia,  quae  cft  inter  diflcren  tia 
amborum  &  terminu  m  inorem.  I tcm  in  finc  excmpli  addutfi 

proregula  illa,dclchas  duasuoccs.  Differcntiam  amborum. 

l  1 

Fol/o  h.  fac/c  1 .  pro  3  I    7  I  i# 

l  1 

repone         3  I   6   I  o 

Folio  1 2.  facfe  l.Iinea  penuItima.Lege5incopofiti5procom 
pofiti.  Itemfol/oio.  facie  i.l/ncai4,  Lege.  3.  ir,  pro  i.ir. 
Item  folio  24.  facic  2.  hnea  penultima,  lege,  360,  pro  269. 
Item  folio  2  6.facie  1.  linea  2  j.fic  lege.  Mcdius  tcrminus  mul- 
tiplicatus  per  numerum  cellularfr.  Etfacie  2,tn  tertioordine 
figura?  quadrangulatar,  transuerfaliter  proccdendo,legc,f8o. 
pro  108.  Itemfolio  5-4.  facie  2,  linea  2<S.  pro  l^gfT»^ 
Et  folio  5-9.  facie  2  Jinea  6.  pro  Harmonicamjege,  Contra* 
harmonicam-  Et  folio  64.  facie  1 . 1/nea  5-.  fic  Icge.  Maleenim 
illa  fc  contincnt  intra  fincs  fuos.  Et  folio  66.  facie  1.  Iinea  j 

LL   Hij  lege 


E  R  R  ATA, 

Icgefic.  3.  mi:  fnfccubtce  mulriplicata  facfantz  2".  32  3*. 
Et  ibidcm  llnca  26*,  pro  1  y.  mC  Icge,  3  o.  mC  Et  folio  9 1.  fa* 
cic  i.  li.  n.lcgc  1  f  77  Cad :  pro  1 1  irCad.  Iremfolio  106. 
facic  i.  li.i  j\  ficlege.  Vt  a  b,ad  a  b  n.  Erfolio  loS.facie  i# 
linca  2.  $  B  D.  Icgc  ab.  Erfaciez.Ii.  1 1.  proa  b.Icge,b  c. 
Folio  1 1  o.  fade  2.  K.  3.  Icge,Radices  numcrorum.  Er  ibidem 
linca  r.lege,/(*.yrt  60  —  /fcfczoo.  Er  folio  izi.facie  i«K 
»3.  lege  fic.  Qyado  unus  rerminus  $  portionis  irrationalis  fu- 
erit  irrarionalis crc.  Er  ibidcm  li.  28.  Iege,rarionalia  pro irra* 
tionalium.  Folio  i^tf.facic  1.  li.  1 8.  lege.  81  nunqua occurrar, 
Et fequcri  II.  lege, quod  tunc  rande  erc.  Ircm  fol.  1 5-4 .facie  1 . 
poft  ngura  li.  6.  ,p,  comenfurabilem,lege  incomenfurabtlem. 

Folio  1  o  o.facic  1 .  li.  1 2  .legc /%.  J%  1 7  -f-  3  •  — .  A » 7  —  3  ♦ 
folio  207.  facic  2.  poft  ftguram  li.  8.  Icge  fic.  A4 14  72  -f- 
/%  36*288.  Er  linca  altima  eiuftem  facici  lege./fc./H  "4  7*  — 
J\  3  6  2  8  8.  Ircm  fol/o  208.  facic  2, 1/.  2  3.  Icgc  fic./fc.  0000  — 
J%  16*200000.  Et(equentiliJcge,%/%.72oo —  ^2^20000* 

Folio  2 1 2.  facic  1.  Iinca  1 5-.  pro  quaruor,Icge,fex.  Er  fblio 
2 1  s .  facie  1 .  li.  1 .  lcge,  Cufus  femidiamerer  fir  a  c.  Er  linca  6*. 
pro  c  b.  legc,  c  f.  Item  folio  2  3 1  .fade  1 .  li.  4.  Icge  1 2  %—  3  6. 
Irem  folio  235-.  fecie  1.  linea  12.  Icgc,  non  comprachendat. 
Irem  folio  243 .  facie  2.1inca  1 8.1ege,plurcs radicesquim unJ. 
Tremfblio  24i.fkie  1 1/,  14.  ficlege.  i88.quinumeruseft  ii^ 
dehocnumcrocoflficocVc.  Itemfolio  2c6.facie2.infinepri- 
mi  exempIi,pro  1 2  -f-|  Iege,2o.  Et folio  270.  facic  r.  Ii.  1 2. legc 
ficfideftoo —  10  — j.).  Er  folio  234.facie  i.Iinea  2.  lege, 
J\  40 r o o o .diuiditur  in  /%  1  o  1 2 y 0 .&  /fc  1  o  1 2 5- o .  E t  folio  2 8 6*. 
facie  i.K.  7.Sicut(pofirohocexemplo  2700 —  iroifc.ucdixO 
mulriplicares  dimidio  numeri  radicum  in  fe.  Irem  folio  203. 
facie  i.K.  6*.proiuuellum.Iege,intcruallum.  Etlinca  i6.pro> 
nominarorcs.  lege,  numerarores. 

F||io  244,  facic  at  et  fade  1 ,  fcqucntis  folrj,  ub/cuncp  foue* 

ncr  is 


Erratju 

nerfs  i  i^.fegc, proefs.  9^  Item ibfdcm  pro7* — 3^* fegc 
5-4  —  3^.  Eubiderti.pro,6i3-f-3  6.aut  i^ajquari  3^-f-7*. 
legetufic.  6ieH—  *7.aut  ifc.arquari  ^ie-f-y^. 

Quod  folio  79,  ^pportiones  irrationales  minori  s  inarquaTi* 
tatis,  prOfPportionibus  irrationalibus  maioris  inaiqualitaris, 
crroreft  paruimoment/,potcritcnimIecftor  relationem  mu< 
tare  ad  libitum,  utcunq*  termini  relationis  ponantur.  Et  q> 
folio  z6 1.  facie  2.  ubi exemplum  quintumdecimu  ponitur  ad 
regulam  DetrifubhocDiuifore  252.  nihil  qutdemerratueft, 
mallemtame  huncdfuifbrem  cfTepofitu.  180-^—37^. Siccnim 
regulariter  colliguntur  Diuifbrcs  ex  fecundis  termi  nis  huiuf* 
modi  exemplorum.  Diuifbr  autem  ifte  25- z.formatus  cft  ex 
hac  difpofitione  terminorum  regulae  De  tri. 
ii^,         8o,         327,  1040. 

Inuenict  etiam  Leclor  nonnunqua  ponf,fiue,pro  fine.Item 
nrm  pro  numcrfi.  Item  Sed  pro  fcilicct,  dC  ciufmodi  alia  quac 
ledorcm  nonrcmorantur. 

Inueniet  etia  aliquado  peccata  qualia  ,phibet  puerorure* 
^uIa?,ucImaximcnobisfenibus.VtfoIio  304.facie  2.ubidum 
de  diuifionc  partiu  numcri cuiusda  fcribere,mox  excidit  mihi 
partiu  memoria  (nefcio  qua  mentis  diftradfone^ita  ut  rcferre 
mafculino  genere,non  partes  numeri,fed  numeros  partium* 

Item  folio  211.  facie  1 .  Cum  Iedorem  infpedurum  fuper- 
ficies  corporu  regularium,  remififlem  ad  Geomctria  Alberti 
Dureri,poftea  pofui  uocabula  dcmonftratiua,quibus  ledor  re 
uocatur  tanquam  ad  prarfentes  figuras.  Cum  uero  oculos  cira 
cufert,  nihil  eoru  inuenit,quae  uocabula  uidebantur  ^mitterc. 
lMale  me  habet  crror  ifte  prae  ca-reris.  Scd  cum  nimium  feftina 
rem  quatenus  ad  prarftitutum  tempus  abfoluercm  librum,& 
metuere  fore  ut  dcliniationes  illae  figurarum  mihi  multu  tem- 
poris  fuflurarentur,ui(ftus  hoc  tcdio,  remifi  lecftorem  ad  Geo^ 
metnam  prardiclam.    Poftcra  oero  dic,  cum  me  folicitarec 

Lcdoris 


Errata* 

Leftor/s  inop/a,  cui  u/del/cct  dccffct  copia  uidcdi  Geometria 
Dureri,tcdifl  q>  me  prius  uiccrat  diTctiflTi,  illudcp  cgo u/ci  rur# 
fum,deliniado  figuras  lllas  fic  intcrmiflas,atC£  ita  fccundu  harc 
emedare  coepi  quar  pr/us  fcripfora.  S/  aute  paulo  altius  cmcda 
tione  illaincepiite,fublataquidc  fjiflctfccda  harc  difcrepaira, 
at  pditis '  ut  uideo)chartu!is  fTguraru  illaru.quas  libro  impoiTi 
era,le<$or/  nihilo  meli?  fuitfet  cofultu.  Oportet  igit  ut  uel  hic 
faltc  fTguraru  huiufmodideliniauoes  intueri  atqj  lntclligerc 
pollitLetfor. 

Supcrficics  corpor /s  quattuor  bafiu 
cxplicata  in  plano. 

Talis  figura  excifa,& 
coplicata  dabit  figuram 
corporis  regularis  quat 
tuor  baflum» 


Figura .  fuperflc/et  de 
corpore  regulari  fex  ba* 
flum  ut  in  plano  explica 
tur. 

Talis  fTguraexcifa,c\! 
complicata  Cubi  folidi/ 
tatem  refert ,  feu  corpo* 
ris  rcgularis  fex  fupcrfici 
erum. 


Sugfic/es  corporis 
regularis  oJto  bafif 
inplanocxpreflfa. 

Tal/s  flgura  exdfa 
&  coplicata  fpeciem 
corporum  regulariu 
odo  baflum  referr  ♦ 


•'''uii 

i 

Sequitur  fuperficies  corporis  regularis 
duodccim  badum. 


Figutafuf* 
flcici  corpo* 
ris  regularis 
uighi  bafiu. 

Talis  figura, 
cxrifa  de  pa> 
pyro,cVcom 
plicara,  prae- 
bet  figurar  fo 
lidar  regula* 
ris  uigitibas 
umuifione. 


Talisfigu- 
ra  excife  dC 
complicata 
oftendet  ribi 
quid  fit  Cor# 
pus  regulare 
duodecimba 
fium. 


r  Item  dum  indperem  fcr/berc  tertium  librum,  fubrjt  anl 
mum  meum  recordatiodc  quodam  iniquomonacho,qufnuc 
impiamfuamuitam  agitin  Auftria.  Harcideodico,q>Ieclor 
in  prarfata  parte  Iibri  me  comotum  fuifle  intelliget  fuper  qua- 
damdi<ceptationchabita  cum  monachoillo.  Rcputet  igitur 
lecftor  me  illic  uolutilc  fabula  texere  aut  hiftorian\excplo  Om 
uidi)  in  faftis  fuis,  modohiftorias  intermifcetis  rcbus  fuis  feri 
is,modo  fabulas.mccg  (fic  in .ma  ahimo reputct Iccftorjob in# 
genrj  inopia  defecifle,  atcp  conceptum  argumencum  ica  inter* 

mififlct 


mifiiTe.  Vale lcdon  E r ratafcg  mea  hxc  boni  con ful e,&  iih 
fatisfadionc  mca  benignc  accepta  excufa.  Breui  auten»  (deo 
dante)  habebis  per  me  noua  rattonem  calculandi  opera  tioncs 
Algebricas  lingua  tamen  Germanica.  Itcrum  bcneualc  mi 
lcdor. 

Excudebatur  Norimbergac 
apud  Ioh,Petrcium* 
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